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NPEArOBOP

Ky tekst shkollor éshté dedikuar, para sé gjithash, pér nxénési te shkollave t& mesme
profesionale né Republikén e Magedonisé sé Veriut te t€ cilat mésojné drejtimet: gjeologji-
xehetari dhe metalurgji, Ndértimtari-gjeodezi, Grafik€, Ekonomi-drejtési dhe tregti, Elektroniké,
Shérbime personale, Makineri, Komunikacion, Tekstil I€kure, Tregtar-turistik, Kimi teknologji e
té e té tjera, si tekst themelor pér Iéndén e matematikés, por i njéjti mund té€ shérbejé si
literature e shkélgyeshme pér ¢donjérin qé déshiron t'i mésojé njésité modulare té pérfshira né
tekst.

Né tekst jané pérpunuar njésité modulare:

- Logjika e matematikés dhe bashkésité;

- Numrat realé;

- Shprehjet algjebrike racionale;

- Proporcionaliteti i madhésive;

- Barazimet lineare, pabarazimet lineare dhe sistemi i pabarazimeve lineare;
- Funksion i linear dhe sistemi i barazimeve lineare me dy té panjohura;

- Figurat gjeometrike né rrafsh;

- Perimetri dhe syprina e figurave té rrafshéta.

Pérmbajtja te ¢do njési modulare éshté né pajtim me Programin mésimor qé éshté
parashikuar té€ pérpunohet né orét e matematikés né shkollat e mesme profesionale.

Gdo njési modulare éshté ndaré né njési mésimore. Njésité mésimore jané térési té
formuara né pajtim me pérmbajtjen konkrete gé pérpunohet dhe té njéjtat nuk jané rigorozisht
pér pérpunimin né njé oré. Arsimtari njé térési mésimore mund ta ndajé né dy ose mé shumé
oré.

Né fillim té ¢do njésie modulare jané theksuar qgéllimet té cilat duhet té€ arrihen duke
mésuar njésiné mésimore, té€ parashikuar nga Ministria e arsimit dhe shkencés dhe Biroja pér
zhvillimin e arsimit.

Te ¢donjéra prej térésive mésimore jané theksuar konceptet e reja té cilat pérpunohen, si
edhe lidhjet ndérmjet tyre, por té€ njéjtat qarté jané pércjellé me shembuj pérkatés dhe detyra té
zgjidhura. Né fund té ¢do njésie jané dhéné detyra pér pérséritie t&€ njésisé modulare. Duke i
zgjidhur kéto detyra nxénésit mé lehté do t'i pérvetésojné pérmbaijtjet e reja té cilat i mésojné.

Né fund té tekstit jané dhéné pérgjigje dhe udhézime té detyrave pér puné té pavarur, si edhe
té detyrave pér pérséritje té& njésisé modulare.

Do té jemi té kénaqura si autore nése Ky libér ju ndihmon né pérvetésimin e matematikés dhe
né arritjen e suksesit solid.

Nga autoret
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> té pércaktojé vlerén logjike té gjykimeve
elementare dhe té pérbéra;
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» té kryejé operacione me bashkési dhe té
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Te ¢do gjuhé ekzistojné lloje té ndryshme té fjalive, edhe até: fjali déftore, fjali pyetése, fjali
urdhérore, etj.

Mendo dhe pérgjigju!

o TEé gjitha fjalité a jané té menduara?
o TEé gjitha pohimet a jané té sakta?

Shpeshheré ballafagohemi me fjali té lloji: “Kryeqyteti i Italisé éshté Roma”. Me kété fjali éshté
shprehur pohimi gé éshté i vérteté, por tani me fjaliné “Kryeqyteti i Italis€ éshté Venediku” éshté
shprehur pohim gé nuk éshté i vérteté.

Kéto fjali jané déftore dhe pér gdonjérén prej tyre ka kuptim té parashtrohet pyetja a éshté i
vérteté ose jo i vérteté pohimi qé éshté shprehur me ato. Llojet e kétilla té fjalive jané me
réndési té vecanté né matematiké pasi kané vértetési té vérteté té caktuar. Me fjalité e kétilla
jané pérkufizuar gjykimet né matematiké.

Ta pérkufizojmé konceptin gjykim.

+ Koncepti themelore né logjikén matematikore éshté gjykim

+« Fjalia déftore (treguese) e cila ka kuptim dhe e cila éshté ose e vérteté
ose jo e vérteté quhet gjykim.

% Gjykimet k'ryesisht shkruhen me shkronja té vogla té alfabetit latin: p, g, r, s, ... dhe e
quajmé ndryshore gjykimore

[ Shembulli 1

1. Fjalia p: “Numri 55 éshté numeér cift”, €shté gjykim dhe éshté gjykim jo i sakté.

2. Fjalia g: “Molla éshté pema mé e shijshme”, nuk éshté gjykim. Kjo fjali ka kuptim, pér
disa njeréz molla éshté pemé mé e shijshme, por pér disa nuk €shté mé e shijshme.
Domethéné, nuk ka vleré té saktésisé sé vetme.

3. Fjaliar: “Trekéndéshi shétit népér park”, nuk €shté gjykim. Qartazi se kjo fjali nuk ka
kuptim.

” o« ” o«

» Fjalité gé fillojné me: “Mendoj se...”, “Dua...”, “Kam déshiré...”, “Vallé...”, etj., nuk jané
gjykime.

Mendo dhe pérgjigju!

o Pse kéto fjali i llogarisim pér gjykime?



[ Shembulli 2 Cakto cilat prej kétyre fjalive jané gjykime:

a) Sa éshté ora? — kjo fjali nuk éshté gjykim, pasi éshté fjali pyetése.

b) Trekéndéshi vozit bicikleté — kjo fjali nuk éshté gjykim, pasi nuk ka kuptim.
C) 2x + 3<4 pér x = 1 kjo fjali éshté gjykim.

¢) 2.5 + 14 = 24 kjo fjali €shté gjykim

1.1.Pércaktimi i vlerés logjike

Duke pasur parasysh gé pér ¢do gjykim mund té themi se a éshté i vérteté (i sakté) ose
génjeshét (jo i sakté), ne mund té pérkufizojmé vleré té vértetésisé sé gjykimit.

+ Me ndihmén e funksionit (lexohet “tau®), shénohet vlera logjike
(vértetésia) e gjykimit té& dhéné.

% Pér shembull, me (p) shénohet vlera e vértetésisé sé gjykimit p.

| futim kéto simbole:

T - pér té sakté (lexohet “te”) dhe _L - pér té pa sakté (lexohet “jo te”).Nése gjykimi p €shté i

vérteté, shénojmé
(p) = T dhe lexojmé “tau prej p éshté te”, por kur gjykimi p éshté jo i vérteté do té shkruajm é
(p) = L dhe lexojm ta prej p sht jo te,

[ Shembulli 3 Fjalia r: 2<3 éshté gjykim dhe éshté gjykim i vértet€, domethéné (r)=T.

[ Shembulli 4 Cakto vierén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:

a) 3 éshté numér natyror; b) 33= 27;
1 2 4 2
5+ =5 ¢)2#4;

1 2 4 )
a) 7(3 éshté numér natyror)=T; b) T(33: 27) =T; C)T(?LE = gj =1; ¢)u2+4)=1

Detyra pér puné té pavarur:

1. Cakto cilat prej kétyre fjalive jané gjykime:
a) Mendoj se nesér do té bjeré boré. b) Hekuri &shté metal.
c) Mali luan valle. ¢) 0 éshté numér natyror.



2. Sqaro pse nuk jané fjali gjykimore:
a) Dimri nuk éshté koha mé e miré vjetore.
b) Kam déshiré lumi Vardar té kalojé népér Ohér.
¢) Numri 3 vozit automobil.
¢) Té lutem hape derén!

3. Pércakto cilat prej kétyre fjalive nuk éshté e vérteté:
|
a)2-7=7-2 ; b)EZO’S; c) Viti ka 13 muaj; ¢) 3-2<10-3

4. Pércakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:
a) p : Shkupi éshté kryeqyteti i Republikés sé Magedonisé sé Veriut;
b) g: (3)3 = (—3)3 : ¢) ¥:Numri 24 plotpjesétohet me numrin 6; ¢)S:-3<-2

5. Pércakto vlerén e vértetésisé pér gdonjérén prej gjykimeve te kjo tabelé
(duke shfrytézuar gjykimet T dhe L ):

X -2 -1 1 2
r(x < 3)

r(x2:4)
r(x+1>2)

Dihet se né ¢do gjuhé ekzistojné mé shumé lidhése té cilat pérdoren pér ndértimin e fjalive té
pérbéra. E dimé se prej dy ose mé shumé fjali té thjeshta ose té pérbéra, me ndihmén e
lidhéseve mund té formohen fjali té pérbéra.

Lidhése ekzistojné edhe né matematiké me té cilat lidhim dy ose mé shumé gjykime. Né

vecanti lidhése té réndésishme @& pérdoren né matematiké jané: “dhe”, “ose”, “nése...,

LS [T @

atéheré”, “nése dhe vetém nése”, “ose-ose” dhe negacioni “jo”.

Mendo dhe pérgjigju!

o Mund se dy gjykime t'i lidhim me ndonjérén prej lidhéseve té
lartpérmendura?
o Cfaré fjalish fitojmé?



” LT

% Me ndihmén e gjykimeve dhe lidhéseve “dhe”, “ose”, “nése... atéheré”,
“nése dhe vetém nése”, “ose-ose” dhe negacioni “jo“ mund té formohen
fijalité e pérbéra té cilat nuk jané gjykime. Kéto gjykime quhen gjykime té
pérbéra.

% Gjykime elementare ose té thjeshta jané gjykimet gé nuk pérmbajné

asnjérén prej lidhéseve té lartpérmendura, as negacionin jo.

Shembulli 1 Gjykime: p “Numri 55 éshté numér cift* dhe: q “Numri 56 éshté numér cift"
jané gjykime elementare, ndérsa tani gjykimi: r “Numri 55 éshté numeér cift dhe numrit 56 éshté
numér cift“.Eshté gjykim i pérbéré i pérfituar prej gjykimeve p, q té lidhura me lidhésen “dhe”.

1 Béj gjykim té pérbéré prej kétyre dy gjykimeve: p “Numri 5 éshté numér i thjeshté” dhe: q
.Numri 5 éshté numér cift “me pérdorimin e lidhése:

a) dhe; b) ose; c) nése... atéheré; ¢) nése dhe vetém nése.

2 Cilat prej kétyre gjykimeve jané elementare, kurse cilat gjykime jané té pérbéra?
a) Nése bie shi, atéheré rruga éshté e lagét.
b) Katrori éshté katérkéndésh i rregullt ose éshté paralelogram.
c) 5 éshté i thjeshté.
¢) Numri plotpjesétohet me 5 nése mbaron me shifrén 5 ose 0.

d) Lumi Vardar buron né Vrutok.
Vérejtje: Gjykimet elementare kané saktésisht vleré té vértetésisé sé pércaktuar. Viera e

vértetésisé sé gjykimit t&€ pérbéré varet prej vlerés sé vértetésisé sé gjykimeve elementare pre;j
té cilave éshté formuar dhe prej lidhéses sé pérdorur.

2.1.Negacioni

Té pérkufizojmé negacionin.

% Le t€ jet€é dhéné gjykimi. Gjykimi ‘jo p“ (shénohet me p) quhet
negacion i p.
,~JO p“ éshté gjykim i cili éshté jo i vérteté kur éshté i vérteté, ndérsa
gjakimi “Jo p* éshté i vérteté kur p éshté jo i vérteté.

PN

Thjeshté fjala “jo“ géndron prané foljes, prandaj p lexohet “3 nuk &shté numér cift”, (né vend
“Jo 3 éshté numeér cift”).

10



Té vérejmé se si do té formojmé negacion prej gjykimit t&€ dhéné p.

Shembulli 2 Negacioni i gjykimit “Sot &shté e héné* éshté “Sot nuk &shté e héné “ose
“Nuk éshté e sakté se sot éshté e héné”.

Vlera e vértetésisé sé negacionit mund ta paragesim edhe me ndihmén e tabelés.

p P
T 1
1 T

[ Shembulli 3

T’i negociojmé kéto gjykime:
a) Sara luan tenis; b) 5>7;  ¢)3|9.

a) (Saraluan tenis) = Sara nuk luan tenis.
b) 6) ( 57)=57 ;

B) —(319)=3/9.

[ Shembulli 4 hegociojmé kéto gjykime dhe té pércaktojmé vieré e tyre té vértetésisé:

a) p:3#3; 6) g: —2<3; c) r: Numri 6 éshté numér i thjeshté.
a)—:3= 3p p :—l)( T .
6) :—2> 3g q —(7)= 11.

B) —r : Numri 6 nuk &shté numeér i thjeshté ( (r)= T.).

3 Té negociohen kéto gjykime dhe té pércaktohet vlera e vértetésisé sé tyre:
a) Numri 7 éshté numér cift; b) Cdo katérkéndésh éshté trapez;

c) 2+3=5 ; ¢) Numri 17 plotpjesétohet me 4
d) 2>; 1 dh) Numri 5 éshté pjesétues i numrit 100.

11



2.2. Konjuksioni

Té pérkufizojmé konjuksionin.

% Konjuksion quhet gjykimi i pérbéré i pérfituar prej dy gjykimeve
elementare me ndihmén e lidhéses ,dhe”.

Le té jené p dhe g dy gjykime elementare, atéheré konjuksionin e p dhe
g e shénojmé me /\p q (lexohet “p dhe q”).

Shembulli 5

Konjuksioni i gjykimeve p : 7 éshté numér i plot; dhe q : 7 éshté numérteke: Ap ¢
7 éshté numér i ploté dhe 7 é€shté numeér tek.

Prej pérkufizimit pér konjuksionin, si edhe prej shembullit 5,mund té€ véresh se konjuksioni né
realitet éshté gjykim i pérbéré, qé éshté pérfituar me lidhjen e dy gjykimeve té thjeshta me lidhésen
“dhe”.

+« Konjuksioni éshté gjykim i cili éshté i vérteté nése edhe té dy gjykimet
jané té vérteta, né té gjitha rastet e tjera éshté i pavérteté.

Vlerén e vértetésisé sé konjuksionit mund ta paragesim edhe me ndihmén e tabelés.

p q pnrg
T T T
T 1 L
1 T 1
1 1 1

[ Shembulli 6

Le té jené dhéné gjykime: p:2’ éshténuméripérbéréq:%>8 nr:x+5=10-2 3a

x =3. Formoji gjykime:
a)Ap q ; ©O)ap r ; B)Ag r ,porpastajpércakto vlierén e vértetésisé.a)p ¢

A:2° Eshté numér i pérbéré dhe 21 >80 p q )=nA(p )atdg )= Tall=11.

6)p r A:2° éshté numéripérbéré dhe x 5+ = 10— 23ax =3,(p r A)= (p )rn()r =
AT T ==

B) q/\r:l>8 nx+5=10-2 3ax=3, T(q/\r):r(q)/\r(r):J_ NM=1.

4 @ Té pércaktohet vlera e vértetésisé sé kétyre konjuksioneve:
a) (2>5) A (3<9);  b) (3% S A(A—l=4); ) (3H2=4) A (9-5=4);

¢) numri 17 plotpjesé€tohet me 4 dhe numrit 5 Eshté mé 1 vogél se 0.

12



2.3.Disjunksioni

Té pérkufizojmé disjunksionin.

% Disjunksioni quhet gjykim i pérbéré i pérfituar prej dy gjykimeve
elementare me ndihmén e lidhéses “ose”.
Le té jené p dhe q dy gjykime elementare, atéheré disnjnksioni i p dhe q

dhe e shénojmé me vp g (lexohet “p ose q°).

[ Shembulli 7 | Disjunksioni i gjykimeve p : 16 éshté numér c¢ift dhe q : plotpjesétohet me 4
eshte: vp ¢: 16 éshté numeér cift ose 16 plotpjesétohet me 4.

Pér vlerén e vértetésisé sé gjykimit té pérbéré té formuar duke shfrytézuar operacionin logjik
disjunksionin vlen kjo gé vijon:

% Disjunksioni €shté gjykim i cili éshté i pavérteté nése té€ dy gjykimet jané
té pavérteta, né gjitha rastet e tjera éshté i vérteté.

Vlerén e vértetésisé sé disjunksionit mund ta paragesim edhe me ndihmén e tabelés:

p q pvq
T T T
T 1 T
1 T T
1 1 1

Formoji gjykime:

avp q ; )vp r ; B)vg r |,
por pastaj pércakto vlerén e tyre té vértetésisé.

a) pvqg:4-3=7-4um4-3-0=6, T(pvq):r(p)vr(q):J_vJ_=J_.

[ Shembulli8 ) ¢ tz jens dhéné gjykime: p:4 3=7— 4,g:4 3-0= 6 dher: 4 éshtd numér i ploté:

6)vp r :43=7- 4 ose4 éshté numér i ploté, (vzp r )= (p )n\/( )r = 1l v=T T
)

B) gvr:4-3-0=6mm4 euenopoj, v(qvr)=t(q)ve(r)=LvT=T.

5 Té pércaktohet viera e vértetésisé sé kétyre disjunksioneve:

a) (12>5) v(x’=13ax=3), 6) (§+2%=%)v(6,39—1%=3);

c)(32 1 - = 5)v(6°=36) ¢)0,5éshté numér iracional ose 5 &shté numér racional

13



Le té jené ,p g dhe r ce cnegHuTe nckasw:
p - Sharrplaninci éshté gen magedonas;
g - Uné kam oborr té vogeél;
r: Uné kam gen sharrplaninc té madh.
Shkruaiji kéto gjykime simbolike si fjali:
a)p q r ANGB (P —Vv)g r A B Amg T

2.4. Disjunksioni i pérjashtuar

Té pérkufizojmé disjinksion té pérjashtuar

+« Disjunksioni i quhet gjykimi i pérbéré | fituar prej dy gjykimeve elementare me
ndihmén e lidhéses “ose-ose”.

Le té jené p dhe q dy gjykime elementare, atéheré disjunksioni i
pérjashtuar i p dhe q dhe e shénojmé me (pq) (lexohet “ose p-ose q).

[ Shembulli 9 Disjunksini i pérjashtuar i gjykimeve p : 4 #2 u q: %< — e
Vv 'I/IJ'II/I4¢21/IJ'II/Il<l
pxa: 4 27

Pér vlerén e vértetésisé sé gjykimit té pérbéré té formuar me disjunksionin e pérjashtuar, duhet
ta dish kété:

+ Disjunksioni i pérjashtuar éshté gjykim i cili éshté i vérteté nése té
dy gjykimet kané vlera té ndryshme té vértetésisé, né dy rastet e tjera
éshté i pavérteté.

Vlerén e vértetésisé sé disjunksionit té€ pérjashtuar mund ta paragesim me ndihmén e tabelés
sé vértetésisé.

P 4 pvq
T T n
T 1 T
1 T T
1 1 n

Q Le té jené dhéné gjykime: p :2+ 7 5:<4,q9:7|21mn:3r x 2l3=#ax 7.

ormoiji gjykime:
a)jvp q ; O)vp r ; B)vq T
por pastaj cakto vlerén e tyre té vértetésisé.
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a) pvq:wm 2+7 <5-4 umu 7|21, T(pyq):z'(p)vr(q):T\_/T=J_.
0) pvr:mm2+7<5-4wmm 3x#213ax=7, z'( vr)= ( )

g
B) gvrimm 721 wm3x#213ax=7, t(qvr)=1(q)vr(r)=Tvl=T.

Té caktohet vlera e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:
a) (2<6)¥(2|6); 0) (2+3=5)¥(5—3=2);

B) (3-2+1=5)v(6” =45); r) Wnm 3|9 unm 3|8.

Detyra pér puné té pavarur:

1. Shkruaji negacionet e gjykimeve:

a) Sot éshté e premte; b) 3> 5;c) 10 éshté numér negativ; ¢) %;t %

2. Shkruaji negacionet e kétyre gjykimeve, por pastaj cakto vlerén e vértetésisé sé
gjykimeve té fituara:
a) p :Metri éshté njési themelore matése pér gjatésiné;

6) ¢ :Numri 9 éshté pjesétues i 37;
c)r:2 T#+9; ¢)s:7 <3.
3. Leté jené dhéné gjykimet p : 5 éshté numér natyror, g: 2 > 3 wur:3|9. Formoji
konjuksionet:
a) panq; 6) pap; B) g AT rNrap.
4. Le té jené dhéné gjykimet p :8 éshté numérithjesht¢,g x : + = 3 5 pérx=lur:2/ 7.
Cakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:
a) pA—q; 6) r A—p; B) (~pA—r)Ag; 1) =(pAg)ar.
5. Le té jené dhéné fjalia: “Numri 5 é€shté numér i thjeshté dhe numér tek”. Cakto gjykimet

elementare te fjalia.
6. Cakto vlerén e vértetésisé sé gjykimeve:

a)r(5>3/\3|18); )3 = ° 3 6 2 =r6 );

B) T 2 i A 1 < 1 ;) z'(numri — 2 &shté numér negativ. A2 = 2) .
5 5 1005 2

7. Leté jens dnéné gykimetp: 3 —[=[ - 3 ’q:17_ 37_ 7 = Y onrs T Formo disjunksione:

a) pvgq; 6) pvp; B) gVvr,; Nnrvp.
8. Le téjené dhéné gjvkimet, p: Katrori me brinjé a ka sypriné a2 q: :57—- = — 2wnr:2
2% ° =2° .Cakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:

a) pv—q; 6) rv—p; B)(—pv-r)vy; r—(pvqg)vr
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9. Cakto vlerén e vértetésisé sé gjykimeve:
a) 2'(5|25 v 2}(20); 6) r(7+3¢10 v 3>—1); B) r[%:l% v 47 :8};

r) T(Syprina e njé shumékéndéshi €sht€ numér negativ. v2 = 12) |

10. Cakto vlerén e vértetésisé sé gjykimeve:
a)(#3 2 A2 ) <1 v(Numri36 plotpjesétohet me 6 ) ;

b) (ézlv 5—621)/\£2<1j;
5 3 2

8) (10=5-2 A 6>6)v—(6"=36);

1
) —{42 :\/Zv —2>3J/\(x+5:7 3ax=2).

11. Le té jené dhéné gjykimet p: Paralelogrami nuk ka asnjé cift t& brinjéve paralele, g :14

2-#Twr:77— = 0.Formo disjunksionet e pérjashtuara
a) pVvq; ) rvr;  B)qvr; nrvp.
3.1. Implikacioni

Prej fialive té varura - t€ pérbéra né logjikén e matematikés me réndési té€ vecanté jané edhe
fjalité kushtore. Me pjesén e kushtézuar té fjalisé jepet kushti nén té cilin kryhet ose do té kryhet
veprimi te fjalia kryesore. Me ndihmén e fjalive té kushtézuara pérkufizohet implikacioni né

logjikén e matematikés.

Té pérkufizojmé implikacionin.

+ Implikacion quhet gjykimi i pérbéré i fituar prej dy gjykimeve elementare
me ndihmén e lidhéses “nése... atéheré”. Le té jené p dhe q dy gjykime
elementare, atéheré implikacionin e gjykimeve p dhe q e shénojmé me

[T

( pq) (lexohet “Nése p, atéheré q”, “Prej p vijon”, “p implikon q”, etj.).

+0=2, atéheré

[ Shembulli 1. Implikacioni i gjykimeve p:2+0=2 dhe ¢: 2|14 éshté: —=p ¢ :Nése2
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7

< Implikacioni éshté gjykim i cili éshté i pavérteté nése gjykimi i paré
éshté i vérteté, ndérsa gjykimi i dyté éshté i pavérteté, né té gjitha rastet
e tjera éshté i vérteté.

Tabela e vértetésise sé implikacionit =p q  éshté dhéné ne kéte tabelé:
p q p=4q
T T T
T 1 1
1 T T
1 1 T

[ Shembulli 2 Le té jené dhéné gjykime: p: 15 plotpjesétohetme 5, g : 5>-2 n2 x 5 3ax=2.
Formo gjykime

ayj=p ¢q ,; O6)=p r ; B)=>q r ;

por pastaj cakto vlerén e tyre té vértetésisé.

a)=>p g :Nése 15 plotpjesétohet me 5 atéheré, 5>-2, (zp q )=:>( )p TT:>( )q = T
6) =p r :Nése l5 plotpjesé€tohet me 5, at€heré -2x =53ax =2, (zp r )::>( )p =

B) =g r :N&se 15 plotpjesétohet me 5, atéheré -2x =53ax =2, (rq r )::

L Té caktohet viera e vértetésisé sé kétyre implikacioneve:
a) (2<5)=(2117); 6) (2+3=5)=(5-3%2);
B) (3-2-1=5)= (62 = 36) : ¢) Nése 3|7, atéheré 3|8.

Né logjikén matematike jané té lidhur tre gjykime té reja., pérkatésisht, nése
éshté dhéné implikacioni =p g ,atéheré mund t'i formojmé kéto gjykime té pérbéra

=g p konversioniprej =p ¢gq ;

—p q —=>-inversioniprej =p ¢q ;

—q p —=> - Kontrapozicioniprej =—=p ¢

2 Formoji tabelat e vértetésisé sé konversionit, inversionit dhe kontrapozicionit té€ implikacionit
=P 4
Le té jené p, q dhe r kéto gjykime:

p - Ai do té blejé automobila té reja.

q - Ai do té béjé festim.
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r - Ai do té fitojé né loto.
Shkruani kéto fjali si shprehje simbolike:
a) Nése fiton né loto, atéheré do té blejé automobila té reja dhe do té béjé festim;
b) Nése nuk blen automobila té reja, atéheré nuk do té béjé festim;

c) Nése nuk do té fitojé né loto ose nuk blen automobila té reja, atéheré nuk do té béjé festim.

Né formé té implikacionit né matematiké jané shkruar njé numér i madh i pohimeve dhe
teoremave matematike.

Formulo dy teorema té cilat i di prej pérpara, por té cilat jané treguar né formé té implikacionit.

3.2. Ekuivalenca

Me pérkufizimin e implikacionit né dy kahe pérkufizohet operacion i ri logjik i cili quhet ekuivalencé.
Pérkufizimi [ implikacionit né dy kahe quhet ekuivalencé.
Pérkufizimi i implikacionit =p ¢  si edhe té implikacionit t& anasjellt¢ =g p , mundéson
pérkufizimin e ekuivalencés.

Té pérkufizojmé ekuivalencé.

Ekuivalencé quhet gjykimi i pérbéré prej dy gjykimeve elementare me
ndihmén e lidhéses “nése dhe vetém nése”.
Le té jené p dhe q dy gjykime elementare, atéheré ekuivalencar

p dhe q i shénojmé me <p q (lexohet “nése dhe
vetém nése”, “éshté ekuivalente me”, “atéheré dhe vetém, atéheré kur”,
etj.).
[ Shembulli 3 Ekuivalenca e gjykimeve p: %)éshté numérracional dhe PVP (12, 16) = 4
e op DY 1 éshté numér racional nése dhe vetém nése PVP (12,16) = 4.

Pér vlerén e vértetésisé sé gjykimit t& pérbéré té formuar me ekuivalencén, vlen kjo:

+ Ekuivalenca éshté gjykim qé éshté i vérteté kur té dy gjykimet kané
vleré té njéjté té vértetésisé, né dy rastet e tjera éshté i pavérteté.
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Vlerén e vértetésisé sé ekuivalencés mund ta paragesim edhe me ndihmén e tabelés.

p

AN
=S
el Sl

[ Shembulli 4 Le té jené dhéné gjykime: p: ,q:3>2nr:-2-3=-6.

D | —
W | =
0 | =

Formoi gjykime:
a) p&eq; 6) pr; B)goT;
por pastaj cakto vlerén e tyre té vértetésisé.

a) p  q-

5 8

»—iw|

6) p<:>r:%+—=—ésedhevetémnése 3= r(per)=t(p)er(r)=LeT=1.

3
B)g r:3 nésedhe -23= @e)=T=T

2 Té caktohet vlera e vértetésisé sé kétyre ekuivalencave:

a) (2<6)=(2]6); c) (2+35%&s *3)

B) (3-2-1=5)< (6" =36); ¢) 3|7 nése dhe vetém nése 38.
Le té jené, p, q dhe r gjykime:
p — Ai éshté nxénés i shkélgyeshém.
g — Ai éshté i popullarizuar ndérmjet shokéve.
r — Ai shko né té gjitha festat.

Shkruaji kéto shprehje simbolike si fjali:

a)q@(p/\r); 0) gr; B) —|q<:>—|(pvr).

— vetémnése k032’ , 7(peq)=1(p)er(q)=LeT=1.

% Negacioni ( —), konjuksioni ( A), disjunksioni ( V), disjunksioni i
pérjashtuar ( v), implikacioni (=>) dhe ekuivalenca ( <)
quhen operacione logjike.
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Letéjenédhéngjykimet 2 :% = 0,25 Lumi Danub kalon népér Shkup; r: J2e
éshté numér iracional. Formo implikacione:
a) p=gq; b) C) g r, d) »r p
q q;
2. Le té jené dhéné gjykimet p %% = % q:2x=4 dhe x=[-2
r: Numri 9 éshté numér i pérbéré. Cakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:
a) p=>—q; b) p r o(p r) 9 d  (»r q)r

3. Cakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:

) x5:3b% 6 ;&2 13 %
R+0=2% fr &142=12% B2 =0 2 %
4. Rrethoje gjykimin e sakté:
a) Nése p, atéheré q quhet negacion;
b) Nése p, atéheré q quhet ekuivalencg;
c) Nése p, atéheré q quhet disjunksion;
¢) Nése p, atéheré q quhet implikacion.
Cakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:
&lra) (T 5[0l H&T T%) b
)&TH[% C T% &IL 11% )r [[%.
6. Le t& jené dhéné gjykimet: p:i—1 éshté numér pozitiv, ¢ :4 2 nr:2%% =0. Formo
ekuivalenca:
a) peq; 6)gesq B)goT rr<p.
Le té jené dhéné gjykimet p: Shuma e kéndeve te katérkéndéshi éshté 3600,

q:[3+2|=5dhe r:2|48. Cakto vierén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:

a) pe—q; byt pc ) (pr}ia p(ig)r.

8. Cakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:

a) 7(3]20 & 3-2-1=1); b) 1(3:3 =N 2:2) 1229 f e 6 ;
F
r) $yprina e drejtkéndéshit me dimensione a dhe b &shté numri a-b s 57737
e _ 1 1
9. Le té jené dhéné gjykimet p:5-5 F qg:|=| ==
0=0 2 4
Syprina e njé shumékéndéshi éshté numér negativ
a) pv—q; 6 rv—yp; B (-pvr)=q 1) (peq)vr
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10. Cakto vlerén e vértetésisé sé gjykimeve:

1. a)(T LOT)t  TYH!
by(T T)Wm (L% &T 1y T

12. Le té jené dhéné gjykimet p: Paralelogrami nuk ka asnjé cift t&
p-Toj e nporpamep.

g-Formo disjunksionet e pérjashtuara
¥ - Ai merr pjesé né kuize.

Shkruaiji kéto fjali si shprehje simbolike:
a) Nése ai merr pjesé né kuize dhe shikon filma kriminel&, atéheré ai éshté programues.

b) Nése ai nuk merr pjesé né kuize dhe nuk shikon filma kriminel€, atéheré | nuk éshté

programues.

c) Nése ai shikon filma kriminel&, atéheré ai merr pjesé né kuize; dhe nése ai nuk shikon

filma kriminel€, atéheré ai éshté programues.

Implikacion quhet gjykimi i pérbéré i fituar prej dy gjykimeve elementare me ndihmén e lidhéses
‘nése... atéheré”.
Le té jené p dhe q dy gjykime elementare, atéheré implikacionin e gjykimeve p dhe q

Mendo dhe pérgjigju!

o Prej fjalive té varura - té€ pérbéra né logjikén e matematikés me
réndési té vecanté jané edhe fjalité kushtore. Me pjesén e
kushtézuar té fjalisé jepet kushti nén té cilin kryhet ose do té
kryhet veprimi te fjalia kryesore. Me ndihmén e fjalive té
kushtézuara pérkufizohet implikacioni né logjikén e
matematikés.

o Té pérkufizojmé implikacionin.

O

Té pérkufizojmé formula gjykimore.
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Gjaté formimit té formulave té pérbéra gjykimore shfrytézohen mé shumé operacione logjike.
Sikurse edhe né aritmetiké, ashtu edhe né logjikén matematike, éshté e réndésishme té dihet

sipas cilés renditje kryhen operacionet logjike. Kjo mundéson qé gjaté té shkruarit e formulave

té pérbéra gjykimore té shfrytézohen mé pak kllapa.

Né lidhje me renditjen e operacioneve logjike duhet té dihe:

[ - T’i shqyrtojmé gjykime:

p: Sot bie shi; g- Sot bie boré.
Prej kétyre gjykimeve do t'i formojmé gjykime:
éshté e sakté se sot binte shi ose boré

p g Sot nuk binte shi dhe sot nuk binte bore.

Pér formimin e gjykimeve do t'i formojmé tabelat e vértetésisé. Pérkatésish: :

p q —» ~4 | PV4  _(pvgq) PN
T T 1 1 T 1 1
T L 1 T T 1 1
1 T T 1 T 1 1
1 L T T 1 T T




Vérejmé se né katér rastet vlera e vértetésisé sé (bopmyna) éshté e njéjté me vlerén e
vértetésisé sé . Kjo do té thoté se éshté gjykim i pérbéré (doopmyna) éshté i vérteté pér ¢cdo
vleré té gjykimeve p dhe q.

Gjaté shqyrtimit t& vlerés sé vértetésisé sé formulés sé dhéné gjykimore, duhet té dihet se nga
sa vlera té vértetésisé duhet té keté ¢donjéra prej ndryshoreve gjykimore gé haset te formula.

% Nése te formula gjykimore kemi n ndryshore gjykimore, atéheré pér ¢do
ndryshore gjykimore te tabela e vértetésisé duhet té keté 2n vlera té
vertetésise.

Ta shqyrtojmé te ky shembuill:

[ Shembulli 2. Ta shqyrtojmé vlerén e vértetésisé sé formulés gjykimore (dbopmyna). Me ndihmén e
¢ tabelés sé vértetésisé, duke respektuar rendin e operacioneve logjike kemi:

ol Bl e
e ] B B
el ] i
= = =] = =

o Vérejmé se te ky shembull kemi dy ndryshore gjykimore dhe até p dhe q, prandaj
kemi 22 vlera té vértetésisé pér ¢do ndryshore

Formula gjykimore te Shembulli 2 éshté e sakté pér ¢do vieré té vértetésisé sé té gjitha
ndryshoreve gjykimore qé hasen tek ajo.
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Formulat gjykimore mund t’i grupojmé né tre grupe:

< Formulat gjykimore qé jané té vérteta pér té gjitha vlerat e
ndryshoreve gjykimore quhen tautologji.

« Formulat gjykimore gé jané té pavérteta pér té gjitha vierat e
ndryshoreve gjykimore quhen kontradiksione.

gjykimore gé jané té vérteta pér disa vlera té ndryshoreve

7
0’0

gjykimore, por pér té e té tjerat jané té pavérteta quhen formula

gjykimore neutrale.

[ Mpumep 3

akto vlerén e vértetésisé pér cdonjérén prej formulave gjykimore:

R/
0.0

a) p=>-—

re—(rvg)=p; b) (p Fé)} %
q p)

sar(p)=Liz(q)=T;z(r)=L.

a)

T(p:>—|r<:>—|(rvq):p):J_:>—|J_<:>—|(J_ \/T):>J_:

=l=>TeT=1=
=Tol=l=
=T T=

=T

b) Pérpiqu veté!

[ Shembulli 4.

ér gjykimin e dhéné p té caktohet vlera e vértetésisé sé ¢cdonjérés prej kétyre formulave:

a) pvT,;

a) Gjykimi

6)(Tv p)e=L; B) PAT; Np=-L1)=T.

p mund té jeté i vérteté ose i pavérteté, domethéné (‘p)=T dhe (p)= 10

1) Nése (fp)=T, atéheré ({pir)=T:4m
2) Nése (fp)=Liatéheré ((pr)=L:F T
b) Ngjashém sikurse nén (fp) =T unm (fp) =10
1) Nése (p)=T,atéheré (Tp)t% =[[t T)L=T Ll
2) Nése (fp)+Lratéhemdt((p) &KI[QE[[LET

c)nd) 06

nau ce cam!
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[ Shembulli 5 Me ndihmén e tabelés sé vértetésisé té vértetohet se kéto formula gjykimore jané
tautologji:

a)(pray(r);

b p g pq

a)(plg)rp(qr)
p q r  png (p/\q)/\r qgnr p/\(q/\r) (p/\q)/\r@p/\(q/\r)
T T T T T T T T
T T 1 T 1 1 1 T
T 1 T 1 1 1 1 T
T 1 1 1 1 1 1 T
1 T T 1 1 T 1 T
1 T 1 1 1 1 1 T
1 1 T 1 1 1 1 T
1 1 1 1 1 1 1 T

Domethéné, formula gjykimore éshté tautologiji.

b) O6uan ce cam!

[ Mpumep 6  Vérteto se kéto formula gjykimore jané ekuivalenca logjike:
a)gv—pun p=gq; 6) pA(pvg)up.

Formojmé formulé té re gjykimore me ndihmén e operacionit logjik pér ekuivalencén, me até
formojmé formulé té re gjykimore

qg p pq . Nése formula e fundit gjykimore éshté tautologji,

atéheré gjykimet e dhéna fillestare jané logjikisht ekuivalente.

p q P qv —p p=4q qv—p =>pP=4q
T T 1 T T T
T 1 1 1 1 T
1 T T T T T
1 1 T T T T

Vijon, formulat gjykimore v g Mpp} g jané logjike ekuivalente b)

Pérpiqu veté!
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Cakto vlerén e vértetésisé pér cdonjérén prej formulave gjykimore

a) pare=(rag)=p; 6) (pv—r)=—(q< p).

sar(p)=Liz(q)=T;z(r)=1L.

2. Pér gjykimin e dhéné p cakto vlerén e vértetésisé sé ¢donjérés prej formulave:

a) pvT; 6) p=(—pAT); B) pL; N(T=p)v-T.

3. Veérteto se kéto formula jané logjike ekuivalente:

3 (fq)up &+ g6)pp (tq)up.

4. Formo tabelé té vértetésisé sé kétyre formulave gjykimore:

a) (pvr):>(p/\q); 6)p:>(q:>r); B) ((p:q)vr):(—‘pv—q).

Te njésia mésimore paraprake pérkufizuam formulén gjykimore dhe shqgyrtuam si mund té jeté
ajo né piképamje té vlerés sé saj té vértetésisé: formula gjykimore tautologji, kontradiksion ose
neutrale.

Pérkujtohu dhe pérgijigju!

o Cfaré éshté formulé gjykimore?

o Cfaré éshté tautologji, e ¢faré éshté
kontradiksion?

o Cfaré éshté formulé gjykimore neutrale?

Prej té gjitha llojeve té formulave gjykimore, tautologjité kané domethénie té veganté.

¢ Disa ligje logjike mé té réndésishme jané:

R/
0‘0
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< Hekou noBaXXHU NIOrMYKU 3aKOHU ce:

. Ligji komutativ pér konjuksionin ;

. Ligji komutativ pér disjunksion

. Ligji asociativ pér konjuksion ;

. Ligji asociativ pér disjunksionin

. Ligji distributiv pér konjuksionin né lidhje me disjunksionin ;
. Ligji distributiv pér disjunksionin né lidhje me konjuksionin
. Ligji pér absorbimin e disjunksionit nga konjuksioni ;

. Ligji pér absorbimin e konjuksionit nga disjunksioni ;

. Ligji pér pérjashtim té tretés

10. Ligji pér kundérthénie;

11. Ligji pér negacion té dyfishté ;

12. Ligji pér zévendésimin e implikacionit :

13. Ligji pér zévendésimin e ekuivalencés ;

14. Ligji pér zévendésimin e ekuivalencés

15. Ligjet e De Morgani:

a) Ligji pér negacion té konjuksionit

b) Ligji pér negacion té disjunksionit

00 N Ok WN -

[(e]

[Shembulli 1. | Me zbatimin e tabelés sé vértetésisé té vértetohet se formulat 1,2 dhe 3 jané
tautologji.

Pér formulén gjykimore p q9 q p

p q pNg qnp pPNANg=>gNAp
T T T T T
T 1 1 1 T
1 T 1 1 T
1 1 1 1 T

Vijon, formula gjykimore éshté tautologji.
Né ményré té ngjashme tregohet se pér disjunksionin vlen ligji komutativ dhe se vien ligji
asociativ pér konjuksionin.
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Me zbatimin e tabelés sé vértetésisé té vértetohet se formulat 5,6 dhe 14 jané
tautologji.

[ 2 T4 transformojmé formulén ashtu qé té mos pérmbajé implikacion.
Me shfrytézimin e ligjeve logjike kemi

—(p=>q)—-(—pvg) S ——pAraqgE pA—g
o Cilat ligje logjike jané shfrytézuar gjaté transformimit?

2 Me shfrytézimin e ligjeve logjike transformoi kéto formula:
afp ¢ i bP) g

Shembulli 3 Me shfrytézimin e ligjeve logjike té kryejmé negacionin e gjykimi:
Numri 2 éshté numér i thjeshté dhe numrit 2 éshté numér ¢ift. Kété gjykim simbolikisht mund
ta shkruajmé si (popmyna), ku p: numri 2 éshté numeér i thjeshté; g numri 2 éshté numér cift.

Me shfrytézimin e njérit prej ligjeve t&€ De Morganit kemi, ose nése e lexojmé me fjalé
Numri 2 nuk numeér i thjeshté ose numrit 2 nuk éshté numér cift.

o Cili ligj i De Morganit éshté shfrytézuar kétu?
@)

Kryeje negacionin e kétyre gjykimeve:

D=5 dhe25+3 ; 06)3+5=8 dhe3K+5 ;B)Nése3+7=10ake 7=10-3.

Shembulli 3. T'i shqyrtojmé kéto implikacione: :

[ a)Nése 3+7=10Nése7=10—-3n 6) Nése3+7=10NéseToraw 7 5
Té dy implikacionet jané té vérteta, por ndérmjet tyre ka dallim. Tek implikacioni nén a)
pérfundimi

7 = 10-3 vijon prej supozimit 3 + 7 = 10. Te ky implikacion, pérfundimi drejtpérdrejt
vijon prej supozimit edhe pérfundimi éshté gjithmoné i vérteté kur éshté i vérteté supozimi,
atéheré themi se pérfundimi logjikisht vijon prej supozimit. Pér ¢do implikacion té kétillé themi
se éshté vijim logjik.

Pér implikacionin nén b) kjo nuk mund ta pérfundojmé.

3 Implikacionet e vérteta te té cilat pérfundimi logjikisht vijon prej supozimit i
quajme vijim logjik.

s Cdo teoremé& mund té shkruhet né formé t& implikacionit té keétillé
(dpopmyna), ku p supozimi i teoremés, por q éshté pérfundim i teoremés.
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Cilat prej kétyre implikacioneve jané vijim logjik:
a) Nése numrit 225 plotpjesétohet me 9, atéheré numri 225
plotpjesétohet me 3;

b) Nése 9-5=4 atéheré —1 .0

Kur dikush do té pérfundojé se prej bashkésisé sé caktuar té gjykimeve, gjykim i caktuar
“logjikisht vijon”, atéheré kemi pérfundim deduktiv. Gjykimet prej té cilave niset quhen
supozime ose hipoteza, por gjykimi i cili vijon prej tyre quhet pérfundim ose pasojé.
Nése realizimi i pérfundimit varet vetém prej atyre vetive té hipotezave dhe pérfundimeve
té cilat mund té shprehen kur gjykimet jané supozuar me shkronja gjykimore dhe
operacione logjike, atéheré kemi realizim gjykimor té pérfundimit logjik.

Pér realizimin e pérfundimit logjik te logjika gjykimore shfrytézohen shumé ligje logjike
prej té cilave do té pérmendim vetém disa prej tyre:

<> Rregulla pér realizimin e pérfundimit jané:
1. Modus ponens;
2. Modus tolens
3. Silogjizmi hipotetik
4. Rregulla pér kontrapozicion .
Do té zgjidhim disa shembuj praktiké té rregullave pér
realizimin e pérfundimeve:

Ke pelunme HeKomnky NpakTUYHU NPUMEpK Of NpaBunaTa 3a u3BeyBar-e Ha 3aKIyuOoL:

[ Shembulli ﬂ Té realizojmé pérfundim logjik té kétyre gjykimeve:

Jashté bie shi;

Nése jashté bie shi, merre ombrellén.

Kétu gjykimet mund t’i shénojmé me shkronja gjykimore dhe shfrytézimi i operacioneve logjike.
Késhtu, do té kemi:

p: Jashté bie shi;

: Nése jashté bie shi, g: merre ombrellén.

Domethéné ne si supozime i kemi gjykimet p dhe

Prej kétu me shfrytézimin e rregullés pér pérfundim Modus ponens , si pérfundim do té
realizojmé gjykimin q.

Domethéné, pérfundimi éshté: Merre ombrellén.

ealizo pérfundim logjik té kétyre gjykimeve:
Shumé do té mésoj pér testin e matematikés.
Nése mésoj shumé pér testin e matematikés, do t&€ marr noté 5.
Cilén rregull pér realizimin e pérfundimit logjik e shfrytézon?
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Koe npaBuno 3a n3sedyBare Ha NOrMYKM 3akiy4oK ro MCKOpUcTn?

[ Shembulli 5. Té realizojmé pérfundim logjik té kétyre gjykimeve:

Nése éshté festé, shkolla éshté e mbyllur;
Shkolla nuk éshté e mbyllur.
Kétu gjykimet mund t'i shénojmé me shkronja gjykimore dhe shfrytézimin e operacioneve

logjike. Késhtu, do té& kemi:

Nése éshté festé, q: shkolla éshté e mbyllur

ku gjykimi p: Eshté festé. Gjykimi q: Shkolla &shté e mbyllur.
g: Shkolla nuk éshté e mbyllur.
Domethéné ne si supozime i kemi gjykime: dhe
Prej kétu me shfrytézimin e rregullés pér pérfundim Modus tolens , si pérfundim do ta realizojmé
gjykimin
Domethénég, pérfundimi éshté: Nuk éshté festé.
Realizo pérfundim logjik té kétyre gjykimeve
Nése éshté ngrohét do té shkojmé né shetitje.

Nuk do té shkojmé né shetitje.
Cila rregué pér realizim té pérfundimit logjik e shfrytézove?

[ Shembulli 6.
Té realizojmé pérfundim logjik té kétyre gjykimeve:

Nése shkoj té notoj, atéheré gjaté kohé do té€ géndroj né diell.

Nése gjaté kohé géndroj né diell, atéheré do té digjem.

Gjykimet prej té cilave duhet té realizojmé pérfundim mund t’i shénojmé me shkronja gjykimore dhe me
shfrytézimin e operacioneve logjike. Késhtu, do té kemi:

Nése shkoj té notoj, atéheré gjaté kohé do té géndroj né diell.

Nése gjaté kohé do té qéndroj né diell, atéheré do té digjem

Me shfrytézimin e rregullés pér silogjizém hipotetik vijon se pérfundimi do té jeté:

Nése shkoj té notoj, atéheré do té digjem.

Shembulli 7. Té realizojmé pérfundim té kétyre gjykimeve:

Nése e pastroj dhomén, néna nuk do té jeté e hidhéruar.
Nése me ndryshore gjykimore i shkruajmé gjykimet elementare,
kemi:
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p- Do ta pastroj dhomén.

g- Néna do jeté e hidhéruar.

Prej kétu, gjykimi: Nése e pastroj dhomén, néna nuk do té jeté e hidhérur, do ta shkruajmé
sikurse (dpopmyna)

Duke e shfrytézuar rregullén pér kontrapozicion, gjykim ekuivalent do té jeté: (dbopmyna),
domethéné ose e shprehur me fjalé: Nése néna éshté e hidhéruar, atéheré nuk do ta pastroj
dhomén (dbopmyna).

Kryeji pérfundimet logjike prej gjykimeve ekuivalente:

Nése marr noté té miré nga fizika, do té shkoj té shikoj film.
Nése shikoj film, do té& shkoj me shokét né akullore.

Cila rregull pér realizim té pérfundimit logjik e shfrytézove?

Detyra pér puné té pavarur:

1. Provo se kéto formula gjykimore a jané ligje logjike:
a) pv(prg)=p; 6) pv(prg)Spi B) =(pAg)s—pv—g

r) (p:q)vp:q; a) (p:>q)/\—|q:>p; N p=qg<—pv—q.
Nése béhet fjalé pér ligj logjik, a e njeh?

2. Me zbatimin e tabelés sé vértetésisé té vértetohet se formulat 8,9 dhe 15 a jané
tautollogiji.

3. Me shfrytézimin e ligjeve logjike transformoi kéto formula:
a) (popmyna); b) (dpopmyna).

4. Kryeje negacionin e kétyre gjykimeve:

a) Hekuri éshté metal ose hekuri nuk éshté né gjendije té Iéngét;

b) (dopmyna) dhe (popmyna)

c) Nése numrit 9 éshté numeér i pérbéré, atéheré numri 9 plotpjesétohet me numrin 3.

5. Shprehi 3 implikacione té cilat jané vijim logjik dhe 3 té cilat nuk jané!

6. Kryej pérfundim logjik té kétyre gjykimeve:

Nése jam matematikan i mire, atéheré lehté do t&€ mésoj programimin.
Uné jam matematikan i miré.

Cilén rregull pér pérfundim logjik e shfrytézove?

7. Kryej pérfundim logjik té kétyre gjykimeve:

Nése ¢cmimet e prodhimeve rriten, atéheré fuqia blerése e njerézve zvogélohet.
Fugia blerése e njerézve zmadhohet.

Cilén rregull pér pérfundim logjik e shfrytézove?

8. Kryej pérfundim logjik té kétyre gjykimeve:



Koncepti bashkési éshté koncept themelor né teoriné e bashkésive dhe nuk pérkufizohet, por
mendojmé se intuitivisht nénkuptohet c¢faré éshté bashkésia. Me konceptin bashkési
nénkuptohet shuma ose koleksioni i objekteve té cilat mé sé& shpeshti kané ndonjé veti té
pérbashkét.

BashkésiteMakbnight i shénojmé me shkronjat e médha té latinishtes: : 4, B, C, s

Pér njé bashkési do té llogarisim se éshté pércaktuar njévlerésisht, nése pér ¢do objekt mund té
themi se a i takon ose nuk i takon asaj bashkési. Né lidhje me pérkatésiné té elementit t&é dhéné
té njé bashkésie i futim kéto simbole.

Nése elementi a i takon bashkésisé A shénohet ((popmyna). Nése elementi b nuk i takon
bashkésisé A shénohet

o NEé ¢faré ményra mund té jepet njé bashkési?

1) ) Dhénia e bashkésisé me numérim té elementeve té tij. Me kété€ ményré elementet e
bashkésisé sé dhéné shkruhen né kllapa té€ médha dhe poashtu renditja e elementeve 2)
Dhénia e bashkésisé duke pérmendur vetité e elementeve té saj, nése né rastin e
pérgjithshém e shénojmé ¢farédo element me x, kurse vetiné e caktuar e shénojmé me ,
atéheré bashkésia né ményré pérshkruese mund té jeté e dhéné me ).

2) 3) Dhénia e bashkésisé me ndihmén e diagrameve té Venit. Me kété ményré té dhénies
paragqiten si pjesé e rrafshit té kufizuar me vijé t& mbyllur.

3) Né lidhje me ményrat e ndryshme té dhénies sé bashkésive t'i shqyrtojmé te ky shembull

Né lidhje me ményrat e ndryshme té dhénies sé bashkésive t'i shqyrtojmé te ky shembull:

[Shembulli 1.Bashkésia A prej té gjithé numrave natyroré mé té vegjél se 10,éshté dhéné:

a) tabelarish: : A=11,2,3,4,5,6,7,8,9 ,

b) pérshkruese: (lexohet “A éshté bashkeési prej té gjitha elementeve x, ku
x €shté numér natyror dhe x €shté mé i vogél se 10%)
c) diagram té Veni:
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Mund té pérfundojmé kété:

% Njé bashkési mund té jeté dhéné né shumé ményra; tabelarisht,
pérshkruese ose me diagram té Venit.

1 Shkruaji tabelarisht dhe me diagram té Venit bashkésité: 4= x N|3 x 9,

B = x| N5MC={x|x éshté numeér i dhjetéshes sé paré té
gindéshes sé dyté}.

@hembulli 2. Ta shkeuajmé né ményré pérshkruese bashkésiné (dopmyna).
ashkésiné e dhéné mund ta shkruajmé né kété ményré:

éshté cift mé i vogél se 10}, por mund ta shkruajmé edhe si

éshté shifér e numrit 2468}. Vérejmé se njé bashkési e njéjté mund té paragqitet né€ ményré
pérshkruese né shumé ményra

+ Njé bashkési A éshté nénbashkési e tjetér bashkésie B, nése dhe
vetém nése ¢do element i bashkésisé A éshté element edhe i
bashkésisé B. Shénohet

+ Nése té gjitha elementet prej njé bashkésie A jané elemente té
bashkésisé B, por bashkésia B ka té paktén njé element qé nuk i takon
A, atéheré thuhet se A éshté nénbashkési e vérteté e B dhe shénohet

ghembulli 3. Bashkésia éshté nénbashkési e vérteté e bashkésisé

.m.th., edhe akoma mé shumé, . Bashkésia éshté nénbashkési edhe e bashkésisé A edhe té
bashkésisé B, domethéné dhe . Akoma mé shumé, C éshté nénbashkési e vérteté e bashkésive
A dhe B.
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‘ Vérejtie: Cdo bashkési éshté nénbashkési e vetvetes. M = rnNun 12}. |

[mn shkruajmé tabelarisht bashkésiné éshté num{ér cift pjesétues i (dbopmyna).
]

jmé se nuk ekziston numér i tillé, domethéné numeér ¢ift gé éshté pjesétuesi 9, qé
do té thoté bashkésia nuk pérmban elemente. Shkruajmé

.

Bashkésité (e héné, e marté, e mérkuré, e enjte, e premte, e shtuné, e diel jané bashkési té barabarta
d.m.th., edhe gjithashtu jané ekuivalente d.m.th.,éshté dité e javés
Duhet té mbaj mend se:

Bashkésia partitive éshté bashkésia A4=lx, y, z

Poyh oz nz) vzl

Shkruaje bashkésiné partitive té€ bashkésisé sé shifrave t& numrit 2263.

(A)
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Detyra pér puné té pavarur:
1.  Bashkésité e dhéna shkruaji tabelarisht edhe me diagram té Veni:

a) A =] x e €shté shkronjé€ e fjalées TEKNIKA ;
6)B=x|xx N, x35¢
B)C=x x| N ,x-

ND = xPxtN x =30.
2. Le té jeté dhéné bashkésia. Cilat prej kétyre pohimeve jané té vérteta:
a)2c A4; 6){3} € 4; B){4, 5, 6} € 4; r) {3,5,8} < 4.

3. Cakto cilat prej bashkésive t& dhéna jané té barabarta, e cilat ekuivalente:
a) A=| APxB=2,3,4,5,6)C =| x 24}=2,3,4,5,

6; N
4. Zgjidh pohimin e sakté pér x dhe y ashtu gé bashkésité té jené té barabarta =4
7u B=2,5y,7
ay=y ,; =5, y=2; sy=2,y=l7;, =2, y=3.
5. Shkruaje bashkésiné partitive pér bashkésiné:
a)A4=1,2,3; 6) B=a, b, c, d.

Negacioni konjuksioni , diusjunksioni disjunksioni i pérjashtuar
Implikacioni dhe ekuivalenca jané operacione logjike d.m.th., operacione me gjykime.

X, 3a 5:

Né ményré shumé té ngjashme sikurse te gjykimet, ashtu edhe te bashkésité mund té

pérkufizohen operacionet.

Né praktiké mé sé shpeshti ballafagohemi me problem te té cilat njékohésisht duhet {i
shqyrtojmé elementet té cilat u takojné dy ose mé shumé bashkésive, elementet e pérbashkéta

té dy ose mé shumé bashkésive nuk i takojné bashkésisé tjetér e té ngjashme.
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Prerja e bashkésive

Bashkésia e dhéné ma diagram té Venit éshté:

A

ANnB

T’i shqyrtojmé kéta shembu;

E_I- Prerja e bashkésive éshté bashkésia 1
A=1,4,9,16,25,36,49u B;vci]xZéA B 4,9,16,25. N

[ - Bashkésité jané disjunkte, pasi, 4=1,2,8,4 u B=x|% Xt

ANB=O.

‘ Shkruaje prerjen e bashkésive A4 =[0,1, 2,9,10,12,15n B =5,6,7,8,9,10 .

» »Ta shqyrtojmé tabelén e vértetésisé sé konjuksionit dhe tabelén pér pérkatési té elementeve te
prerja:
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P 9 Pg A B ANB
T T T c c c
e s s
1 1 1 & € &
& & &

o Cfaré mund té pérfundosh?

» Prej késaj qé u theksua mé lart, éshté e qarté se prerja e dy bashkésive A dhe B éshté
bashkésiaff B= x x 4 B

‘ Le té jené dnhéné bashkésité 4=a/b,c ,d,e, f wuB=li,c,d,k. Shkruaje prerjen
A B

Unioni i bashkésive

Bashkésia e dhéné me diagram té Venit éshté

A

AUB
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E -3 Unioni i bashkésive éshté bashkésia 4=2,4,6,8,10,12u B =x| XNectAB = 1,2,
943 57 69 79 8, 10, 12 .

» Ta shqyrtojmé vértetésiné e tabelés sé disjunksionit dhe tabelés sé pérkatésisé sé
elementeve té unioni:

p q pPvV4q A B AUB
T T T S € €
T 1 T € & S
1 T T & € S
1 1 1 & & &

‘ Cfaré mund té pérfundosh 4 ? = ,;0,1, usBT, L, 3Januwm ja

Ndryshimi i bashkésive

Bashkésia e dhéné me diagram té€ Venit éshté:

A

A\B
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[ Shembulli 4. Ndryshimet dhe e dy bashkésive A dhe B jané bashkeésitéy;d pérkatésisht

Cakto ndryshimin e bashkésis€é me bashkésine

I
|

5 5. Shkruaje ndryshimin e bashkésis€e me bashkésiné A
0,1,2,9,10 B =017,8,9,10 .

» Ta shqyrtojmé tabelén e vértetésisé sé formulave gjykimore dhe tabelén pér pérkatési té
elementeve te ndryshimi i dy bashkésive:

p q P —q pr—q  —pNg A B A\B B\ A
T T 1 1 1 1 € S & &
T 1 1 T T 1 € & € &
1 T T 1 1 T & S & €
1 1 T T 1 1 & & & &

o Cfaré pérfundon?
» Prej asaj qé u pérmend mé lart éshté e qarté pse ndryshimi i bashkésisé A me

bashkésiné B éshté bashkésia e pérkul‘izuar me A\B=xx A B .

g  Prej diagramit té dhéné té caktohen bashkésité: A\B, B\ 4 u\(BC).

B

N
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Komplementi i bashkésisé

Bashkésia (dpopmyna) e dhéné me diagram té Venit éshté

U

[} H Komplementi i bashkésisé (dpopmyna) né bashkésiné (dpopmyna) éshté
ashkesia 1, 3,5,6,8,10,11,12. —
4, =

» Ta shqyrtojmé tabelén e vértetésisé sé negacionit dhe tabelén e pérkatésisé sé
elementeve te komplementi i njé bashkésie:

10T < =
& e

o Cfaré mund té pérfundosh?

o » Prej késaj qé u pérmend, komplementi i njé bashkésia A né bashkésiné  éshté
bashkésia e pérkufizuar me (doopmyna).

O

‘Le té jené dhéné bashkdsité =1, 2, 3,, 10, U =1, 2, , 100 dhe
B =110, 20, 30,...,100 . Shkruaji bashkésité A,, A,V B, .
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Prodhimi i Dekartit té bashkésive

p 6 Prodhimi i Dekartit dhe té veté bashkésisé jané
)o(Ln)o(Lm).(2,0).(20). (2om) b B(ed). (52) (1), 132). (m,1)(m2)

Té ilustruara me skemén koordinative jané:

e .
meam T @m’
2
L X (£2)  (n2) (m2)
(1.n) (2.m)
1
;o e s {f,].) {P‘l,].) (?ﬂ? -'!Ji
(1.1) (2.1)
-<, 3;- o T H mn
1 2
AxB BxA

Shkruaiji prodhimin e Dekartit 4 B  t& bashkésive 4 =2,4,6¢% B =23 { Njehso

atrorin e Dekartit pér bashkésing 4A°= 4 =t|x|10 ¢

Detyra pér puné té pavarur:

1. Jané dhéné bashkésité dhe . Cakto bashkésité

C= x|x W 16 .Cakto bashkésité
a)AUB; 6)ANB; B)(A\B)UC; NAn(B\C).
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2. Prej diagramit té Venit té caktohen bashkésité: 4, B,C n4 B

3. Jané dhéné bashkésité 4 =1,2,3, B =1, 3, 51 C =01,5,7 . Vérteto saktésiné e barazisé
4 B(t (4 (4B)E)

4. Nese 4 =la,2,3, :B 1,bcakto prodhimet e Dekarti:
ayd B ©6)B 4

5. Jané dhéné bashkésité 4=x|x *4 x uB=x|x x’—9=0. Caktoji bashkésité:

a)ANB b) A\ B C)P(A\B) NB\A.
6. Cakto cilat prej kétyre cifteve té bashkésive jané disjunkte:

a)d=x x| N (B=d, xx2x5 Z

6) C = | x —napei2yP =x| x x—5=0. N

7. Eshté dhéné bashkésia universale U=,2, —5 ,adhe nénbashkésité4 =la,2, , B=x*

b

5, M C=%, 5.Cakto bashkésité:

a) A 6) C B) CUB 1) (4\B).
8. Cakto pér cilén vleré té ndryshoreve x dhe y vlejné barazité:

a)(x,5)=(3. ») 6)(2. )= (x, %j

9. Cakto bashkésité A dhe B prej té cilave éshté fituar prodhimi i Dekartit 4:(B ), (1,a),

(b, ). (b.al).4). / ) )

10. Shkruaji bashkési té barabarta té bashkésive:
a)\A4 6) 44 (tB)
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Prej pjesés sé paré té kétij kapitulli u njoftém me disa ligje logjike ose ligje t&€ menduarit, edhe
até: ligji komutativ pér konjuksionin dhe disjunksionin, ligji asociativ pér konjuksionin dhe
disjunksionin, etj.

Prej mé lart gé pérmendém vérejtém se operacionet me bashkési ngushté jané té lidhura me
operacionet logjike.

Gjithashtu, sikurse te logjika matematike, ashtu edhe né teoriné e bashkésive ekzistojné ligje
pér operacione me bashkési.

Béhet fjalé pér ligjet e njéjta logjike té cilat jané zbatuar né teoriné e bashkésive né kété
méenyre:

Gjykim — bashkési
Konjuksioni i gjykimeve — prerja e bashkésive
Disjunksioni i gjykimeve — unioni i bashkésive
Negacioni i gjiykimeve — komplementi i bashkésisé.

Disa ligje mé té réndésishém pér operacionet me bashkési jané:

. Ligji komutativ pér prerje

. Ligji komutativ pér unionin;

. Ligji asociativ pér prerjen

. Ligji asociativ pér unionin

. Ligji distributiv i prerjes né lidhje me unionin
. Ligji distributiv i unionit né lidhje me prerjen
. Ligji pér komplement té dyfishté

©® N O U A WN

©

10.

11.

12. Ligjet e De Morgani:

a) Ligji pér komplement té prerjes
b) Ligji pér komplement té unionit

13. Ligji distributiv pér prodhimin e Dekartit né lidhje me prerjen
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Ax(BNC)=(AxB)N(4xC);

14. Ligji distributiv pér prodhimin e Dekartit né lidhje me unionin
(cpopmyna);

15.(4 Bb & C D)=(4 B D)

16.(4 Bb & C D) (4 (B D).

[ Shembulli 1. Ta vértetojmé ligjin komutativ pér prerjen
|-
Me zbatimin e formulave gjykimore dhe ligjit logjik pér komutativitetin té€ konjuksionit kemi:

xeANB <
S xedrxeB s
S xeBarxeds
& x AB
Vijonse A: B B A4

-
Me zbatimin e tabelés pér pérkatési té elementit te bashkésia kemi
A

B BMA

AW MM
A MM® M ™
"R R MDD
AR AR MDD

Prej tabelés vérehet se dy shtyllat e fundit jané té njéjta, me té cilan vértetohet barabarésia e
bashkésive, domethéné ligji komutativ pér prerjen 4 B=[B A.

[ Ta vértetoj*'né ligjin distributiv pér prodhimin e Dekartit né lidhje me unionin

A (@24 Ky X

(x,y)e Ax(BUC)
S xedAdnyeBul <
@xeAA(yeryeC)Q
<:>(xeA /\yeB)v(xeA /\yeC)<:>

< (x,y)e AxBv(x,y)e AxC < (x,y)e(AxB)u(4xC).



1 Vérteto vetiné 5

Detyra pér pune té pavarur

1. Té vértetohen vetité 4,6,12 a) dhe 16.
2. A éshté e sakté barazia

Deri mé tani u njoftém me formulat gjykimore, tautologjité dhe ligjet logjike.

Mendo dhe pérgjigju!

o Cfaré éshté formula gjykimore?
o Cilén formulé gjykimore e quajmé tautologji?
e Ndryshe si i quajmé tautologjité?

Shembulli 1. E dimé se fjalia “2 + x = 10” nuk éshté gjykim, por fjalia “2 + x = 10 pér

x =5"@shté gjykim i pavérteté. Fjalia “x + 2 = 10 pér x = 8” éshté gjykim i vérteté.

Fjalia e paré “2 + x = 10” éshté fjali me ndryshore e cila pér ¢farédo numér real béhet gjykim.

Fjalité e kétilla kané réndési té veganté né logjikén matematike dhe ato i quajmé formula gjykimore ose
predikate. Pasi funksionet gjykimore jané funksione, domethéné ato kané fushén e pérkufizimit. Vérejtém
prej shembullit te fjalia “2 + x = 10” nése shtojmé “pér x = 5” kalon né gjykim té pavérteté, por me shtimin
“pér x = 8” kalon né gjykim té vérteté.

Domethéné, funksioni gjykimore pér disa numra nga fusha e tij e pérkufizimit kalon né gjykim té vérteté,
por pér disa né té pavértete.

Mund té pérfundojmé kété:
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+3» Nése fjalia me ndryshore béhet gjykim pér ¢do vleré té ndryshores
prej ndonjé bashkésie M, atéheré pér até fjli themi se éshté funksion
gjykimor ose predikat.

¢ Pér bashkésiné M themi se éshté fusha e pérkufizimit té funksionit
gjykimor, por elementet e asaj bashkésie jané vlera té lejuara té
ndryshores.

+* Nése (bopmyna) i pérmban sakté té gjitha elementet prej M pér té
cilén funksioni gjykimore éshté gjykim i sakté, atéheré pér (cbopmyna)
themi se éshté bashkeési e zgjidhjeve té funksionit gjykimor. Cdo
element prej (hpopmyna) quhet zgjidhje e funksionit gjykimor

E Shembulli 2
x> =4 Hapg

Funksioni gjykimor éshté fjalia x2 = 4. Zgjidhje e funksionit gjykimor x2 = 4 mbi
M=7 e M,={-2,2}.

1 Cilat prej kétyre fjalive jané funksione gjykimore:

xa}2 =06,

B2 N 6,x VA B) x+2=y,x=5.

2  Cakto bashkésiné e zgjidhjeve té funksionit gjykimor té pérkufizuar né bashkésiné M
=11,2,3,4,5,6,7,8,9,10} .

Shembulli 3

. Né& bashkésiné e numrave té ploté ~  €shté pérkufizuar funksioni gjykimor

P(x): x’ =4

Vlera e vértetésisé sé gjykimit P(2)e (P(2))=[T, anaPe {P|=T . Pérpiqu

veté té caktosh

3 -etéjen

€ dhéné funksionet gjykimore dhe té pérkufizuara né bashkésiné e numrave

aatyroré. Konstato vlerén e vértetésislg sé kétyre gjykimeve

R) (2) O(8P(2); 6) POODA)) ;@) (10)¢ P(7).

+ Me shfrytézimin e fjaléve “cdonjéri”’ (ose “té gjithé” ose “cfarédo”)
ose “ekziston” (ose “ndonjéri”), funksioni gjykimor kalon né gjykim,
té vérteté ose té pavérteté.

+ Fjala “cdonjéri” né matematiké shénohet me simbolin (coopmyna)
dhe quhet kuantor universal ose kuantifikator universal.

+ Fjala “ndonjéri” né matematiké shénohet me simbolin (bopmyna)
dhe quhet kuantor ekzistencial ose kuantifikator ekzistencial.
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[ Shembulli 4. Gjykimi “Ekziston numeér i ploté x pér té cilin , mund ta shkruajmé me simbolet .
Ky gjykim éshtéjvérteté pasi ekzistojné numra té ploté dhe pér té cili éshté i sakté.

4 Gjykimet vijuese shkruaji me simbole:

a) Pér ¢cdo numér natyror n éshté e sakté;
b) Ekziston numér racional y pér té cilin éshté i sakté
Pastaj, cakto vlerén e tyre té vértetésisé.

5 Gjykimet vijuese shkruaji me simbole, shkruaji me fjali:

a][x} Rx’=x x
b) ( x Q )3x= x+x+x1.
Pastaj, cakto vlerén e tyre té vértetésisé.

» T prmendim se si kantifikator shfrtohet

[ Shembulli 5. Gjykimiparaget “Ekziston numér i ploté i vetém x pér té cili éshté i sakté , gé do té thoté se
ekziston vetém njé numeér i ploté x pér té cilin €shté i sakté barazia. Ky dallohet prej gjykimit “Ekziston

numeér i ploté x pér té cilin ” prej shembullit 3.

Té shkruar me simbole , ku jo patjetér té jeté vetém njé numér i ploté, por mund té jené edhe dy. Edhe
pérderisa gjykimi te Shembulli 3. €shté gjykim i vérteté, gjykimi éshté gjykim i pavérteté.

Detyra pér puné té pavarur:

1. Cilat prej kétyre fjalive jané funksione gjykimore:
a) x+2>6,xeZ; 0)x-2<6,VxeZ; B) 2x=y,x=5,y=—1.

2. Cakto bashkésiné e zgjidhjeve té funksionit gjykimor “x &shté numeér cift” té pérkufizuar
né bashkésité M = {1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12,13,14,15}.

3. Le té jené dhéné funksionet gjykimore (popmyna) té pérkufizura né bashkésiné e
numrave natyroré. Cakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:

a) (popmyna) b) (popmyna) c) (popmyna). N

Cakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:
a) (AxeQ)2x=x-x; 6) (VxeN)3x=x"; B) (AlxeZ)x—1=-5.
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5. 5. Jepni tre shembuj té funksioneve gjykimore. Te ¢donjéri prej tyre cakto bashkésiné e
zgjidhjeve té tyre.
6. Jepni tri fjali té cilat jané gjykime me zbatimin e kuantifikatoréve dhe . Pastaj cakto
vlerén e vértetésisé.

1. Cakto cilat prej kétyre fjalive jané gjykime:
a) Dil jashté! b) (dbopmyna) ¢) Dardha éshté pema mé e shijshme.

2. Cakto vlerén e vértetésisé pér gjykimin te tabela (duke shfrytézuar simbolet T dhe _L):

x -2 1 0 1 2

T(—2x+5=3)

3. Le té jené dhéné gjykimet (doopmyna) dhe (hbopmyna). Té formohen gjykime: (¢popmyna)
a) (popmyna) b) (bopmyna) c) (popmyna).

4. Té caktohet viera e vértetésisé pér formulén gjykimore (¢popmyna) pér (¢popmyna) dhe
(cbopmyna).

5. Me ndihmén e tabelés sé vértetésisé té vértetohet se kjo formulé éshté tautologji (dbopmyna).
6. Jané dhéné bashkésité: (¢hbopmyna) dhe (popmyna). Té caktohen bashkésité (¢popmyna)

a) (chopmyna); b) (chopmyna) c) (popmyna)

7. Té caktohet bashkésia A prej prodhimit té Dekartit (¢popmyna)

8. Jané dhéné bashkésia universale (cbopmyna) dhe nénbashkésia (chopmyna). Té caktohet
bashkésia (hopmyna)

9. Nése (bhopmyna) dhe (popmyna), té caktohet bashkésia: (hbopmyna).

10. Té vértetohet ligji pér komplement té unioni:
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NUMRAT REALE

> té shfrytézojé operacionet me numrat natyroré;

> té pérkufizojé numér té thjeshté dhe té pérbéré, té
zbéthejé numér natyror né shumézues té thjeshté
dhe té caktojé SHVP dhe PMP té numrave natyroré;
> té shfrytézojé operacionet né bashkésiné e
numrave té ploté;

> té pérkufizojé dhe té zgjidhé detyra me vleré
absolute;

> té pérkufizojé dhe té krahasojé numrat racionalé;
> té zgjerojé dhe thjeshtojé thyesat;

> té kryejé operacione me thyesa;

» té shkruajé numér dhjetor né thyesé dhe
anasijelltas;

> té pérkufizojé numér iracional dhe vlera absolute
té numrit real;

> té paragesé numrat realé né boshtin numerik;

> té pérkufizojé dhe té paragesé gjeometrikisht dhe
interval né ményré pérshkruese;

> té sjellé rrénjén né formé normale;

> té zgjidhé detyra praktike.



51
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69

74

79

86

90

96

Bashkésia e numrave realé, operacionet dhe vetité e
operacioneve

Plotpjesétueshméria e numrave natyroré. Numrat e thjeshté dhe té
pérbéré. PMP dhe SHVP

Numrat e ploté dhe operacionet me numat e ploté

Numrat racionalé

racionalée

NuOperacionet me numrat mrat dhjetoré. Operacionet me numrat dhjetore.

Numrat realé

Detyra pér pérséritje té njésisé modulare
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Numrat natyroré jané formuar pér shkak té nevojés s& numérimit. Me ata e paragesim
rezultatin e numérimit t& elementeve né njé bashkési té fundshme.
Pér numrat natyroré e sakté éshté kjo:

* Numrat natyroré i shkruajmé me shifrat 1,2,3,4,5,6,7,8,9 dhe 0;

* Numrin natyror peséqind e njézeté e shtaté i shkruar me shifra qé e ka formén 527;
* Numrin natyror shtaté qind e shtaté i shkruar me shifra qé e ka formén 107,

* Numrin natyror shtaté qind e njézeté i shkruar me shifra qé e ka formén 720.

o Shkruaji me shifra numrat natyroré dyqind e shtatédhjeté e pesé, njé mijé e pesédhjeté
e njé, dy mijé s shtatédhjeté e teté!

e Numrat natyroré jané: 1,2,3,4,5,...;

e Bashkésiné e numrave natyroré e shénojmé me shkronjén (dbopmyna) d.m.th., ajo
éshté bashkésia e formés.

1.1.  Futja e numrave natyroré

Te vargu i numrave natyroré mund t'i véresh kéto ligjshméri:

e Numri natyror mé i vogél éshté numri 1;
Pasardhési i numrit natyror 7 éshté numri 8, por i numrit natyror 523 éshté numri
natyror 524.

Mendo dhe pérgjigju:

o Cili numér natyror éshté pasardhési i numrit natyror 78, e cili i numrit
natyror 12307

0 Gdo numér natyror a ka pasardhés?

0 Bashkésia e numrave natyroré a éshté bashkési e fundshme?

o Paraardhés i numrit natyror 25 éshté numri natyror 24, por i numrit natyror 2054
éshté numri natyror 2053.

Mendo dhe pérgjigju:

o Cili numér natyror éshté paraardhési i numrit natyror 125,e cili i numrit natyror 20507
o Cili numér natyror éshté paraardhési i numrit natyror 1? Cdo numér natyror a ka
paraardhésin e vet?

e 0 A éshté i sakté gjykimi “0O éshté numér natyror?
e+ Numri 0 nuk éshté numér natyror d.rijth.,
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o Nése bashkésisé sé numrave natyroré ia shtojmé numrin 0, atéheré e fitojmé
zgjerimin e bashkésisé sé numrave natyroré, té cilén e shénojmé me (dopmyna)
d.m.th., bashkésia e ka formén (popmyna)

o Numrat natyroré mund t'i paragesim edhe gjeometrikisht me boshtin numerik (si
te vizatimi), gé éshté drejtéz e orientuar, tek e cila éshté dhéné njé piké fikse si
fillim dhe éshté zgjedhur njé segment njési (dopmyna) si segment njési 1.

O A B P M
— —

~
Cd

a

x T2

0o 1 2 p m

Prej drejtézés numerike a vérehet se pika O éshté numri 0, pikés A éshté shoqgéruar
numri natyror 1, pikés i éshté shogéruar numri natyror 2, pikés N i éshté shogéruar numri
natyror n etj. Domethéné&, ¢cdo numri natyror mund t'i shogérohet nga njé piké prej boshtit
numerik a.

o Cilét numra natyroré u jané shoqéruar pikave P dhe M?

Nése e vérejmé boshtin numerik a, atéheré vérejmé se numrit natyror 1 éshté mé né té
maijté prej numrit natyror 2 d.m.th., (dpopmyna) (lexohet: 1 éshté mé i vogél se 2), por numri
natyror 2 éshté mé né té djathté prej numrit natyror 1 d.m.th., (dpopmyna) (lexohet: 2 &shté mé i
madh se 1). Numri O gjendet né té maijté prej té gjithé numrave natyroré€, prandaj numri O éshté
mé i vogél prej té gjithé numrave natyroreé.

Kéto gjykime jané té sakta:

* ((bopmyna) (lexohet: 1 éshté mé i vogél ose i barabarté me 2);

* ((bopmyna) (lexohet: 2 éshté mé i madh ose i barabarté me 1);

* ((bopmyna) (lexohet: 2 éshté mé i madh ose i barabarté me 2);

* ((bopmyna) (lexohet: 2 lexohet 2);

* Por, nuk éshté i sakté gjykimi (popmyna). Nuk éshté i sakté as gjykimi ((popmyna).

Sipas boshtit numerik a, numri natyror m éshté mé né té majté prej numrit natyror n,
atéheré shkruajmé (copmyna). Kur do té shkruajmé (popmyna), atéheré shénojmé se
(obopMy1na)-

Cilat prej kétyre gjykimeve jané té sakta:

a) 25>12; 6)25>75; B) 15<12A15>3; r)5<2v5>3.

Duhet té dish kété:
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%+ Bashkésia e numrave natyroré éshté (dpop§ryna), ndérsa tani bashkésia e
gjeruar e numrave natyroré éshté (dpopmyna).

% +3* Né bashkésiné e numrave natyroré, gdo numér natyror ka pasardhés.

% ¢ Nuk ekziston numér natyror mé t&é madh né bashkésiné e numrave
natyroré.

%+ Bashkésia e numrave natyroré nuk éshté bashkési e fundshme, por
bashkési e pafundshme.

% +3» Nése numrit natyror m éshté né té€ majté prej numrit natyror n te boshti

numerik a, atéheré shkruajmé (popmyna).

+* Gjykimi (dbopmyna) domethéné (dbopmyna).

% Numrat natyroré mund t'i radhisim, domethéné (dopmyna)

+%* Numri 0 nuk éshté numér natyror dhe ai éshté mé i vogél prej té gjithé

numrave natyroré.

R/
0.0

X3

S

0.0

1.2. Operacione dhe vetité e operacioneve né bashkésiné e numrave natyroré

Operacionet té cilat do ti pérkufizojmé né bashkésiné e numrave natyroré jané: mbledhja,
shumézimi, zbritja dhe pjesétimi.

Mbledhja: Ciftit té renditur t& numrave natyroré (dpopmyna) i shogérohet numri natyror k si
shumé e tyre (popmyna) — (dopmyna) d.m.th., ¢do cifti t&€ numrave natyroré (dpopmyna) i
shogérohet numri i vetém natyror k si shumé e tyre. Numrat natyroré m dhe n quhen mbledhés.

2 a)256+782; b)(257+129)+526; c)456(125+128).

Eshté e njohur se, shuma e ¢farédo numrave natyroré éshté pérséri numér natyror d.m.th.,
(dbopmixha). DomBthéné, mund té themi se operacioni i mbledhjes éshté operacion i brendshém
(i térésishém) né bashkésiné e numrave natyroré d.m.th., bashkésia e numrave natyroré éshté
bashkési e mbyllur né lidhje me operacionin e mbledhjes.

Mendo dhe pérgjigju:
o A jané té sakta barazité:

a)l22523=523+122  6) (255 464)+789 =255 (464 +789)?

53



Pér operacionin mbledhje né bashkésiné e numrave natyroré pér ¢farédo numra natyroré
(dbopmyna) viejnékéto veti:

++ vetia komutative pér mbledhjen e numrave natyroré (popmyna)
+* vetia asociative pér mbledhjen e numrave natyroré (m + n) + k = m + (n + k).

o Si do t'i shprehésh me fjalé vetité komutative dhe asociative té operacionit t&€ mbledhjes sé
numrave natyroré?

o Mbledhja e numrave natyroré a pérkufizohet né ményré té njéjté edhe te bashkésia e
zgjeruar (dpopmyna)? A jané té sakta vetia komutative dhe asociative e mbledhjes né

(dbopmyna)?
Me siguri éshté e sakté edhe vetia

s Pér cdo numeér natyror ((popmyna) éshté e sakté (dpopmyna).

Shumézimi: Ciftit t& renditur t& numrave natyroré (popmyna) i

Mendo dhe pérgjigju:

o si mund ta shkruajmé mé shkurt prodhimin 2 + 2 + 2?
0, por si do ta shkruash5+ 5+ 5+ 5 dhe 6 + 67?

3 Njehso a) 25-82 b) (57-29)-5 c) 16-(5-28).

Eshté e njohur se, prodhimi i ¢farédo qofté numrave natyroré éshté pérséri numér natyror
d.m.th., (dbopmyrid). Domdthéné, mund té themi se operacioni i shumézimit &shté operacion i
mbyllur (i térésishém) né bashkésiné e numrave natyroré d.m.th., bashkésia e numrave
natyroré éshté e mbyllur né lidhje me operacionin e shumézimit.

Mendo dhe pérgjigju:
o A fané té sakta barazité: a)2:3=32  6)(5-4)-:8=5:(4-8)?
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Pér operacionin e shumézimit né bashkésiné e numrave natyroré pér té cilét pér ¢farédo
numra natyroré ([opmyna) vlejné kéto veti:

+$* vetia komutative pér shumézimin e numrave natyroré, (dpopmyna)
++ vetia asociative pér shumézimin e numrave natyroré

Mendo dhe pérgjigju:

o Té shprehen me fjalé vetia komutative dhe asociative e operacionit té&
shumézimit t& numrave natyroré.

0 A jané té sakta brazime:
a)2-(35+21)=2-35+2-21;b)(15+24)-8=15-8 + 28 - 87

o Shumézimi i numrave natyroré a pérkufizohet né ményré té njéjté edhe te
bashkésia e zgjeruar e numrave natyroré (doopmyna)? A jané té sakta vetia
komutative dhe asociative té operacionit t& shumézimit né (cpophyna)?

N

Me siguri éshté e sakté edhe vetia:

s Pér gdo numér natyror ((popmyna) éshté e sakté (dpopmyna) dhe (popmyna).
Lidhja ndérmjet mbledhjes dhe shumézimit éshté dhéné me vetiné distributive:

s Pér ¢farédo numra natyroré (popmyna) éshté e sakté:
(dbopmyna) (shumézimi éshté distributiv né lidhje me mbledhjen)

Ligjet asociative pér mbledhjen dhe shumézimin na japin mundési t€ mbledhjes, pérkatésisht
Prodhimin e tre numrave natyroré ta njehsojmé pa pérdorur kllapa d.m.th., péfg§farédo numra

natyroré (doopmyna) éshté e sakté
(m+n)+k=m+(n+Kk)=m+n+kdhe (dpopmyna).

4 Njehso:

a)26198; 6) 1A72); B)3521+55+69; r)258254 )

Mendo dhe pérgjigju:
0 Shumézimi a éshté distributiv né lidhje me mbledhjen né

5 Me zbatimin e vetisé distributive vérteto se éshté e sakté barazia (m +n) (k -+

p)=m k+m p+n k+n p.
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(Udhézim: Pér vértetimin e barazisé mund ta shfrytézosh z&vendésimin (doopmyna).A4
mund ta shfrytézosh edhe zévendésimin b =k +p ?)

Zbritja: Para se ta futim operacionin e zbritjes, t& pérkujtohemi né disa ligjshméri t&€ mésuara
paraprakish:

Mendo dhe pérgjigju:
o Ndryshimi i ¢gfarédo numrave natyroré a éshté numér natyror?

Pér dy numra natyroré, (dpopmpia) ndryshimi (dbopmyna)shté numér natyror (dpopmyna). Kjo
na tregon se operacioni i zbritjes né bashkésiné e numrave natyroré nuk éshté operacion i
brendshém (i térésishém), por €shté operacion i pjesérishém né bashkésiné e numrave
natyroré.

6 :a)(956)32F 6)956:4822; B)24ABp) ) 215621

Cfaré mund té pérfundosh?
Pér operacionin zbritje né bashkésiné e numrave natyroré éshté e sakté vetia distributive
e shumézimit né lidhje me zbritjen:

X3

¢

Pér ¢farédo numra natyroré, (dpopmyna)shté e sakté:

(dpopmyna)
(shumézimi éshté distributiv né lidhje me zbritjen).

3

¢

X3

%

R/
0’0

Mendo dhe pérgjigju:

o Ndryshimi i ¢cfarédo numrave natyroré a pérkufizohet né ményré té njéjté
edhe né bashkésiné e zgjeruar t&€ numrave natyroré (popmyna)? Pér
(dbopmyna), cilido té jeté kushti, gé té jeté e sakté (popmyna)? Shumézimi a
éshté distributiv né lidhje me zbritjen né (doopmyna)?
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Operacioni shumézim éshté i lidhur me operacionin fugi. Prodhimi i (dbopmyna) shumézues té N
barabarté (dpopmyna) quhetuqgia n e numrit m dhe shkruhet (popmyna), ku n quhet eksponent
ose tregues i fugisé, por m quhet baza e fuqgisé. Pér fuqité jané té sakta kéto veti:

<+ Pr nmrat natror ( dopmyna), fia
% Pér numrat natyroré (popmyina), é€shté

e sakté (popmymna)

Pjesétimi: Para se ta futim operacionin e pjesétimit, t& pérkujtohemi né disa ligjshmeéri
paraprakisht té mésuara:

s E panjohura x te barazimet (dpopmyna) dhe (dpopmyna) pércaktohet me pjesétimin e
prodhimit me shumézuesin e té njohurés. Domethéné, pér t'i zgjidhur kéto barazime duhet té
futet operacioni pjesétim né bashkésiné e numrave natyroré;

* Herési 8 : 2 éshté numér natyror, por herési 8 : 17 nuk éshté numér natyror.

Prej késaj mund té themi se pér dy numra natyroré (doopmyna), pérkufizojmé herés
(dbopmyna) nése caktojmé numér natyror k, ashtu qé (dpopmyna). NMmri natyror m quhet i
pjesétueshém, kurse numrit natyror n quhet pjesétues.

Kjo na tregon se operacioni pjesétim né bashkésiné e numrave natyroré nuk éshté
operacion i mbyllur (i térésishém), por éshté operacion i pjesérishém né bashkésiné e numrave
natyroré.

7 7. Njehso: a) (956 — 782): 2; b) 956 : 2—782 :2; ¢) (156 + 82): 2;¢) 156 : 2+ 82 : 2.
Cfaré mund t€ pérfundosh?

Pér operacionin pjesétim né bashkésiné e numrave natyroré €shté e sakté vetia distributive né lidhje
me mbledhjen dhe shumézimin:

s Pér ¢farédo (popmyma) pér (popmymna) dhe (popmymna) éshté e sakté:
(opmyna)

(pjesétimi €shté distributive né lidhje me mbledhjen dhe zbritjen).

0

A éshté numér natyror 8 : 3?7

Eshté e qarté se herési i dhéné te detyra paraprake nuk &shté numér natyror, por kjo nuk do té thoté

se nuk mund t€ realizojmé pjes€timin. Ky pjesétim quhet pjesétim me mbetje.
Gjaté pjesétimit t&€ 8 me 3 fitohet herési 2 dhe mbetja 2 d.m.th., éshté e sakté (bopmymna).
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Kjo do té thoté se:

s Pér ¢farédo numra natyroré m dhe n ekzistojné té vetmit (dpopmyna) ku (c&pmyna). Numri k
quhet herés, por numri r quhet mbetje gjaté pjesétimi t& m me n.

8 Cakto numrin mé té madh natyror qé gjaté pjesétimit me 28 jep herésin 17.
(Udhézim: Numrat gé gjaté pjesétimit me 28 japin herésin 17 mund té shkruhen né formén
(dpopmyna) ku (dpopmyna). Qé numri té jeté mé i madh, si duhet té jeté mbetja? Mendo!)

DS

» Me siguri, té sakta jané vetité:

3+ Pér cfarédo numér natyror (dbopmyna) éshté e sakté (popmyna), pasi (dbopmyna).

s o3¢ | pamundshém éshté pjesétimi t& numri natyror me 0, prandaj pjesétimi me numrin 0
nuk pérkufizohet. N

R/
0.0

oo

% ¢ Operacionet mbledhje dhe shumézim jané operacione té brendshme (té
térésishme) né bashkésiné e numrave natyroré d.m.th., bashkésia e numrave
natyroré éshté e mbyllur né lidhje me operacionin mbledhje dhe shumézim.

%+ Operacionet zbritje dhe pjesétim t& numrave natyroré jané operacione
té pjesérishme né bashkésiné e numrave natyroré.

Te disa detyra gjaté njehsimit hasen té gjitha operacionet. Prandaj parashtrohet pyetja:
o}
Sipas cilés renditje do té kryhen operacionet gé té arrihet te rezultati i sakté?

Pér renditjen e kryerjes sé operacioneve mbledhje, zbritje dhe shumézim te njé detyré, duhet
pasur kujdes né kété rregull:

%+ Nése te detyra nuk ka kllapa pérparési né kryerje kané operacionet shumézim
dhe pjesétim, para operacioneve mbledhje dhe zbritje. Nése ka kllapa, sé pari
kryhen operacionet né kllapa.

9 Njehso: a) (3-8-1— 23)-5 —7-(5 1-5—12~13); 6) 25-(3~1 599 : 33)—2(250 156 5-12~7).
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1.3.Zgjidhja e problemeve

Kétu do té kalojmé né zgjidhjen e disa detyrave problemore:

Mpumep 1

Njé kamion ka shkarkuar gokollata né tre markete né ditén e njéjté, ku 1 kuti me gokollata Snikers
pérmban 20 numra,1 kuti me ¢okollata Milka pérmban 15 numra dhe 1 kuti gokollata Mars pérmban 25
numra. Te marketi i paré ka shkarkuar 5 kuti ¢cokollata Snikers,2 kuti gokollata Milka dhe 1 kuti ¢okollata
Mars. Te marketi i dyté ka shkarkuar 4 kuti cokollata Snikers,6 kuti ¢cokollata Milka dhe 7 kutia ¢okollata
Mars. Né marketin e treté ka shkarkuar 8 kuti cokollata Snikers,5 kuti cokollata Milka dhe 2 kutia ¢cokollata
Mars. Sa kuti gokollata ka shkarkuar kamioni até dité né ¢donjérin prej marketeve? Ku ka shkarkuar mé
sé shumti ¢cokollata? Sa para ka marré gjithsej, ditén e njéjté, nése ¢okollatén Snikers e ka dhéné nga 10
denaré, cokollaté Milka nga 30 denaré, kurse ¢okollatén Mars nga 8 denaré?

Te marketi i paré jané shkarkuar: (doopmyna) ¢okollata

Te marketi i dyté: (dopmyna) cokollata.

Te marketi i treté: (dpopmyna) gokollata. Domethéné, te marketi i dyté jané shkarkuar mé sé shumti
(cbopmyna) ¢okollata.

Gjithsej ka fituar: (doopmyna) denaré.

Mpumep 2

Né njé barnatore pronarin e ka interesuar sa profit do té fitojé me shitjen mé sé shpeshti tabletat e
shitura té dedikuara pér mjekimin e kokédhembjes d.m.th., analgjetik: analgin, kafetin dhe nalgesin c.
Prandaj, farmacistja duhej t'i numérojé kutité qé i ka pasur né barnatore né até moment. Cdo kuti ka
pasur nga 10 numra né veganti. Ajo ka numéruar: 20 kuti analgin,15 kuti kafetin dhe 25 kuti nalgesin c.
Sa do té jeté profiti i barnatores, nése shiten té gjitha kutité me analgjetik, ku kutia e vecanté analgin ka
¢mimin e blerjes prej 10 denaré, por shiten nga 15 denaré, kutia e veganté e kafetinit ka gmimin e blerjes
15 denaré, por shiten nga 25 denaré dhe kuti e veganté e nalgesin e ka gmimin e blerjes prej 8 denarg,
por shitet nga 15 denaré? Prej cilit analgjetik do té keté mé shumé profit, me kusht té€ shiten té gjitha
kutité me tableta?

Profiti pér shitje té:

- té gjitha kutité e analginit (dpopmyna), denaré

- kafetin (dbopmyna), denaré dhe

- nalgesin ¢ (doopmyna).

Profit mé t&€ madh do té keté nga nalgesin té shitur, por gjithsej do té fitojé (dpopmyna) denaré.
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Mpumep 3

Babai i tre fémijéve njé lloj u ka ndaré para mujore prej 15 000 denaré. Nga sa para ka fituar ¢donjéri prej
fémijéve?
Cdonijéri prej fémijéve ka marré nga (popmyna) denaré né mua.

Detyra pér puné té pavarur:
1. Cili prej kétyre gjykimeve éshté i sakté?
a) (bopmyna); b) (popmyna); c) (popmyna).

2. Shkruaji tabelarisht kéto bashkési:
a) (cbopmyna); b) (popmyna); c) (hopmyna)

3. Shkruaiji shkurt kéto shuma:
a)3+3+3+3+3+3;b)9+9+9+9;c)10+ 10.

4. Kéto prodhime paraqiti si fuqgi, por pastaj njehsoji:
a)2-2-2-2-2;b)45-45;c)12-12-12.

5. Njehso né ményré mé té thjeshté:
a) (dbopmynay); b) (popmyna)
c) ((popmyna); ¢) (dbopmyna)

6. Njehso:
a) (dbopmyna); b) (dbopmyna); ) (dpopmyna)
¢) (dbopmyna); d)

7. Cakto numrin mé té madh natyror i cili gjaté pjesétimit me 55 jep herésin 21.
8. Vérteto barazimin (doopmyna)

9. Babai i Tonit i ka dhéné 12 000 denaré té blejé libra pér fillimin e vitit shkollor. Toni ka shkuar né
librari dhe ka bleré matematikén pér 650 denaré€, gjuhé amtare pér 880 denaré, biologji pér 500
denaré, fletore pune pér té tri IEndét nga 250 denaré,5 fletore pér té shkruar nga 120 denaré dhe
komplete pér art pér 620 denaré. Sa denaré ka shpenzuar Toni? Sa i kané ngelur?

10. lliri dhe Sajmiri kané kursyer para pér vete. Kur kané mbledhur para té mjaftueshme kané shkuar
né shitore pér tekniké. Atje kané bleré laptop pér 21 000 denaré, ¢anté pér laptop pér 2 000 denaré
dhe ruter pér 5 000 denaré. U kané ngelur 2 000 denaré. Sa para kané pasur té kursyera lliri dhe
Sajmiri?

11. Njé ndértues duhej té blinte njé numér té caktuar té traréve me ¢mim prej 408 denaré pér njé tra.
Gjaté njehsimit sa para duhej t&€ pagojé, ai numri e traréve e ka shumézuar me 48 né vend me 408.
Ashtu, ka béré gabim prej 270 000. Cakto prodhimin e sakté dhe numrin e traréve qé ka dashur t'i blejé
ndértuesi. Sa denaré duhej té€ paguajé pér ata traré?
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2.1. Plotpjesétueshméria e numrave natyroré

Pasi e futém bashkésiné e numrave natyroré dhe pérkufizuam operacionet dhe vetité e
atyre operacioneve mund ta themi kété:

» Pér ¢cfarédo numra natyroré m dhe n ekzistojné té vetmit (doopmyna) ashtu gé (dbopmyna).
Numri k quhet herés, por numri r quhet mbetje gjaté pjesétimit t&€ m me n.

* Nése te paraprakja e marrim mbetjen (doopmyna), atéheré e fitojmé kété: pér dy numra
natyroré

(dbopmyna), herési: (dbopmyna) éshté numér natyror nése (dpopmyna)

* Indici pér plotpjesétueshmériné me numrin 2: Njé numér natyror plotpjesétohet me 2 nése
mbaron me njérén prej shifrave 0,2,4,6,8.

* Indici pér plotpjesétueshmériné me numrin 5: Njé numér natyror plotpjesétohet me 5 nése
mbaron me shifrén 0 ose 5.

* Indici pér plotpjesétueshmériné me numrin 3: Njé numér natyror plotpjesétohet me 3 nése
shuma e shifrave té tij plotpjesétohet me 3.

* Indici pér plotpjesétueshmériné me numrin 9: Njé numér natyror plotpjesétohet me 9 nése
shuma e shifrave té tij plotpjesétohet me 9.

Shembulli 1. Njehso herésin e numrave:

a) 57 dhe 2; b) 30 dhe 5.

Me siguri vérejte se gjaté pjesétimit t&€ 57 me 2 fitohet herési 28 dhe mbetje 1 d.m.th.,
(dbopmyna), por nése e pjesétojmé 30 me 5, atéheré fitojmé herésin 6 dhe mbetjen 0, d.m.th.,
(dbopmyna). Gjaté pjesétimit 30 me 5 mund té themi se pjesétimi fitohet pa mbetje, por edhe se
“30 plotpjesétohet me 5 ose “30 pjesétohet me 5“ ose “30 e pérmban 5” ose “30 éshté
shuméfishi i 5”, por edhe “5 éshté pjesétues i 30”. Kjo nuk mund té thuhet pér pjesétimin e 57
me 2.

Né pajtim me shembullin, le té jené dhéné dy numra natyroré m dhe n. Nése herési i tyre k
= m: n éshté numér natyror (mbetja r = 0), atéheré mund té shkruajmé (doopmyna).Né kété
situaté do té themi se n|jm (lexohet: n éshté pjesétues i m), por kjo do té thoté edhe “m éshté
shuméfishi i n”.

Nése kthehemi te shembulli, atéheré né vend “30 éshté shuméfish i 5“ ose “5 éshté
pjesétues i 30”, mund té shkruajmé 5|30, ndérsa tani, pér pjesétimin e 57 me 2 shkruhet
(dbopmyna) (lexohet: 2 nuk éshté pjesétues i 57).
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%+ Cdo numér natyror m gé nuk gigsétohet me numrin 2 quhet numér tek.

N

Prandaj, shpeshheré numrin tek e shkruajmé né formén (oopmyna) pér
ndonjé (dopmyna).

1 Cakto vértetésiné e kétyre gjykimeve:
a) (dpopmyna); b) (dhopmyna) (hopmyna) c) (bopmyna) c) (popmyna)

2 Cakto bashkésiné e pjesétuesve té€ numrave natyroré: a) 20; b) 11; ¢) 1.

2.2. Numrat e thjeshté dhe té pérbéré

Prej detyrés 2,vérejmé se:

* Pjesétues té numrit 20 jané 1,2,4,5,10,20;

* Pjesétues té numrit 11 jané 1 dhe 11;

* Numri natyror 1 ka vetém njé pjesétues, por ai éshté 1.

Numri, i cili ka dy pjesétues,1 dhe veté ai, quhet numér i thjeshté;

+s* Numri qé pjesétohet vetém me 1, ne vetveten edhe té paktén njé
quhet numér i pérbéré. Ndryshe théné; Numri i pérbéré ka mé shumé se
dy pjesétues;

s Numri 1 nuk éshté as i thjeshté, as i pérbéré.

Te detyra 2, numri 20 é€shté numér i pérbéré, por numri 11 éshté numeér i
thjeshté.

o}

Cili prej kétyre numrave natyroré jané té thjeshté, e cilét numra té
pérbéré: 21,99,17,51,3217?

Matematikani i vjetér grek Eratosteni (276 p.e.r— 194 p.e.r.) e ka
menduar ményrén pér ndarjen e numrave té thjeshté prej numrave té
tjeré natyroré té njohur si sita e Eratostenit. Ne do ta japim sitén e
Ertostebit pér 50 numrat e paré natyroré:
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2 3 4 5 6 7 8 9 10
1 12 13 14 15 16 17 18 19 20
21 22 23 24 25 26 27 28 29 30
3 32 33 34 35 36 37 38 39 40
41 42 43 44 45 46 47 48 49 50

Ményra éshté kjo:

1. Numri 2 éshté numér i thjeshté dhe ngel me ngjyré té zezé. Cdo numeér tjetér i dyté duke filluar prej
numri 2 éshté numér ¢ift d.m.th., ata jané numra té pérbéré dhe tek ata ndryshon ngjyra né ngjyré té kuge;

2. Numri 3 éshté numér i thjeshté dhe ngel me ngjyré té zezé. Cdo numeér i treté numri 3 éshté numér i
thjeshté dhe ngel me ngjyré té zezé. Cdo numér i treté natyror duke filluar prej numrit 3 plotpjesétohet me
3 d.m.th., ata jané numra té pérbéré dhe tek ata ndryshon ngjyra né té kuge;

3. Numri 5 éshté numér i thjeshté dhe ngel me ngjyré té zezé. Cdo numér natyror i pesté duke filluar prej
numrit 5 plotpjesétohet me 5 d.m.th., ata jané numra té pérbéré dhe tek ata ndryshon ngjyra né té kuqe;

4. Numri 7 €shté numér i thjeshté dhe ngel me ngjyré té zez&. Cdo numér natyror i shtaté duke filluar pre;j
numrit 7 plotpjesétohet me 7 d.m.th., ata jané numra té pérbéré dhe tek ata ndryshon ngjyra né té kuqe;

5. Numri 11 éshté numér i thjeshté dhe ngel me ngjyré té zezé. Cdo numér natyror i shtaté duke filluar prej
numrit 11 plotpjesétohet me 11 d.m.th., ata jané numra té pérbéré dhe tek ata ndryshon ngjyra né ngjyré té
kuge etj

6. Me ngjyré té zezé ngelin numrat 2,3,5,7,11,13,17,19,23,29,31,37,41,43,47, t€ cilét jané numra té
thjeshté.

Te detyra 2. Vérehet se d.m.th., numrin natyror té pérbéré 20 mund ta paragesim si prodhim prej numra té
thjeshté (dbopmyna)

Pyetja éshté se kjo paraqitje a éshté e njévleréshme (e vetme)? Pérgjigja éshté se, ajo paraqitje éshté e
njévleréshme (e vetme). Mund té pérkujtohemi edhe né ményrén pér zbérthimin e numrave natyroré né
shumézues me kété skemé:

(Tabena

Zbértheji né shumézues té thjeshté kéta numra: a) 782; b) 1255; c) 223.

Le té jeté dhéné numri natyror 223, i cili éshté numér i thjeshté. Prova se pjesétimi i atij numri me té gjithé
numrat natyroré mé té vegjél se ai nuk japi herés qé éshté numér natyror, na merr shumé kohé. Prandaj,
parashtrohet pyetja, si mé lehté dhe mé shpejt pér numra natyroré t€ médhenj do té vimé deri te
pérfundimi se ata numra jané numra té thjeshté? Pérgjigja éshté e thjeshté
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: numrin e pjesétojmé vetém me numra té thjeshté duke filluar prej 2, pra deri te numrit i
thjeshté, katrori i té ciléve nuk éshté mé i madh se numrit 223. Prova e numrit natyror 223 se
éshté numér i thjeshté sillet te prova, se herésit a jané numra natyroré t& numri 223 me numra e
thjeshté 2,3,5,7,11,13,17. Kétu ndalojmé, pasi (dopmyna)

Mendo dhe pérgjigju:

o Bashkésia e numrave natyroré a éshté e fundshme ose e pafundshme?

Numrat e pérbéré né ményré té€ vetme mund t'i paragesim si prodhim t&€ shumézuesve té

thjeshté;

Cdo numér natyror gé nuk pjesétohet me asnjé numér té thjeshté, duke filluar prej 2, pra deri te
numrit i thjeshté, katrori i t€ cilit nuk éshté mé i madh prej tij €éshté numér i thjeshté.

Bashkésia e té gjithé numrave té thjeshté éshté bashkési e pafundshme.

Cdo numér natyror mé i madh se 1 éshté ose numér i thjeshté ose mund té zbérthehet si
prodhim prej shumézuesve té thjeshté.

4. Provo cilét prej kétyre numrave natyroré jané numra té thjeshté: 1229,889,789,22317

2.3. PMP dhe SHVP
Pér té sgaruar konceptet PMP dhe SHVP té dy ose mé shumé numrave do t'i shqyrtojmé kéta

shembuj

* Pér numrin 12 pjesétues jané numrat: 1,2,3,4,6 dhe 12. Pér numrin 20 pjesétues jané numrat:
1,2,4,5,10 dhe 20. Elementet e bashkésisé prej pjesétuesve té tyre té pérbashkét jané numrat:
1,2 dhe 4. Bashkésia e pjesétuesve té tyre té& pérbashkét éshté bashkési e fundshme

Pjesétuesi mé i madh i pérbashkét i numrave 12 dhe 20 éshté 4 dhe até e quajmé PMP, por

shkruajmé (popmyna)

Ményra pér caktimin e tij €shté treguar meskemén:
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Zbértheji né shumézues té thjeshté kéta numra: a) 782; b) 1255; c¢) 223.

Le té jeté dhéné numri natyror 223, i cili éshté numér i thjeshté. Prova se pjesétimi i atij
numri me té gjithé numrat natyroré mé té vegjél se ai nuk japi herés qé éshté numér
natyror, na merr shumé kohé. Prandaj, parashtrohet pyetja, si mé lehté dhe mé shpeijt
pér numra natyroré té médhenj do té vimé deri te pérfundimi se ata numra jané numra té
thjeshté? Pérgjigja éshté e thjeshté: numrin e pjesétojmé vetém me numra té thjeshté
duke filluar prej 2, pra deri te numrit i thjeshté, katrori i t€ ciléve nuk éshté mé i madh se
numrit 223. Prova e numrit natyror 223 se éshté numér i thjeshté sillet te prova, se
herésit a jané numra natyroré t&€ numri 223 me numra e thjeshté 2,3,5,7,11,13,17. Kétu
ndalojmé, pasi (dbopmyna)

Mendo dhe pérgjigju:

o Bashkésia e numrave natyroré a éshté e fundshme ose e pafundshme?

Numrat e pérbéré né ményré té vetme mund t'i paragesim si prodhim té shumézuesve té
thjeshté;

Cdo numér natyror gé nuk pjesétohet me asnjé numeér té thjeshté, duke filluar prej 2, pra
deri te numrit i thjeshté, katrori i té cilit nuk €éshté mé i madh prej tij €éshté numér i
thjeshté.

Bashkésia e té gjithé numrave té thjeshté éshté bashkési e pafundshme.

Gdo numér natyror mé i madh se 1 éshté ose numeér i thjeshté ose mund té zbérthehet si
prodhim prej shumézuesve té thjeshté.

4. Provo cilét prej kétyre numrave natyroré jané numra té thjeshté: 1229,889,789,22317
2.3. PMP dhe SHVP

Pér té sgaruar konceptet PMP dhe SHVP té dy ose mé shumé numrave do t'i shqyrtojmé
kéta shembuj:

* Pér numrin 12 pjesétues jané numrat: 1,2,3,4,6 dhe 12. Pér numrin 20 pjesétues jané
numrat: 1,2,4,5,10 dhe 20. Elementet e bashkésisé prej pjesétuesve té tyre té
pérbashkét jané numrat: 1,2 dhe 4. Bashkésia e pjesétuesve té tyre té pérbashkét éshté
bashkési e fundshme. Pjesétuesi mé i madh i pérbashkét i numrave 12 dhe 20 éshté 4
dhe até e quajmé PMP, por shkruajmé (dopmyna)

* Ményra pér caktimin e tij éshté treguar meskemén:

(tabena) PMP (12,204) =

* Pér numrin 10 shuméfishé jané numrat: 10,20,30,40,50,60,.., por pér numrin 15 jané
numrat: 15,30,45,60,.... Elementet e bashkésisé prej shuméfishave té tyre té€ pérbashkét
jané numrat: 30,60,90,.... Bashkésia e shuméfishave té tyre t& pérbashkét éshté
bashkési e pafundshme. Shuméfishi mé i vogél i numrave 10 dhe 15 éshté numri 30 dhe
até e quajmé SHVP, por e shkruajmé (cdbopmyna). Ményra pér caktimin e tij €éshté treguar
skema (popmyna)

(tabena) SHVP (10,15) = (dpbopmyna) = 30

5. Cakto PMP dhe SHVP té numrave: a) 10 dhe 27; b) 125,250 dhe 335; ¢) 81,135 dhe
126.

Mund té véreni se PMP (10,27) =1

Numrat e atillé gé PMP éshté 1 quhen numra reciprokisht té thjeshté. Te numrat
reciprokisht té€ thjeshté SHVP (10,27) = (popmyna)

6. Cilét prej kétyre numrave jané reciprokisht té thjeshté: a) 25 dhe 39; b) 21 dhe 907?
Bashkésia e pjesétuesve té pérbashkét t& dy ose mé shumé numrave natyroré éshté
gjithmoné bashkési e fundshme.

PMP i dy ose mé shumé numrave natyroré éshté pjesétuesi i tyre mé i madh. Ai fitohet si
prodhim i shumézuesve té tyre pérbashkét té thjeshté.

Bashkésia e shuméfishave té pérbashkét t&€ dy ose mé shumé numrave natyroré éshté
gjithmoné bashkési e pafundshme.
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2.4. Zgjidhja e problemeve

Né vazhdim jané dhéné disa detyra té zgjidhura praktikisht:

Shembulli 2. Vérteto kéto pohime:

a) Shuma e dy numrave gift €shté numér gift;

b) Prodhimi i dy numrave gift éshté numeér gift.

Le té jené (dpopmyna) dy numra gift natyroré, atéheré ata mund t'i paragesim né formén
(dbopmyna) pér disa (dpopmyna).

a) Shuma m1 + m2 = 2k1 + 2k2 = 2(k1 + k2), (dpopmyna) éshté numeér gift.

b) Prodhimi (dbopmyna) éshté numeér cift.

Shembulli 3. Vérteto kéto pohime:

a) (dbopmyna);

b) (dbopmyna).

a) Prej (dpopmyna), pér disa (popmyna).
Atéheré (dopmyna).

b) Prej (dbopmyna) pér disa (doopmyna).
Atéheré (dopmyna).

Shembulli 4. Provo se pér ¢farédo numra natyroré m dhe n shprehjet (popmyna) dhe (dbopmyna)
a jané numra té pérbére.
Prej (popmyna) fitojmé se numrit éshté i pérbéré.

Né té njéjtén ményré, prej(doopmyna) fitohet numeér i pérbéré.

Shembulli 5. Né shitore pér tekstil ka pasur dy topa té materialit t€ njéjté me dizajn t&€ ndryshém,
por edhe me gjatési t&€ ndryshme prej 48 metra dhe 36 metra. Njé i punésuar pér nevojat e
myshterinjve té tij duhej t'i pret té€ dy topat né pjesé sé barabarta. Cila éshté gjatésia mé e madhe me
té cilan shitési i materialeve t'i ndajé né gjatési té barabarta?

Numrave 48 metra dhe 36 metra do té kérkojé PMP.
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Gjatésia mé e madhe tek e cila mund té ndahen té dy topat e materialeve 4,3 éshté 12 metra.
Shembulli 6.

Né njé aeroport ndérkombétar tre aeroplané fluturojné né ditén e njéjté. | pari kthehet né cdo 2
dité, i dyti kthehet né cdo 3 dité, por i treti né cdo 5 dité. Pér sa dité té tre aeroplanét pérséri
do té fluturojné né ditén e njéjte?

Pér numrat 2,3 dhe 5 duhet te gjendet SHVP.

Tabena) SHVP (2,3,5) = 30.

Te tre aeroplanét pér 30 dité péerséri do te fluturojné né ditén e njéjte.

Shembulli 7.

Pér Teté Mars né njé lulishte, té punésuarit duhet té béjné bugete té barabarta. Sa bugeté mé

shumé mund té behen prej 480 gladioléve,280 tréndafilave te kug dhe 300 krinove?

Pér numrat 480,280 dhe 300 duhet té caktohet PMP.
(Tabena) PMP (480,280,300) = 30

Mund té behen mé sé shumti 30 bugeta, ku né cdo bugeté do té keté nga 16 gladiolé, 15
tréndafila té kuq dhe 17 krinove.

Detyra pér puné té pavarur:

1. Cakto bashkésiné e pjesétuesve té cdonjérit prej numrave: a) 125; b) 565; c) 232.
2. Zbértheji né shumézues kéta numra: a) 175; b) 550; c) 1250.

3. Cakto bashkésiné e shuméfishave té cdonjérit prej numrave: a) 8; b) 16; c) 23.

4, Cili prej kétyre numrave natyroré eshté i thjeshté, kurse cili numér eshté i perbére: a) 257; b)
943; c) 4307

5. Té caktohet numri i thjeshté T ashtu g€ numri m2 + 14 éshté numeér i thjeshté.

6. Té kontrollohet se pér cfarédo numér natyror m shprehjet (m + 2)2-(m-2)2 dhe (m + 7)2 +
(m-7)2 a jané numra té thjeshte.
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7. Té caktohet PMP dhe SHVP té numrave 18 dhe 24. Pastaj, provo saktésiné e barazisé:
PMP (dpopmyna) SHVP (popmyna)

8. Cakto PMP dhe SHVP té kétyre numrave: a) 42,20 dhe 30; b) 12,18 dhe 25.

9. Cili prej kétyre cifteve t& numrave natyroré jané numra reciprokisht té thjshté:

a) 12 dhe 18; b) 27 dhe 55; c) 36 dhe 49.

10. Vértetoji kéto pohime:

a) Shuma e dy numrave tek éshté numér gift, por prodhimi i tyre éshté numér tek;

b) Shuma e njé numri ¢ift dhe njé numri tek éshté numér tek, por prodhimi i tyre éshté numér
cift.

11. Vértetoji kéto pohime:

a) (opmyna); b) (popmyna)

12. Vérteto se pér ¢do numér natyror éshté e sakté: a) (dpopmyna) b) (popmyna)

13. Vérteto se shuma e ¢farédo numrave natyroré té njépasnjéshém plotpjesétohet me 3.
14. Vérteto se: nése njé numér plotpjesétohet me 2 dhe 3, atéheré plotpjesétohet edhe me
numrit 6.

15. lliri dhe Teuta éshté dashur té blejné njé numér té caktuar t€ dérrasave pér firmén e tyre
té ndértimtarisé. Kané vendosur ¢cdonijéri prej tyre té blejé numér treshifror t&€ dérrasave
ashtu qé edhe té dy numrat treshifroré té plotpjesétohen me 45, por shifra e tyre e mesme té
jeté 8. Cakto nga sa dérrasa duhet té blejé ¢donjéri prej tyre, nése dihet se lliri duhet té blejé
mé shumé dérrasa se Teuta.

16. N&é njé magaziné ka pasur 2 lloje té telit, njéri me gjatési 15 metra, por tjetri me gjatési 18
metra. | punésuari, pér nevojat e myshterinjve tij duhej té presé té dy llojet e dérrasave né
pjesé sé barabarta. Cila éshté gjatésia mé e madhe me té cilan i punésuari kéto dy lloje té
telave mund t’i ndajé né gjatési té barabarta?

17. Né& njé stacion hekurudhor katér trena nisen né té njéjtén oré. | pari kthehet né ¢do 10
oré, i dyti kthehet né ¢do 8 oré, i treti né ¢do 9 oré, por i katérti né ¢do 12 oré. Pér sa oré té
katér trenat do té nisen né té njéjtén kohé?

18. Pér krishtlindje né njé émbéltore, té punésuarit duhet té béjné pako té barabarta me
émbélsira. Sa mé sé shumti pako, mund té béjné prej 15 ekleré,6 tullumba dhe 9 bakllava?
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3. Numrat e ploté dhe operacionet me numrat e ploté
3.1. Numrat e ploté

Pas futjes sé bashkésisé sé numrave natyroré futim edhe njé bashkési
numerike, por ajo éshté bashkésia e numrave té ploté. Pér ta arritur até
géllim, fillojmé me kéto konstatime:

e Pér dy numra natyroré, (hbopmyna), ndryshimi (cpopmyna) éshté numér
natyror nése, (chopmyna)

* Bémé zgjerimin e bashkésisé sé numrave natyroré né (doopmyna) me
futjen e 0, atéheré mund té lejojmé zbritjen pér dy numra natyroré

(dbopmyna), ku (cpopmyna), nése (chopmyna

1. Zgjidhe barazimin (¢popmyna) né (¢popmyna). A ka zgjidhje né
(dbopmyna)?

Eshté e qgarté se barazimi i dhéné nuk ka zgjidhje né bashkésiné e
numrave natyroré, as edhe né bashkésiné e zgjeruar té¢ numrave
natyroré (cpopmyna). Pér kété géllim éshté i nevojshém zgjerimi i késaj
bashkésie, qé t€ mund té zgjidhim barazimet e kétij lloj (dbopmyna) ku,
(dbopmyna). Zgjerimin e béjmé me numrat -1,-2,-3,..., té cilét jané numrat
e kundért té numrave natyroré dhe quhen numra té ploté.

Bashkésiné e numrave negativé té ploté e shénojmé me (opmyna).

Kjo térheq se numrat natyroré mund t’i quajmé numra té ploté pozitive
dhe té shkruajmé (cpopmyna). Né kété kuptim, numri 0 nuk éshté numeér
as pozitiv, as negativ.

Bashkésia e numrave té ploté i pérfshin té gjithé numrat e ploté
pozitive, té gjithé numrat e ploté negativé dhe numrin zero d.m.th.,

(dhopmyna)

Bashkésiné e numrave té ploté e shénojmé me (copmyna)

Eshté e sakté (cbopmyna

Vérejmé se kjo bashkési nuk ka element mé té vogél, as mé té madh.
Paragitja gjeometrike e numrave té ploté éshté né boshtin numerik:

69



Nése jané me shenja té ndryshme prej vlerés absolute t€ numri té ploté g€ éshté me vileré
absolute mé té Duke pasur parasysh até gé numrat negativé jané né té majté prej numrave
pozitivé dhe numrit 0, domethéné ata jané mé té vegjél edhe prej numrave pozitivé dhe prej
numrit 0. Prandaj, numrat e ploté mund t’i rendisim (dpopmyna).

Pérmendém se pér numrat e ploté negativé themi se jané numrat e kundért t& numrave té ploté,
por edhe pér numrat e ploté pozitivé themi se jané numrat e kundért t€ numrave té ploté
negativé (popmyna) Va

2. Cakto numrat e ploté té kundért té kétyre numrave té ploté: 256, -1250,89 dhe -5230.

3. Renditi, sipas madhésisé, kéta numra té ploté: -256,4208,0,1203, -4503,256, -25.

Le té jeté (dpopmyna). Vlera absolute e numrit té ploté m pérkufizohet sikurse:
(dpopmyna)

Shembulli 1. (dbopmyna) d.m.th., vlera absolute e numrit pozitiv éshté veté ai numér, vlera
absolute prej 0 éshté 0 dhe vlera absolute e numrit té ploté negativ éshté numri i tij i kundért
(popmyna)

Eshté e vérteté té vérehet se:

+s* Numrat e ploté té kundért kané vleré absolute té njéjté d.m.th., (dpopmyna) pér (dpopmyna)

4. Cakto vlerat absolute té kétyre numrave té ploté: -1250,65,998, -875,0.

5

. Renditi sipas madhésisé kéta numra té ploté sipas vlerés absolute: -125,-2546,0,125,36.

3.2. Operacionet me numrat e ploté

Mbledhja, zbritja, shumézimi dhe pjesétimi i numrave té ploté:

* E dimé se (dpopmyna)

Numrat e ploté mblidhen né até ményré, ku, nése jané shenja té njéjta mblidhen vlerat absolute
té numrave té ploté, por shenja pérshkruhet.madhe zbritet vlera absolute e numrit t&€ ploté me

vleré absolute mé té vogél dhe shenja pérshkruhet prej numrit té ploté me vleré absolute mé té
madhe
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* Pér zbritien kemi: (+ 5) = (+ 7)=(+ 5) + (-7)=(-2), (+ 7) = (+ 5) = (+ 7) + (-5) = (+ 2),
(+7)=(=5)=(H7)+(+5)=(+12),(-7) = (-5) = (-7) + (+ 5) = (-2). Zbritja e numrave té
ploté sillet né mbledhjen e numrave té ploté né até ményré, ku té zbritshmit i shtohet numri i
ploté i kundért zbritésit prej ndryshimit. Mé tej vazhdohet me mbledhje té numrave té ploté
sipas rregullés paraprakisht t& dhéné.

* Pér shumézim kemi: (dpopmyna). Numrat e ploté shumézohen né até ményré, ku nése
jané me shenja té ndryshme, atéheré shumézohen vlerat e tyre absolute dhe shenja e
prodhimit té tyre éshté “~”. Nése jané me shenja té njéjta, atéheré shumézohen vlerat e tyre
absolute dhe shenja e prodhimit éshté “+”. Nése té paktén njéri prej shumézuesve éshté 0,

atéheré prodhimi i tyre éshté 0.

* Pér pjesétimin kemi: (+ 35): (+ 7) = (+ 5), (+ 35): (=7) = (-5), (-35): (+ 7) = (-5), (-35): (-7)
= (+ 5). Numrat e ploté pjesétohen né até ményré, ku, nése jané me shenja té€ ndryshme,

atéheré pjesétohen vlerat e tyre absolute dhe shenja e herésit té tyre éshté “-”. Nése jané

me shenja té njéjta, atéheré pjesétohen vlerat e tyre absolute dhe shenja e herésit éshté
“+”.

6 Njehso:

a) (=8) = (-6); b) (+ 25) = (=12); c) (-64): (-8); ¢) (bopmyna);

d) (popmyna).

Vérejtje: Mé sé shpeshti, numrat pozitivé i shkruajmé pa shenjén dhe pa kllapa.

Numrat negativé gjithmoné i shkruajmé me shenjé, por lihen vetém kllapat e panevojshme.
Si shembull éshté detyra 5, d).

Mendo dhe pérgjigju!

o Cfaré éshté shuma e dy numrave té kundért?

Pér ¢do (dpopmyna)
(dbopmyna) pér ¢do (chopmyna)

Pér operacionin mbledhje dhe shumézim me numrat e ploté vlejé vetia komutative e
mbledhjes, pérkatésisht t& shumézimit.
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7. Zgjidhi barazimet: (dbopmyna)
E dimé se shuma, ndryshimi dhe prodhimi i ¢farédo numrave té ploté éshté
numer i ploté

Por, a éshté kjo e sakté pér operacionin e pjesétimit? Vérehet se barazimi i
fundit ((popmyna) nuk éshté i zgjidhshém né bashkésiné e numrave té ploté,
pér dallim nga barazimet e tjera.

Operacionet mbledhje, zbritjie dhe shumézim jané operacione té brendshme
té bashkésisé sé numrave té ploté d.m.th., bashkésia e numrave té ploté
éshté e mbyllur né lidhje me operacionet mbledhje, zbritje dhe shumézim.

Operacioni pjesétim nuk éshté operacion i brendshém i bashkésisé sé
numrave té ploté d.m.th., bashkésia e numrave té ploté nuk éshté e mbyllur né
lidhje me operacionin e pjesétimit. Pjesétimi éshté operacion i pjesérishém né
bashkésiné e numrave té ploté.

Zgjidhja e problemeve

Né vazhdim do té shqyrtojmé disa shembuj realé.

Shembulli 2.

Né njé qytet temperatura e natés gjaté njé jave dimérore ka gené:
(dbopmyna). Njehso temperature mesatare javore (dpopmyna)

Né shtaté temperaturat kérkohet mesi aritmetik, (dpopmyna)

Temperatura dimérore mesatare pér javén e dhéné éshté -2.

Shembulli 3.
Shuma e katér numrave té ploté té njépasnjéshém éshté -22. Cilét jané ata
numra?

Numrat e ploté té njépasnjéshém do t'i shkruajmé me (cbopmyna), ku
(dbopmyna) éshté numér i ploté. Atéheré: (dbopmyna)
(Tabena)

Kéta jané numrat e ploté (doopmyna)
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Cakto vilerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve:
a) (popmyna); b) (popmyna); c) (bopmyna); ¢) (popmyna); d) (dpopmyna); dh) (hopmyna); e)
(bopmyna)

2. Cakto numrat e kundért té kétyre numrave té ploté, por pastaj té njéjtit renditi:
-1258,987, —8746, —203,1223.

3. Cakto vlerat absolute té kétyre numrave dhe renditi sipas madhésisé:
-1258,0,987, -8746, —203,1223..

4. Njehso:
a) (dbopmyna); b) (dbopmyna); c) (dpopmyna); ¢) (popmyna)
d) (dhopmyna); dh) (bopmyna); e) (popmyna); f) (popmyna)

5. Hiqi kllapat dhe shenjat e tepérta, por pastaj njehso vierén e shprehjes:
a) (popmyna); b) (dopmyna);
c) (popmyna); ¢) (dbopmyna).

6. Njehso vlerén e shprehjes:
a) (dbopmyna); b) (dbopmyna) pér (dpopmyna)

7. Té kontrollohet saktésia e, (dbopmyna) pér (hbopmyna) dhe (chopmyna)
8. Vérteto: a) (dbopmyna) b) (bopmyna); c) (bopmyna).

9. Né njé qytet temperaturat mesatare mujore gjaté njé viti kalendarik kané gené: (cdoopmyna).
Njehso temperaturén mesatare javore.

10. Sabina pesé dité dimri me radhé ka matur temperature né méngjes, pasdite dhe né mbrémije.
Ajo i ka fituar kéto rezultate:

Ditén e paré: (¢popmyna);

Ditén e dyté: (hbopmyna);

Ditén e treté: (coopmyna);

Ditén e katért: (dbbopmyna);

Ditén e pesté: (bopmyna).

Pastaj, e ka njehsuar temperature mesatare té ¢do dite né vecganti. Cilat rezultate i ka fituar Sabina?
Cila dité ka gené mé e ftohét, kurse cila mé e ngrohét?

11. Shuma e shtaté numrave té ploté té njépasnjéshém éshté 14. Cilét jané ata numra?
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4. Numrat racionalé
4.1. Numrat racionalé
Té futim edhe njé bashkési numerike té réndésishme.

* Barazimi (dpopmyna) nuk éshté i zgjidhshém né bashkésiné e numrave té ploté.
* Barazimi (dpopmyna) nuk ka gjithmoné zgjidhje né bashkésiné e numrave té ploté

Pér kété géllim éshté i nevojshém zgjerimi né bashkésiné e numrave té ploté me té
ashtuquajtura thyesa.

Barazimi (dbopmyna) ka zgjidhje (dbopmyna) né bashkésiné e re

Ky numér quhet thyesé, ku numri 1 éshté numéruesi, numri 2 éshté eméruesi i thyeseés,
por vija éshté vija thyesore gé e zévendéson shenjén pér pjesétim

”. Thyesa éshté numri (doopmyna)

Bashkésia e cila i pérfshin té gjitha thyesat quhet bashkésia e numrave racionalé.

Me fjalé té e té tjera, thyesén e quajmé numér racional. Thyesat jané: (dpopmyna)

Bashkésiné e numrave racionalé e shénojmé me (bopmyna) dhe ajo ka formén
(bopmyna) ose (dbopmyna)

Mendo dhe pérgjigju:

o Numrat natyroré a jané numra racionalé?

o Numrat ploté a jané numra racionalé?

o Si quhen thyesat ((popmyna), si thyesat (dpopmyna), por si (popmyna)? —

o Cilat thyesa nuk kané kuptim (dpopmyna)?
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Shembulli 1. Thyesat e formés quhen numra té pérzier dhe transformohen né thyesa té parregullta
d.m.th., (¢popmyna)

Mendo dhe pérgjigju:
o Thyesa e rregullt ose jo e rregullt éshté mé e madhe se 1?

Cdo numeér i ploté éshté edhe numér racional.

Thyesa (popmyna) quhet e rregullt (e pastér), nése (dbopmyna), thyesa e parregullt (e papastér) nése
(dbopmyna), por thyesa e dukshme nése (dpopmyna)

Shprehja e formés (¢popmyna) nuk ka kuptim, pasi pjesétimi me 0 nuk éshté pérkufizuar

4.2. Zgjerimi, thjeshtimi i thyesave dhe sjellja né emérues té njejte

E dime se shprehja 25 : 5 = 5, por edhe shprehjet (bopmyna) dhe (bopmyna) japin rezultate té njéejta.
Nése shenja pér pjesétim zévendésohet me vijén thyesore, atéheré fitojme (dbopmyna). Domethéng,
thyesa (popmyna) sé pari e thjeshtojmeé me 5, por pastaj e zgjerojmé me numrin 2 dhe poashtu fitohet
thyesé e barabarté me thyesén (popmyna)

Shembulli 2. Nése e marrim thyesén (dpopmyna), atéheré até mund ta thjeshtojmé me 2 dhe do té
fitohet thyesa (popmyna).

Por, kjo thyesé (dbopmyna) mund té thjeshtohet edhe me numrin 5 dhe té fitohet thyesa (dbopmyna).
Thyesa (popmyna) mund té thjeshtohet edhe me numrin 10 dhe fitohet thyesa (dbopmyna).

Vérejme se thyesat (dpopmyna) dhe (popmyna) mund té thjeshtohen edhe mé tej, e para me 5, por e
dyta me 2. Por, thyesa (popmyna) nuk mund té thjeshtohet mé tej. Ajo quhet thyesé e thjeshtueshme,
pasi PMP (1,2) = 1.
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+$* Nése numéruesi dne eméruesii thyesés, (chopivyria) piesétonen me nié numér & nigiié (cpopvyria)
dmih,

(@opmvyria), atéheré themi se kemi kryer thieshiimin e thyesés me numiin (popivyra). Thyesa effituar
éshié e barabarté me thyesén fllestare.

* ’0

Neése numéruesi dhe eméruesii thyesés (dhopvyra), (coopmyrnia) shumézohen me ng numér e ngie

(dpopmyria) dmih., (doopiviyra), ateheré themi se kemi kryer zgierimin e thyesés me numiin (doopiviyra).

Thyesa efituar éshié e barabarté me thyesén filestare.

‘:’Pé‘nﬁ" e mﬁ" .%.. | l.. ﬂ ..e " . | l I rrergwm e 'd}‘e . “Hé
num—a redprokisht t thieshte.

1

. Thieshio thyesén (dhopmyria) me 7. Thyesa e fituar a éshité e pathjeshiueshme? Nése nuk Eshié,

2. Zgeroj kélo thyesa me numiin 3; (chopivyria).
Ménympérzgiermnet rundishiiyiézohetpér seienet S emBTLes i pibachic

Shermbuli 3, Le jené dhéné thyesat (dpopmyra). Tisielim né emérues t pérbashikét Pératé oélim
kérkomé SHVP (2,3)=6 & eméruesve dhe oo thyess e zgieraimé deri e numiit6: (chopvyria)

3. (chopvyria):
a) (fomuiaty, b) (dpopmyra); c) (chopmyra).
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4.3. Renditja e numrave racionalé. Vlera reciproke

Mendo!

Si do t’i krahasosh thyesat (doopmyna)?

Pér t'i krahasuar kéto thyesa, éshté e nevojshme t’i sjellim né emérues té pérbashkét, por pastaj t’i
krahasojmé, ashtu gé prej thyesave me emérues té njéjté mé e madhe do té jeté thyesa qé ka
emérues mé té madh.

Shembulli 4. Thyesat (hbopmyna) i sjellim né emérues té njéjté (coopmyna). | krahasojmeé

(dbopmyna), pasi (popmyna)

4. Krahasoji thyesa: a) (oopmyna); b) (dbopmyna

5. Renditi sipas madhésisé thyesa: (coopmyna)

Gjeometrikisht numrat racionalé i paragesim né boshtin numerik a:

(upTex)

6. Paragqiti kéto thyesa né boshtin numerik: (cbopmyna)

Prej boshtit numerik véren se ndérmjet ¢farédo dy numrave racionalé ka pérséri numér racional.
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Ndérmjet ¢farédo dy numrave racionalé ka numér racional d.m.th., bashkésia e numrave racionalé
éshté dendur e renditur.

Pér dy thyesa (popmyna) do te themi se jané té barabarta (dopmyna), nése (popmyna)

Shembulli 5. Thyesat (¢popmMyna) jané té barabarta, pasi (popmyna).

7. Kontrollo a jané té barabarta kéeto thyesa: a) (dpopmyna) b) (dopmyna)

Mendo!

o Pér numrin 5, si quhet numri (popmyna)?

% Pér numri e dhéné jo zero m, thyesa (dbopmyna) themi se éshté vlera reciproke e numrit m.

8. Cakto vlerat reciproke té kétyre numrave racionalé: (dopmyna)

Detyra pér puné té pavarur:

1. Né kété moment ora tregon orén 12 paradite. Shkruaji me thyesa pjesén e kaluar dhe té mbetur

té dités dhe nates.

2. Pér cilén vlere té 1 shprehja nuk ka kuptim: a) (popmyna); b) (dbopmyna); c) (dpopmyna).

3. Zgjeroji thyesa: a) (popmyna); b) (bopmyna) me 2; c) (dbopmyna) me 9.

4. Kéto thyesa sjelli deri né thyesa té pathjeshtueshme (popmyna)
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Shembulli 1.

a) Te mbledhim dy thyesa me emérues sé njéjte (dbopmyna). Veérejme se shuma e dy
thyesave (popmyna) dhe (popmyna) eshté thyese (dbopmyna) me emerues té njéjté 5
sikurse edhe thyesat (dpopmyna) dhe (dopmyna), por numeruesi 3 éshté shumé e té dy
numeéruesve té thyesave (popmyna) dhe (dpopmyna) d.m.th.,3 =2 + 1.

b) Te mbledhim dy thyesa me emérues té ndryshém (dpopmyna)

Vérejme se sé pari kérkohet SHVP (2,5) = 10 té dy thyesave. Pastaj, cdonjéra prej
thyesave zgjerohet deri te thyesa me emérues 10. Né fund mbledhja sillet né mbledhjen
e dy thyesave me emérues sé njéjté (meényra e sqaruar te detyra nén a

1 Njehso shumeén: a) (dbopmyna) b) (dbopmyna) c) (popmyna)
Zbritja e numrave racionalé:

o Si zbriten thyesat me emérues té njéjte?

o Si zbriten thyesat me emérues sé ndryshém?

+* Thyesat me emérues sé njéjté zbriten, ashtu qé ndryshimi éshté thyesé me emérues
té njéjté, por numéruesi éshté i barabarté me ndryshimin e numéruesit té zbritshmit dhe
numeéruesit té zbritésit d.m.th., (bopmyna)

+}» Thyesat me emérues té ndryshém zbriten, ashtu gé thyesat sillen né emérues té
njéjté dhe pastaj zbriten si thyesa me emérues té njéjte.

Shembulli 2.

a) Te zbresim dy thyesa me emérues té njeéjte (dpopmyna)

Vérejme se ndryshimi i dy thyesave (dpopmyna) dhe (dbopmyna) éshté thyesé (popmyna)
me emeérues té njéjté 5 dhe thyesat (popmyna) dhe (dpopmyna), por numéruesi 1 eshté
ndryshimi i té dy numeéruesve té thyesave té cilat i zbresim d.m.th.,2-1 = 1.
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b) Te zbriten dy thyesa me emérues té ndryshém (dbopmyna).
Vérejmé se sé pari kérkohen SHVP (3,5) = 15 té dy eméruesve. Pastaj, cdonjéra prej thyesave zgjerohet me emérues

15. Né fund ndryshimi ndérmjet té dy thyesave sillet né ndryshimin prej dy thyesave me emérues té njéjté (ményra e
sqaruar te detyra nén a

2 Njehso ndryshimin:
a) (popmyna); b) (bopmyna); c) (bopmyna); ¢) (bopmyna)

Shumézimi i numrave racionalé:
o Si njehsohet prodhimi i thyesave?

Duhet té mbash mend se:

Prodhimi i thyesave njehsohet ashtu gé prodhimi éshté thyesé me numérues qé éshté prodhim prej numéruesve tée
shumézuesve, por eméruesi éshté prodhim i eméruesve té shumézuesve d.m.th., (popmyna)

Pér shumézimin e numrave racionalé vlejne vetité komutative dhe asociative té shumeézimit, si edhe vetia
distributive e shumézimit né lidhje me mbledhjen dhe zbritjen.

Shembulli 3. a) Ta njehsojmé prodhimin e kétyre thyesave: (dpopmyna). Vérejmeé se prodhimi i dy thyesave éshté
thyesé me numérues qé fitohet si prodhim i dy numéruesve té thyesave té cilat luajné rol te shumézuesit d.m.th.
(dbopmyna), dhe emérues gé fitohet si prodhim i té dy eméruesve prej thyesave té cilat shumézohen d.m.th.,

(dbopmyna

b) Duke pércjelle menyrén e njejte, prodhimi i tri thyesave éshté (dbopmyna). Vérehet se para se té realizohet

shumézimi nése e mundshme lejohet edhe thjeshtim.

3. Njehso: a) (¢opmyna); b) (popmyna); c) (dopmyna)
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Pjesétimi i numrave racionalé:

o Si njehsohet herési i dy thyesave?

Herési i dy thyesave njehsohet, ashtu gé i pjesétueshmi shumézohet me vilerén reciproke té
pjesétuesit d.m.th., (dbopmyna)

Herési (bopmyna) mund té shkruhet edhe né formén (popmyna), i cili quhet thyesa dyfishore. Ajo

sillet né thyesé té zakonshme me kété ményré (¢popmyna)

Mendo dhe pérgjigju!

o Si quhen m dhe q te thyesa dyfishore (¢popmyna), kurse si n dhe p?

o Si mund té thjeshtojmé te thyesa dyfishore (¢popmyna)

Shembulli 4.

a) Ta njehsojmé herésin e kétyre dy thyesave (coopmyna)

Vérejmé se pjesétimi i thyesés (popmyna) me thyesén (cpopmyna) sillet né operacionin e
shumézimit té dy thyesave ashtu gé i pjesétueshmi (dpopmyna) shumeézohet me vierén reciproke té
pjesétuesit (popmyna)
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Mé tej meényra sillet né shumézimin e dy thyesave té pérshkruar te

b) Ta njehsojmeé thyeséen dyfishore (dopmyna), si herés té thyesave (popmyna) edhe
(dbopMyna) ndryshe e shkruar. Thyesa dyfishore sillet né thyesé té zakonshme me
meényren gé eshte dhéné lart.

Numeéruesi i thyesés s€ zakonshme éshté prodhim prej anétaréve té jashtém té thyesés
sé dyfishte 1 dhe 4, kurse emeéruesi éshte prodhim prej anétaréve té brendshém 2 dhe
3 té thyesés sé dyfishté. Gjaté shumézimit éshté realizuar edhe thjeshtimi i thyesés sé
zakonshme

4. Njehso: a) (dpopmyna); b) (popmyna); c) (popmyna); ¢) (dbopmyna)

5.2. Zgjidhja e problemeve

Té japim disa problem reale.

Shembulli 5.
Né njé pishiné jané ndértuar katér gypa. Me njéeren pishina mbushet pér 5 ore, me te
dyten pér 9 ore, me té treten pér 3 ore, por me té katéertén per 7 ore

Cfaré pjesé e pishinés do té mbushet pér 1 oré, nése njékohésisht hapen té kater

gypat?
Gypi i paré pér 1 oré do ta mbushé (¢popmyna) té pishinés.

E dyta pér 1 oré do ta mbushé (cdopmyna) té pishinés. Gypi i treté pér 1 oré do ta
mbushé (popmyna) té pishinés. Gypi i katért pér 1 oré do ta mbushé (popmyna) e
pishinés. Tée gjitha s€ bashku do ta mbushin (dpopmyna) pjese sé pishines.

Shembulli 6.

Dy punétoré pér shkak té moskryerjes sé detyrave punuese kané gené té dénuar. |
punésuari i paté ka marre prej pageés sé tij (bopmyna) ge eshte 12 000 denare, kurse i
dyti ka marré (¢dpopmyna) prej pages se tij gé eshté 15 000 denare.

Cili ka pasur mé shumé para pér shpenzim gjaté muajit?
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| punésuari i paré ka marré si page gjaté muaijit (bopmyna) denaré. | dyti ka marré (popmyna) denaré. |
punésuari i paré ka marré pagé mé té madhe gjaté muajit.

Shembulli 7, Nié familje éshté nisur té shétité me automobilin e tij.

Ditén e paré ka kaluar (dpopmyna) té rrugés, ditén e dyté (doopmyna) té rrugés, por ditén e treté pjesén qé
ka ngelur prej 120 km. Sa litra nafté ka shpenzuar (doopmyna) nése né ¢do 10 km automobila ka
shpenzuar nga (dopmyna) litra nafté?

Dita e treté éshté (dpopmyna) pjesé e rrugés, qé éshté 120 km. Gijithé rruga éshté (popmyna) km. Pér
1050 rrugé té kaluar familja ka shpenzuar (dpopmyna) litra nafté.

Shembulli 8.

Pér ndonjé puné té kryer éshté ndaré shuma prej 30 000 denaré né 3 té punésuar né kété ményré: | pari

ka marré (dpopmyna) prej shumeés, i dyté 2 heré mé shumé se i pari, kurse i treti ka marré pjesén gé ka
ngelur. Nga sa para ka marré ¢donjéri prej tyre pér punén e kryer?

| punésuari i paré ka marré (dpopmyna) denaré, i punésuari i dyté ka marré (dopmyna).

| punésuari i treté 30000 — (6000 + 12000) = 30000 -18000 = 12000 denaré.

Detyra pér puné té pavarur:

1. Té kryhen operacionet e shénuara:

a) (dopmynay); b) (dbopmyna) c) (dbopmyna) ¢) (bopmyna); d) (popmyna); dh) (bopmyna)

2. Le té jené (cbopmyna) ¢farédo numra racionalé. Vérteto kéto barazi:
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a) (dopmyna) b) (popmyna)

3. Njé shumé e parave ka gené e ndare né 3 persona. Personi i paré ka marré (¢popmyna)
prej shumes, i dyti (¢popmyna), por personi i treté 13 000 denaré. Sa ka gené shuma, por
nga sa kané marré personi i paré dhe i dyte?

4. Né njé klasé 5 nxénés e peérseérisin klasen, por ajo ka gené (dpopmyna) e klasées. Sa
nxénés ka numeéruar klasa?

5. Njé pishiné mbushet me tre gypa, por zbrazet me njé gyp. Gypi i paré e mbush pér 9
oré, i dyti pér 5 oré, i treti pér 7 oré, kurse i katérti e zbraz pér 11 oré. Cfaré pjese e
pishinés do té mbushet pér 1 oré, nése léshohen té gjithe gypat njekohésisht?

6. Orgesi ka gené sportist i dalluar. Prandaj, ai duhej té shogérojé planin e caktuar péer
puné gjaté cdo dite. Ai ka vendosur kété géllim pér njé naté dhe dité: (dpopmyna) do té
fleje (popmyna) do té vrapojé (popmyna), do té ushtrojé née vegla (popmyna), do té beje
ushtrime pér zgjatje (popmyna), do té relaksohet dhe do té hajée 1 orée, Orgesi a éshtée i
realizueshem?

7. Shpendi ka ndértuar pishiné née oborrin e vilés verore té tij. Pishina e ka formen e
kuadrit me dimensione (¢dopmyna). E ka mbushur me ujé deti deri te lartésia (dopmyna).
Uji i detit permban (dpopmyna) | kripé. Sa litra ujé nxe pishina? Sa litra ujé deti ka pishina
e Shpendit? Sa kg kripé ka né ujé prej pishinés sé Shpendit?

8. Ndryshimi i numrave reciproke eéshté (¢popmyna) dhe 2 pjesetoje me shumeén e tyre.
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Nése thyesa nuk éshté thyesé dhjetore, atéheré éshté e mundshme gjithashtu té shndérrohet
né numér dhjetor me pjesétim t& numéruesit me eméruesin.

Shembulli 1. Thyesén (dpopmyna) mund ta transformojmé né thyesé dhjetore, pasi 3 nuk éshté

pjesétues i asnjérés prej njésisé dekade.

Por, nése numéruesin e pjesétojmé me eméruesin, atéheré fitojmé numér dhjetor qé éshté i
pafundshém (cpopmyna)
Pér thyesat (popmyna) i fitojmé kéta numra té pafundshém dhjetoré (dpopmyna), pérkatésisht.

Vérehet se té gjithé numrat dhjetoré, edhe pse jané té pafundshém, megjithaté tek ata paraqit
pérséritja e njé ose grup té shifrave.

Numrat e atillé dhjetoré quhen numra té pafundshém dhjetoré periodiké. Shifra ose grupi prej

et

shifrave gé pérsériten quhet periodé. Késhtu, té shkruarit e kétyre numrave dhjetoré éshté kjo:

(popmyna)
Cdo numér racional mund té paragitet si i fundshém ose numér i pafundshém periodik.

3. Paraqiti kéta numra racionalé né numra dhjetoré: (dpopmyna) -

Eshté e mundshme edhe numrat t& pafundshém dhjetoré periodiké t'i shndérrojmé né thyesa
d.m.th., né numra racionalé.

Shembulli 2. Numrat té& pafundshém dhjetoré periodiké 2,(5) dhe 0,1(23) do t'i shndérrojmé né
thyesa né kété ményré: (dpopmyna)
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4. Kéta numra té pafundshém dhjetore periodiké paraqiti si thyesa: (¢popmyna)

6.2. Operacionet me numra dhjetore

Numrat dhjetore mblidhen dhe zbriten, ashtu g€ shkruhet njéri nén tjetrin duke pasur
llogari per presjen dhjetore, si edhe pér shifrat e vlerés s€ njejté vendore té jené njéera
nén tjetrén dhe mbledhja, pérkatésisht zbritja fillon me shifrén e paré e cila gjendet né te
djathté te numrat dhe vazhdon me shifrat te cilat jan€ née té majté, prej shifrés meé ne te
djathte.

Shembulli 3.

T’i mbledhim numrat dhjetore: 8,25; 0,125; 12,5
T’i zbresim numrat dhjetoré: 2,1 dhe

Shumeézimi i dy numrave dhjetore éshté i njéjte sikurse gé shumézohen numrat natyrore,
vetém gé vendohet presja dhjetore te prodhimi i fituar, ashtu gé ajo ndan aq vende
dhjetore te prodhimi sa éshté shuma e vendeve dhjetore te té dy shumézuesit.

Shembulli 4.

T’i shumézojme 2,56 dhe 3,2.
Qe té mund teé realizojme pjesetimin, éshté e nevojshme i pjesétueshmi te jeté numer i
plote, Domethéné, mund té pjeseétojmé numer dhjetor me numeér te plote.

Gjate ketij pjesétimi kur do ta pjesétojme gjithé pjesén prej numrit dhjetor, atéhere te
herési vendosim presje dhjetore dhe vazhdojmé me pjesétimin e pjesés dhjetore prej
pjeséetuesit.
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Nése duhet té pjesétojmé dy numra dhjetoré, atéheré éshté e nevojshme i pjesétueshmi dhe
pjesétuesi t'i shumézojmé me njésiné dekade e cila ka aq zero sa ka vende dhjetore te
pjesétuesi. Pastaj pjesétimi sillet né pjesétim té numrit dhjetor me numér té ploté.

Shembulli 5.

T’i njehsojmé kéta herés: a) 2,52 : 2; b) 2,52 : 0,2.
a) (dopmyna) b) (dpopmyna)

5 Njehso:

a) (popmyna); b) (dbopmyna)).

Detyra pér puné té pavarur:

1. Kéto thyesa shkruaji si thyesa dhjetore: (popmyna). Cilat prej tyre jané numra té pafundshém
dhjetoré, kurse cilat jané numra dhjetoré té pafundshém periodik?

2. Kéta numra dhjetoré paraqiti si thyesa té pathjeshtueshme: 1,25; 0,55; 0,2 (3); 1,(5).

3. Kryeji operacionet e shénuara:
a) (popmyna); b) (dbopmyna); c) (popmyna)

4. Njehso vlerén e shprehjes:
a) (dpopmyna); b) (dbopmyna)

5. Ramizi me bigikleté ka kaluar 20,25 kilometra né oré, por Merita 15,74 kilometra né oré,
ndérsa Sajmiri ka kaluar 21,43 kilometra né oré. Nga sa kilometra do té kalojé ¢donjéri prej tyre,
nése vozitin 2,32 oré? Sa kilometra gjithsej do té kalojné té gjithé sé bashku pér kohén prej 0,8
oré?
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6. Gjyshja Besa prej 1,4 kg dredhéza té freskéta ka fituar 1 kg regel, kurse gjyshja Vera pre;j
1,2 kg dredhéza té freskéta ka fituar 1 kg recel. Nga sa kilogramé dredhéza té freskéta
duhet té blejné ¢cdonjéra prej tyre qé té fitohet pér vete 2,75 kg regel?

7. Numrat realé

7.1. Numrat realé e futém bashkésiné e numrave racionalé, mund té konstatojmé:

* Ndérmjet ¢farédo dy numrave racionalé ka numér racional d.m.th., bashkésia e numrave
racionalé éshté e renditur né ményré té dendur.

* Numrat racionalé i paragesim te boshti numerik. « Rrénja katrore e numri racional pozitiv a
simbolikisht shkruhet si (dpopmyna) ashtu qé éshté e sakté (popmyna) Diskutimin pér
zgjidhjen e barazimit (dpopmyna) do ta sjellim né sqgarimin te ky shembull ((popmyna)
Shembulli 1. Barazimi (dbopmyna) ka zgjidhje né bashkésiné e numrave racionalé
(popmyna). Por, barazimi (dpopmyna) nuk ka zgjidhje né bashkésiné e numrave racionalé,
(bopmyna)Pér kéto lloje té barazimeve qé té keté zgjidhje, na imponohet nevoja e futjes sé
bashkésisé sé re qé do t'i pérfshijé edhe kéta numra. Ajo bashkési quhet bashkésia e
numrave iracionalé gé shkruhet me (doopmyna). Nése me kalkulator njehsojmé, vérejmé se
fitojmé& numér dhjetor té& pafundshém, qé nuk éshté numér dhjetor periodik i pafundshém.
Numra té atillé jané (popmyna) edhe (dpopmyna) Numrat iracionalé jané numra dhjetoré jo té
pafundshém periodiké&. Unioni i numrave racionalé dhe iracionalé e japin bashkésiné e
numrave realé, gé shkruhet me shkronjén (dpopmyna) dhe pér ato té sakta jané kéto gjykime

(cbopmyna) dhe (dbopmyna).
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Bashkésité, (hbopmyna) me ndihmén e diagramit t&€ Venit, mund t'i paragesim né kété ményré:

(upTex)

Mendo!

o Cili numér éshté mé i vogél: (dbopmyna) ose (dopmyna)?

Pér t'i krahasuar kéta dy numra realé éshté e nevojshme t'i caktojmé numrat dhjetoré,

(dbopmyna) dhe (dhopmyna). Domethéné, (dopmyna),

1. Renditi sipas madhésisé kéta numra realé: (dbopmyna).
Domethéné, elementet e bashkésisé sé numrave realé mund t'i rendisim d.m.th., ¢cfarédo dy

numra realé a dhe b mund t'i krahasojmé dhe poashtu pér ata do té vlejé:

(cbopmyna).

Tanimé vérejtém se numrat racionalé i paragesim né boshtin numerik, por edhe numrat
iracionalé mund té paraqiten né boshtin numerik. Paragitja €éshté me ndihmén e konstruksionit

gjeometrik t& numrit.

Shembulli 2. T'i paragesim kéta numra iracionalé (popmyna) dhe (dpopmyna) te boshti numerik
me kéto hapa:

1. Numrin iracional e paragesim né formén (cbopmyna);

2. Duke shfrytézuar teoremén e Pitagorés, pérfundojmé se duhet té konstruktohet trekéndéshi
kénddrejté barakrahas me katete prej 1 njési dhe hipoteniza me gjatési (dbopmyna) njési;

3. Konstruksionin e trek&ndéshit kénddrejté barakrahas me katete me gjatési prej 1 njésie me

kulm te kéndi i drejté te pika me njési matése 1;
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4. Gjatésia e hipotenuzés sé trekéndéshit &shté (dbopmynd) njési dhe e bartim prej pikés O
né té djathté, duke fituar pikén qé paraget numrin iracional (dbopmyna)

Pér (bopmyna) paragitja éshté (dpopmyna). Konstruksioni gjeometrik i kétij numri iracional do
té realizohet me konstruksionin e trekéndéshit kénddrejté me gjaté té kateteve prej 1 njésie
dhe (dpopmyna) njési.

Hipotenuza e kétij trekéndéshi kénddrejté éshté me gjatési (popmyna) njési. Pér ta

konstruktuar (dpopmyna), sé pari duhet té konstruktojmé (dpopmyna).
Konstruksioni gjeometrik i kétyre dy numrave iracionalé (¢popmyna), (dbopmyna), si edhe té

(dbopmyna),

(dbopmyna) jané dhéné te vizatimi:

(upTex)

Vérejtje 1:

Numri iracional jo patjetér, gjithmoné ta fitojmé népérmjet gjatésisé sé hipotenuzés prej
konstruksionit té€ trekéndéshit kénddrejté. Shembull i atillé éshté konstruksioni gjeometrik i

numri iracional (dpopmyna).

Domethéné, numrin iracional né kété ményré me konstruksion gjeometrik t€ numrit mund ta
bartim te boshti numerik. Boshti numerik quhet edhe boshti real.

Cdo pike té boshtit real mund t'i shogérojmé sakté nga njé numér real dhe anasijelltas, ¢do
numri real mund t'i shogérojmé sakté nga njé piké té boshtit real.

2.
Te boshti real paraqite numrit iracional (doopmyna).
o Vlera absolute e numrit real a pérkufizohet né té njéjtén ményré sikurse edhe vlera

absolute e numrit té ploté?

Pérgjigja e késaj pyetjeje éshté po d.m.th., pér (dopmyna), vlerén absolute t€ numrit real m
pérkufizohet sikurse

92



3. Njehso: a) (popmyna) b) (dbopmyna) c) (dpopmyna)

Vérejtje 2: Vetite gé vlejné per vlerat absolute té numrave té ploté, vlejné edhe pér
vlerén absolute té numrave realé:

+s» Numrat e kundért realé kané vleré absolute té njéjté d.m.th., (dbopmyna) pér
(bopmyna)

+**» Pér cdo (popmyna).

s3* (popmyna) pér cdo (dbopmyna)

7.2. Intervalet

Kérkesa e zgjidhjes sé pabarazimeve né bashkésiné e numrave realé na con deri te
koncepti interval.

» Zgjidhja e pabarazimeve (popmyna) jane nénbashkési té bashkéesisé se numrave
realé. Kéto nenbashkési quhen intervale.

Pér intervalet kemi:

3 Intervalet jané bashkési té numrave realé x, qé i plotésojné kéto pabarazi té
dyfishta (popmyna), ku numrat realé a dhe b quhen skajet e intervaleve.

Kéto intervale meé sé shpeshti shkruhen né kéte ményre:

»> (dpopmyna) me shkurt (dpopmyna), por edhe si (bopmyna) dhe quhet interval i hapur.
Kétu kufijté e intervalit i takojné atij;

» (dpopmyna) me shkurt [a, b], por edhe si (popmyna) dhe quhet interval i mbyllur.
Kétu kufijte i takojné intervalit;

> (dbopmyna) me shkurt [a, b), (a, b], por edhe si (popmyna), (bopmyna) dhe quhet
interval gjysmé té hapur.

Tek intervalet gjysmé té hapur i takon vetém njéri kufi i intervalit. Tek intervali
(dbopMyna) i takon intervalit a, por nuk i takon b. Ndérsa, intervali (dbopmMyna) nuk i
takon a, por i takon b.

Vérejtje 3: Pabarazimi i dyfishté (dbopmyna) perkufizohet sikurse konjuksioni

ndérmjet dy pabarazimeve d.m.th., (bopmyna).
Intervalet jo patjeter té jené te fundshem.
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Kemi edhe interval té pakufishém

Intervalet paraqiﬁgn edhe te boshti numerik né kété ményré:

[a,+0)={x|xeR,x>a},
(—o0,b) ={x|x e R,x <b},
(—oo,b]={x|xeR,x<bh}.

v
K
v

v

v

a '0
x € (a,+wx) x €la,+x)
o b g 5 I >
x (% )P x € (—0,b]

LD Cili interval éshté paragitur te boshti numerik?

v

A 4
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4. Te boshti numerik paraqiti kéto intervale (dpopmyna)

7.3. Zgjidhja e problemeve

Té zgjidhim disa probleme.
Shembulli 4.

Nése (dopmyna), a vijon gjithmone (popmyna) pér (dopmyna)?
Prej (dopMyna) nuk vijon gjithmoné (¢popmyna), pasi kéta numra mund t€ jené numra
te kundert. Pér shembull (¢popmyna)

Shembulli 5. Si duhet té jene, (popmyna), gé jete e sakte (popmyna).
Numrat realé, (dopmyna) duhet té jené me shenjé té njéjté d.m.th., (bopmyna)

Shembulli 6. Me cilin prej kétyre numrave realé mund té matet largésia né kilometra:
20,52; -50; -75 ndermjet dy qyteteve? Te sqarohet pérgjigja.
Me 20,52 km. largésia gjithmoné eshté numer pozitiv.

Shembulli 7. Sajmiri ka shkuar te blejée pllaka per dysheme dhe i ka théné shiteésit:
“Dua te blej -5 katroré pllaka. Cilat pllaka do i preferosh? “Shitési ka geshur me
Sajmirin. Pse éshté qeshur shitési me Sajmirin?

Syprina gjithmoné matet dhe shprehet me numeér pozitiv edhe até 5m2 (lexohet: 5
metra katror).

Detyra pér puné té pavarur:

1. Paraqiti né boshtin numerik kéta numra iracionlé: (¢opmyna).
2. Njehso: a) (dpopmyna) b) (dopmyna).

3. Shkruaji shkurtimisht kéto intervale (¢dopmyna).

4. Te boshti numerik paraqiti kéto intervale:

a) (popmyna) b) (dopmyna); c) (popmyna).
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5. Kontrollo saktésiné e kétyre pohimeve:

a) (cbopmyna); b) (popmyna) pér (chopmyna)

6. Njé bujk éshté dashur té vlerésojé sa kilogramé gruré ka né thes. Ai e ka béré vlerésimin,
por ka dyshuar se a té thoté -8 kg ose 8 kg. Cfaré éshté e sakté? Té sqarohet pérgjigja.

7. Cakto raportin e katrorit t& perimetrit dhe syprinés sé njé rrethi. Cfaré numri ka fituar?

8. Detyra pér pérséritje té njésisé modulare

1. Njehso: a) (dpopmyna); b) (dpopmyna)

¢) (doopmyna) ¢) (cbopmyna)

2. Cakto PMP dhe SHVP té numrave 250,210,220.

3. Renditi sipas madhésisé numrat realé duke filluar prej mé té vogélit: (dpopmyna)

4. Paragite me thyesé numrin e pafundshém periodik 2,12(5).

5. Kéto thyesa paraqiti si numra dhjetoré: (dbopmyna). Cilét prej tyre jané té fundshém, e cilét
numra jané té pafundshém dhjetoré?

6. Cakto intervalin: a) (dpopmyna); b) (dbopmyna)

7. Dy bashkéshorté né shtépi i kané sjellé pagat e tyre. Bashkéshortja ka marré 25 000
denaré, por para se té kthehet né shtépi ka shpenzuar 3 000 denaré pér fustan,500 denaré
né market. Bashkéshorti ka marré 22 000 denaré dhe para se ta sjellé pagén né shtépi ka
shpenzuar 850 denaré né treg dhe éshté ulur me kolegét né kafe dhe birré, ku ka
shpenzuar 150 denaré. Sa para té dy kané sjellé né shtépi?

8. Njé bujk ka gené e nevojshme té blejé tel gé ta rrethojé arén e tij me dy rreshta tel. Ara
ka gené né formé té drejtkéndéshit, ashtu qé gjerésia ka gené 25,8 metra, kurse gjatésia ka
gené gjysma e gjerésisé€. Sa metra tel duhet té blejé bujku?

9. Tre autobusé né orén 6 né méngjes njékohésisht jané nisur prej stacionit t& autobuséve
né tre kahe té€ ndryshme. Autobusi i paré éshté kthyer pas 1 ore dhe 5 minuta dhe pérséri
éshté nisur né rrugé pas 10 minuta. | dyti éshté kthyer pas 56 minuta dhe pérséri éshté
nisur pas 4 minuta. | treti éshté kthyer pas 48 minuta dhe pér 2 minuta pérséri éshté nisur
pér né rrugé. Pér sa kohé mé té shkurtér té tre autobusét pérséri do té nisen prej stacionit

té autobusit né kohé té njéjté?
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10. Njé njeri me automobilin e vet, ditén e paré ka kaluar (cbopmyna) prej rrugés,
ditén e dyté (coopmyna) prej rrugés, por ditén e treté mbetjen prej 260 km. Sa litra
nafté ka shpenzuar nése ¢do 10 km automobili ka shpenzuar nga (coopmyna) litra
nafté? Sa para ka shpenzuar, nése njé litér nafté kushton 66 denaré?
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SHPREHJET RACIONALE

ALGJEBRIKE

QELLIMET E NJESISE MODULARE

Duke mésuar njésiné modulare, nxénési duhet té aftéesohet:

>

>
>

A\

YV VVYVY

> t€ shumézojé dhe pjesétojé fuqi me baza té
njéjta ose me treques té njéjté té fuqisé;

> té dijé té fuqizojé fuqiné;

> té€ pérkufizojé dhe njohé monom, té njohé
monomer té ngjashém dhe té kryejé operacione
me monome;

» té pérkufizojé polinom dhe té kryejé
operacionet me polinome;

> té dijé té shfrytézojé formulat pér binomin e
katrorit, ndryshimi i katrorit, binomi né kub,
shuma dhe

ndryshimi i kubeve;

> té zbérthejé polinom né shumézues;

> té pérkufizojé thyesé algjebrike dhe té kryejé
operacione me thyesa algjebrike.



PERMBAJTJA E NJESISE MODULARE 3

101. Fugia. Shumézimi, pjesétimi dhe fuqizimi i fuqisé

107. Monomet. Operacionet me monome

113. Polinomet. Mbledhja dhe shumézimi i polinomeve

119. Formulat pér shumeézimin e shkurtuar

122. Pjesétimi i polinomeve

127. Zbérthimi i polinomeve ne shumeézues té thjeshté me nxjerrjen e shumézuesit té
pérbashkét para

kllapés

131. Zbérthimi i polinomeve ne shumeéezues té thjeshté me shfrytézimin e formulave péer
ndryshimin e

katrorit, ndryshimin dhe shumén e kubeve

134. Zbérthimi i polinomeve né shumeéezues té thjeshté me shfrytézimin e formulave péer
binom e

katrorit

136. PMP dhe SHVP i polinomeve

141. Thyesa algjebrike. Zgjerimi dhe thjeshtimi i thyesave

147. Operacionet me thyesat algjebrike

154. Detyra pér pérséritje té njésisé modulare
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Shembulli 1. Ta shqyrtojmé prodhimin

(chopmyna)

Prodhimin (cpopmyna) shkurtimisht mund té shkruhet sikurse
(chopmyna)

Pér shénimit (popmyna) themi se éshté shénim i shkurteér i
prodhimit (doopmyna).

Shénimi i kétillé i shkurtér i prodhimit té shumézuesve té njéjté
quhet fuqi.

Te shénimi (popmyna),4 eéshté baza e fugis€, ndérsa 3 éshté trej n
(popmyna).

+* Sipas pérkufizimit, merret se fugia (hopmyna).
Treguesi i fugisé jo patjetér gjithmone té jeté numeér natyror. Fuqia

mund té pérkufizohet edhe kur eksponenti éshté ¢faredo numer i
plote.
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Kur treguesi i fugisé €shté numér i ploté negativ, atéheré vlien (dpopmyna)
Sipas paraprakisht gé u theksua, pérpiqu t'i zgjidhésh kéto detyra:

1. Paraqiti né formé té fuqgisé kéto prodhime:

a) (cbopmynia) b) (cbopmynia) c) (popmyna) ¢) (cbopmyna) d) (cbopmyna)
o Cfaré véren?

Te detyra e paré nén a) prodhimi i dhéné nuk mund té paragitet né formén e njé fuqie, pasi
shumézuesit jané té ndryshém.

2. Paraqiti né formé té prodhimit té shumézuesve té barabarta kéto fuqi:
a) (cbopmynia) b) (cbopmyna) c) (popmyna) ¢) (cbopmyna

Kur flasim pér fuqité, éshté e domosdoshme té vérehet se te “roli“ i shumézuesve t€ barabarta
mund té jené edhe numrat e ploté negativé. Cfaré ndodh me shenjén e fuqisé te té cilat baza
éshté numér real negativ

Pér té konstatuar mé lehté t’i shqyrtojmé fuqité e numrit real (-1).
(dbopmyna) et

Lehté mund té konstatohet se kur ((popmyna) shumézohet numeér cift heré, vlera éshté 1,
domethéné shenja éshté +, ndérsa kur (dbopmyna) shumézohet numér tek heré, vlera éshté -,
domethéné shenja

Duke pasur parasysh se numrat natyroré ¢ift i shkruajmé né formén (popmyna), por numrat
natyroré tek si (dbopmyna), lirisht mund té shkruajmé me simbole (doopmyna) dhe pér ¢do
(chopmyna)

Zgjidhe kété detyré:
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3. Njehso a) (bopmyina) b) (hopmyira):

Te fuqgité me baza té njéjta mund té pérkufizohen mé shumé operacione si

shumézim, pjesétim dhe fuqizim.

1.2. Shumézimi i fugisé me baza té njéjta

T’i shumézojmé fuqité (dpopmyna) dhe (popmyna), ku a éshté ¢farédo numér real,

kurse (dpopmyna)

s+ Kr shmohen fi me baa t njjta, baa e fis ngel e njjta, por tregesit

(eksponentt) mblidhen, domethn ( dopmyna)

4 Njehsoji kéto prodhime:
a) (cbopmyna) b) (cbopmyna) c) (cpopmyna) ¢) (popmyna)

1.3. Pjesétimi i fugisé me baza té njéjta

Mendo:
0 Pjesétimin e fugisé me baza té njéjta a mund ta sjellim né shumézim té fugive me

baza té njéjta?
Nése merret parasysh se (popmyna), atéheré me siguri pjesétimi me baza té njéjta do

té shqyrtohet si shumézues té fugive me baza té njéjta

T'i pjesétojmé fuqité (dopmyna) dhe (popmyna), ku a éshté ¢farédo numeér real, por
(dpopmyna), por (dpopmyna)

Kemi:

103



Kur pjesétohen dy fugi me baza té njéjta, baza e fuqisé ngel e njéjte, por treguesit (eksponentét) zbriten
d.m.th.,

Pér bazen e fuqisé a, patjetér te vlejé se (dbopmyna), péer t’i ikur rastit kur pjesétues eshte 0.
Pér kété shkak, mé tej pa theksuar né vecanti do té llogarisim se pjesétuesi éshté gjithmoné i
ndryshueshém prej 0.

Zgjidhe kéte detyré:
5 Njehsoi kéta herés: a) (bopmyna) b) (bopmyna) c) (popmyna)

1.4. Fuqizimi i fuqgise

Prej pérkufizimit té fugive e dimé se (dpopmyna)

o Duke pasur parasysh kété mund té konstatojmé se (popmyna)

s Fuqizimi i fugive nuk éshté pércaktuar njévlerésisht.

Pérkatésisht, njé fugi mund té jeté paraqitur né shumé ményra té ndryshme me ndihmeén e fuqizimit.
Shqyrto kété shembull:
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Kéto shprehje paraqiti né formé té fugisé me bazeé y: a) (fpopmyna) b)
(cbopmynia) c) (cpopmyna)

Deri mé tani i shqyrtuam operacionet shumézim, pjesétim dhe fuqizim pér fuqi
me baza té njéjta.

o Cfaré nése shqyrtojmé fugi me baza té ndryshme dhe tregues té njéjté té
fuqisé?
Ta shqyrtojmé kété shembull:

Shembulli 3. (dpopmyna)
Prej shembullit t&¢ dhéné, mund té konstatojmé se:

+*» Gjaté shumézimit té fugive me baza té ndryshme, por tregues té njéjté té
fuqive, bazat shumézohen, por treguesi i fugisé ngel i njéjté.

(dbopmyna) n heré n heré n heré

+s* Né ményré té ngjashme, gjaté pjesétimit té fugive me baza té ndryshme, por
tregues té njéjté té fugive, bazat pjesétohen, por treguesi i fugisé ngel i njéjté.

(bopmyna) n heré n heré n here

Formula:

(dbopmyna) dhe (chopmyna)
jané formula pér fugizim té prodhimit dhe herésit, pérkatésisht.

7. Thjeshtoji shprehje:
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Me shfrytézimin e rregullés pér fugizim té prodhimit lehté mund té konstatohet shenja e
¢farédo fugie tek e cila baza éshté numér real negativ, pasi

(coopmyna)

8. Fuqizoji kéto shprehje a) (dbopmyna) b) (popmyna)

1.5. Té shkruarit e numrave natyroré né formén

(popmyna)

Té shqyrtojmé disa numra natyroré té cilét do t'i shkruajmé né formén e zbérthyer népérmjet
njésheve, dhjetésheve, qindésheve, mijésheve etj.

Shembulli 4.
(coopmyna)

Né kété ményré mund té jeté shkruar ¢farédo numér natyror mé shuméshifror.

Né rastin e pérgjithshém do té vlejé ky zbérthim népérmjet fugive me bazé 10:

pér numrin dyshifror; (dpopmyna)

pér numrin treshifror; (dpopmyna)

pér numrin katérshifror (dopmyna)

Pér ¢farédo numér n shifroré pér zbérthimin né formén e prodhimit t&€ numrave natyroré dhe
fugia me bazé 10 shfrytézohet ky shénim: (dpopmyna)

9 Me ndihmén e prodhimit t& numrit natyror dhe fugive me bazé 10, shkruaji né formén e
zbérthyer kéta numra natyroré:
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Konstato vertetésiné e kétyre gjykimeve

a) (dbopmyna) b) (popmyna); c) (popmyna) nése (popmyna)

2. Konstato vlerén e x

a) (bopmyna) b) (dbopmyna) c) (cbopmyna) ¢) (hpopmyna)

3. Kryeji operacionet e shénuara:

a) (dopmyna) b) (popmyna) c) (popmyna)

4. Njehso:

a) (dopmyna) b) (popmyna) c) (popmyna) ¢) (popmyna

5. Fugizoji kéto shprehje:

) (popmyna) b) (dbopmyna) c) (popmyna)

. Kéta numra paragqiti si prodhim té numrit natyror si fugi me baze 10.
a) 700000; b) 50000; c) 1000000.

7. Cakto vlerén e x te kéto barazime:
a) (dpopmyna) b) (dpopmyna) c) (popmyna)

8. Vérteto se! (popmyna)

2. Monomet. Operacionet me monome

Konstanté jané numrat (dopmyna). Simbolet (popmyna) quhen ndryshore dhe mé sé shpeshti
shfrytézohen pér shénimin e objekteve té ndryshme matematikore. Konstantét dhe ndryshoret
shpeshheré mund té jené té lidhura me operacione té ndryshme matematikore: mbledhje,
zbritje, shumézim, pjesétim dhe fugizim me eksponent numér natyror dhe né kété meéenyre te
formojné shprehje algjebrike. Shprehjet algjebrike jané té klasifikuara varésisht operacioneve me
te cilat jané formuar.
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Shprehja algjebrike e formuar prej konstantéve dhe ndryshoreve vetém me
zbatimin e operacioneve: shumézim dhe fuqizim me eksponent numér natyror
quhet monom.

St monomer Hogaritenm edhe konstantét (¢ citat qendrojne t€ pavarura, vetent
ndryshoret ose shprehjet té€ formuara prej prodhimit t€ konstanté€s dhe fuqis€ sé
ndryshoreve me eksponent numra natyroré.

Shembulli 1

Monomet jané€ shprehje: (popmyia), ndérsa shprehjet (popmymna)
nuk jané monome

o Pse kéto shprehje nuk jan€ monome?

Pérpiqu ta zgjidhésh kété detyré:

1 Cilat prej kétyre shprehjeve jané monome?

a) (popmyna) b) (bopmyna) c) (dopmyna) ¢) (dopmyna) d) (popmyxna) dh)
(bopmysna)

Ta shqyrtojmé monomin (popmyna)

Koeficienti 1 monomit Vlera kryesore eKoeficienti i monomit €shté konstantja §,
ndérsa vlera kryesore €hté prodhimi 1 fuqive t€ ndryshoreve.

2 Té¢ caktohet koeficienti dhe vlera kryesore e monomi:

a) (popmymna); b) (hopmyna) c) (bopmyia) ¢) (popmy:a)

» Koeficienti dhe vlera kryesore e monomit mund té caktohet vetém nése monomi
éshté shkruar né formén normale.

o Cfar€ €shté forma normale e monomit?

Forma normale e monomit €shté forma tek e cila nuk ka mé€ shumé se njé konstanté
dhe te té gjitha prodhimet e mundshme té fuqive t€ ndryshoreve té llojit t&€ nj&jté
jané té kryera.

Shembulli 2. Késhtu, monomi (dpopmyma) €sht€ monom né formén normale, ndérsa
monomi (popmyina) nuk €shté n€ formén normale, pasi konstantét 2 dhe 3 mund t&é
shumézohen, sikurse (dhopmymna) edhe (popmymna). Né kété ményré monomi né
formén normale do t€ jeté i shkruar sikurse (popmymna)

3. Shkruaji né€ formén normale kéta monom:

a) (popmyua) b) (popmyra)

* Cdo monom i shkruar né formén normale ka fuqiné e vet.

Fugia e monomit &shté shuma e treguesve té fuqive té ndryshoreve té cilat e
perb&jné vlerén kryesore t€ monomit.

Nése monomi &shté vetém konstanté, atéheré llogarisim se fuqia e tij éshté 0,
d.m.th., monomi &shté fuqi zero.

Shembulli 3. Fugia e monomit (¢popmyina) éshté (popmyna).

Fugqia e ndryshores te monomi &shté treguesi i fuqis€ s€ konstantés konkrete.
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Cakto fuginé e monomeve:
a) (popmyna) b) (dopmyna) c) (hopmyna

+¢* Monomet mund té jené té ngjashme, té kundérta ose té barabarta.
- Monomet e ngjashme jané monomet té cilat kané vlera té njejta kryesore.
Shembulli 4.

Késhtu, monom té ngjashém jané (dbopmyna)

- Monome té kundérta jané monomet té cilat kané vlera té njéjta kryesore, ndérsa koeficientét jané
numra té kundert.

Shembulli 5.
Monomet e kundérta jané monome: (popmyna) dhe (dbopmyna), dhe (popmyna

- Monom té barabarta jané monomet e ngjashme té cilat kané edhe koeficient té barabarté.

2.1. Mbledhja dhe zbritja e monomeve

+» Operacionet mbledhje dhe zbritje té€ monomeve mund té pérkufizohen vetém te monomet e ngjashme,
domethéne vetém te monomet gé kané vlera kryesore té barabarta.

Dy monome té ngjashme mblidhen (zbriten) ashtu gé koeficientét mblidhen (zbriten), por vlera kryesore
ngel e njéjte.

Zbritja e monomeve sillet né mbledhjen e monomeve, pasi zbritja e numrave realé né realitet éshtée
mbledhja me numrat e tyre té kundert.
Ta shqyrtojmé kete shembull:

Shembulli 6. a) (dpopmyna)
b) (bopmyna)

5. Mblidhi monomet (dpopmyna)

2.2
Shumézimi i monomeve

Pér operacionin shumézim té dy monomeve, éshté e sakté:

Cfarédo dy monome mund té shumézohen, ashtu qé shumézohen koeficientét e tyre dhe vlerat e tyre
kryesore.

Gjaté shumézimit té vlerave kryesore, duhet pasur kujdes né shumézimin e fugive me bazé té njéjte,
ndérsa té e té tjerat vetém pérshkruhen si shumézues.
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Shembulli 7
a) (hopmyna)

6 Shumézoji monomet (copmyna)

2.3. Pjesétimi i monomeve

Per operacionin pjesétim teé dy monomeve, eéshtée e sakte kjo:

Cfaredo dy monome mund té pjesétohen, ashtu gé pjesétohen koeficientét e tyre, dhe vlerat e
tyre kryesore.

Gjate pjesetimit té vlerave kryesore duhet pasur kujdes né pjesétimin e fugive me bazé tée
njéjté.

Shembulli
(bopmyna) b) (popmyna) c) (dpopmyna)

7. Pjesétoi monomet (popmyna)

2.4. Fugizimi i

Monomi fugizohet me treguesin e fuqgisé numeér natyror, ashtu gé fugizohet koeficienti dhe vlera
kryesore e monomit.

Shembulli 9 a) (dopmyna) b) (popmyna)

Ki kujdes ne ndryshimin e shenjave gjate fugizimit

8. Fugizo monomin (popmyna) me eksponent 5.
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Vérejtje:

* Duhet té theksohet se shuma, ndryshimi i monomeve té ngjashme ose prodhimi i dy monomeve éshté
gjithashtu monom

* Fugia e monomit gjithashtu éshté monom

* Herési i dy monomeve jo patjetér té jeté monom, shiko shembullin 8.

9 Kryeji operacionet e shénuara

a) (popmyna) b) (bopmyna)

c) (popmyna) ¢) (cbopmyna)

Detyra pér puné té pavarur

1. Té caktohet koeficienti dhe vlera kryesore e monomit

a) (cbopmynia) b) (cbopmyna) c) (popmyna)

2. Té sillet né formén normale monomi:

a) (dbopmyna) b) (cbopmyna) c) (popmyna)

Pastaj cakto monomin e kundért té ¢donjérit prej monomeve.
3. A jané té ngjashme monomet

a) (bopmyna) dhe (popmyna) b) (popmyna) dhe (dbopmyna)

4. Kryeji operacionet e shénuara:

a) (popmyna) b) (popmyna) c) (popmyna

5. Kryeji operacionet dhe shkruaji shprehjen né formé mé té

a) (popmyna) b) (popmyna) c) (popmyna) ¢) (popmyna) d) (popmyna)
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Polinomet. Mbledhja dhe shumézimi i polinomeve

E dimé se monomi éshté prodhim i konstantéve dhe fuqgive té€ ndryshoreve me eksponent
numeér natyror.

Ta shqyrtojmé kété shembull.
Shembulli 1

T’i shqyrtojmé monomet: (dbopmyna

Shprehjen (dpopmyna) si edhe shprehjet e tjera té cilat né realitet jané shumé (ndryshim) té
formuar prej dy monomeve quhen binome

Shprehjen (dopmyna) si edhe shprehje té e té tjera té cilat jané shuma té formuara prej tre
monomeve quhen

Shprehja (dbopmyna) éshté polinom pasi €shté shumé prej katér monomeve

Shuma e numrit té fundshém t& monomeve quhet polinom ose shprehje e ploté algjebrike.
Shuma e dy monomeve quhet binom, por shuma e tre monomeve
Shuma e katér dhe mé shumé monomeve quhet polinom.

Te njésia paraprake mésove té sjellésh monom né formén normale dhe té caktosh fuginé e
monomit. Ta shqyrtojmé kété shembull tek i cili do té caktojmé fuginé e polinomit.

Shembulli 2. Fuqia e polinomit (fpopmyna) pércaktohet né kété ményré:
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5x*y +3ab”
—

cTeneH
1+5=6

crerneH
2+1=3

cTeneH Ha NONMMHOMOT e 6

Polinomi éshté né formén normale nése té gjitha monomet jané né formén normale.

Fugia e polinomit né formén normale éshté mé e madhe prej fugive t&€ monomeve me té cilat éshté formuar
polinomi.

1 Cakto fuqiné e polinomeve:

a) (cbopmyna) b) (popmyna)
* Varésisht prej fugive t€ monomeve té cilat e pérbéjné polinomin, polinomet mund té jené

- Polinomi homogjen — polinomet te té cilat monomet kané fuqi té barabarté.

Shembulli 3. (bopmyna) fuqi2 fuqi2 fuqi2

- Polinomi komplement — polinomet te té cilat paragiten té gjitha fuqité (prej mé té vogélit deri te mé i madhi) té
ndryshores sé& dhéné

Shembulli 4. (dbopmyna) fuqi3 fuqgi1 fugi2 fuqiO
- Polinomi i renditur — polinomet te té cilat paraqiten té gjitha fuqité té ndryshores sé dhéné dhe poashtu jané té
renditura prej fugisé mé té madhe deri te mé e vogla.

Shembulli 5. (dbopmyna) fuqi3 fuqi2 fuqi1
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Pasi cdo polinom gé éshté shumé e numrit té fundshém té monomeve, té gjitha operacionet me polinome
pérkufizohen népérmjet operacioneve té monomeve.

3.1. Mbledhja e polinomeve

Operacioni mbledhje e polinomeve sillet né mbledhjen e monomeve té ngjashme.

Dy polinome mblidhen ashtu gé mblidhen monomet e ngjashme prej polinomeve té dhéna.

Mbledhjen e polinomeve do ta sqarojmé me kété shembull:

Shembulli 6

(popmyna)
Lirimi prej kllapés pa ndryshimin e shenjave:

(popmyna)
3. Mblidhi polinomet (dbopmyna)

3.2. Shumézimi i monomit me polinom

Pér ta kryer operacionin shumézim té monomit me polinom duhet ta dish kété:
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Polinomi me monom shumézohet, ashtu qé cdonjéri prej monomeve té cilat e pérbéjné polinomin shumézohen
monomin e dhéné.

Ta shqyrtojmé kété shembull:

Shembulli 7.
shumézim

(bopmyna)
shumézim

(popmyna)
Shumézimi i polinomit me monom, né realitet sillet né zbatimin e vetisé distributive té shumézimit né lidhje me

mbledhjen:
(popmyna)

4. Shumézo polinomin (popmyna) me monomin (popmyna)

5. Kryeji operacionet e theksuara:
a) (dpopmyna)
b) (popmyna)

3.3. Shumézimi i polinomeve

Pér shumézimin e polinomit me polinom, éshté e sakté kjo:

Shumézimi i polinomit me polinom, né realitet sillet ne zbatimin e vetisé distributive té shumézimit né lidhje me
mbledhjen, me té cilan ményra sillet né zbatimin e ményrés pér shumézim té polinomit me monom.
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Do ta shqyrtojmé kété shembull, gé sqarimi e shkruar mé lart praktikisht e zbatojmé.

Shembulli 8

(dbopmyna)
shumézim

b) Ta njehsojmé prodhimin e polinomeve (dopmyna) dhe (dpopmyna)

Sé pari, me shumézuesin e paré, polinomin (dpopmyna) do ta shumézojmé me ¢donjérin pre;j
monomeve té€ shumézuesit té dyté, binomin (dpopmyna), d.m.th. (dbopmyna)

né kété ményré ményra sillet né shumézimin e polinomit me monom, prej ku: (doopmyna)
prej ku fitohet (dopmyna)

pra, me mbledhjen e monomeve té ngjashme fitojmé (popmyna)

6. Kryeji operacionet e shénuara, por pasta;j silli polinomet né formén e renditur normale
a) (cbopmynia); b) (oopmyna);

Dy polinome té shkruara né formén normale me ndryshore té njéjta jané identike ose té

barabarta nése koeficientét para ndryshoreve pérkatése me tregues té fuqisé sé njéjté jané té
barabarté.
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Shembulli 9.
Te shqyrtojmé polinomet (dopmyna) dhe (popmyna)

Me kryerjen e operacioneve té shénuara te polinomi (dbopmysa)
dhe sjellja e tij né formén normale fitohet polinomi (¢opmyna) d.m.th., té dy polinomet jané té
barabarta

7. Polinomet (dbopmyna) dhe (popmyna) a jane té barabarta?

Detyra pér puné té pavarur:

1.. Silli né formé normale kéto polinome:
a) (popmyna)
b) (dpopmyna)

2. Njehso vlerén numerike té polinomit:
a) (popmyna) pér (dpopmyna)

b) (dbopmyna) pér (popmyna)

3. Kryeji operacionet e shénuara, kurse polinomet e fituara shkruaji né formén normale
a) (popmyna)
b) (dpopmyna)

4. Cakto numrat realé m, n dhe p ashtu gé polinomet do té jené identike:
(dbopmyna) dhe (dopmyna).

5. Jané dhéné polinomet

(bopmyna).

Njehso: a) (dopmyna)
b) (popmyna)

c) (popmyna)

6. Pér polinomin te detyra 4 kontrollo a jané té sakta kéto barazi:
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4. Formulat pér shumézimin e shkurtuar

Gjaté kryerjes sé operacionit té shumézimit té polinomeve, shpeshheré ballafagohemi me
raste speciale té polinomeve té cilat mund té zgjidhen me shfrytézimin e formulave te
caktuara té cilat e thjeshtésojné ményrén e zgjidhjes.

Té ndalemi te disa raste speciale gé hasen gjaté shumézimit té polinomeve, té cilat
shpeshheré i zbatojmeé. Identitetet te cilat i paragesin ato raste speciale té shumézimit quhen
formula pér shumézimin e shkurtuar.

E dimé se (dopmyna. Nése (popmyna), atéheré (bopmyna)

Rezultatin e fituar ta shkruajme sikurse:
(popmyna)

Formula:

(popmyna)
njihen si formula pér katrorin e binomit.

Formula:

(popmyna)
njihen si formula pér kubin e binomit.

Formulat péer katrorin e binomit dhe kubin e binomit njihen si formula pér shumézim té
shkurtuar.

Shembulli 1. T’i fugizojmé kéto binome:

a) (popmyna) b) (popmyna)

Me zbatimin e formulave pér katrorin e binomit: (¢popmyna), nése (dbopmyna), por fitojmé
(popmyna)

prej ku me fuqizim, kemi

(bopmyna)

b) Me zbatimin e formulave pér kubin e binomit:

(dbopmyna) dhe zévendésimi (dpopmyna) fitojme:

(dbopmyna).

1. Me zbatimin e formulave pér shumézim té shkurtuar, njehso:
a) (¢popmyna) b) (popmyna); c) (popmyna)

Shembulli 2. Ta njehsojmé prodhimin:
(dbopmyna).

2. Njehso prodhimet:

a) (popmyna); b) (popmyna).

Pas shumézimit té kryer (dpopmyna) fitojme:
(dbopmyna).

Krejtésisht né menyré té ngjashme fitohet edhe pér prodhimin
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Né rastin e pérgjithshém pér prodhimet e binomeve té formés sé kétillé vlen formula:

Formula:

(popmyna)
éshté e njohur si formula pér katrorét e ndryshimit

Shembulli 3. T’i njehsojmé prodhimet:

a) (¢popmyna); b) (dhopmyna)
Pas kryerjes sé shumézimit kemi (dopmyna)

(popmyna)

Krejtésisht né ményré té ngjashme fitohet edhe pér prodhimin (dopmyna)

Né rastin e pérgjithshém péer njehsimin e prodhimeve té formes sé kétillé shfrytézohen
formulat pér kubet e shumés dhe ndryshimit.

Formula:

(popmyna)

jane formula pér paraqitjen e kubeve té ndryshimit dhe kubeve té shumés ne formén e
prodhimit, pérkatésisht.

3. Njehso: a) b) ¢)

Detyra pér puné té pavarur:
1. Fuqizoji binomet: a) b) c)

2. Me zbatimin e formulave pér shumézim té shkurtuar, shumézoji polinomet:
a) b) c) ¢)

3. Njehso né ményré mé té shpejté: a); b); c); ¢); d)

4. Fugizo trinomin:
a); b)

5. Cilet prej kéetyre binoméve (popmyna) kané katror té barabartée?
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Kjo ményré éshté né pajtim me ligjin distributiv té pjesétimit né lidhje me
mbledhjen:
(popmyna)

Shembulli 1.
pjesetimi
herési eshté polinom

pjesétimi

Herési nuk éshté polinom

Shembulli 2. Ta njehsojmé herésin: (popmyna)

Sipas ligjit distributive fitohet: (dopmyna)

Sipas rregullés pér pjesétim té monomit me monom: (dpopmyna)
prej ku fitojme (dbopmyna)

Nése béjme prové té zgjidhjes kemi: (dbopmyna)

1. Njehso herésit a) b)

Gjaté pjesetimit té polinomit me polinom, ményra nuk éshté aq e thjeshté
sikurse gjaté pjesétimit té polinomit me monom.
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Gjaté pjesétimit té polinomit me polinom, ményra nuk éshté aq e thjeshté sikurse gjaté
pjesétimit té polinomit me monom.

Ményra pér pjesétimin e polinomit me po

linom pérbéhet prej kétyre hapave:

1) Sé pari, gé té pjesétohet polinomi me polinom, fugia e polinomit - té pjesétueshém duhet
te jeté me e madhe ose e barabarté me fuginé e polinomit-pjesétues.

2) Polinomet duhet té jené té renditura, duke fillu

ar prej fugisé me té madhe nga fugia mé e vogél e ndryshores sé dhéné.

3) Pjesétimi gjithmoné kryhet ashtu gé monomi i paré prej té pjesétueshmit pjesétohet me
monomin e pjesétuesit, por herési i fituar shumézohet me té gjitha monomet e pjesétuesit
dhe zbritet prej té pjesétueshmit. Ményra pérséritet deri sa nuk kryhet shumézimi,
pérkatéesisht deri sa nuk fitohet polinom me fugi mé té vogél té fuqisé sé pjesét

uesit.

Ményren do ta pershkruajme te ky shembull:
Shembulli 3. Te pjesétohen polinomet:

(bopmyna)
Te ky shembull fuqité tek i pjesetueshmi (bopmyna), sé€ pari duhet t’i rendisim, duke filluar
prej mé té madhit, pra kemi ((popmyna)

Domethéne, duhet ta njehsojmé herésin (dpopmyna)
- Tani monomin e paré prej té pjesétueshmit (dpopmyn

a) e pjesétojmé me monomin e paré té pjesétuesit (popmyna) d.m.th. (dopmyna). Herésin e
fituar (dbopmyna) e shumézojme me pjesetuesin (popmyna). Prodhimin e fituar e zbresim prej
te pjesétueshmit (dpopmyna)
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- Ményrén paraprake e pérsérisim, ashtu q€ tani né rolin e t€ pjesétueshmit éshté (popmymna).
Monomin e paré€ prej pjesétuesit (hopmyia) e pjesétojmé me monomin e paré€ t€ pjesétuesit
(bopmymna). Herésin e fituar (popmyna) e shumézojmé me pjesétuesin (popmyna). Prodhimin e
fituar e zbresim prej té pjesétueshmit (popmysa). Ndryshimi i fituar éshté mbetja e dyté gjaté
pjesétimit dhe tani €shté né€ rolin e t& pjesétueshmit te treté.

- Ményrén paraprake e pérsérisim, ashtu q€ tani né rolin e t€ pjesétueshmit éshté (popmymna).
Monomin e paré prej t€ pjesétueshmit e pjesétojmé me monomin e paré t& pjesétuesit
(bopmymna). Herésin e fituar 5 e shumézojmé me pjesétuesin (popmymna). Prodhimin e fituar e
zbresim prej t€ pjes€tueshmit (hopmyna)

(bopmymna). Né két€ ményré pjesétimi 1 polinomit Eshté kryer dhe herési i fituar é€shté€ shuma e
herésve té

cilét ishin fituar gjaté tri pjesétimeve d.m.th., (bopmyina)

Nése b&jmé provén kemi:
(bopmya)

Meényra e pérshkruar praktikisht kryhet né két€ ményré: (popmyina)

N¢ kété ményré hasen shenja t€ formés (bopmyna) dhe (popmymna). Shenja e dyté fitohet pér
shkak té zbritjes te prodhimi i fituar i polinomit, pérkat€sisht zbritja e polinomit sillet né
mbledhjen me shenja té kundérta.

Gjaté pjesétimit t€ dy polinomeve mund t€ fitohet edhe mbetja.

Ta shqyrtojmé kété shembull:

Shembulli 4.
(3x6 +x° —%x+20j:(x2 —x+1)=3x4 +3x*=3x-2

+3x° F3x° +3x*

3x° =3x* +x° —§x+20

—3x3+x2—§x+20

F3x° +3x F3x

—2x* +§x+20
2
F2x2+2xF2

—lx+22
2
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Kjo do té thoté se gjaté pjesétimit té polinomit (dbopmyna) me polinomin (dopmyna) fitohet herés
(dbopmyna) dhe mbetje (dbopmyna)

Né kéte rast gjaté proves kemi: (dbopmyna

2. Kryeje pjesétimin: a) b) ¢) ¢

Gjaté pjesétimi té polinomeve, né disa shembuj éshté e mundshme té zbatohen edhe formulat pér
shumeézimin e shkurtuar.

| atillé éshté ky shembull.

Shembulli 5. Ta njehsojmé herésin (dpopmyna)

Me shfrytézimin e ményrés pér pjesétimin e monomeve kemi: (popmyna)

Megjithaté nése merret parasysh se: ((popmyna)
fitojmé: (dpopmyna

3. Njehso herésin:
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Shembulli 1. (dopmyna)

Te shembulli i dhéné qé pérbéhet prej tre mbledhésve, éshté e garté se x shumézuesi i
pérbashkét i gdonjérit prej mbledhésve, prandaj nxirret para kllapés edhe polinomi éshté
shkruar si prodhim i pazbérthyeshém ose shumézues i thjeshté.

Ta shqyrtojmé polinomin te ky shembull:

Shembulli 2. Te polinomi: (doopmyna)

- pjesétues i pérbashkét i koeficientéve té gdonjérit prej monomeve éshté 2;

- pjesétuesi i pérbashkét mé i madh i vlerave kryesore éshté (cdoopmyna)

- pjesétuesi i pérbashkét mé i madh i té gjitha monomeve né polinom éshté (dopmyna)
- nése polinomin e pjesétojmé me monomin (dpopmyna) fitojmé (popmyna)

Prej kétu, (dopmyna

Te dy shembuijt paraprak shumézuesi gé éshté nxjerré para kllapés, éshté i pérbashkét pér té
gjitha monomet te polinomi.

Pérpiqu né kété ményré ta zgjidhésh kété detyré.

1. Zbértheji né shumézues té thjeshté polinomet

a)b)

Ta shqyrtojmé kété shembull:

Shembulli 3. Te polinomi (dpopmyna), shumézuesi i pérbashkét i dy monomeve éshté

(cbopmyna) gé né ményré té shkurtér ta shénojmé A.

Né kété ményré polinomi e merr formén (dpopmyna). Nése e nxjerrim para kllapés shumézuesin
e pérbashkét (dpopmyna) kemi (dpopmyna).

Gjaté nxjerrjes sé shumézuesit té€ pérbashkét para kllapés, né vecanti duhet t&€ kemi kujdes te

shenjat.
Gjithmoné duhet pasur parasysh se
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Shembulli 1. (popmyna)

Te shembulli i dhéné gé pérbéhet prej tre mbledhésve, éshté e qarté se x shumézuesi i pérbashket i
cdonjérit prej mbledhésve, prandaj nxirret para kllapés edhe polinomi éshté shkruar si prodhim i
pazbérthyeshém ose shumeézues i

Ta shqyrtojmé polinomin te ky shembull:

Shembulli 2. Te polinomi: (dbopmyna)

- pjesétues i pérbashkét i koeficientéve té cdonjérit prej monomeve éshteé 2;

- pjesétuesi i pérbashkét me i madh i vlerave kryesore éshté (dpopmyna)

- pjesétuesi i pérbashkét me i madh i té gjitha monomeve né polinom éeshté (bopmyna)
- nése polinomin e pjesétojmé me monomin (popmyna) fitojme (dpopmyna)

Prej kétu, (dopmyna)

Te dy shembujt paraprak shumeézuesi ge éshté nxjerré para kllapés, éshté i pérbashkét per té gjitha
monomet te polinomi.
Péerpiqu né kété menyré ta zgjidhésh kété detyre.

1. Zbértheji né shumézues té thjeshté polinomet:

a) b)
Ta shqyrtojmé ketée shembull:

Shembulli 3. Te polinomi (dbopmyna), shumézuesi i pérbashkét i dy monomeve éshté (dbopmyna) gé né
ményré té shkurtér ta shénojmé A.

Né kété ményreé polinomi e merr formén (¢opmyna). Nése e nxjerrim para kllapés shumézuesin e
pérbashkét (dopmyna) kemi (bopmyna

Gjaté nxjerrjes sé shumézuesit té pérbashkét para kllapés, né vecanti duhet té kemi kujdes te shenjat.
Gjithmoné duhet pasur parasysh se
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6.4. Nxjerrja e shumézuesit té pérbashkét para kllapés paraprakisht me grupim té monomeve
+%* Jo gjithmoné polinomet kané shumézues té pérbashkét pér té gjitha monomet. Ndonjéheré

shumézuesi éshté i pérbashkét vetém pér monom té caktuar, prandaj éshté e nevojshme monomet te
polinomi té grupohen.

T’i shqyrtojme kéta shembuj

Shembulli 5. Ta zbérthejmé né shumézues té thjeshté polinomin (popmyna)
Monomet né kété polinom (popmyna) nuk kané shumeézues té pérbashkét. Megjithaté, me ndihmén e
grupimit do té kemi: (dopmyna)

Shembulli 6. Ta zbérthejmé né shumézues té thjeshté polinomin (popmyna)
Te polinomi (dopmyna), té gjitha mon

omet nuk kané shumezues té pérbashkét gé mund té nxirret para kllapés.
Te monomi i paré dhe i dyté pjesétues i pérbashkét eshté (popmyna), ndérsa te monomi i treté dhe i
katért pjesétuesi i pérbashkét éshte (dbopmyna)

Prandaj do t’i grupojmé monomin e paré dhe té dyté, dhe monomin e treté dhe té katert. Domethéné,
do té kemi: (popmyna)

Duke marré parasysh se para se té nxirret shumeézuesi i pérbashkéet eéshté e nevojshme té grupohen
anétaréet e polinomit, té zgjidhet kjo detyreé:

3. Zbértheji né shumeézues té pérbashkéet polinomet:
a); b); c)

Detyra pér puné té pavarur:

1. Zbértheji né shumeézues té thjeshté polinomet:
a); b)
c); ).

2. Zbértheji né shumézues té thjeshté polinomet me nxjerrjen para kllapés té shumézuesit te

pérbashkét:
b) ¢) ¢)
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2. Shkruaji si prodhim té shumézuesve kéto shprehje:
a) b) c)

Né ményré krejtésisht té ngjashme, ndryshimi dhe shuma e kubeve mund té shkruhet si prodhim
shumeézuesve té thjeshte.
Prej paraprakes i shfrytézuam formulat: (bopmyna

Duke i shfrytézuar formulat (popmyna) ta shqyrtojme kete shembull.

Shembulli 3. Zbértheje né shumézues té thjeshté shprehjen (bopmyna). Duke pasur parasysh se
(dbopmyna), nése vendojme (dbopmyna), por né pajtim me formulén (dbopmyna), do té kemi
(dbopmyna).

3. Zbértheje ne shumeézues té thjeshtée shprehjen:
a)b)c

s Te disa shembuj zbérthimi i polinomeve né formé té prodhimit té shumézuesve té thjeshté
éshté kombinim, domethéené para se té shfrytézohet ndonjé formulé per shumézim té shkurtuar,
éshté e nevojshme té nxirret para kllapés ndonje shumézues i pérbashkét.

Ta shqyrtojmé kété shembull:

Shembulli 4. Zbértheje ne shumeézues té thjeshté binomin (bopmyna).

Nése i shqyrtojmé anétarét e binomit (popmyna), menjeheré do té vérejme se ata nuk jané

katroré te ploté.

Por, gjithashtu mund te verejme se pjesétuesi i tyre me i madh i pérbashkét éshté 3.
Prandaj, sé pari do ta nxjerrim shumézuesin e pérbashkét para kllapés, domethéné do té kemi:
(dbopmyna). Tani anetarét e binomit (popmyna) jané katroré té ploté, domethéné

(dbopmyna), pra prej keétu me shfrytézimin e formulés pér ndryshim té katroréve
(dbopmyna), fitojmé: (popmyna)

i
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+s* Shpeshheré gjaté zbérthimit té polinomit né formén e shumézuesve té thjeshté me
ndihmén e formulave pér shumézim té shkurtuar, éshté e nevojshme sé pari té béhet
grupim i caktuar i monomeve te polinomi.

Shembulli 5. Zbértheje né shumézues te thjeshté polinomin (dbopmyna)

Pér ta zbérthyer kété polinom né shumézues té thjesht, se pari duhet t’i grupojmeé

monomet “e ngjashme”, pasi nuk éshté e mundshme té nxirret shumézuesi i pérbashkét
para kllapés pér té gjitha monomet te polinomi (dpopmyna)

pas nxjerrjes sé shumézuesit té pérbashkét prej ¢do kllape: (dopmyna)

pér shkak se forma e fituar nuk na mundéson nxjerrjen e shumezuesit tjetér té pérbashkét

para kllapés, éshté e nevojshme té shfrytézojmeé se: (dbopmyna)
pra prej kétu: (popmyna)

prej formulés pér ndryshim té katroréve (gopmyna), fitojme: (dpopmyna)

4. Zbértheje né shumézues té thjeshté polinomin: a) b)
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+* Shpeshheré gjaté zbérthimit té polinomit né formén e shumézuesve té thjeshté me ndihmén e
formulave pér shumézim té shkurtuar, éshté e nevojshme sé pari té béhet grupim i caktuar i
monomeve te polinomi.

Shembulli 5. Zbértheje né shumézues té thjeshté polinomin (coopmyna)

Pér ta zbérthyer kété polinom né shumézues té thjesht, s€ pari duhet t’i grupojmeé

monomet “e ngjashme”, pasi nuk éshté e mundshme té nxirret shumézuesi i

pérbashkét para kllapés pér té gjitha monomet te polinomi (¢popmyna)
pas nxjerrjes sé shumézuesit té pérbashkét prej cdo kllape: (dhopmyna
pér shkak se forma e fituar nuk na mundéson nxjerrjen e shumézuesit tjetér

pérbashkét para kllapés, éshté e nevojshme té shfrytézojmé se: (oopmyna

pra prej kétu: (coopmyna)
prej formulés pér ndryshim té katroréve (dpopmyna), fitojmé: (dpopmyna

4. Zbértheje né shumézues té thjeshté polinomin: a) b)
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Shembulli 1. Zbértheje né shumézues té thjeshté polinomin (dbopmyna)
Nése e shqyrtojme formulén (dopmyna) polinomin (dbopmyna) mund ta shkruajme si (dbopmyna) prej ku
vijon se (popmyna

Domethéné, polinomi né realitet binomi i fugizuar me fugi 2, d.m.th., (popmyna)

Gjaté shfrytézimit té kétyre formulave pér binom té katrorit né vecanti duhet té kemi kujdes dhe té
mos vérehet vetém anétari i paré dhe i treté prej formés sé zbérthyer (dpopmyna) d.m.th., vetém
(dbopmyna) dhe (popmyna), por edhe anétari i treté (bopmyna

Késhtu nése kemi polinom (popmyna), atéheré pér até vlen se (popmyna) pasi (hbopmyna)

1. Shkruaje si binom té katrorit kéto polinome:

a) b)
+* Ngjashém sikurse te njésia mésimore paraprake, ashtu edhe kétu para se té shkruhet polinomi i

dhéné si binom i katrorit, shpeshheré éshté e nevojshme té nxirret shumézuesi i pérbashkét para
kllapés. Ta shqyrtojmé kété shembull:

Shembulli 2. Zbértheje né shumézues té thjeshté polinomin (dbopmyna)
Sé pari nxjerrim shumézues té pérbashkét para kllapés:

(popmyna)
por pastaj me shfrytézimin e formulés pér binomin e katrorit fitojme (cdpopmyna)

2 Zbértheji né shumézues té thjeshté polinomet

a); b)
s+ Nése nuk mund té gjendet shumézues i pérbashkét dhe nuk éshté i garté zbatimi i formulés pér
binom té katrorit, atéheré duhet té mendojmeé pér grupimin e monomeve prej polinomit.

Ta shqyrtojmé kete shembull:

Shembulli 3. Shkruaji si prodhim té shumézuesve té thjeshté polinomin (dpopmyna)
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Te ky shembull éshté e qarté se nuk mund té shfrytézohet menjéheré formula pér binomin e katrorit,
por gjithashtu nuk kané shumézues té pérbashkét gé mund ta nxjerrim para kllapés.

Prandaj do t’i grupojmeé anétarét (dbopmyna)
Pastaj me shfrytézimin e formulés pér binom té katrorit fitojme: (dopmyna)

Nése tani e shfrytézojme formulén pér ndryshim te katroréve, vijon (¢popmyna

Zbertheji né shumézues té thjeshté polinomet:
Detyra pér puné té pavarur:

Zbértheji né shumézues té thjeshté polinomet:
1.a) b)¢)

2. ) €)
3.a)b)c)
4. ) c)
9. Shuméfishi mé i vogél i pérbashkét te pjesétuesi mé i madh i pérbashkét té polinomeve

9.1. PMP i

T’i shqyrtojmé numrat 24 dhe 36.
Pjesétues te 24 jane: 1,2,3,4,6,8,12 dhe 24.

Pjesétues te 36 jané: 1,2,3,4,6,9,12,18 dhe 36.
Mund té vérejmé se pjesétues té pérbashkét té 24 dhe 36 jané: 1,2,3,4,6 dhe 12.
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Pjesétuesi mé i madh i perbashkét té dy ose mé shumé monomeve éshté monomi, koeficienti i té cilit éshté i barabarté
me pjesétuesin e madh té pérbashkeét té koeficientéve té monomeve, por vlera kryesore fitohet si pjesétues mé i madh
pérbashkét té vlerave kryesore té monomeve.

Ta shqyrtojmé kété shembull.

Shembulli 1. Cakto PMP té monomeve (¢dpopmyna)

PMP i koeficientéve té monomeve 15 dhe 45 éshté 15, d.m.th.,.PMP (15,45) = 15.

Nése i vérejmé vlerat kryesore té monomeve (popmyna) dhe (dbopmyna) vérejmeé se pjesétuesi mé i madh i pérbashkét
éshtée (dbopmyna).

Prej ketu PMP (dopmyna).

+*» Q& ta caktojmé pjesétuesin mé té madh té pérbashkét té polinomeve, sé pari éshté e nevojshme polinomet té jené
shkruar si prodhim té shumézuesve té thjeshté.

Shembulli 2. Cakto PMP té polinomeve: (dbopmyna) dhe (dbopmyna)

Kétu prej shumézuesve té thjeshte.

Pjesétues té polinomit té paré (popmyna)

Pjesetues te polinomit te dyté (dbopmyna) jané: (dbopmyna).
Pjesétues te péerbashkét te dy polinomeve jané: (dpopmyna).
Prej kéetu vijon PMP (dbopmyna)

Mund ta pérfundojmeé kété:

Pjesétuesi mé i madh i pérbashkét i dy ose mé shumé polinomeve éshté prodhimi prej té gjithé pjesétuesve té
perbashkét, ku cdonjéri prej atyre pjesétuesve merret me tregues sé fuqisé me té vogél me té cilin haset te polinomet
cilat jane zbérthye né shumézues té thjeshtée.

Shembulli 3. Cakto PMP té polinomeve: (dopmyna) dhe (dbopmyna)
Pjesetues té polinomit te paré jané: (dbopmyna)

Pjesétues té polinomit té dyte jané: (popmyna)

Mund té vérejmé se kéto dy polinome nuk kané pjesétues té péerbashket.
Mund té shkruajmeé se PMP (popmyna)

Pér polinomet pér te cilat PMP éshté 1, themi se jané polinom reciprokisht té thjeshta.

1. Cakto PMP té kétyre polinomeve: a) b) c)

9.2. SHVP i polinomeve

Té shqyrtojmé numrat 6 dhe 9.

Shuméfisha té numrit 6 jané: 6,12,18,24,30,36,....
Shuméfisha té numrit 9 jané: 9,18,27,36,45,....
Shuméfisha té pérbashket té 6 dhe té 9 jane: 18,36,54,....
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Mendo!
o Cfaré éshté shuméfish mé i vogél i pérbashkét té dy numrave

Prej tyre mé i vogél éshté 18, pra themi se 18 éshté shuméfishi me i vogél i pérbashkét dhe shkruajméeé SHVP
(6,9) =18

Shpeshheré pércaktohet shumefishi mé i vogél i pérbashkéet edhe te monomet.

Shuméfishi mé i vogél i perbashkét i dy ose mé shumé monomeve éshté monomi, koeficienti i té cilit éshté
shuméfishi me i vogel i pérbashkét i koeficientéve té monomeve, por vlera kryesore éshté shuméfish mé i
vogél i pérbashkét té vlerés sé tyre kryesore.

Ta shqyrtojmé kété shembull:
Shembulli 4. Cakto SHVP té

: (bopmyna) dhe (popmyna)

SHVP i koeficientéve té monomeve, 15 dhe 45 éshté 45, d.m.th., SHVP (15,45) = 45

Nése i vérejmé vlerat kryesore té& monomeve (dopmyna) dhe (popmyna) vérejmé se shumefishi mé i vogél i
perbashkét éshté. (popmyna)

Prej ketu SHVP (dopmyna

s Pér ta caktuar shuméfishi mé té vogél té pérbashkét té polinomeve, sé pari éshté e nevojshme polinomet
té jene te shkruara si prodhime prej shumézuesve té thjeshte.

Shembulli 5. Cakto SHVP té polinomeve: (dopmyna) dhe (bopmyna)

Kétu té dy polinomet jané shkruar si prodhim té shumézuesve té thjeshte.

Shuméfisha té polinomit te pare jané: (popmyna

Shuméfisha té polinomit té dyte jané: (dbopmyna

Shuméfisha té pérbashkeét té té dy polinomeve jané: (popmyna)
Prej ketu vijon se SHVP (dbopmyna)
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Shembulli 6. Cakto SHVP té polinomeve (dopmyna)

Para se té caktojme SHVP, éshté e nevojshme t’i zbérthejmé polinomet e dhéna né shumézues té
thjeshtée. (dopmyna)
(popmyna)

Kemi,

(popmyna)
Mund té pérfundojmé kéteé:

SHVP i dy ose mé shumé polinomeve caktohet si prodhim i té gjithé shumézuesve té thjeshté, ku
¢do shumézues merret me treguesin mé té madh té fuqgisé gé haset te polinomet té cilat jané
zbérthye né shumézues té thjeshté.

2. Cakto SHVP te polinomeve: a) b) ¢)

Detyra pér puné té pavarur:

1. Cakto SHVP té polinomeve:
a) b)c)

2. Cakto SHVP te polinomeve:
a) b) c)

3. Cakto SHVP teé polinomeve:
a) b)

4. Cakto SHVP té polinomeve:
a) b)
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10. Thyesa algjebrike. Zgjerimi dhe thjeshtimi i thyesave

10.1. Thyesa algjebrike

Shprehja te shembulli (bopmyna), gé éshté treguar se 2 pjesétohet me 3, quhet
thyesé numerike.

Mendo!

o Pérkufizo numéruesin dhe eméruesin e thyesés

Nése numeéruesi dhe eméruesi i thyesés janée shprehje algjebrike, si pér shembull
(dbopmyna), atéhere thyesa éshte algjebrike.

Thyesa numeéruesi dhe emeéruesi i sé cilés jané shprehje algjebrike quhet shprehje
racionale algjebrike ose thyesé algjebrike.

Vlerén e shprehjes racionale algjebrike, mund ta njehsojmé né té njejtén meényre
sikurse vlerén e shprehjes algjebrike, me zévendésimin e vlerave numrave konkrete
né vend té ndryshoreve dhe kryerjen e operacioneve me thyesa numerike

Shembulli 1. Shprehje racionale algjebrike mé té thjeshté eshté shprehja algjebrike
(popmyna)

Lidhni numrin x me vlerén pérkatése té shprehjes (popmyna). Mendoni cilat vlera té
zévendésohen né vendin e ndryshores x dhe né cfaré raporti jané numéruesi dhe
emeruesi i thyeses algjebrike.

(Tabena)

o Te shprehja racionale algjebrike (¢popmyna) né vend té x nuk mund té géndrojé
vlera 0. Pse
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Péer dy thyesa algjebrike (popmyna) dhe (dbopmyna) themi se jané té barabarta (popmyna)
(bopmyna)
pér (dpopmyna)

Pérpiqu t’i zgjidhésh kéto detyra

1. Cmimi i njé fotoprinteri éshté 6799 denaré, por shpenzimi pér pérpunimin e njé fotografie éshté 4
denaré. Sa éshté shpenzimi i pérgjithsheém pér fotografité e kryera nése jané punuar:

a) 2500 fotografi;

b) n fotografi;

c) sa fotografi duhet té punohen gé shpenzimi i pérgjithshém pér fotografiné e punuar té jeté me i
vogél se 6 denaré

2 Cakto fushén e pérkufizimit té thyesave algjebrike:
a)b)c)¢

10.2. Thjeshtimi i thyesave algjebrike

Né shkollen fillore keni méesuar té thjeshtoni thyesa té shumta.

» Ta thjeshtojmé thyesén (popmyna). Edhe eméruesi edhe numéruesi i késaj thyese jané numra cift,
pra mund ta thjeshtojmeé thyesén me 2, por pastaj té kontrollojmé se a mund té thjeshtohet akoma
me ndonjé numer

143



o Ményré tjetér eshté té zbérthehet edhe numéruesi edhe eméruesi né pjesétues té thjeshte, kurse pastaj ta
thjeshtojmé thyesén.

Té veprojmé né até menyre:

(popmyna)

Si do t’i thjeshtojmeé thyesat algjebrike?

Ta shqyrtojmé kéeté shembull:

Shembulli 4. A mund ta thjeshtojmé thyesén algjebrike (popmyna)?

- Pér a = 1, thyesa algjebrike (popmyna), pra nuk mund té thjeshtohet.

- Pér a = 2,thyesa algjebrike (popmyna), pra nuk mund té thjeshtohet.

-Pér a = 3, thyesa algjebrike (dopmyna), pra mund té thjeshtohet.

Vérejtém se pér disa vlera té a, thyesa algjebrike (dopmyna) nuk mund té thjeshtohet.

Kur flasim pér thjeshtimin e thyesave algjebrike, kjo duhet té vlejé pér té gjitha vlerat té cilat hyjné née
fushén e pérkufizimit té thyesés algjebrike.

Ta shqyrtojmé kété shembull:

Shembulli 5. Thjeshto thyesén (popmyna)
Thyesat numerike lehté i thjeshtuam nése numeéruesi dhe eméruesi janée shkruar si prodhim té shumézuesve té
thjeshte.

Té njéjtén do ta béjme edhe me thyesén algjebrike. T’i shkruajmé numeéruesin dhe eméruesin e thyeses si
prodhim té shumézuesve té thjeshté, pastaj te thjeshtojme. Fitojmé: (dpopmyna)

Kétu thjeshtimi mund té béhet pasi (¢popmyna) dhe (dbopmyna)
Thyesa algjebrike mund té thjeshtohet vetém nése numéruesi dhe eméruesi jané shkruar si prodhim té
shumézuesve té thjeshté dhe nése kane faktor té pérbashkéet pér thjeshtim. Faktori pér thjeshtim mund té

jeté numeér ose shprehje algjebrike, né cdo rast i ndryshueshém prej 0.

Zakonisht, thyesa algjebrike (dbopmyna) thjeshtohet me polinomin gé éshté PMP (P, Q).
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3. Amund t’i thjeshtosh thyesat?

a)b)

4. Thjeshtoji thyesat algjebrike:

a)b) c)

10.3. Zgjerimi i thyesave

Né shkollen fillore mésuat té thjeshtomi thyesa numerike.

« Ta zgjerojmé thyesén (popmyna) me 3. Kjo do té thoté se edhe numeéruesi edhe eméruesi i thyesés do t’i
shumézojmé me 3, domethéné (popmyna)

Zgjerimin e thyesés algjebrike kryhet né té njéjtén menyreé sikurse edhe zgjerimi i thyesave té zakonshme.

Shembulli 6. Zgjeroje thyesén algjebrike (dbopmyna) me polinomin (copmyna)

Kjo do te thoté se edhe numéruesin edhe eméruesin duhet t’i shumézojmé me polinomin x + 2 d.m.th.,
(dbopmyna

Prej kétu mund té pérfundojmé kéte:

Thyesa algjebrike mund té zgjerohet vetém nése numéruesi dhe eméruesi shumézohen me polinom té
njéjté, domethéné thyesa algjebrike (dbopmyna) mund té zgjerohet me polinomin (dpopmyna) ashtu gé
(popmyna)
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+%* Zgjerimi i thyesave algjebrike éshté i nevojshém gjaté kryerjes sé operacioneve mbledhje dhe
zbritje té thyesave algjebrike, kur thyesat sillen né emérues té pérbashkét, qé zakonisht éshté
shuméfishi mé i vogeél i

eméruesve.

Shembulli 7. Silli né emérues té njéjté thyesat (popmyrma)

Pér t'i sjellé né emérues té njéjté, sé pari do té caktojmé SHVP t&é eméruesve, por pér ta béré kété i
shkruajmé eméruesit e thyesave si prodhim té shumézuesve té thjeshté, domethéné (¢popmyrna)
Prej kétu SHVP (dpopmyrna)

Tani SHVP (¢popmyrna) do té jeté eméruesi i thyesave algjebrike (popmyra)

Gjaté zgjerimit té thyesés mund té pérfundojmé se zgjerues i thyesés éshté ai shumézues qé ka SHVP

té eméruesve, por nuk éshté i pranishém tek eméruesi i thyesés qé e zgjerojmé
5. Silli né emérues té njéjté thyesa: a) b)

Detyra pér puné té pavarur:

1. Cakto fushén e pérkufizimit té thyesave algjebrike: a) b) ¢) ¢)
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Shembulli 1. Ta njehsojmé shumén (dbopmyna)

Te gjitha thyesat algjebrike kané emeérues té njéjte, pra ngel vetém t’i mbledhim numéruesit e tyre: (popmyna)

Pér te mbledhur thyesa algjebrike me emérues té ndrysheém, eshté e nevojshme té njéjtat té sillen né thyesa
algjebrike me emeérues té njéjte. Pér kété shkak, éshté e domosdoshme emeéruesit e tyre té jené te zbérthyer né
shumézues té thjeshté, me géllim mé lehté té caktojmé SHVP té polinomeve.

Shembulli 2. Ta njehsojmé shumén (dhopmyna)

Té gjitha thyesat algjebrike kané emérues té ndryshém, pra ngel t’i sjellim né emérues té pérbashkét. Prandaj, sé
pari eméruesit do t’i shkruajmeé si prodhime té shumézuesve té thjeshté. (popmyna)

Vérejme se polinomet e zbérthyer né shumézues té thjeshté hasen shenja té kundérta (dopmyna) dhe (dopmyna)
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Prandaj, (dpopmyna

Prej ketu perfundojmé se SHVP (popmyna)

Tani do t’i zgjerojmé thyesat algjebrike: (dopmyna)

Tani mbledhja e thyesave algjebrike me emérues té ndryshém sillen né mbledhjen e thyesave me
emeérues té njejte, domethéné (popmyna)

1. Njehso: a) b)

Mbledhja e thyesave me emérues té ndryshém mund té realizohet né ményré shumé praktike.
Até do ta tregojmé te detyra nén a) (dbopmyna).

11.2. Shumézimi i thyesave algjebrike

Sikurse edhe mbledhja e thyesave, ashtu edhe shumézimi i thyesave éshté i njohur prej arsimit
fillor.

Mendo dhe pérgjigju:

o Si shumézohen thyesat?

Ta njehsojmé prodhimin (dpopmyna)

Domethéné, gjaté shumézimit té dy thyesave, shumézohen numéruesi me numérues, eméruesi
me emeérues.
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Né ményré té ngjashme, te thyesat algjebrike shumézohet numéruesi me numérues, emeruesi
me emérues, ku duhet té kemi kujdes numéruesit dhe eméruesit té jené té shkruar né formeé té
shumézuesve té thjeshté (nése éshté e mundshme), qé t€ mundésohet thjeshtimi.

Ta shqyrtojmé kété shembull:

Shembulli 3. Ta njehsojmé prodhimin: (dpopmyna)

Shembulli 4. Ta njehsojmé prodhimin: (dbopmyna)
2. Njehso prodhimet a) b)

11.3. Pjesétimi i thyesave algjebrike

Mendo dhe pérgjigju

o Si pjesétohen thyesat?

Ta njehsojmé herésin (dpopmyna)

Edhe te thyesat algjebrike pjesétimi sillet né shumézimin e thyesave algjebrike-i pjesétueshmi
me vlerén reciproke té thyesés algjebrike pjesétues.

Ta shqyrtojmé kété shembull:

Shembulli 5. Njehso herésin: (popmyna)

Prej rregullés pér pjesétim té thyesave kemi: Njehso herésin

3. Njehso herésit Njehso herésin

Rregulla pér shumézim té dy thyesave algjebrike éshté: (dpopmyna)
Rregulla pér pjesétim té dy thyesave algjebrike éshté: (dbopmyna)
11.4. Fuqizimi i thyesave algjebrike

Mendo dhe pérgjigju:

o Si fugizohen thyesat?

(cbopmyna)
Fuqizimi i thyesave ishte fugizimi i numéruesit dhe eméruesit me treguesin e fugisé.
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11.5. Thyesat algjebrike dyfishore

Mendo dhe pérgjigju:

o Si transformohet thyesa dyfishore né thyesé sé zakonshme?

Ta thjeshtojmé thyesén dyfishore (dopmyna)

Thyesén dyfishore e sjellim né thyesé té zakonshme kur prodhimin e anétaréve te jashté e jep
numeruesin, kurse prodhimin e anétaréve té brendshém e japin eméruesin.
Ményra éshté identike edhe te thyesat algjebrike:

Shembulli 8. Ta transformojmé thyesén dyfishore (¢opmyna)

5. Transformo né thyesa té zakonshme kéto thyesa dyfishore: a) b)

Detyra pér puné té pavarur:
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Detyra pér puné té pavarur:

—_

. Njehso: a) b)

N

. Njehso: a) b)

3. Njehso: a) b) c)

4. Fugizoji thyesat algjebrike: a) b)

5. Transformoje né thyesée te zakonshme thyesén dyfishore: (dopmyna)

12. Detyra pér pérséritje té njésisé modulare

1. Kryeji operacionet e shénuara: a) b)

2. Njehso: a) b) c) ¢)

3. Monomin (popmyna) sille né formén normale, kurse pastaj cakto koeficientin dhe vlerén kryesore. Cila éshtée
fugia e tij?

4. Njehso vlerén e polinomit (dbopmyna) pér (dpopmyna)
5. Sille né formé normale polinomin: a) b)

6. Njehso herésin: a) b)

7. Zbértheji né shumézues té thjeshté polinomet: a) b)

8. Thjeshtoji thyesat: a) b)

9. Thjeshtoje shprehjen: a) b)

10. Njehso: (dbopmyna)
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PROPORCIONALITETI |
MADHESIVE

QELLIMET E NJESISE MODULARE

Duke mésuar njésiné modulare, nxénési duhet té aftésohet:

» » té njehsojé anétaré té panjohur te proporcioni;

> » té formojé proporcion té vazhduar dhe ta
shfrytézojé né problem praktik;

> » té zgjidhé detyra praktike me zbatimin e
rregullés sé thjeshté dhe rregullés sé pérbéré
té treshit;

> » té shfrytézojé llogariné e ndarjes né problem
praktik;

> » té pérkufizojé pérqindjen;

> » té shfrytézojé llogari té pérgindjes né problem
praktik prej jetés sé pérditshme;

> » té shfrytézojé llogari kamate né problemet
praktike prej jetés sé pérditshme.



PERMBAJTJA E NJESISE MODULARE 4

Madhésia fizike. Njésia matése né SI. Numrat e emértuar

Shkallét dhe proporcionet

Proporcioni i drejté dhe i zhdrejté

Rregulla e pérbéreé e treshit

Koncepti pér pérgindje. Llogaria e pérgindjes prej njéqind

Llogaria e pérqgindjes nén njé qind. Llogaria e pérgindjes mbi njé qi

Rregulla e thjeshté dhe e pérbéré e treshit }
n}

Llogaria e kamatés

Detyra pér pérséritje té njésisé modulare

|

€EEEEeEEeEaea
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1. Madhésia fizike. Njésia matése né SI. Numrat e

Né mjedisin e pérditshmérisé shpeshheré hasim koncepti sikurse: gjatési, masa, koha,
shpejtésia, temperatura, syprina, véllimi. Té gjitha kéto jané koncepte pér madhési fizike.
Koncepti madhési fizike éshté koncept themelor dhe i njéjté nuk pérkufizohet.

Madhésité fizike karakterizohen me numeér pozitiv real i shogéruar me njési matése (njési
mase) pérkatése, té cilat sé bashku e formojné numrin e emértuar.

Numri me té cilin karakterizohet madhésia e madhésisé sé caktuar fizike quhen numri
matés. Pér shembull,10 metra éshté numér i emértuar gé karakterizohet me gjatési. Te ky
shembull numri 10 éshté numri matés, por metér éshté njésia matése.

Né boté éshté pérvetésuar sistemi ndérkombétar i njésive matése pér madhési fizike, qé
shkurtimisht shénohet me SlI (shkurtesé prej shprehjes renge Systéme International). Jané
pérvetésuar shtaté madhési themelore me njési matése themelore pérkatése né Sl (té
dhéné ta tabela poshté), por té gjitha té e té tjerat quhen madhési fizike té nxjerra dhe té
njéjtat jané nxjerré prej themeloreve, né bazé té ligjeve fizike né natyré.

Madhésia fizike Njésia matése Shénimi pér njésiné matése
gjatésia metér m

masa kilogram kg

koha sekondé S

forca e rrymés elektrike amper A

temperatura termodinamike kelvin K

sasia materie mol  mol

forca e drités kandella cd

Tabela e madhésive fizike themelore dhe njésité matése

Pérvec njésive matése themelore té pérvetésuara pér madhésité fizike, ekzistojné edhe
njési matése mé té vogla dhe mé té€ médha té cilat nxirren kur njésia matése themelore do
té pjesétohet ose shumézohet me njésiné dekade pérkatése.

Te tabela gé vijon jané dhéné prefiksat té cilat shtohen para njésisé matése themelore né
rastin mé té madh, pérkatésisht njésia matése mé e vogél prej themelores.
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Kétu do té theksojmé se nxjerrja e njésive mé té vogla dhe me té médha matése pér masen, prefiksat u
shtohen njésisé matése gram (g) qé éshté 103 heré mé e madhe prej njésisé matése themelore kilogram (1 kg
=103 g). Poashtu, njési mé té medha matése per kohén prej themelores (s), ge shpeshhere shfrytézohen, jane
minuta (min) dhe ora (h). Poashtu,1 min = 60 s dhe 1 h = 60 min = 3600 s

+s* Madhési e nxjerra fizike jané, pér shembull, syprina, véllimi, shpejtésia, nxitimi, dendésia etj. Njésité
matése themelore pérkatése péer kéto madheési jané: metéer katror (m2), metér kub (m3), metér né sekondé
(m/s), metér né sekondé né katror (m/s2), kilogram né metér kub (kg/m3) dhe té pérkufizuara me varésisht
prej asaj sikurse eshté pérkufizuar, domethéné madhésia fizike e pércaktuar (né cfaré ményre e njéjta éshte
nxjerré prej madhésive fizike themelore).

+» Dicka tjetér gé duhet té dimé se litri (shenja: |) éshté njésia matése pér véllim. Njé litér péraférsisht éshté
e barabarté me 1dm3 (1l 1dm3).

Shembulli 1. Numrat e emértuar

a) 120m éshté numeér i emértuar 120 eshté numri matés m éshte njésia matése

b) 151 éshté numér i emértuar 15 éshté numri matés | éshté njésia

€) 200m2 éshté numér i emeértuar 200 éshté numri matés m2 éshté njésia

¢) 10m/s éshté numér i emértuar 10 éshté numri matés m/s éshté njésia

d) 90km/h éshté numer i emértuar 90 eshté numri matés km/h éshte njésia matése
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» Pérvec njesisé matése themelore péer syprinén, m2,te ne shfrytézohen kéto njési matése me té
médha prej themelores: ar (shénimi: a; 1a = 100m2), dekar (shénimi: da; 1da = 10a = 1000m2) dhe
hektar (shénimi: ha; 1ha = 10da = 10 000m2).

Né vazhdim, népér detyrat e zgjidhura do té sqarojmé se si té shndérrojmé numra té emeértuar té
dhéné né numra té emértuar té shprehur me njési matése me te vogla ose mé té medha. Paraprakisht,
shkurtimisht do té pérkujtohemi né disa operacione themelore me fuqi.

an - fugia a - baza n - eksponenti (treguesi i fuqisé€)

Shembulli 2. Cfaré pjese e kilometrit jané decimetri dhe centimetri

(popmyna)

Fitojme (dopmyna) gé do té thoté njé decimetéer eshté i barabarté me dhjeté mijéshe pjesé e
kilometrit, domethénée (dbopmyna)

Né té njéjtén menyré, (popmyna)

Shembulli 3. Sa (dbopmyna), dhe (dopmyna) ka pasur né? (hbopmyna)

1) Barazimin do ta ngremé né katror, ku fitojme (dbopmyna) gé do té thoté njé metér katror éshte i
barabarté me 100 decimetra katror.

2) Né té njéjtén meényré, me ngritjen né katror té barazimit (popmyna) fitojmé: (popmyna)
d.m.th., njé metér katror éshté i barabarté me dhjeté mijé centimetra katror.

3) Nése barazimin (bopmyna) e ngritim né katror, fitojmé: (dbopmyna)

Shembulli 4. Njehso sa ka né nje litér! (dbopmyna) barazimin e fugizojmé me tregues 3
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Shembulli 5. Sa gram ka né njé tonelaté, ndérsa sa né 3,5 tonelata?

(popmyna)

Shembulli 6. Cfaré pjesé e 1t (njé tonelaté) jané 525g?

(popmyna)

Shembulli 7. Sa metra paraqgesin? (popmyna)

pra kétu njehsojmé: (dbopmyna)

Shembulli 8. Shpejtésiné shprehni me njésiné matese themelore pér shpejtésiné (m/s).
(¢popmyna)

Detyra pér puné té pavarur:

1. a) Sa (opmyna) paragesin? (popmyna)

b) Sa (dbopmyna) paragesin? (popmyna)

c) Sa mililitra (ml) paragesin 12,60 decilitra (dl)?
¢) Sa decilitra (dl) paragesin 1568 mililitra (ml)?

2. Shpejtésiné 30m/s shprehni neé km/h.
3. Dendésiné (dpopmyna) shprehni me njésiné matése

: a) (popmyna) b) (popmyna)

4. Syprinén (dopmyna) shprehni né (popmyna)

5. Vellimin 250 000 cm3 shprehni né: a) m3, b) litra.
6. a) Sa sekonda ka né 2 oré dhe 15 minuta?

b) Sa oré, minuta dhe sekonda ka né 256 424 sekonda?
7. Shprehni né kilograme 2 tonelata 35 kilogram dhe 6 dekagram.
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Té vazhduar jané raportet: (dbopmyna) etj.

Raportet i kané té njéjtat veti sikurse edhe thyesat. Njéjté sikurse ge thyesén mund ta zgjerojmé ose ta
thjeshtojmé, duke shumezuar, pérkatésisht duke pjesétuar numéeruesin dhe eméruesin me numrat e njejte te
ndryshueshém prej zeros, késhtu mund ta zgjerojmé, pérkatésisht ta thjeshtojmé raportin.

Kjo veti eshté e njohur si veti themelore té raporteve.

Vetia themelore e raporteve: Vlera e raportit nuk ndryshon nése té gjithé anétarét e tij i shumézojmeé ose i pjesétojmé
me numér té njéjté té ndryshueshém prej zeros.

Nése raportet (popmyna) dhe (popmyrna) té cilat kané vleré té njéjté, barazimin ndérmjet tyre (popmyna) e quajmé
proporcion. Numrat (¢popmyna) quhen anétaré té jashtém, por numrat (popmyna) quhen anétaré té brendshém té
proporcionit. Vlera e raportit (hopmyna) quhet koeficient i proporcionit

a:b=c:d - proporcion

a, d- anétaré té jashtém b, ¢ — anétaré té brendshém

Vetia themelore e proporcioneve:

Prodhimi prej anétaréve té jashtém té njé proporcioni éshté i barabarté me prodhimin e anétaréve té brendshém (¢popmyrna).
Prej proporcionit (popmyna) dhe vetisé themelore te proporcionet, drejtpérdrejt vijojné proporcionet (popmyrna)

Nése jané té njohur tre anétaré té proporcionit, anétari i katért lehté gjendet duke shfrytézuar vetiné themelore té
proporcioneve

Pér shembull, nése dihen anétarét, por éshté i panjohur anétari te njé proporcion, kemi (popmyra)
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Shembulli 3. Thjeshtoje proporcionin, kurse pastaj njehso anétarin e panjohur. a) b)

a)
Prej proporcionit té fundit fitojmé: (popmyna). Né fund njehsojmé (dopmyna)

Proporcionin mund ta thjeshtésojmé edhe né tjetér ményré: (dpopmyna)

E zbatojmeé vetiné themelore té raporteve dhe raportin e fundit e thjeshtojme me 5, pra kemi:

(dpopmyna)
Prej proporcionit té fundit, me zbatimin e vetisé themelore, kemi: (¢popmyna) d.m.th., (bopmyna)

Shembulli 4. Njehso x dhe y prej proporcioneve:

9:x=5:7dhex:y=3:10.

Prej proporcionit té paré me shfrytézimin e vetisé themelore té proporcioneve kemi:
(dbopmyna).
Prej proporcionit té dyté me shfrytézimin e vetisé themelore té proporcioneve kemi:
(dbopmyna).

Nése barazimin (dopmyna) té fituar prej proporcionit té paré e shumézojmé me 2 do té fitojmé (popmyna)
pra duke i krahasuar me barazimin e fituar prej proporcionit té dyté pérfundojmé (cdpopmyna)

Barazia ndérmjet tre ose mé shumé raporteve té barabarta quhet proporcion i vazhduar
(i zgjeruar

a: x=b:y=c:z- proporcioni i vazhduar

Derisa vlera e ¢donjérit prej raporteve te proporcioni i vazhduar éshté i barabarté me k (koeficienti i
proporcionalitetit), né até rast do té vlejé: (popmyma)
(popmymna)
Prej barazisé (popmyna) dhe (popmyna) vijon se (dopmyna), domethéné (popmyna), ndérsa
prej barazisé (opmyna) dhe (dpopmymna) vijon se (bopmyna) d.m.th., (bopmyra).
Proporcionet e fituara (¢popmyna) dhe (dopmyna) mund t’i shkruajmé né njé proporcion té vazhduar né kété ményré
(popmyrna).
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Fitojme se proporcionet e vazhduara (¢popmyna) dhe (dpopmyna) jane ekuivalente dhe prej
tyre vijojné barazité (popmyna) ku (popmyna) éshté korfirmimi i proporcionalitetit
(dbopmyna

Barazité e fundit shpeshheré zbatohen te detyrat te té cilat madhésia e caktuar duhet té

pjesétohet né disa pjesé sé cilat jané né marrédhénie (raporte) té dhéna.

Kéto detyra jané té njohura si zgjidhje e llogarisé sé ndarjes.

Shembulli 5. Té formohet proporcion i vazhduar prej kétyre proporcioneve (popmyna) dhe (bopmyna)
Pasi ¢donjéri prej raporteve éshté herés prej dy numrave, atéheré pér ¢donjérin prej proporcioneve éshté
e sakté (popmyra)

Proporcion i vazhduar éshté: (bpopmyna)

Shembulli 6. Ndaje numrin 450 né katér pjesé té cilat qéndrojné sikurse 2:3:5: 8.
T’i shénojmé té tre numrat me (popmysa). Pér ata, prej kushteve té detyrés, vlen: (popmyna

166



Te barazimi i dyte (dbopmyna) i zévendésojmé me (popmyna), ku fitojme: (dbopmyna)

Njehsojmeé:

(popmyna)

Shembulli 7. Njé organizaté bujgésore ka né tre vende gjithsej 12,6 hektaré livadhe. Syprinat as kétyre livadheve

géndrojné si 2,4 : 3,2 : 2,8. Nga sa hektaré livadhe ka organizata bujgésore né cdonjérén prej té tre vendeve?

Do t’i shénojmé syprinat e cdonjérés prej tre vendeve me a, b dhe c. Te kushti i detyrés kemi: (cdopmyna)
Fitojmeé se organizata né njé vend ka 3,6 ha, né vendin e dyté ka 4,8 ha, por né vendin e treté ka 4,2 ha.

Shembulli 8.

Taulanti, Sajmiri dhe Erioni duhet té ndajné 1650 denare, ashtu gé Sajmiri duhet té marré (dpopmyna) prej pjesés sé
Taulantit, por Erioni (popmyna) prej shumés sé pjeséve té Taulantit dhe Sajmirit?

Ta shénojmé me x, y, pérkatésisht z, shumeén té cilén duhet ta fitojne Taulanti dhe Sajmiri dhe Erioni, pérkatésisht.
Sipas kushtit té detyrés vlen:

X+y+z=1650

Pér shumat té cilat duhet t’i marrin kemi:

Taulanti x denare;

Sajmiri (bopmyna) denaré;
Erioni (dbopmyna)

Prej ketyre barazimeve e formojmé kété proporcion:
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Prej proporcionit té fundit vijon barazimi (popmyna), ku k éshté koeficienti i proporcionalitetit.
Me zévendésimin te barazimi i paré kemi: (dopmyna)

Njehsojmé (dopmyna), ge do té thoté Taulanti do té marré 720 denaré, Sajmiri do té marrée 480
denaré, por Erioni do té marré 450 denare.

Shembulli 9 Tre praktikanté duhet té ndajné 36 000 denaré, sipas asaj cili sa dité ka punuar. Si duhet
té ndahen paraté, nése i pari ka punuar 3 heré me shumé, i dyti ka punuar dy heré mé shumé se i
treti?

Ta shénojmé me x, y, pérkatésisht z, shumén té cilén duhet ta marré cdonjéri prej praktikantéve.
Sipas kushtit té detyrés vlen: (dopmyna) prej ku e fitojme proporcionin: (dopmyna), si edhe
(dbopmyna) prej ku e kemi proporcionin (dpopmyna). Pér té formuar proporcion té vazhduar prej dy
proporcioneve parapraké, raportin 3 : 1 te proporcioni i paré do ta zgjerojmé, pra do té kemi:
(dbopmyna) dhe (popmyna), prej ku: (popmyna).

Prandaj, kemi: (dbopmyna)

Prej proporcionit té fundit vijon barazia: (dopmyna), ku k éshté koeficienti i proporcionalitetit.

Me zévendésimin te barazimi i paré kemi: (dopmyna)

Njehsojmé: (popmyna) gé do té thotée njéri praktikant do té marré 24 000 denare, i dyti do té marré
8 000 denare, por praktikant i treté do té marré 4 000 denare. (dbopmyna)

Shembulli 10 Katér véllezér duhet té ndajné trashégimi prej 78 000 denaré sipas moshés, ashtu gé mé
i vjetri do té marré shumén mé té vogél, por mé i vogéli do té marré pjesén mé té madhe prej
trashégimisé. Véllezérit jané né moshé prej 26,29,31 dhe 36 vjec. Ata jané dakorduar gé mé i vogéli
té marré dy heré mé shumé prej véllait meé té vjetér dhe 1,2 heré shumé mé té madhe prej véllait ge
éshté né moshé 29 vjec, por véllau gé éshté né moshé 31 vjec té marré 1,5 heré mé pak se véllau né
moshé 29 vjec. Nga sa para duhet té marré cdonjéri prej véllezérve?

Ta shénojmé me x, y, z dhe t dhe shumén qé duhet ta marré cdonjéri prej véllezerve, pérkatésisht,
ku x éshté shuma gé do ta marré véllau me i vogél. Prej kushtit té detyrés kemi: (dbopmyna) dhe
(popmyna)

Prej dy barazimeve mund t’i shkruajmé kéto proporcione:

(dbopmyna) dhe (popmyna).

Néese e zgjerojmé me 10 cdonjéri prej raporteve tek ana e djathte, do té fitojmeé: (dpopmyn
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Pér te formuar proporcion té vazhduar prej dy proporcioneve té fundit, raportin né anén e djathté te proporcioni
i paré do ta zgjerojmé me 1,5 dhe me kété fitojmé: (dopmyna) dhe (dopmyna).

Prej ketyre dy proporcioneve mund ta shkruajmé kéte proporcion té vazhduar:
Xx:y:z=18:15:10.

Duke e shfrytézuar kushtin x = 2t, domethéné x : t =2 : 1 =18 : 9, e shkruajmé proporcionin:
X:y:z:t=18:15:10:0.

Prej proporcionit té fundit vijojné barazité: (¢dopmyna), ku k éshté koeficienti i proporcionalitetit.
Pér vlerat (bopmyna) dhe (dpopmyna) vlejné barazité:

X +y+z+t=78000.
Duke shkruar té panjohurat népérmjet k, kemi: (popmyna)
Njehsojmé: (popmyna)

Detyra pér puné té pavarur
1. Cakto x prej proporcioni: a) b) c) ¢) d) dh)

2. Nése madhésia a eshté 4.5 heré mé e madhe prej c, por c éshté 1.5 heré mé e vogél prej b, sa heré madhésia a
éshté meé e madhe (mé e vogél) prej b? (a, b, ¢ jané madhési pozitive).

3. Sa heré madhésia a éshté mé e madhe (mé e vogél) prej b nése: (popmyna) dhe (dpopmyna)

5. Jané bleré katér lloje té prodhimeve me masé 520 kg,340 kg,240 kg dhe 750 kg, pérkatésisht. Pér transportin e
tyre éshté paguar 7400 denaré. Sa éshté shpenzimi i transportit pér cdonjéri prej katér prodhimeve né vecanti,
nése dihet se shpenzimet pér cdo prodhim jané proporcionale me masén e prodhimit?

6. 3 kilogram prej njé substance kushton sa 4 kilogram prej substances tjetér, por 3 kilogram té substances sé
dyte kushton sa 4 kilogram prej substancés sé treté. Te gjitha substancat sé bashku kushtojné 7400 denaré. Cakto
vlerén (cmimin) e cdonjérés prej substancave.

7. Njé legure e bakrit, zinkut dhe plumbit pérmban bakér dy heré me shumeé se zink dhe 22 heré mé shumé se
plumb. Nga sa kilogramé prej cdo metali ka né 680kg prej késaj legure?
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3 kunorpamu ol eiHa cyncTaHumja YMHU KoKy 4 Knnorpamu of Apyra cyrncraHuuja, a 3
Kunorpamu of, BTopaTta CyncTaHuuja YvMHU KOMKy 4 Kunorpamu of Tpeta cyncraHuuja.
Curte cyncrtaHuum 3aegHo 4mHat 7400 geHapu. OnpegeneTe ja BpegHocTa (LeHaTta) Ha
cekoja of cyncraHuyuuTe.

EnHa nerypa Ha 6akap, UMHK 1 OfIOBO coapXu H6akap ABa naty noBeke Of LMHK 1 22
natu noseke of onoso. 1o KornkKy kunorpamu of cekoj metan uma Bo 680kg on osaa

nerypa?

. Proporcionaliteti i drejté dhe i zhdrejté

Madheésité fizike shpeshheré varen njéra prej tjetrés. Késhtu, pér
shembull, rruga e kaluar pér kohén e dhéneé varet prej shpejtésise sée
leévizjes. Poashtu, me zbatimin e vlerés sé njé madhésie ndodh ndryshimi
te vlera edhe te madhésia tjeter.

Gjaté varésisé sé madhésive, né disa raste me zmadhimin e vlerés sé
njérés madhési zmadhohet edhe viera e tjetrés prej madhésive dhe
anasjelltas, me zvogeélimin e vlerés sé njerées madhési zvogélohet edhe
vlera e madhésisé tjeter.

Né raste té e té tjera pra, me zmadhimin e vlerés sé njérés madhési,
zvogeélohet viera e tjetrés, pérkatésisht me zvogélimin e vierés té njérés
madhési zmadhohet tjetra.

Shembulli 1. Gjate lévizjes s€ njé automobili, me zmadhimin e shpejtésisé
zmadhohet edhe largésia té cilen e kalon automobila pér interval fiks
kohor. Késhtu, nése automobila lIéviz me shpejtési 60 km/h, ai pér 15
minuta do té kalojé 15 km, por nése e zmadhon shpejtésiné né 80 km/h,
atehere péer 15 minuta do té kalojée 20 km, por nése e zmadhon shpejtésinée
né 100 km/h, pér 15 minuta do té kaloje 25 km.

Gjaté késaj varésie, pér vlerén e shpejtésisé 60km/h do té themi se
korrespondon me vlerén e largésisé 15km, vlera 80km/h korrespondon me
vlerén 20km etj.

Nga ana tjetér pra, nése largésiné duhet ta kaloje automobila eshte fiks,
atehere me zmadhimin e shpejtésisé seé levizjes zvogélohet koha pér te
cilen largésia do té kalohet. Nése automobila duhet té kalojé largésiné
prej 100km, duke lévizur me shpejtési prej 50km/h, largésiné e dhéne
automobili do ta kalojé pér 2 oré. Nése automobili Ieviz me shpejtési prej
75km/h, largésiné e dhéné do ta kalojé péer 1 oré dhe 20 minuta.
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Madhési té drejta proporcionale i quajmé madhésité te té cilat herési i ¢farédo vlerave té tyre pérkatése éshté
konstanté.

Nése a dhe b jané dy vlera pérkatése té madhésive té drejta proporcionale, atéheré vlen (dpopmyra) ose
(popmymna) k —koeficienti i proporcionalitetit

Te madhésité e drejta proporcionale gjaté zmadhimit té vlerés sé njérés madhési zmadhohet edhe vlera e
madhésisé tjetér dhe anasjelltas, gjaté zvogélimit té vlerés sé njérés madhési zvogélohet edhe vlera e madhésisé tjetér.

Madhési té zhdrejta proporcionale i quajmé madhésité te té cilat prodhimi i ¢farédo vlere té tyre pérkatése éshté
konstant.

Nése a dhe b jané vlera pérkatése té madhésive té zhdrejta proporcionale, atéheré vlen: (popmyina)
k - koeficienti i proporcionalitetit.

+%* Te madhésité e proporcionit té zhdrejté gjaté zmadhimit té vlerés sé njérés madhési zvogélohet vlera e madhésisé
tjetér, por gjaté zvogélimit té madhésisé sé paré zmadhohet vlera e madhésisé sé dyté.

Shembulli 2. Konstato cilat prej dy madhésive jané té drejta proporcionale, kurse cilat jané proporcionale té zhdrejta.

a) gjatésia e brinjés a té katrorit dhe perimetrit té katrorit;
b) gjatésia e brinjés a té katrorit dhe syprinés sé katrorit;
c) gjatésia dhe gjerésia e drejtkéndéshit me sypriné 60;

¢) koha e kryerjes sé punés sé caktuar dhe
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a) madhésité jané proporcionalisht té drejta pasi me zmadhimin e brinjés sé katrorit zmadhohet
perimtari, dhe anasjelltas, me zvogélimin e brinjés sé katrorit zvogélohet edhe perimetri i tij;

b) madhésité jané proporcionale té zhdrejta;

¢) madhésité jané proporcionale té zhdrejta pér té ngelur syprina e drejtkéndéshit i njéjté, nése gjatésiné e
drejtkéndéshit e zmadhojmé, duhet ta zvogélojmé gjerésiné e tij, dhe anasjelltas, nése e zvogélojmé
gjatésingé, duhet ta zmadhojmé gjerésiné e drejtkéndéshit;

¢) madhésité jané proporcionale té zhdrejta nése zmadhohet numri i punétoréve, puna do té kryhet pér
kohé té shkurtér, nése zvogélohet numri i punétoréve, do té jeté e nevojshme mé shumé kohé pér
kryerjen e punés.

Detyra pér puné té pavarur:

1. Njé njeri me vete ka 240 denaré me té cilat ka dashur té blejé domate né treg. Nése domatet shiten me
¢mim 20 denaré pér kilogram, sa domate do té blejé njeriu me ato para? Sa kilogramé domate do té
mund té blejé njeriu nése domatet shiten nga 30 denaré, sa nése ka ¢mim 40 denaré, sa do té blejé nése ka
¢mim 60 denaré, ndérsa sa kilogramé domate do té blejé nése ato shiten me ¢mim prej 8 denaré pér
kilogram? Né ¢faré varési proporcionale jané masat e domateve té blera dhe ¢gmimi i tyre? Né ¢faré varési
proporcionale éshté masa e domateve té blera dhe shuma e pérgjithshme e cila pér ato duhet té paguhet
gjaté gmimit fiks pér kilogram?

2. Njé kamion né njé turne mund té barté 8 tonelata prej mallit t¢ dhéné. Sa tonelata prej mallit té njéjté
né njé turne do té bartin dy kamioné, sa tonelata do té bartin 4 kamioné, ndérsa sa tonelata do té bartin 7
kamioné, nése té gjithé kané ngarkesé sé njéjté? Né ¢faré varési proporcionale jané numri i kamionéve
dhe masa e pérgjithshme e bartur?

3. Mall i caktuar me masé sé pérgjithshme 30 tonelata,30 kamioné me ngarkesé té njéjté mund ta
transportojné pér njé dité. Pér sa dité do ta transportojné mallin 15 prej atyre kamionéve? Pér sa dité do
ta transportojné 10 kamioné, pér sa dité 5 kamioné? Pér sa dité do ta transportojné 3 kamioné, kurse pér
sa 2 kamioné, nése té gjithé kané ngarkesén e njéjté? Né ¢faré varésie proporcionale jané numri i
kamionéve té angazhuar dhe ditét pér té cilat malli do té transportohet?

4. Cilat prej kétyre madhésive jané té drejta proporcionale, kurse cilat jané proporcionale té zhdrejta?

a) rrezja e rrethit dhe syprina e rrethit;

b) rrezja e topit dhe véllimi i tij;

¢) lartésia e cilindrit dhe véllimi i tij;

¢) lartésia e cilindrit té drejté rrethor me véllim 50 dhe rrezja e bazés sé tij;

d) diagonalet e katrorit dhe brinja e tij;

dh) té dy diagonalet e rombit me syprinén e dhéné S.

5. Semra, Flora dhe Jetoni kané 20,30 dhe 50 vjet, pérkatésisht dhe duhet té ndajné shumé té caktuar té
denaréve prej 5000 denaré. Njehso nga sa denaré do té marré ¢donjéri prej tyre, nése:

a) shuma e cila duhet té ndahet éshté 5000 denaré dhe ndarja éshté proporcionale e drejté me vitet e tyre;
b) shuma e cila duhet té ndahet &shté 31000 denaré dhe ndarja éshté proporcionale e zhdrejté me vitet e
tyre.
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,3t 1éndé e paré 57kg prodhim i gatshém
5,1t Iéndé e paré x kg prodhim i gatshém

Gjaté sasisé mé té madhe té IEndés sé paré éshté e garté se do té fitohet sasi mé e madhe
té prodhimit té& gatshém, gé do té thoté se madhésité jané né proporcion té drejté dhe
shigjetat kané kahe té njéjté. (dbopmyna)

Fitojmé se prej sasisé sé& dhéné té Iéndés sé paré do té fitohet 969kg prodhim té
gatshém.

Shembulli 3. Dhjeté punétoré mund té kryejné puné e dhéné pér 12 dité. Sa dité té
njéjtén puné do ta kryejné 15 punétoré?
10 punétoré 12 dité
15 punétoré x dité
Me zmadhimin e numrit t& punétoréve zvogélohet numri i ditéve pér té cilan puna do té
kryhet, gé do té thoté se né kété rast madhésité jané proporcionale t€ zhdrejta dhe shigjetat
jané vendosur né kahe té kundért. (doopmyna)

Fitojmé se 15 punétoré punén e njéjté do ta kryejné pér 8 dité.

Shembulli 4. Me sasi té ushqgimit té caktuar 16 persona mund té ushgehen 30 dité. Sa
dité me sasiné e njéjté mund té€ ushqehen 12 persona?
16 persona 30 dité
12 persona x dité
Mé pak persona me ushgimin e njéjté do té ushqehen mé shumé dité, gé do té thoté se
kemi madhési té zhdrejté proporcionale dhe shigjetat do té jené né kahe té kundért. E
parashtrojmé proporcionin:

Fitohet se 12 persona me sasi t€ njéjté té€ ushgimor do t€ ushgehen 40 dité
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Shembulli 5. Né njé fermé ka 45 krere té bagétive dhe pér ato eshté siguruar ushgim pér 28
dite. Pas 6 dité te ferma jane sjellé edhe 10 kreré té bagétive. Pér sa dité do té keté ushgim
te ferma?

Vetém 45 kreré bagéti jané ushqyer 6 ditét e para, domethéné, pér dite té e té tjera nése nuk
jané sjelle 10 krere bagéti tjera,45 té parat do té kené ushgim edhe pér 22 dité. Do té
formojmé proporcion prej té cilés do té njehsojmé me ushgimin e njéjte sa dité do te
ushqgehen 55 kreré bagéti:

45 kreré bageti 22 dité

55 kreré bagéti x dite

Mé shumé kreré bagéti me sasiné e njéjtée té ushqgimit do té ushqehen mé pak dité, domethénée
kemi madhési té zhdrejté proporcionale, pra shigjetat do té kené kahe té kundért. E
formojmé proporcionin: ((popmyna)

Ushqimi i ngelur do té jeté i mjaftueshem pér 18 dité, pra nése e marrim parasysh edhe
ushgimin pér 6 ditéet e para, fitojme se sasia fillestare e ushgimit do té jeté e mjaftueshme
pér 24 dité.

Shembulli 6. Teté punétoré kryejné njé puné pér 24 dité. Megjithate, pas 4 dité tre prej tyre
shkojné né pushim mjekésor. Sa dité do té zgjaté puna, nése nuk ka zévendésim pér punétorét
gé mungojnée?
Kur do té punonin té gjithé punétorét, pas 4 dite do té ngelé puné edhe pér 20 dité. Por, nése
ngelin 5 punétor (mé pak punétor prej 8 té paréve), puna do té zgjasé mé gjaté:

8 punétoreé 20 dite
5 punétore x dité
Té pesé punétorét do ta kryejné punén e ngelur pér 32 dité, cka duke marré parasysh edhe 4
dite paraprake kur kané punuar té gjithe 8 punétoré, pérfundojmé se puna do té kryhet pér 36
dité.
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Ako paboTHuumTe paboTtat noBeke 4acoBu Ha geH (10 HamecTo 6) ke 3apaboTaT u
noBeKke napw, LUTO 3HA4YM M OBAE Ce MPaABOMNPOMOPUNOHANHN BEMNUYMHUTE, a CTpPerkuTe
NCTOHACOYHM.

T8 paboTHMKa T 18 neHa T6 yaca/geH 99 000 neHapwu
14 paboTHuka 15 nena 10 yaca/peH X AeHapu

Cnopepa T0a, o4 AafeHnTe yCnoBu ja NocTaByBame crieqHaTa NpoAomkeHa nponopumja:
x:99000=14:8=15:18=10:6
on Kage ce nobuea nponopuwjara:
x:99000:(10~15-14):(6»18-8)
Mo LWTO ro npecMeTyBamMe x NpUMEHYBajKn ro OCHOBHOTO CBOjCTBO Ha nponopuuuTe:
(10-15~14)~99000
6-18-8

x =240625.

Mpumep 2 Hekoja ctoka moxart aa ja npesesart 15 kamvonm 3a 20 geHa, ako npasar no
4 Typu gHesHo. lMpBute 10 geHa Bo3ene 5 KaMMOHU NO 6 Typu OHEBHO. YLUTE KONKY
KamMnoHn Tpeba pOa ce aHraxupaatr CcO ucTata HOCMBOCT, 3a f[a ja npesesar
npeocrtaHaTaTa CToKa BO NpeaBuAEHUOT POK, akO CEKOj KaMWOH rnpasu no 5 Typu Ha
neH?

HajnpBo ga npecmeTtame 3a KOfKy AeHa Ke buae npeHeceHa cTokaTta JOKONKy Bo3aT 5

KamMWOHW HamecTo 15 1 npaeat no 6 Typu Ha AeH, HaMecTo Mo 4 Typwu.

NcTtopogHuTe BeNMYnHM rv 3anvyBame egHa nog apyra.

lMpBaTta cTpenka noara og x .

[a Bugume Kako Aa ja noctaBMMe CTperkaTa Kaj ocTaHaTuTe BenuumHu. AKO BO3ar
nomanky kamvoHu (5 HamecTto 15), ke GuagaTt noTpebHM NoBeKke LEHOBU 3a fa ce npeBese
CToKaTa, WTO 3Hauyu cTpenkata Ao 6pojoT Ha kamumoHW ke Buae CnpOTMBHO HacoyeHa Cco
noyeTHara.

[lokonky KaMmmMoHMTE npaBaT NoBeKe Typu AHEBHO (6 HamecTo 4), ke GugaT NnoTpebHn
nomanky [AeHOBM 3a fda ce npeBe3e crokata. OBa 3Haun pfgeka umame obpaTtHa
NPOMNOPLMOHANHOCT U CTpenkata A0 BenuyuHaTta Co Koja ce M3paseHn TypuTe Ha [eH ja
noctaByBamMe obpaTHO Haco4YeHa Co cTperkaTa kaj HenosHaTara.

15 kKaMmmnoHu 20 geHa 4 Typw/geH
l 5 KaMMOHMU T X JeHa 6 Typw/geH

[lBnKejkn ce BO Hacoka Ha CTPENKUTE, ja NocTaByBamMe criegHaTta NpogoshkeHa nponopuuja:
x:20=15:5=4:6,
Of Koja ce u3BeayBa nponopuujara:
x:20=(15-4):(6-5),
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Nése punétorét punojné mé shumé oré né dité (10 né vend 6) do té fitojné edhe mé
shumé para, qé do té thoté edhe kétu madhésité jané té drejta proporcionale, por
shigjetat jané me kahe té njéjté.
8 punétoré 18 dité 6 oré/sité 99 000 denaré
14 punétoré 15 dité 10 oré/sité x denaré
Prandaj, prej kushteve té dhéna e parashtrojmé kété proporcion té vazhduar:
(popmyna)
prej ku fitohet proporcioni: (¢hopmyna)
ku e njehsojmé x duke zbatuar vetiné themelore te proporcionet (¢popmyna)

Shembulli 2. Ndonjé mall mund ta bartin 15 kamioné pér 20 dité, nése béjné 4 turne né
dité. Né 10 ditét e para kané vozitur 5 kamioné nga 6 turne né dité. Edhe sa kamioné
duhet té angazhohen me ngarkesén e njéjté, qé ta bartin mallin e ngelur né afatin e
parashikuar, nése ¢do kamion bén nga 5 turne né dité?

Sé pari té njomésojmé pér sa dité do té bartet malli nése vozitin 5 kamioné né vend 15
dhe béjné nga 6 turne né dité.

Madhési té llojit té njéjté i shkruajmé njérén nén tjetrén.

Shigjeta e paré niset prej Xx.

Té vérejmé se si do ta parashtrojmé shigjetén te madhésité tjera. Nése vozitin mé pak
kamioné (5 né vend 15), do té jené té nevojshme mé shumé dité pér t 'u bartur malli, gé
do té thoté shigjetat deri te numrit i kamionéve do té jeté me kahe té kundért me
fillestaren.

Nése kamionét béjné mé shumé turne ditore (6 né vend 4), do té jené té nevojshme mé
pak dité pér t 'u bartur malli. Kjo do té thoté se kemi proporcion té zhdrejté dhe shigjeta
deri te madhésia me té cilan jané shprehur turnet ditore e parashtrojmé né kahe té
kundért me shigjetén tek e panjohura.

15 kamioné 20 dité 4 turne/dité

5 kamioné x dité 6 turne/dité

Duke [évizur né kahen e kundért té shigjetave, e parashtrojmé kété proporcion té
vazhduar:

x:20=15:5=4:6¢,
prej té cilés nxirret ky proporcion: (¢hopmyna)

ku e caktojmé x
(popmyna)
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Detyra pér puné té pavarur:

1. 10 druprerés, pér 6 dité, duke punuar nga 10 oré né dité, mund té prené 400 drunj. Sa
drunj mund té prené 12 druprerés pér 10 dité, nése punojné nga 8 oré né dité?

2. 23 punétore pér 7 dité fitojné 80 500 denaré. Sa do té fitojné 33 punétoré pér 11 dite?
3. Nése 3 punétoré mund pér 5 dité té paketojné 385 kuti prej njé prodhimi, pér sa dité 7
punétor do té paketojné 4312 kuti prej prodhimit té njéjté

4. Qé té béhet uré me gjatési 450m dhe gjerési 5m, jané té nevojshme 4 500 000 denaré.
Sa para jané té nevojshme pér punimin e urés me gjatési 250m dhe gjerési 4m?

6. Koncepti pér pérqgindje prej njéqind

Raporti (popmyna) ose (dbopmyna) pér koeficient (bopmyna) na tregon ¢faré pjese éshtée
a prej b.

Shembulli 1. E dhéna se né klasén prej 25 nxénés ka 5 nxénés té shkélqyeshém, mund té
shprehet me raport (bopmyna). Kété thyesé mund ta thjeshtojmé dhe
fitojmé thyesén (cbopmyna). Ky raport (¢popmyna)

do té thoté se né ¢do 5 nxénés té klasés ka nga 1 nxénés té shkélqyeshém
Pjesét prej madhésisé sé dhéné shpeshheré i shprehim me

pérqindje.
+}» Njé pérqindje (1%) éshté e qindta pjesé prej ndonjé térésie.

+» Nése S éshté térési e dhéné,1% prej asaj térésie (¢popmyna), ndérsa p % prej S né
realitet éshté (¢popmyna)

Nése raportin (cpopmyna) d.m.th. (bopmyna) te Shembulli 1. e zgjerojmé deri né raport tek
i cili anétari i dyté éshté 100, e fitojmé raportin (bopmyna). Kjo do té thoté se 20% té
nxénésve jané té shkélgyeshém
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Shembulli 2. Te caktojmé sa pérqgind prej teréesisé seé dhené paragesin thyesat (bopmyna). Pér kete
géellim thyesat e dhéna (raportet) do t’i zgjerojmé deri né thyesa me emérues 100.

(dbopmyna). Kjo do té thoté se (dbopmyna) prej cdo térésie éshté 40%, (bopmyna) prej térésisé sé
dhéné éshté 65% e téresise etj.

Shembulli 3. 25% prej 60 éshté (dpopmyna).

s Térésiné S do ta quajmé vlera kryesore.

Pérgindjen do ta shénojmé me p.

Pjesen prej térésisé qé i pergjigjet perqgindjes seé dhéné do ta quajme sasi (sasi e pergindjes) dhe do
ta shénojmeé me i.

Duke pasur parasysh se térésia pérgjigjet né 100%, duke shfrytézuar rregullén e thjeshté té treshit mund
ta parashtrojmé proporcionin prej ku do t'i nxjerrim formulat pér njehsimin e njérés prej tri madhésive
paraprake (vlera kryesore S, pérgindjen p dhe sasia e pérqgindjes i), nése dihen dy té e té tjera:

térésia S 100%

sasialp %

o Sasia mé e madhe i pérgjigjet pérqindjes mé té madhe, pér shkak té shigjetave jané né kahe té njéjté. E
parashtrojmé proporcionin:

i:S=p:100

prej té cilés i nxjerrim formulat:

(dopmymna)

Njehsimi i njérés prej kétyre tri madhésive, né rastin kur jané té njohura dy té e té tjerat, quhet njehsimi i
pérqindjes prej njé qind.

Shembulli 4. Shitési i biletave pér koncert ka fitim 5% prej ¢do bilete té shitur. Nése bileta kushton 700 denaré,
nga sa denaré fiton shitési prej njé bilete té shitur?
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Shitési ka nga 35 denaré fitim prej cdo bilete.

Shembulli 5. Té ardhurat mujore té njé personi jané 12 000 denaré. Cdo muaj ai ndan nga 720

denaré pér gardérobé té re. Sa pérqind prej té ardhurave mujore personi ndan pér gardérobé?
(popmyna)
Fituam se ¢cdo muaj personi ndan nga 6% pér gardérobé.

Shembulli 6. Pér prodhim té caktuar, pér té cilin paguan TVSH prej 18% éshté paguar 450 denaré
TVSH. Sa éshté ¢mimi themelor i prodhimit, e sa éshté ¢mimi i fundit (me tatim)? (dpopmyna)

Vlera themelore e prodhimit éshté 2 500 denaré, cmimi i fundit me TVSH e njehsuar éshté 2950
denaré.

Detyra pér puné té pavarur:

1. Sa pérqgind peérgjigjen 12 litra prej pérzierjes sé péergjithshme 56 litra?

2. Cmimi i njé prodhimi gé kushton 640 denarée éshté zmadhuar pér 35%, por menjéehere té
nesérmen ¢cmimi i prodhimit té njéjté éshté zvogéluar pér 25%. Cakto ¢mimin e prodhimit pas
zvogélimit.

3. Cmimi i njé prodhimi gé kushton 825 denaré éshté zvogéluar pér 26%, por menjéhere té
nesérmen ¢cmimi i prodhimit éshté zvogéluar pér 30%. Cakto ¢mimin e prodhimit pas shtrenjtimit.
4. Tredhjet pérqgind e lartésisé sé njé shtylle éshté 105 cm. Sa éshté me e larté shtylla?

5. Merita ka 45 detyra pér detyré shtépie nga matematika, té cilat duhet t’i zgjidhé pér kohén e
pushimit diméror. Javén e paré ka zgjidhur 27 detyra. Sa pérgind Merita ka zgjidhur detyra té
shtepisé? Edhe sa detyra duhet té zgjidhé Merita gé té keté té zgjidhur 80% té detyrés sé shtépise?
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s Vlera kryesore S i pérgjigjet 100%. Nése e njéjta éshté zmadhuar pér p %, té cilés i pérgjigjet sasia e pérgindjes i,
atéheré vlera do té jeté (S + i) (100 + p)% dhe e njéjta i pérgjigjet (100 + p)%. Prandaj, duke zbatuar rregullén e
thjeshte té treshit, mund ta parashtrojmeé proporcionin: (dopmyna)

Me formulén e fundit zgjidhim llogari té péergindjes mbi njéqind.

++ Né ményré analoge, nése vlera kryesore S éshté zvogéluar pér p%, té cilés i pérgjigjet sasi e pérgindjes i, atéheré
vlera e re (S-i) do té pérgjigjet (100-p)%. Né kété rast me zbatimin e rregullés sé thjeshté té treshit do té fitojmeé:
(popmyna)

Me formulén e fundit zgjidhim llogari té pergindjes mbi njéqind.

Shembulli 1. Cmimi i kafes éshté zmadhuar pér 8% dhe tani éshté 3132 denaré pér kuti. Sa ka gené ¢cmimi i kafes par
shtrenjtimit dhe pér sa éshté shtrenjtuar kafja?

Nése cmimi i kafes para shtrenjtimit ka gené S (vlera themelore para se té zmadhohet pér 8%), por pas shtrenjtimit
éshté 3132 denaré, atéheré (dopmyna), por (popmyna), prandaj formula pér llogariné e pérgindjes mbi njéqind,
kemi: (dbopmyna)

Cmimi i kafes para shtrenjtimit ka gené 2 900 denaré. Kafeja éshté shtrenjtuar pér sa denaré, qé paraqget 8% prej
2 900 denare (kontrolloni vete) (dpopmyna).

Shembulli 2. Pér shkak té gabimit gjaté gepjes, cmimi i njé fustani éshté zvogéluar pér 12% dhe fustani tani shitet

pér 1 056 denaré. Sa ka gené ¢cmimi fillestar i fustanit.

Kétu éshté dhéné zvogélimi i vlerés themelore pér 12%, domethéné kemi llogari té pérgindjes nén njéqind.
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Fituam se ¢mimi fillestar i fustanit, pra zvogélimit, ka qené 1200 denaré. Fustani
éshté liruar pér (dpopmyna), gé paraqet 12% prej 1200 denaré (kontrollo veté).

Detyra pér puné té pavarur:

1. Pas rritjes prej 18%, paga e ¢do té punésuari né njé repart éshté 28 320 denaré.
Njehso sa éshté rritja dhe sa ka qené paga paraprake e té punésuarve.

2. Né njé konfeksion ku gepen uniforma té nxénésve, norma éshté tejkaluar pér 15%
dhe gjithashtu jané gepur 368 uniforma. Sa uniforma ka gené norma né konfeksion?

3. Vitin e kaluar né njé shkollé t& mesme né vitin e paré jané regjistruar 104 nxénés,
gé éshté pér 20% mé pak se numrit i nxénésve té cilat jané regjistruar kété vit. Sa nxénés
kété vit jané regjistruar né até shkollé t& mesme?

4. Né shtator vitin e kaluar né njé vend ka pasur mesatarisht 44 1/m2 té reshura
javore, gé éshté pér 5% mé pak se té reshurat né tetor. Sa té reshura javore mesatarisht ka
pasur né tetor?

5. Cmimi i njé biciklete, me tatimin e pérfshiré prej 18%, éshté 10 000 denaré. Cila
éshté vlera themelore e bigikletés, e sa éshté tatimi?

6. Njé furré gé nuk punon dité e diel, té shtunén prodhon 4 620 buké&, gé éshté pér
65% mé shumé se numrit i bukéve qé e prodhon ditét e tjera t€ punés. Nga sa buké
prodhon furra né ditét e punés?

7. Pér kohén e pushimeve verore njé furré ka prodhuar nga 2795 buké né dité, qé
éshté 14% mé pak prej prodhimit ditor né periudhén tjetér té vitit. Nga sa buké né dité
prodhon furra né periudhén tjetér té vitit?

8. Llogari e kamatés

Llogaria e kamatés shpeshheré zbatohet gjaté kursimit dhe huamarrjes. Kur
investojmé (kursejmé&) mjete né periudhé té caktuar né banké ose kursimore, e njéjta i
shfrytézon mjetet tona, por né llogari t&€ asaj ajo na paguan kompensim té& caktuar i cili
quhet kamaté. E ngjashme éshté edhe me huamarrje, né até rast banka na jep mjete tii
shfrytézojmé dhe t'i kthejmé pér njé periudhé té caktuar (kredi), pér llogari té asaj qé kemi
pasur né disponim mjete té saja, na njehson kamaté.
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Shuma e parave té deponuara, pérkatésisht té marra hua, quhet kapital ose vlera themelore.
Kompensimi qé paguhet pér paraté e investuara, pérkatésisht, té huamarra, quhet kamaté. KKamata e
cila duhet té paguhet shpeshheré éshté dhéné pérqindje e caktuar prej vlerés themelore (kapitali), pér
kohé té caktuar, por ajo pérqindje quhet norma e interesit.

Pér shembull, pér njé deponim té kursimit njehsohet 3% kamata vjetore, kjo do té thoté se 3% prej
shumeés sé deponuar do té jeté kamata e pérgjithshme pas mbarimit té njé viti prej deponimit.

Shembulli 1. Nse né banké deponojmé 75 000 denaré si deponim kursyes, me kamaté 2,8% né vjet, pér
njé vit do té na paguhet kamaté (¢popmyna) denaré. Nése tani prej bankés ngrejmé hua (kredi) me normé
vjetore té kamatés 6,8%, atéheré paraté e marra pér njé vit do té duhet té paguajmé (popmyna) denaré.

Gjaté huamarrjes dhe kursimit shpeshheré né vend sakté pér njé vit, huamarrjen, pérkatésisht kursimin, i
béjmé né disa muaj ose né disa vite, pra kamata duhet té njehsohet né periudhé té caktuar kohore té
ndryshueshme prej njé viti. Kamata né kété rast éshté e qarté se do té varet prej periudhés kohore né té
cilén jané deponuar, pérkatésisht huamarrje té mjeteve.

Poashtu, periudha mé e madhe kohore domethéné edhe kamata mé e madhe, poashtu, deponim mé i
madh (borxh), domethéné kamaté mé e madhe. Prej késaj pérfundojmé se kamata e pérgjithshme do té
jeté proporcionale e drejté dhe me mjete té deponuara (huamarrje) edhe me periudhén kohore té
huamarrjes (deponimit).

Nése kapitalin (vlerén themelore) e shénojmé me K, normén e kamatés pér interval njési kohore
(njé vit, njé muaj) e shénojmé me p, te shembulli paraprak vérejtém se pér interval njési (shembull pér
njé vit) kamata e njehsuar, e shénuar me i, do té jeté (popmyma). Nése periudha kohore éshté t (shembull
t vite), kamata e pérgjithshme do té jeté: (bopmyna)

Prej formulés sé fundit lehté nxirren formulat pér njehsimin e vlerés kryesore, norma e kamatés
ose koha, nése jané té njohura tri madhésité tjera: (popmyna)

Té vérejmé se gjaté njehsimit té kamatés pér periudhén kohore t né kété ményré e njehsojmé

kamatén vetém pér vlerén themelore. Kjo kamaté quhet kamata e thjeshté, por njehsimi i saj quhet
llogaria e kamatés sé thjeshté.
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Te kéto detyra do té supozojmeé se kamata e fituar nuk shtohet né vleren themelore né vitin
pasardhés, domethené kemi llogari kamate té thjeshté.

Shembulli 2. Sa éshté kamata e pérgjithshme e cilat duhet té jeté paguar né llogariné kursyese
prej 132000 denaré pér 5 vjet, nése norma e kamatés vjetore eshté 2,2%?

Jané dhéné madhésité: (dbopmyna).Kamata e pérgjithshme i pér 5 vjet do té jeté (popmyna)
denaré.

Shembulli 3. Sa kapital duhet té deponohet né denaré me normé té kamares vjetore 2,5%, qé
pér 4 vjet kamata e fituar eéshté 12 500 denaré?

Kétu na éshté dhéné: (dbopmyna), ndérsa vleren themelore (kapitalin) duhet ta njehsojmeé.
Sipas formulés, (popmyna) gé do té thoté gé ta fitojmé kamatén e dhéné gjaté kushteve té
dhéna duhet té deponojmé

125 000 denareé.

Shembulli 4.

Pér sa vjet duhet té kthehet borxhi prej 60 000 denaré me 8% norme té kamatés vjetore, gé

kamata e pérgjithshme té jeté 12 000 denaré?

Na jané dhéné (dopmyna), por periudhén kohore t, né vite, duhet ta njehsojmé (dbopmyna)
Fitojmé se pér 2,5 vjet duhet té kthehet borxhi.
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Né praktiké gjaté kursimit dhe huamarrjes shpeshheré paragitet nevoja gé deponimi
(borxhi) me normé té kamatés vjetore té caktuar duhet té njehsohet pér disa muaj ose dité.

Né rastin kur duhet té njehsojmé kamaté pér njé muaj gjaté normeés sé kamatés sé¢ dhéné
vjetore, kamatén vjetore e pjesétojmé me 12 dhe kamata mujore éshté: (bopmymna)

Nése duhet té njehsojmé kamatén pér m muaj, né rastin e kétillé do té jeté (popmyra)

Prej késaj formule nxirren thjeshté formulat pér njehsimin e madhésive té tjera, kur e dimé
kamatén e fituar pér numér té muajve té caktuar:

Shembulli 5. Sa kamaté sjell deponimi prej 108 000 denaré, me 4% normé té kamatés vjetore
pér 4 muaj?

Kamata pér 4 muaj éshté 1 440 denaré.
Shembulli 6. Me ¢faré normé té kamatés deponimi prej 40 000 denaré pér 18 muaj do té sjellé
kamaté 3600 denaré? (popmyrna)

Norma e kamatés vjetore duhet té jeté 6%.

Shembulli 7. Pér sa muaj éshté kthyer borxhi prej 72 000 denaré, té marré me normé té kamatés
vjetore prej 8%, nése kamata e pérgjithshme e paguar pér borxhin éshté 2 400 denaré.
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Borxhi eshté kthyer pér 5 muaj.

Né rastin kur duhet ta njehsojmé kamatén pér njé dité, gjaté normés sé dhéné té kamatés vjetore,
sasiné vjetore té kamatés do ta pjesétojmé me 365, pra sasia e kamatés ditore éshté:

Kamata pér d dité do té jeté:

Kétu do té pérmendim se né disa raste (varésisht prej politikés sé bankés), né vend me 365, pér té njehsuar
sasiné e kamatés ditore, kamata vjetore pjesétohet me 360.

+%* Gjithashtu, nése éshté pérmendur intervali kohor né muaj, por nuk éshté pérmendur pér cilét muaj sakté
ka té béjé, muajt do t'i llogarisim nga 30 dité. Nése sakté e dimé pér cilét muaj ka té béjé, do té numérojmé aq
dité sa ka te muaijt.

Formulat pér njehsimin e ¢donjérés prej madhésive té tjera, né rastin kur e dimé sasiné e kamatés pér numér
té caktuar té ditéve, nxirren thjeshté prej formulés sé fundi:

Shembulli 8. Sa kapital duhet té deponohet né denaré me normé té kamatés vjetore 3,2%, qé pér 125 dité té
sjellé kamaté 1000 denaré?

Dubhet té deponohet 91 250 denaré.
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Shembulli 9 Me ¢faré normé té kamatés vjetore duhet té deponohen 10 950 denaré, qé depozita
prej-29-korrik-deri né 2 néntor té sjellé kamaté 114 denare?

Norma e kamatés vjetore té jete 4%.
Né praktiké shpeshheré kapitali dhe kamata nuk jané dhéné té ndara, por jané dhéné sé bashku si

borxh i pérgjithshém, domethéné éshté e njohura vlera K + i. Njehsimi i ¢donjérés prej kétyre madhésive né
veganti quhen llogari e kamatés mbi njéqind.

Kapitalin né kété rast e njehsojmé me formulén (dpopmyna), ndérsa kamatén e njehsojmé me formulén
(popmyna), ku t éshté periudha kohore né vite pér té cilén éshté njehsuar kamata

Nése na jané dhéné ndryshimi i kapitalit dhe kamatés, domethéné (dpopmymna), detyra me té cilan
njehsohet ¢donjéra prej kétyre dy vlerave quhet llogaria e kamatés mbi njéqind.

Té njéjtat i njehsojmé me kéto formula: dhe

Shembulli 10 Pér njé borxh té marré me normé té kamatés vjetore 12,5%, pér dy vjet éshté kthyer shuma e
pérgjithshme 325 500 denaré. Njehso sa éshté borxhi, ndérsa sa éshté kamata?

Shembulli 11 Me refuzimin e kamatés, e cila pér katér vjet duhet té paguhet pér borxhin, kérkuesi i borxhit ka
marré 152 500 denaré. Njehsoni sa éshté borxhi, ndérsa sa éshté kamata gjaté normés sé kamatés 5%.
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Me ¢faré normé té kamatés kapitali prej 9 000 denaré pér 5 vjet do té sjellé kamaté 2 700
denaré?

2. Pér sa vjet kapitali prej 124 000 denaré do té sjellé kamaté 18 600 denaré, nése éshté deponuar
me normé té kamatés vjetore 7,5%7?

3. Sa kapital té deponuar me normé té kamatés vjetore 9%, pér 15 muaj do té sjellé kamaté 3744
denaré?

4. Njehso sa duhet té jeté kapitali i deponuar me normé té kamatés vjetore prej 4,5%, qé pér dy
vjet, tre muaj e pesémbédhjeté dité do té sjellé kamaté 16 500 denaré?

5. Sa kamaté duhet té paguhet pér borxhin prej 36 500 denaré pér 80 dité, nése norma e kamatés
vjetore éshté 6%7?

6. Pér sa dité kapitali prej 60 000 denaré do té sjellé kamaté 2 700 denaré, nése norma e kamatés
vjetore éshté 4,5%7?

7. Né banké jané deponuar 250 000 denaré kapital, me normé té kamatés vjetore 3,6%. Sa kamaté
duhet té paguajé banka pér 32 muaj?

8. Pér kredi té paguar né periudhén prej 16 muaj jané gjithsej 58 080 denaré. Njehso sa éshté vilera
themelore e kredisé, ndérsa sa kamaté, nése norma e kamatés vjetore éshté 4,2%?

9. Pas refuzimit té kamatés sé njehsuar me normé té kamatés vjetore 6%, pér borxhin qé duhet té
kthehet né afat prej 110 dité, jané paguar 147 250 denaré. Sa éshté borxhi, ndérsa sa éshté kamata
e paguar?

10. Pas periudhés prej 75 dité, gjendja né llogariné kursyese té njé kursyesi gé ka deponuar mjete
me normé té kamatés vjetore 6%, éshté 121 500 denaré. Njehso cila éshté viera themelore e
depozitit té kursyer, ndérsa sa éshté kamata e paguar.
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9. Detyra pér pérséritje té njesisé modulare

1. Tre nxénés, té cilét kané fituar shpérblimin e paré né garén e matematikés, duhet ta
ndajné shpérblimin prej

100 000 denaré proporcionalisht me numrin e pikéve té fituara. Nga sa denaré do té marré
¢do nxénés, nése njéri ka fituar 92 piké, tjetri 95 piké, e i treti 100 piké?

2. Pér bartjen e mallit me masé 2 tonelata e 458 kilogramé éshté paguar 11 061 denaré. Sa
duhet té paguhet pér bartjen e mallit, me masé 4 tonelata, nése ¢mimi i bartjes éshté
proporcional me masén e mallit?

3. 12 punétoré kané punuar 16 dité nga 8 oré né dité dhe kané fituar 240 000 denaré. Sa do
té fitojné 15 punétoré pér 10 dité, nése me kushte té njéjta punojné nga 9 oré né dité?

4. 10 kamioné me ngarkesé nga 6 tonelata do té bartin mall té caktuar pér 8 dité nése béjné
nga 4 turne né dité. Pér sa dité do ta bartin mallin e njéjté 6 kamioné& me ngarkesé 8
tonelata, nése béjné nga 5 turne né dité?

5. Njé prodhim gé éshté shitur me ¢mim prej 8 500 denaré, éshté liruar pér 12% prej ¢gmimit.
Cili do té jeté ¢cmimi i ri i mallit dhe pér sa do té jeté lirimi?

6. Gjaté transportit t&€ njé malli pranohet 0,5% shpenzime. Njehsoni pér mallin me masé 12
500 kg sa kilogramé shpenzime pranohen?

7. Paga e té punésuarve né njé organizaté do té rritet pér 15%. Sa pagé pas rritjes do té
marré punétori gé tani merr 18 000 denaré, ndérsa sa pagé do té marré punétori gé tani
merr 21 000 denaré?

8. Né njé klasé prej 32 nxénésve né fund té vitit shkollor 12 nxénés kané kaluar
shkélgyeshém, 8 nxénés kané qgené shumé té mire, 6 kané gené té miré, por 4 nxénés kané
kaluar me sukses té€ mjaftueshém. Njehso sa pérqgind prej nxénésve kané kaluar
shkélgyeshém, sa shumé miré, sa mire, ndérsa sa me sukses té€ mjaftueshém.

9. Cisterna éshté zbrazur me 37.4 tonelata Iéng ku te cisterna kané ngelur 6,5% hapésiré e
zbrazur. Sa Iéng duhet té derdhen gé t& mbushet cisterna?

10. Sa kapital duhet t& deponojmé me normé té kamatés vjetore 1,1%, né 9 muaj, qé kamata
té jeté e njéjté sikurse kamata e borxhit 7 000 denaré, t&€ deponuara né dy vjet me normé té
kamatés vjetore 0,9%?

11. Né periudhén prej disa viteve duhet té deponohet kapital prej 150 000 denaré&, ku norma
e kamatés vjetore 3%, gé té njehsohet kamata e njéjté sikurse edhe kamata e huas prej 100
000 denaré, gé me normé té kamatés vjetore 4,5% duhet té kthehen pér 4 vjet?

191



192



BARAZIMET LINEARE, PABARAZIMET
DHE SISTEMET E PABARAZIMEVE
LINEARE ME NJE TE PANJOHUR

©)

QELLIMET E NJESISE MODULARE

Duke mésuar njésiné modulare, nxénésit duhet té
aftésohen:

» » té zgjidhin barazime lineare me njé té
panjohur;

» » té diskutojné zgjidhjen e barazimit linear me
parametér varésisht prej vlerave té parametrit;

» » té zgjidhin probleme praktike té cilat sillen né
barazim linear me njé té panjohur;

» »té zgjidhin pabarazime lineare dhe té diné ta
paragesin zgjidhjen analitikisht dhe grafikisht né
boshtin numerik;

» »té diné té zgjidhin sistem dhe térésia té dy
pabarazimeve lineare me njé té panjohur dhe ta
paragesin zgjidhjen analitikisht dhe grafikisht né
boshtin numerik.



PERMBAJTJA E NJESISE MODULARE 5

195.
201.
204.
209.
216.
222.

Koncepti pér barazim linear

Barazimet me vleré absolute té cilat sillen né barazime lineare me njé té panjohur
Formimi dhe zgjidhja e barazimeve lineare

Forma e zgjidhur e pabarazimeve lineare me njé té panjohur

Sistemi dhe térésia té pabarazimeve lineare me njé té panjohur

Detyra pér pérséritje té njesisé modulare
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1.

1.1.

Koncepti pér barazim linear

Barazime algjebrike

» Shprehjet ((bopmyna); jané shprehje algjebrike me ndryshore.

* | cilit lloj éshté barazimi (dbopmyna)?

* Pér (bopmyna) a fitohet sakté njé barazim (doopmyna)?

Pér ta pérkufizuar konceptin barazim linear, sé pari e pérkufizojmé barazimin
algjebrik dhe zgjidhen e barazimit algjebrik.

Nése A dhe B jané dy shprehje algjebrike prej té cilave té paktén njéri pérmban
ndryshore, atéheré barazimi A = B quhet barazim algjebrik. Pér ndryshoret te barazimi
linear thuhet se jané té panjohura te barazimi.

Shembulli 1. Nése (bopmyna) dhe (bopmymna) jané dy shprehje algjebrike, atéheré
barazimi (¢popmymna) éshté barazim algjebrik me njé té panjohur.

» Mund té formohen edhe barazime algjebrike me dy, tre ose mé shumé té panjohura;
Shembulli: (popmymna)

+%* Nése te barazimi algjebrik A = B, ku A dhe B jané dy shprehje algjebrike, pas
zévendésimit té panjohurés me numér té caktuar real a, fitohet sakté barazimi numerik,
atéheré pér numrin a thuhet se éshté zgjidhje e atij barazimi algjebrik.

+%* Té zgjidhet barazimi i dhéné algjebrik, domethéné té caktohen té gjitha zgjidhjet e tij.

+3* Té gjitha zgjidhjet e njé barazimi algjebrik e pérbéjné bashkésia e zgjidhjeve té atij
barazimi.

Shembulli 2. Numri -1 éshté zgjidhje e barazimit (popmyna), pasi (popmyna), domethéné

1=1.
Pér brazimin algjebrik vlen kjo:
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N jé barazimi algjebrik mund

t & ket zgjidhje dhe quhet barazim i zgjidhshém, nése bashésia e saj e zgjidhjeve nuk éshté bashkési e zbrazét;
t & mos keté zgjidhje, dhe quhet barazim i pazgjidhshém (i pamundur), nése nuk ka asnjé zgjidhje.

Shembulli 3. Kontrollo se numri: a) 4; b) -3; a éshté zgjidhje e barazimit 2x + 3 = 4x 5.

a) Te barazimi i dhéné né vend té ndryshores x e zévendésojmé numrin 4. Késhtu,

(dpopmymna) dhe (popmyna). Domethéné, numri 4 éshté zgjidhje e barazimit t&€ dhéné dhe até zgjidhje e vetme d.m.th.,
bashkésia e zgjidhjeve M té barazimit éshté (opmyna). Nése né vend té ndryshores x e zévendésojmé numrin -3, do té
vérejmé se nuk do té fitojmé sakté barazim numerik. Domethéné, numri -3 nuk éshté zgjidhje e barazimit.

1. Cakto cilat prej kétyre barazimeve jané t&€ pamundshme:

a)b) c) ¢).

Barazime té pamundshme jané barazimet nén a) dhe c). Sqaro pse!

o Si quhen barazimet té cilat kané zgjidhje bashkési zgjidhjesh té njéjta?

+$* Dy barazime algjebrike A = B dhe C = D te bashkésia e njéjté e pérkufizimit jané barazime ekuivalente nése
bashkésia e zgjidhjeve pérputhet, d.m.th. (popmyna),

ku (popmyna) éshté bashkésia e zgjidhjeve té barazimit té paré, por (popmyrna) éshté bashkésia e zgjidhjeve té
barazimit té dyté.

Disa prej vetive té relacionit ekuivalencé qé shfrytézohet gjaté zgjidhjes sé barazimeve, jané:
Kéto veti té relacionit pér ekuivalencé jané té njohura si transformacione ekuivalente té barazimit.
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1.2. Barazimet lineare dhe zgjidhja e barazimeve lineare
+}» Barazimi algjebrik A = B tek i cili pas rregullimit té tij e panjohura paragitet vetém né fuqiné e

paré, quhet barazim linear.
+s* Forma e pérgjithshme e barazimit linear me njé té panjohur éshté (oopmyna)

Barazimet e formés (popmyna), jané barazime lineare me njé té panjohur

Mendo dhe pérgjigju!

o Sa zgjidhje ka barazimi linear me njé té panjohur?

Shembulli 4.

Barazimet (popmyna) jané barazime lineare me njé té panjohur.
Pér zgjidhjen e barazimit linear vlen kjo:

+%* Cdo barazim linear mund t& sillet né formén (popmymna

Zgjidhja e barazimit (popmyna) varet prej numrave realé a dhe b.

1) Nése (popmymna), barazimi éshté i zgjidhshém dhe ka vetém njé zgjidhje (popmyna)

2) Nése (¢popmyia), barazimi gjithashtu éshté i zgjidhshém, domethéné ¢do numér real éshté zgjidhje e tij,
ka pafund shumé zgjidhje.

3) Nése (¢popmyia), barazimi éshté i pazgjidhshém (i pamundshém), pasi barazimi (popmyna) nuk béhet
barazim numerik i sakté pér asnjé numér x.

Shembulli 5. Zgjidhi barazimet lineare: a) b) ¢) ¢)
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a) Me zbatimin e vetisé sé dyté d.m.th., me shtimin e -2 nga té dy anét e barazimit fitohet (popmyna)

b) Me zbatimin e vetisé sé treté, domethéné me shumézimin e barazimit nga té dy anét me (dopmyna) fitohet

(popmyna)

¢) Barazimin vijuen do ta zgjidhim me zbatimin e vetisé sé pare, té dyte dhe té trete, (dbopmyna) d.m.th., (bopmyna)

¢) Pér zgjidhjen e kétij barazimi sé pari e zbatojmeé vetiné e treté me até qe e shumézojme barazimin nga té dy anét

me (cdopmyna) d.m.th., barazimin do ta shumézojmé me SHVP prej eméruesve. Pastaj e zbatojmé vetiné e paré dhe

dyté. Késhtu, jané (dpopmyna) fitohet (dbopmyna

Shembulli 6. Diskuto zgjidhshmériné e barazimi:
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3(x+2)=§—1/-4<:>

S12(x+2)=x-4<
S12x—x=-4-24 <

< 11x=-28
28

Sx=—-".
11

Bo egHa paBeHka, OCBEH Heno3HaTaTa MOXe Aa ce MojaBu Hekoja OykBa LUTO Ce CMeTa Kako
nosHat 6poj 1 ce HapekyBa (pearneH) napameTap.

< OnwTtute 6poeBmn (OBykBM) CO KOM BO paBEHKaTa Ce U3paseHn Hekou of
no3HaTUTe BENWYMHM M KOM He 3aBucaT Of Heno3HatTuTe ce Bukaar
napameTpm Ha paBeHkaTa.

% [NapameTpute BO paBeHkaTa 06MYHO v uspadysame co npsute Gyksu of
natuHckata asbyka a,b,c,d,...,k,m,n 3a pa3nuvka oA NPOMEHNVBUTE KOU

M 03HavyBaMe co rnocrnegHuTe BykBu og natuHUUaTa x, y,z,v,u,...

% Ako 36opyBame 3a onwTn peanHn 6poesu Toraw 3bopyBame 3a peariHu
napameTpu.

@ flpumep 7 | Oppenu 3a koja BpeoHOCT Ha NapamMeTapoT a paBeHKkaTa ax—3a =1+5x ke
nae:

a) peLunmnBea; ©) HEBO3MOXHa.
Mpen Aa NoYHEMe CO pellaBare paBeHKa ja TpaHCOopMMpamMe BO eKBMBArIEHTHA paBeHKa Ha
pageHata, T.e. ax—3a=1+5x < (a—-5)x=1+3a.

1+3a

a-5"

a) PaBeHkaTa e pewnueasa a—5#0, T.e.3aa # 5, U Toa peLLEHNE € EAUHCTBEHO X =

6) PaBeHkaTa e HeBo3MOXHa 3a a—5=0 T.e. 3a a=5, 6ugejin 0-x=1+15=16.

EnHa paBeHka Moxe Aa cogpku n noseke napameTpu. Bo Toj crnyyaj anckycujaTta 3a pewnmsocTta
Ha paBeHKaTa ce cBedyBa Ha AMCKyCWja 3a Cekoj napameTtap nocebHo, a 1 3a eBeHTyalHN BPCKU
nomery HuB.

[a ro pasrnegame crnegHvUoT NpuMep:

Mpum X X n
D 3a Kou BpegHOCTM Ha napaMeTpuTe mu n paBeHKaTa +—= e

m+n n m+n

pewnvea?

HajnpBo paBeHkata uma cmucna 3a m+n=0,17.e. m#-n n n=0.
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Barazim i zgjidhshém, me shumé zgjidhje, pasi: a) b) c)

b) I pazgjidhshém, pasi (popmymna)

c) I zgjidhshém, me njé zgjidhje té vetme, pasi:

(popmyma)
Te njé barazim, pérve¢ té panjohurés, mund té paraqitet ndonjé shkronjé qé llogaritet si numér i dhe

quhet parametér (real

Numrat e pérgjithshém (shkronjat) me té cilat te barazimi jané shprehur disa prej madhésive té
njohura dhe té cilat nuk varen prej té panjohurés quhen parametra té barazimit.

Parametrat te barazimi zakonisht i shprehim me shkronjat e para té alfabetit latin (dopmymna) pér

dallim prej ndryshoreve té cilat i shénojmé me shkronjat e fundit té alfabetit latin (popmyna)

Nése flasim pér numrat e pérgjithshém realé, atéheré flasim pér parametrat realé.

Shembulli 7. Cakto pér cilén c = vleré té parametrit, barazimi do té jeté (bopmyrna)

a) i zgjidhshém; b) i pamundshém.

Para se té fillojmé me zgjidhjen e barazimit e transformojmé né barazim ekuivalent me té dhénén,

domethéné (popmyrna)

a) Barazimi éshté i zgjidhshém pér (popmyna) d.m.th., pér (popmyna) dhe ajo zgjidhje éshté e vetme
(dopmymna)

b) Barazimi éshté i pamundshém pér (popmyna) d.m.th., a = 5 pasi (popmyra)

Njé barazim mund té pérmbajé edhe mé shumé parametra. Né até rast diskutimi pér zgjidhshmériné e
barazimit sillet né diskutim pér ¢do parametér né veganti, por edhe pér lidhjet eventuale ndérmjet tyre.
Ta zgjidhim kété shembull:

Shembulli 8. Pér cilat vlera té parametrit m dhe n barazimi (popmyna) éshté i zgjidhshém?
Sé pari barazimi ka kuptim pér (¢popmyna) d.m.th., (opmyna) dhe (dpopmyna)
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s+ Vlera absolute e cfarédo numri natyror paraget largésiné e kétij numri (dbopmyna) prej
fillimit te boshtit numerike, Ox

+** Me largési ndérmjet dy numrave realé a dhe b e nénkuptojmé numrin real dhe
(dbopmyna) e shénojme me (dbopmyna)

s+ Alsiomat pér gjatési jané:

1. (dbopmyna) ose (popmyna);
2. (dopmyna) ose; (dhopmyna)
3. (dbopmyna) ose (dbopmyna).

Ményrén e sjelljes sé barazimeve me vleré absolute té barazimeve lineare me njé té
panjohur do ta ilustrojmé me kéta shembuj.

Shembulli 1. Eshté e qarté se zgjidhje té barazimit (dpopmyna) me vleré absolute
(dbopmyna) jané

numrat (popmyna) dhe (popmyna), pasi (bopmyna). Si fitohen kéto zgjidhje dhe cilat jané
barazimet lineare me njé té panjohur té cilat sillet ky barazim me vleré absolute?

Sipas pérkufizimit pér vleré absolute té numrit real té dhéné lart, barazimi me vleré
absolute sillet né kéto barazime lineare (dopmyna) ose (dopmyna). Prej kétu fitohet se
zgjidhjet jane (dopmyna) dhe (bopmyna).

bsolute (dopmyna).

Pasi barazimin e transformojmé né barazim ekuivalent me até, domethéné (popmyna)
Me zbatimin e péerkufizimit pér vleré absolute si te shembulli 1, fitohet zgjidhja e
barazimit (popmyna) dhe (dpopmyna

Shembulli 3. Zgjidhi barazime: a) b) c)
a) Me zbatimin e pérkufizimit pér vleré absolute (dopmyna)
Barazimin e zgjidhim né dy intervale.
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g
x:—2—6 x=2_6
) g
x=-8 x=-4
T.e. x =-8 € (—o0,—06) n x=-4¢€[-6,+x0).

3akny4dyBame geka, paBeHkata uma ase pewenmja x =—8 n x =—4.

6) Co npumeHa Ha geduHnUmjaTa 3a ancosnyTHa BpeaHoCT
{x -3, x23
|x—-3= :
—(x—-3),x<3
PaBeHkaTa ja peluaBame BO ABa MHTEPBanwu.
1) 3a xe(—0,-3): 2x—(x-3)=9<=x+3=9x=6¢(—0,3).
PeleHneTo x =6 He e pelleHne Ha paBeHKaTa.
2) 3a xe€[3,+0): 2x+(x-3)=9<=3x-3=9<x=4< x=4€[3,+x0).
PeweHneTo x =4 e pelueHne Ha paBeHKaTa.

3aknyyyBame feka, paBeHkaTa uma eHo pelleHne x =4 .

B) Co npumeHa Ha gedmHuumjaTa 3a ancoryTHa BpeAHOCT MMame,

5
x_3, x>3 2x+5, XZ—E
|AlH|x-3= niBlE2x+5= 5
—(x=3),x<3 ~(x+8)a<—>
3a nogobpa npernegHOCT Ha MHTEPBannUTE BO KOM Ke ja peluaBaMe paBeHkaTa, Ke ja ynotpebume
OpojHaTa ocka:

- B+ —A+

IS | | >
— 0 3

By R

3abenexyBame geka 3HaLMTe Ha M3pasuTe CO NPOMeHnMBM A U B HW gaBaaT Tpu pasnuyHu
WHTepBanu, kage Ke ja pellaBame paBeHkaTa.

5 .
1) 3a xe(—oo,—a): Bo oBOj uHTepBan 3a u3pasute co npomeHnmeum 4 n B TO4HO €

| Al=—A4,| Bl=—B 1.6 —(x-3) :—(2x+5)<:>—x+3:—2x—5<:>x:—8€(—oo,—§).
PeleHneto x = —8 e pelueHne Ha paBeHKaTa.

2) 3a xe[—%ﬁ): Bo oBoj uHTepBan 3a u3pasuTe co npomMeHnmBu 4 U B TO4YHO e

|Al=—A,|Bl=B Te
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Barazimin e zgjidhim né dy intervale.

1. Pér (dbopmyna): 2. Pér: (popmyna)

(popmyna) (dpopmyna)
d.m.th., (¢popmyna) dhe (dopmyna)

Pérfundojmé se, barazimi ka zgjidhje (popmyna) dhe (dpopmyna)

b) Me zbatimin e pérkufizimit pér vleren absolute (dpopmyna)
Barazimin e zgjidhim né dy intervale.

1) Pér: (bopmyna)

Zgjidhja x = 6 nuk éshté zgjidhje e barazimit

2) Pér (dbopmyna)

Zgjidhja (dopmyna) eéshteé zgjidhje e barazimit
Pérfundojmé se barazimi ka njé zgjidhje x =

c) Me zbatimin e pérkufizimit pér vleré absolute kemi, (popmyna) dhe (dpopmyna)

Pér gartési me té madhe teé intervaleve te té cilat e zgjidhim barazimin, do ta pérdorim boshtin numerik:

Vérejme se shenjat e shprehjeve me ndryshore A dhe B na japin tre intervale té ndryshme, ku do ta zgjidhim
barazimin.
1) Pér (dbopmyna)
Né kété interval pér shprehjet me ndryshoret A dhe B éshté e sakté (dpopmyna) dhe (popmyna)
Zgjidhja x = -8 éshte zgjidhje e barazimit.
Pér (popmyna)
Né kété interval pér shprehjet me ndryshoret A dhe B éshté e sakté (popmymna) d.m.th., (bopmya)

2. Né kété interval pér shprehjet me ndryshoret A dhe B éshté e sakté (opmyna) d.m.th., (popmymna)

Zgjidhja (popmyna) éshté zgjidhje e barazimit.

3) Pér (popmymna): Né kété interval pér shprehjet me ndryshoret A dhe B éshté e sakté (popmyna) d.m.th., (popmymna)

Zgjidhja (popmyna) nuk éshté zgjidhje e barazimit. Po, ky barazim tanimé e fituam si zgjidhje té barazimit né intervalin e paré.
Pérfundojmé se, barazimi ka dy zgjidhje (dopmyna) dhe (popmyna). 205
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Shembulli 3. Zgjidhe barazimin (dpopmyna) né bashkésiné e pérkufizimit.
Diskuto zgjidhjen e tij varésisht prej vlerés sé parametrit a!

Barazimin e shumézojmé me shuméfishin mé te vogél te pérbashkét té emeéruesve
SHVP (dpopmyna) ku (bopmyna) d.m.th., (dpopmyna) dhe (dpopmyna).

Vijon, (popmyna)
Pér (bopmyna), barazimi ka zgjidhje té vetme dhe até (popmyna)

Pér (dpopmyna), barazimi nuk ka zgjidhje d.m.th., barazimi i formés (dopmyna).

Né vazhdim do té japim disa detyra tekstuale té cilat mund té zgjidhen me ndihmén e barazimeve
lineare me njé té panjohur.

Shembulli 4. Shuma e tre numrave natyroré té njépasnjeésheém éeshtée 246

Caktoji ata numra.

Le té jené (dopmyna) dhe (bopmyna) tre numra té njépasnjéshém. Prej kushteve té detyrées kemi se
shuma e tyre eshte 246. Domethéné, (dbopmyna). Ata numra jane: 81,82 dhe 83.

Shembulli 5. Sara éshté 5 vjet mé e re prej Laurés. Katér vjet mé voné, Laura do té jeté dy heré me e
vjetér se Sara. Cakto moshén e tanishme té Sarés dhe Laureés.

Nése me x e shénojmé moshén e Laurés, ateheré x -5 eshté mosha e Sares.

Katér vitet e fundit, mosha e Laurés do té jeté x + 4, ndérsa té Sarés x -5 + 4. Sipas kushti té detyres,
katér vjet mé voné Laura do té jeté dy heré me e vjetér se Sara, pra vijon (popmyna)

Domethéné, mosha e tanishme e Laurés éshté 6 vjet, ndérsa Sara éshté (¢popmyna) vjet.

Shembulli 6. Cmimi i dy tavolinave dhe tri karrigeve éshté 7050 denaré. Néese njé tavoliné kushton 400
denaré mé shumé se njé karrige, cakto ¢mimin pér njé tavoliné dhe njé karrige.

Nése me x e shénojmé ¢cmimin e njé karrige, sipas kushtit té detyrés 400 + x éshté cmimi pér njé
tavoliné (tavolina kushton 400 denaré mé shumeé se karrigia).

Atéheré, cmimi i tri karrigeve éshté 3x, ndérsa pér dy tavolina éshté (dpopmyna).

Pasi dihet se 7050 denarée eshté cmimi i pérgjithshém pér dy tavolina dhe tri karrige, kemi: (dopmyna)
Domethéne, cmimi pér njé karrige éshté 1250 denaré, ndérsa ¢mimi pér njé tavoliné éshté
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Shembulli 3. Zgjidhe barazimin (dpopmyna) né bashkésiné e pérkufizimit.

Diskuto zgjidhjen e tij varésisht prej vlerés sé parametrit al

Barazimin e shumézojmé me shuméfishin mé té vogél té pérbashkét t& eméruesve
SHVP (dopmyna) ku (dbopmyna) d.m.th., (dbopmyna) dhe (dpopmyna).

Vijon, (doopmyna)
Pér (dbopmyna), barazimi ka zgjidhje té vetme dhe até (doopmyna)

Pér (dpopmyna), barazimi nuk ka zgjidhje d.m.th., barazimi i formés (doopmyna).

Né vazhdim do té japim disa detyra tekstuale té€ cilat mund té zgjidhen me ndihmén e
barazimeve lineare me njé té panjohur.

Shembulli 4. Shuma e tre numrave natyroré té nj€pasnjéshém éshté 246. Caktoji ata numra.
Le té jené (dbopmyna) dhe (bopmyna) tre numra té njépasnjéshém.

Prej kushteve té detyrés kemi se shuma e tyre éshté 246. Domethéné, (dbopmyna). Ata numra
jané: 81,82 dhe 83.

Shembulli 5. Sara éshté 5 vjet mé e re prej Laurés.

Katér viet mé voné, Laura do té jeté dy heré mé e vjetér se Sara.
Cakto moshén e tanishme té Sarés dhe Laurés.
Nése me x e shénojmé moshén e Laurés, atéheré x -5 éshté mosha e Sarés.

Katér vitet e fundit, mosha e Laurés do té jeté x + 4, ndérsa té Sarés x =5 + 4. Sipas kushti té
detyrés, katér vjet mé voné Laura do té jeté dy heré mé e vjetér se Sara, pra vijon
Domethéné, mosha e tanishme e Laurés éshté 6 vjet, ndérsa Sara éshté vijet.

Shembulli 6. Cmimi i dy tavolinave dhe tri karrigeve éshté 7050 denaré. Nése njé tavoliné
kushton 400
denaré mé shumé se njé karrige, cakto ¢mimin pér njé tavoliné dhe njé karrige.

Nése me x e shénojmé ¢cmimin e njé karrige, sipas kushtit t€ detyrés 400 + x éshté ¢cmimi pér
njé tavoliné (tavolina kushton 400 denaré mé shumé se karrigia).

Atéheré, ¢cmimi i tri karrigeve éshté 3x, ndérsa pér dy tavolina éshté Pasi dihet se 7050 denaré

éshté ¢cmimi i pérgjithshém pér dy tavolina dhe tri karrige, kemi:
Domethéné, ¢cmimi pér njé karrige éshté 1250 denaré, ndérsa ¢mimi pér njé tavoliné éshté
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Shembulli 7. Gjatésia e drejtkéndéshit eshté dyfish mé e madhe se gjerésia. Nése perimetri éshté 78 metra,
njehso gjatésiné dhe gjerésiné e drejtkéndéshit.

Le te jeté x gjerésia e drejtkéndeshit, atéhere 2x éshté gjatésia. Prej kushtit té detyrés dihet se perimetri i
drejtkéndeéshit éshteé 78 metra, késhtu kemi: (dpopmyna).
d.m.th.,13 metra eéshté gjerésia dhe (dbopmyna) metra éshté gjatéesia e drejtkéndeshit.

Detyra pér puné té pavarur:

1. Zgjidhi barazimet né fushén e pérkufizimi:

a); b);

2. Eméruesi i njé numri racional éshté me i madh se numeéruesi i tij pér 3. Nése numeéruesi zmadhohet pér 7,
ndérsa emeéruesi zvogélohet pér 1, numri i ri behet (dbopmyna). Caktoje atée

3. Shuma e shifrave té njé numri dyshifror éshté 12. Nése shifrat i ndérrojné vendet, numri i ri éshté pér 18
mé i vogél se i pari. Cili éshté ai numér?

4. Sa mg metal qé pérmban 45% nikel duhet té kombinohet me 6 mg nikel té pastér gé té fitohet leguré qé
pérmban 78% nikel?

5. Cakto numrin ku njé e gjashta éshteé me e vogél prej njée té katértes pér 3.

6. Nése blini libér pér 350 denare, gé éshté pér 30% i zvogéluar prej cmimit té rregullt, cili éshté cmimi i
rregullt i librit?
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4. Forma e zgjidhur e pabarazimit linear me njé té panjohur

Para se té futim pabarazim linear me njé té panjohur dhe ta shqyrtojmé zgjidhjen e tij, té
pérgjigjemi né disa pyetje.

Mendo dhe pérgjigju!
o Cfaré éshté pabarazim numerik? Jepni shembull!

o Cili interval e paraget bashkésin€? Paragqiti tek intervalin grafikisht né drejtézén numerike!
Cfaré éshté zgjidhje e pabarazimit (dopmyna), analitikisht, grafikisht?

Sé pari, ta pérkufizojmé konceptin pabarazim me njé té panjohur.

Prej dy shprehjeve algjebrike edhe me njé ndryshore, té lidhura me njérén prej shenjave pér pabarazim
(popmyna) ose (popmyna) fitohet pabarazim qé quhet pabarazim me njé té panjohur.

Shembulli 1. Pabarazimet (popmyrna) jané shembuj té pabarazimeve lineare me njé té panjohur.
Ngjashém sikurse te barazimet me njé té panjohur edhe kétu mund té kryhen transformime ekuivalente.

D y pabarazime (dpopmyna) dhe (dopmyma) jané pabarazime ekuivalente nése bashkésia e zgjidhjeve té tyre jané
té barabarta ndérmjet tyre. Shénohet
Disa prej vetive té relacionit ekuivalencé qé shfrytézohen gjaté zgjidhjes sé pabarazimeve jané:
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Kéto veti té relacionit té€ ekuivalencés gé shfrytézohen gjaté zgjidhjes sé pabarazimeve i quajmé edhe

njé té panjohur, t& sqardjmé cfaré éshté zn aba njé té panjohur, sikurse gé éshté
bashkésia e zgjidhjeve té pabarazimit me njé té& panjohur.

Nése pér ndonjé vleré té té panjohurés, pabarazimi linear kalon né pabarazim numerik té sakté, atéheré pér até vlerén
themi se éshté zgjidhje e pabarazimit linear me njé té panjohur.

Bashkésia e vlerave pér té cilat pabarazimet kalojné né pabarazime té sakta numerike pabarazimi quhet bashkésia e
zgjidhjeve té pabarazimit.

Shembulli 3.
Cdo numér prej intervalit (popmysa) éshté zgjidhje e pabarazimit (popmyrna), pasi pabarazimi (popmymna) kalon né
pabarazim numerik té sakté.

Shembulli, pér (popmyna) pabarazimi (popmyna) kalon né pabarazim numerik té sakté (dpopmysna).

Zgjidhja (popmyna) éshté njé zgjidhje e pabarazimit, por intervali (popmyna) éshté bashkésia e zgjidhjeve té tij.

Cdo pabarazim qé mund té sillet né formén (popmyna), ku (popmyna), quhet pabarazim linear me njé té panjohur.
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OTTyKa, HAMECTO Ha LIeNioTO MHOXECTBO Ha pearnHu 6poeBu oaaeaHall, ke pasrnegyBame Ha
nBa uHTepsany [1,+o) u (—»,1).
1) Kora x e [1, +oo), HepaBeHKaTa ro gobvmea 0OnuKoT:

x—1+2x>53x>6 = x>2.
AKO Hajoeme rnpecek Ha WHTepBanoT Ha Koj pasrnegyBame [1,+oo) W WHTepBanoT LWTO o

nobvBame co pellaBake Ha NMHeapHaTa HepaBeHka, (2,+oo), ro nobveBame WHTepBanoT

(2,+oo).

2) Kora x e (—oo,l) , HepaBeHkaTa ro fobvea 06MnKOT:
—x+1+2x>5<x>4<x>4.
AKO Hajoeme npecek Ha WHTepBanoT Ha Koj pasrnegyBame (—oo,l) W WHTepBanoT LWTO o
nobusame co peluaBatbe Ha NiHeapHaTa HepaBeHka, (4,+), fobusave .

4 T

L1
10 1 2 3 4 R

KoHeuHo, pelLeHne Ha noveTHaTa paBeHKa Co ancosflyTHa BpegHoCT ke buae yHujaTta og
nobuenute peeuja (2,+90)Ud =(2,+0).

6) |2x—1]+|x-3|<5

Op pedumHuymjaTa 3a anconyTHa BPeAHOCT MaMe:

1
2x-1, 2x-120 2x-1 x2-
[2x—1|=

~Qu=), 2w-1<0 | ) x<%

| 3| x=3, x=-320 x=3, x23
X — = =
—(x-3), x-3<0 [—(x-3), x<3

OTTyKka, pelleHneTo Ha NiMHeapHaTa HepaBeHKa ke ro pasrrnegyBamMe Ha UHTepBanuTe:

213



Prej pérkufizimit pér vleré absolute kemi (dopmyna):

Prej kétu, zgjidhjen e pabarazimit linear do ta shqyrtojmé né intervale:
1) Kur pabarazimi e fiton formén (dpopmyna)

Nése caktojmé prerjen e intervalit tek i cili shqyrtojmé edhe intervalin gé e fituam me zgjidhjen e pabarazimit linear
e fitojmé intervalin

2) Kur (dbopmyna), pabarazimi e fiton formén

Nése gjejmé prerje té intervalit tek i cili shqyrtojmé edhe intervalin gé e fituam si zgjidhje té pabarazimit linear

(upTex)

3) Kur , pabarazimi e fiton formén

Nése gjejmé prerje té intervalit tek i cili e shqyrtojmé edhe intervalin gé e fitojmé me zgjidhjen e pabarazimit linear
(, e kemi

Pérfundimisht si zgjidhje té pybarazimit fitojmeé interval qé éshté union prej té gjitha zgjidhjeve, domethéné
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Kontrolloji cilét prej kétyre té cifteve té pabarazimeve jané ekuivalente:
a) (popmyna) dhe (dpopmyna) b) (dbopmyna) dhe (bopmyna)

2. Zgjidhi pabarazimet lineare me njé té panjohur:

a) b) ¢) ¢)
3. Zgjidhi pabarazimet lineare me njé te panjohur

a) b) ¢) ¢)
4. Zgjidhi pabarazimet lineare me njé té panjohur: (popmyna).

5. Cakto numrin e plot mé té madh gé e kénaq pabarazimin: ((popmyna)

6. Cakto shenjén e funksionit (dopmyna). Pastaj té gjendet zeroja e funksionit
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5. . Sistemi i pabarazimeve lineare me njé té panjohur dhe térésia e
pabarazimeve lineare me njé té panjohur

5.1. Sistemi i pabarazimeve lineare me njé té panjohur

Cakto bashkésiné e pabarazimeve lineare me njé té panjohur (cbopmyna)
Prerja e intervaleve (dopmyna) dhe (cbopmyna) éshté intervali (coopmyna)
Prerjen e intervaleve té lartpermendura paraqite grafikisht.

Konjuksioni i dy ose (mé shumé) pabarazimeve lineare me njé té€ panjohur,
domethéné (¢popmyna) ose (popmyna) quhet sistem i pabarazimeve lineare me njé té
panjohur
Né vend té shenjés (popmymra), mund té géndrojé cilédo prej shenjave pér pabarazi
(¢popmymna) ose (popmyna)

Bashkésia e vlerave pér té cilat pabarazimet njékohésisht kalojné né pabarazi
numerike té sakté quhen bashkési e zgjidhjeve té sistemit té pabarazimeve lineare me
njé té panjohur.

Cdo numér i atillé quhet zgjidhje e atij sistemi té pabarazimeve lineare me njé té
panjohur.
Té shqyrtojmé kéta shembuj:

Shembulli 1. Zgjidhe sistemin e pabarazimeve lineare me njé té panjohur a) b) )
(¢popmyna) d.m.th., bashkésia e zgjidhjeve té pabarazimit té paré te sistemi

éshté intervali (popmyna), ndérsa te pabarazimit i dyté éshté (popmyna). Bashkésia e

zgjidhjeve té sistemit éshté prerja e bashkésisé sé zgjidhjeve té ¢do pabarazimi né

vecanti, domethéné (popmymna)

Bashkésia e zgjidhjeve mund té paraqitet né boshtin numerik,
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omethéné, bashkésia e zgjidhjeve té pabarazimeve te sistemi jané intervalet dhe , pérkatésisht. Domethéngé, sistemi
nuk ka zgjidhje pasi prerja e kétyre intervaleve éshté bashkési e zbrazét, domethéné (uprex)

Bashkésia e sistemit té pabarazimeve éshté prerja dhe e paragitur né boshtin numerik éshté ((rpresx)

5.2. Térésia e pabarazimeve lineare me njé té panjohur

Unioni i intervaleve ose éshté

Unioni i intervaleve té lartpérmendura té paraqiten grafikisht.

Disjunksioni prej dy (ose mé shumé) pabarazimeve lineare me njé té panjohur, domethéné ose , quhet térésia e

pabarazimeve lineare me njé té panjohur.

Né vend té shenjés mund té qéndrojé cilado shenjé pér pabarazimin ose.

Bashkésia e vlerave pér té cilat té paktén njéri prej pabarazimeve kalon né pabarazi té sakté numerike quhet
bashkésia e zgjidhjeve té térésisé sé pabarazimeve lineare me njé té panjohur.

Cdo numér i atillé quhet zgjidhje e térésisé sé pabarazimeve lineare me njé té panjohur.
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5.2. Téresia e pabarazimeve lineare me njé té panjohur
Unioni i intervaleve (dopmMyna) ose (popmyna) eshte (dbopmyna)
Unioni i intervaleve té lartpérmendura té paraqiten grafikisht

Disjunksioni prej dy (ose mé shumé) pabarazimeve lineare me njé té panjohur, domethéné (popmyrna)
ose (¢popmyrna), quhet térésia e pabarazimeve lineare me njé té panjohur.

Né vend té shenjés (bopmyna) mund té qéndrojé cilado shenjé pér pabarazimin (dbopmyra) ose (bopmyia).

Bashkésia e vlerave pér té cilat té paktén njéri prej pabarazimeve kalon né pabarazi té sakté numerike
quhet bashkésia e zgjidhjeve té térésisé sé pabarazimeve lineare me njé té panjohur.

Cdo numér i atillé quhet zgjidhje e térésisé sé pabarazimeve lineare me njé té panjohur.

Shembulli 2.

Zgjidhe térésiné e pabarazimeve lineare me njé té panjohur: a) b) ¢) d.m.th., bashkésia e zgjidhjeve té
pabarazimit té paré né térésiné e pabarazimeve lineare me njé té panjohur éshté intervali (opmyrna), ndérsa te
pabarazimi i dyté éshté (dopmyna).

Bashkésia e zgjidhjeve té térésisé sé pabarazimeve lineare me njé té panjohur éshté unioni i bashkésisé sé
zgjidhjeve té ¢cdo pabarazie né vecanti, domethéné (dpopmyrna).

Bashkésia e zgjidhjeve éshté paraqitur te boshti numerik éshté (prex),

Domethéné bashkésia e zgjidhjeve té pabarazimeve te térésia e pabarazimeve lineare me njé té panjohur jané
intervalet

dhe, pérkatésisht. Domethéné, térésia e pabarazimeve lineare me njé té panjohur éshté unioni prej té dy
intervaleve .

Paragqitja gjeometrike e bashkésisé sé zgjidhjeve té térésisé sé pabarazimeve lineare me njé té panjohur te boshti
numrik éshté .

Té zgjidhim edhe shembuj té pérbéré té detyrave té cilat sillen né sistem té pabarazimeve lineare me njé té
panjohur, por edhe té térésisé sé sistemeve té pabarazimeve lineare me njé té panjohur.
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Shembulli 3. Zgjidhe pabarazimin (popmyna)
Vijimisht pabarazimin e sjellim né dy sisteme té pabarazimeve lineare, domethéné (dpopmyna)
ose (dopmyna) (thyesa éshté numér pozitiv nése numéruesi dhe eméruesi kané shenja té

njéjta). Eshté e qarté se béhet fjalé né térésiné e dy sistemeve té pabarazimeve lineare me njé
té panjohur

Prandaj, i njehsojmé bashkésité e zgjidhjeve té dy sistemeve dhe pastaj caktojmé unionin e dy
bashkésive té zgjidhjeve, e cila do té jeté zgjidhje e pabarazimit.

Domethéné, (dbopmyna) bashkésia e zgjidhjeve té sistemit (popmyna) éshté intervali
(dbopmyna), ndérsa bashkésia e zgjidhjeve té sistemit (popmyna) éshté bashkési e zbrazét
(dbopmyna). Késhtu, bashkésia e zgjidhjeve té pabarazimit éshté intervali (dopmyna)

Pérpiqu ta paraqesésh bashkésiné e zgjidhjeve né boshtin numerik!

Shembulli 4. Zgjidhe pabarazimin
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Pabarazimin (dpopmyna) e sjellim né dy sisteme té pabarazimeve dhe até
(bopmyna) ose (dbopmyna)

(prodhimi i dy numrave éshté negativ nése shumézuesit kané shenja té
kundérta

Eshté e qarté se béhet fjalé né térésiné prej dy sistemeve té pabarazimeve
lineare me njé té panjohur.

Pastaj i zgjidhim edhe dy sisteme té pabarazimeve (doopmyna):

(bopmyna), domethéné bashkésia e zgjidhjeve éshté intervali (popmyna)
(bopmyna), domethéné bashkésia e zgjidhjeve éshté e zbrazét (dbopmyna)

Domethéné, bashkésia e zgjidhjeve té pabarazimit té dhéné éshté intervali
(cbopmyna)

o Pérpiqu ta paragesésh bashkésiné e zgjidhjeve te boshti numerik!

Né fillim té késaj njésie modulare sqaruam se si zgjidhen pabarazime me vleré
absolute. Tani me ndihmén e njé shembulli do té& sqarojmé edhe njé ményré pér

zgjidhjen e pabarazimeve lineare me vleré absolute.

Shembulli 5.
Zgjidhi pabarazimet me vleré absolute:

a) Prej pérkufizimit pér vleré absolute kemi (doopmyna) gé éshté njéjté me
zgjidhjen e sistemit té pabarazimeve lineare, (dpopmyna) d.m.th., bashkésia e
zgjidhjeve éshté intervali (dbopmyna)

o Pérpiqu ta paragesésh bashkésiné e zgjidhjeve te boshti numerik!

b) Ngjashém sikurse te detyra paraprake kemi: domethéné intervali , qé éshté
njéjté me zgjidhjen e sistemit t& pabarazimeve lineare me njé t& panjohur
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Shembulli 6. Zgjidhi pabarazimet me vleré absolute:
a); b)

a) Pabarazimin (copmMyna) e paragesim né formén (dpopmyna). Fitohet sistem pabarazimesh (

o Pérpiqu ta paragesésh bashkésiné e zgjidhjeve te boshti numerik!

b) Pabarazimin (dopmyna) e paragesim né formen (dpopmyna)

Fitohet sistem pabarazimesh (popmyna)

o Pérpiqu ta paragesésh bashkésiné e zgjidhjeve te boshti numerik!

Detyra pér puné té pavarur:

1. Zgjidhe sistemin e pabarazimesh me njé té panjohur: a) b) c) ¢)
2. Zgjidhe pabarazimin: a); b).

3. Zgjidhe pabarazimin: a); b)

4. Zgjidhe pabarazimin me vleré absolute: a) b) c) ¢) d) dh)
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x—4
r)7| 5 |32; A) | x+1|<2-3x; ) 3x+|x+1<2.

6. Detyra pér pérseéritje té njésisé modulare

1. Kontrollo se numri (bopmyna) €a shté zgjidhje e barazimit (coopmyna)

2. Zgjidhe barazimin: (¢popmyna)

3. Pér cilén viere té parametrit a barazimi (popmyna) ka zgjidhje (cbopmyna)
4. Zgjidhe pabarazimin me vieré absolute (dpopmyna)

5. Njé numer éshté tri heré mé i madh se numrit i dyté, ndérsa shuma e tyre éshte 84.
Caktoji ata numra.

6. Provo se ky ¢ift pabarazimesh a jané ekuivalent: (¢popmyna) dhe (cpopmyna)
7. Zgjidhe pabarazimin linear (cpopmyna)

8. Cakto shenjéen e funksionit (dbbopmyna). Pastaj cakto zeron e funksionit.

9. Zgjidhe sistemin e pabarazimeve (¢popmyna)

10. Zgjidhe pabarazimin me vleré absolute (cpopmyna)
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FUNKSIONI LINEAR
SISTEMI BARAZIMESH LINEARE
ME DY TE PANJOHURA

QELLIMET E NJESISE MODULARE

Duke mésuar njésiné modulare, nxénési duhet te aftéesohet:

té pérkufizojé dhe njohé funksion linear;

jé grafikun e funksionit linear;

té caktojé vetité e funksionit linear;

té caktojé paralelizmin e drejtézave té fituara si

grafik té funksioneve lineare varésisht prej

koeficientit;

» té zgjidhé sistem prej dy barazimeve lineare me
dy té panjohura me metoda té ndryshme;

» té diskutojé zgjidhjen e sistemit prej dy
barazimeve lineare me dy té panjohura me
shfrytézimin e rregullave té Kramerit;

» té zgjidhé probleme praktike té cilat sillen né

zgjidhjen e sistem barazimesh me dy té

panjohura

YV VY



PERMBAJTJA E NJESISE MODULARE 6

225. Funksioni linear. Grafiku i funksionit linear

228. Vetité e funksionit linear

235. Sistem prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura

239. Zgjidhja e sistemit prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura me
metodén e koeficientéve té kundert

241. Zgjidhja e sistemit prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura:
Metoda e Gausit dhe metoda grafike

245. Rregullat e Kramerit pér zgjidhjen e sistemit prej dy barazimeve lineare
me dy té panjohura

249. Zbatimi i sistemit prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura

252. Detyra pér pérseéritje té njesisé modulare
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T’i shqyrtojmé kéta shembuij:

Shembulli 1. Njé fémijé posa i lindur peshon 2,5 kg. Sa do té peshojé pas x ditéve prej
lindjes, nése dihet se né 2 muajt e paré pas lindjes rritja mesatare ditore e peshés sé
féemijés éshte 0,05 kg?

Eshté e qarté se pér x dité pasha e fémijés do té zmadhohet pér 0.05x kg. Nése pashén e
fémijés né ditén x pas lindjes sé tij e shénojmé me T, atéheré T = 0.05x + 2.5.
Domethéné, peshén e fémijés e paragesim si funksion prej vjetérsisé sé tij x, ku
(cbopmyna) dite.

Shembulli 2. Njé thupér e nikelit e gjaté 1 m éshté nxehur né temperature prej t0 C. Té
caktohet gjatésia e saj L.

Thupra e gjaté té nikelit 1 m né 00C me nxemje pér 10C zgjatet pér 0,0013 cm. Nése
nxehet né t0OC ajo do té zgjatet 0.0013t cm. Gjatésia e saj do té jetée L = 0.0013t + 100.
Domethéné, gjatésiné e thuprés e paragesim si funksion té temperaturés t me té cilan e
nxejmé thuprén.

Funksionet e fituara te té dy shembuijt jané funksione lineare.

* Funksionet e formés y = 2x + 3, f (x) = -3x + 5,y = 2x, y = -x jané funksione lineare.

* Te funksioni y = 2x + 3, koeficienti para argumentit éshté 2, anétari i lire éshtée 3.
Ndérsa tani funksioni, y = 2x koeficienti para argumentit éshté 2, por anétari i liré éshté
0.

Mendo dhe pérgjigju:

o Pér cilet numra éshté pérkufizuar funksioni linear?

o Cila éshtée bashkésia e vlerave té funksionit linear?
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Té japim edhe dy shembuj té funksionit linear:

Shembulli 3.

a) Funksionin linear e hasim né fiziké gjaté té€ mésuarit e l1évizjes drejtvizore uniforme ku rruga e kaluar x(t)
= vt njehsohet si funksion prej kohés t, por v éshté shpejtésia e lévizjes.

b) Funksion linear kemi edhe te Iévizja e nxituar drejtvizore, ku éshté dhéné varésia (dppopmyna) prej kohés
t, por vO éshté shpejtésia fillestare e |évizjes, por a &shté nxitimi.

Funksioni i formés (popmyna) ku a, b jané konstanté (¢farédo numra realé, por x éshté ndryshore ose argument quhet
funksion linear. Koeficienti para argumentit éshté a, por b éshté anétari i lire.

Domeni (bashkésia e pérkufizimit) (bpopmyna) dhe bashkésia e vlerave (popmyna) té funksionit linear éshté
bashkésia e numrave realé (popmyrna)

1. Le té jeté dhéné funksioni linear (popmymna). Cakto: a) b) c)

1.2. Grafiku i funksionit linear

Té studiohet vijimi i njé funksioni, domethéné té caktohet bashkésia e pérkufizimit té tij dhe té shqyrtohet se si ai
ndryshon vlerén e tij kur rritet argument i tij. Mé lart vérejtém shembuj té funksioneve lineare. Pér grafikét e tyre, mé
sakté pér grafikun e funksionit linear éshté kjo e sakté:

o Grafiku i funksionit linear éshté bashkésia (popmyrna)

« Bashkésia (¢popmyra) gjeometrikisht paraqitet te sistemi kénddrejté koordinativ i Dekartit né rrafsh

« Grafiku i funksionit linear éshté drejtéz. Prej aksiomés: “Népér dy pika kalon njé dhe vetém njé drejtéz”, té vizatuarit
e funksionit linear béhet me ndihmén e dhénies sé dy pikave qé shtrihen te drejtéza.
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Shembulli 4.
Ta vizatojmeé grafikun e funksionit linear (dpopmyna). Grafiku éshté bashkésia (popmyna).Hapat pér té vizatuar
grafikun e funksionit linear (dbopmyna) jané

Bashkésia e pérkufizimit té funksionit linear éshté bashkésia e numrave realé (popmyna). Prandaj pér argumentin e
funksionit linear zgjedhim ¢farédo dy numra realé 0 dhe 1. Pér numrat e zgjedhur realé i gjejmé vlerat e funksionit (popmyna).
Pastaj, e paraqesim funksionin linear (¢popmyna) né ményré tabelare

2. Fitojmé dy pika qé shtrihen te grafiku i funksionit linear (popmymna), por ato jané (popmyna) dhe (popmyna)

3. I bartim pikat A dhe B te sistemi kénddrejté koordinativ i Dekartit dhe e vizatojmé drejtézén

Mendo dhe pérgjigju:

o Si quhet boshti x, por si boshti y?

o Si quhet pika O (0,0)?

o Cilat jané koordinatat e pikave qé shtrihen né boshtin e abshisés x, kurse cilat jané koordinatat e pikave qé shtrihen te boshti y?

2. Vizato grafikét e kétyre funksioneve lineare: (¢popmyrna)
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Le té jeté dhéné funksioni linear. Njehso (¢popmyna

a); b); c)

2. Pér kéto funksione lineare:
a); b); c) cakto koeficientét para argumentit dhe anétarin e

3. Vizato grafikét e kétyre funksioneve lineare:

a); b); c).

4. Pér cilén vleré té parametrit k funksioni (dbopmyna) kalon népér piké

5. Gjeje funksionin linear (¢popmyna) nése pér até éshté e sakté (hpopmyna) dhe
Cfaré véren?

2. Vetité e funksionit linear

Pasi e futéem funksionin linear, kétu do t’i pérkushtohemi vetive té tij. Pér funksionin linear e dimé
se:

* Funksioni me formén (cpopmyna), ku, a, b jané konstanté (¢farédo numra realé), por x éshté
ndryshore ose argument quhet funksion linear.

Koeficienti para argumentit éshté a, por b éshté anétari i liré.

* Domeni (bashkésia e pérkufizimit) (bopmyna) dhe bashkésia e vierave (bopmyna) té funksionit
linear éshté bashkésia e numrave realé (cbopmyna)

Shembulli 1. Te vizatimi né té njéjtin sistem koordinativ jané vizatuar funksionet lineare
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Funksioni i paré linear (¢popmyna) i pren té dy boshtet koordinative né fillimin e koordinatave.
Funksioni i dyté linear y = -2x + 6 e pret boshtin e abshisave né pikén (popmyna), por té ordinatave né

pikén (dbopmyna).

s Prerjet e funksionit linear y = ax + b me boshtet koordinative mund t’i caktojmé edhe analitikisht, pa
e vizatuar grafikun e tij.

Prerja e grafikut té funksionit linear (dpopmyna) me boshtin e abshisave x éshté pika e formés (dopmyna).
Kjo do té thote se funksioni éshté i barabarté me zero, domethéné (popmyna) dhe (dpopmyna) fitohet si
zgjidhje e té panjohurés x té barazimit linear (popmyna

Fitojmeé se pika me koordinata (dpopmyna) éshté prerja e grafikut té funksionit linear y = ax + b me
abshisén x. Vlera e argumentit pér té cilén funksioni éshté i barabarté me zero quhet zero e funksionit.

s+ Prerja e grafikut té funksionit linear y = ax + b me boshtin e ordinatave éshté pike e formés (0,y). Kjo
do té thoté se per x = 0 fitohet (popmyna). Domethéené, pika me koordinata (0,b) éshté prerje e grafikut
te funksionit linear y = ax + b me boshtin e ordinatave y.

1. Cakto prerjet me boshtet koordinative té funksioneve lineare:
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Té gjendet zero e funksionit té& ¢cdonjérés prej funksioneve té€ dhéna lineare.

Shembulli 2. Né té njéjtin sistem koordinativ i vizatojmé grafikét e funksioneve lineare (doopmyna). | fitojmé
kéta grafiké

W\ ¥y y=3x-1

o Shqyrtoji kéto tri drejtéza dhe si €shté raporti i tyre reciprok?

Me siguri pérfundove se té tri drejtézat jané paralele. Kjo nuk éshté rastésisht, pasi kur
koeficientét para argumentit jané té barabarté, atéheré grafikét e funksioneve lineare jané
drejtéza paralele.

2 | Cakto parametrin a pér té cilin grafiku i funksionit linear (dbopmyna) éshté paralel me
grafikun e funksionit (dopmyna). Cilin funksion linear e fitove?

Shembulli 3. T’i vizatojmé né té njéjtin sistem koordinativ grafikét e funksioneve lineare
(bopmyna). | fitojmé kéta grafiké
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y=—2x-1

Ny

- N W oo

y=3x-1

y=x—1

Me siguri pérfundove se té tri drejtézat priten né njé piké dhe ate ne pikén (0,-1).

Kjo nuk éshte rastésisht, pasi kur anétarét e lire jané té barabarté, atéheré grafikét e funksioneve
lineare priten né pikén (0,b) né boshtin e ordinatave y.

3. Cakto parametrin a pér te cilin grafiku i funksionit linear y = (a -3)x =a e pret boshtin e ordinatave né
té njéjten pike me grafikun e funksionit y = -3x + 1. Cilin funksion linear e fitove?

Shembulli 4. T’i vizatojmé né té njéjtin sistem koordinativ grafikét e funksioneve
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o Shqyrtoji grafikét e funksioneve lineare. Cfaré konstaton pér grafikét e tyre?
Me siguri konstatove se té tri drejtézat kalojné népér fillimin e koordinatave O (0,0)

Kjo nuk éshté rastésisht, pasi kur anétarét e lire jané té barabarté me zero, atéheré grafikét e
funksioneve lineare

kalojné népér fillimin e koordinatave O (0,0).

4. Cakto parametrin a pér té cilin grafikét e funksionit linear (¢doopmyna) kalojné népér fillimin e
koordinatave (dpopmyna). Cilin funksion linear e fitove?

Shembulli 5. T'i vizatojmé né té njéjtin sistem koordinativ grafikét e funksionevey =-3,y=2,y=5y
=-4:

Ay
6 y=3
J
4
4
1
1 | | 1 1 | | | | | | 1 ~
5—54-32-10123456x’
1{-1
2 y:_3
=3
B
=4
_5 y
6

o Me siguri pérfundove se té katér drejtézat jané paralele me boshtin e abshisés x.
Kjo ndodh kur koeficienti para argumentit éshté zero d.m.th., pér a = 0 funksioni linear

e ka formén y = b. Funksioni i kétillé quhet funksion konstant

o 5. Cakto parametrin a pér té cilin funksioni linear (popmyna) éshté funksion konstant.
Cilin funksion linear e fitove?
Mendo dhe pérgjigju:
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Le té jené dhéné funksionet lineare (dbopmyna). Pér funksionin linear (doopmyna), vlen se
(dbopmyna). Vérejmé se nése rritet argumenti, rritet edhe vlera e funksionit linear (dpopmyna)

Deri tani pér funksionin linear (dpopmyna), vlen. Vérejmé se nése rritet argumenti, vlera e
funksionit linear bie.

Kjo nuk éshté rastésisht, pasi funksioni i dhéné linear (¢popmysna) a rritet ose bie, varet prej shenjés

sé koeficientit para argumentit

Prandaj a quhet edhe koeficienti i drejtimit.

5. T'i vizatojmé funksionet lineare (doopmyna) (upTex)

Ay f(x)=x+2

F(x)=-x+3

TR T
o2 B¢ ) N A B Y

Prej grafikéve té funksioneve té dhéna lineare (dbopmyna) pérfundohet se kur koeficienti i drejtimit
éshté numeér real pozitiv (popmyna), atéheré funksioni monotonisht rritet, por pér koeficienti i
drejtimit €shté numér negativ (popmyna) funksioni monotonisht bie.

6. Né té njéjtin sistem koordinativ vizatoji grafikét e kétyre funksioneve lineare: (dpopmyna). Cilét

prej tyre kané grafiké té cilét jané drejtéza paralele? Cilét grafiké priten né pikén e njéjté té boshtit
té ordinatave? Cilét grafiké rriten monotonisht, por cilét bien monotonisht?
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Pér funksionet lineare:

a)b)c)

cakto prerjet me boshtet e koordinatave!

2. Eshté dhéné funksioni linear y = (k + 1)x —3. Cakto parametrin k, pér té cilin:

a) funksioni linear ka zero x = 3;

b) grafiku i funksionit linear éshté paralel me simetralen e kuadrantit té paré dhe té treté;

¢) funksioni linear rritet;

¢) funksioni linear zvogélohet;

d) funksioni linear éshté funksionon konstant;

3. funksioni linear rrallé funksioniy = (2k + 1)x —1 pér disa vlera té parametrit k kalon népér
fillimin e koordinatave?

4. Pér cilén vleré té parametrit k grafikét e té dy funksioneve lineare y = 2k + 1)x -k, y = 2x e
prené boshtin e ordinates né pikén e njéjté?

5. Pér cilén vleré té parametrit k grafikét e té dy funksioneve lineare y = (2k + 1)x -k, y = (2-k)x
-1 jané drejtéza paralele?
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3. Sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura
3.1. Koncepti pér barazim linear me dy té panjohura

Koncepti barazi, identitet dhe barazim tanimé jané té mésuara. Kétu pérséri
kthehemi te barazimet.

* Barazimet (cpopmyna), jané barazime lineare me dy té panjohura x dhe y

* Pér barazimin linear me dy té panjohura (cbopmyna) zgjidhje te bashkésia
e numrave natyroré (¢popmyna) jané ¢ifte té renditura (4,2), (6,5)..., né
bashkésiné e numrave té ploté (coopmyna) jané gifte té renditura (4,2), (6,5),
(0!'4)! ('2,7)

* Vérehet se narazimi linear me dy té panjohura ka pakufi shumé zgjidhje
d.m.th., ai éshté i papércaktuar.

1. Té caktohen disa zgjidhje té barazimit linear me dy té panjohura
(dbopmyna) né (chopmyna)

Barazimi linear me dy té panjohura éshté barazim i llojit (popmyna) ku
(¢popmyna) numrat (popmyna) quhen koeficient para té panjohurés, numri c éshté
anétar i lire, por (popmyna) dhe (popmyna) jané té panjohura té barazimit linear me
dy té panjohura.

Pér zgjidhjet e barazimit linear me dy t€ panjohura d.m.th., pér formén normale t&
barazimit linear me dy té panjohura e sakté éshteé:

Té zgjidhet barazimi linear me dy té panjohura domethéné té caktohet ¢ifti i
renditur i numrave realé té lejuar (¢popmyna) pér té cilét barazimi ax + by = ¢, béhet
gjykim i vérteté d.m.th., i sakté (popmyna).

Barazimi linear me dy té panjohura ka pakufi shumé zgjidhje d.m.th., ai éshté i
papércaktuar.
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Vérejtje: Ményrat pér fitimin e barazimit ekuivalent me barazimin linear me dy té panjohura jané
identike me ményrat e dhéna pér barazimin linear me njé té panjohur te njésia modulare
paraprake

Shembulli 1. Barazimi linear me dy té panjohura (dbopmyna) éshté ekuivalent me barazimi linear
me dy té panjohura (cpopmyna). Barazimi i fundit linear me dy té panjohura éshté né formén
normale (té pérgjithshme’

2, Barazimi vijuen linear me dy té panjohura (popmyna) mund té sillet né formén normale (té
pérgjithshme)

3.2. Koncepti pér sistemin e barazimeve lineare me dy té panjohura

Shpeshheré te detyrat problemore kérkohen zgjidhjet e pérbashkéta té dy barazimeve me dy té
panjohura.

Bashkésia e dy barazimeve me dy té panjohura, pér té cilat kérkohen zgjidhje té pérbashkéta,
quhet sistem prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura me formén (popmyna) (flasim pér
konjuksionin e dy barazimeve lineare me dy té panjohura), ku (popmyna). Numrat (popmyna) quhen
koeficientét para té panjohurés, por numrat (popmyna) quhen anétarn té lire té sistemit

Shembulli 2

Kastrioti dhe Beni kané shkuar sé& bashku né treg, Kastrioti ka bleré 2 kg mollé dhe 3 kg
kumbulla dhe ka shpenzuar 190 denaré.

Beni ka bleré prej molléve té njéjta 3 kg dhe prej kumbullat e njéjta 5 kg dhe ka shpenzuar 300
denaré. Sa denaré kushton 1 kg mollé, ndérsa sa 1 kg kumbulla?
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[2x+3y =190

Mevdo dne ml pyoryeu:
o F'grnuovl olotept mpep Sy Popoliemde Aveope pe Sy 1. moveonvpo o ko {yprdnee 1.
wetue?

Ilp Cypudneev & oroteptt mpep Sy Popoliemde Aveope pe Sy 1. maveonvpo Lont & soxtl
KQO

Zgjidhje e sistemit prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura éshté ¢do cift i renditur
(popmyra)
prej numrave realé té lejuar pér té cilét té dy barazime te sistemi (popmyna) kalojné né gjykime té
vérteta d.m.th., (popmymna)

Sistemi mund té keté zgjidhje té vetme (sistemi éshté pércaktuar), té mos keté zgjidhje
(sistemi éshté kundérthénés) ose té keté pakufi shumé zgjidhje (sistemi éshté i papércaktuar).

+%* Forma (dopmyna) e sistemit prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura quhet forma normale
ose e pérgjithshme e sistemit té barazimeve me dy té panjohura.

+%* Dy sisteme prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura jané ekuivalent né té njéjtén fushé té
pérkufizimit, nése ¢do zgjidhje e njérit sistem &éshté zgjidhje edhe e sistemit tjetér.

s Sistemi ekuivalent me té dhénin fitohet kur cilido barazim té sistemit zévendésohet me barazimin
ekuivalent.

+%* Sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura, nése nuk éshté né formén e pérgjithshme,
atéheré me shfrytézimin e té€ dhénit mund té sillet né formén normale (té pérgjithshme).

Shembulli 3. Sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura (popmyrma) éshté né formén
normale ose té pérgjithshém, por mund ta sjellim né kété ményreé:
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X—Y o,
~==3/2 {x_y:6

x+y x+y=-6

=-2/3

3. Cilat prej kétyre cifteve té renditura éshté zgjidhje e sistemit prej dy barazimeve lineare me dy
té panjohura

4. Kéto sisteme prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura silli né formén normale: a) b)

Detyra pér puné té pavarur:

1. Cakto disa cifte t€ numrave té ploté té cilét jané zgjidhje té sistemit prej dy barazimeve lineare

me dy té panjohura

2. Kété barazim linear me dy té panjohura sille né formén normale (té€ pérgjithshme

3. Cili prej kétyre cifteve té renditura éshté zgjidhje e sistemit prej dy barazimeve lineare me dy
té panjohu

4. Kéto sisteme té dy barazimeve lineare me dy té panjohura silli né formén normale (té
pérgjithshme):

xty)—L =2 N X=y xty 1
. 775 6l 7 5 2

AP NI B x—2y 1_y

2 =3 5 7 2
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Metoda e zévendésimit pér zgjidhjen e sistemit té barazimeve lineare me dy té panjohura e
shfrytézojmé vetém te sistemet té cilat jané né formén normale (té pérgjithshme)
(dpopmyma). Nése nuk jané, sé pari sistemin e barazimeve lineare me dy té panjohura duhet
ta sjellim né formén normale (té pérgjithshme) té sistemit té barazimeve lineare me dy té
panjohura.

Sistemin e barazimeve lineare me dy té panjohura e zgjidhim me metodén e zévendésimit
ashtu qé prej njérit barazim shprehet njéra prej té panjohurave, té cilén e zévendésojmé te
barazimi tjetér i sistemit duke fituar sistem ekuivalent me té dhénurit.

Shembulli 1. Sistemin e barazimeve lineare me dy té panjohura (¢popmyna) ta zgjidhim me
metodén e zévendésimit (popmya)

Cifti i renditur (1,-2) éshté zgjidhje e sistemit té barazimeve lineare me dy té panjohura.

1. Kéto sisteme té barazimeve lineare me dy té panjohura zgjidhi me metodén e
zévendésimi: a) b)

4.2. Metoda e koeficientéve té kundért

Metodén e koeficientéve té kundért ose metodén e barazimit pér zgjidhjen e sistemit té
barazimeve lineare me dy té panjohura e shfrytézojmé vetém te sistemet té cilat jané né
formén normale (té pérgjithshme) (popmymna) Nése nuk jané, sé pari sistemin e
barazimeve lineare me dy té panjohura duhet ta sjellim né formén normale (té
pérgjithshme) né sistem té barazimeve lineare me dy té panjohura.
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prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura e zgjidhim me metodén e koeficientéve té
kundért ose me metodén e barazimit, késhtu koeficientét para njérés té€ panjohur te dy
barazimet duhet t'i transformojmé né numra té€ kundért. Pastaj té dy barazimet i mbledhim.
Fitojmé barazim linear me njé té panjohur, té cilén e zgjidhim dhe zgjidhjen e fituar pér até té
panjohur e zévendésojmé te njéra prej barazimeve fillestare, pér té fituar zgjidhjen e té
panjohurés sé dyté.

Shembulli 2. Sistemin e barazimeve lineare me dy té panjohura (dpopmyna) ta zgjidhim me
metodén e koeficientéve té kundért ose me metodén e barazimit. Vérehet se koeficientét para
té panjohurés jané numra té kundért. | mbledhim té dy anét e barazimit dhe barazimi e fituar e
shkruajmé si barazim té paré té sistemit, por pér barazim té dyté e marrim cilado prej
barazimeve fillestare. Késhtu, fitojmé sistem qé éshté ekuivalent me sistemin e dhéné

(cpopmyna)

Cifti i renditur (dpopmyna) éshté zgjidhje e sistemit t&€ dhéné prej dy barazimeve me dy té
panjohura.

2. Kéto sisteme té barazimeve lineare me dy té panjohura zgjidhi me metodén e
koeficientéve té kundért ose me metodén e barazimi: a) b)

Shembulli 3. Sistemi (dbopmyna) éshté sistem i barazimeve lineare me dy té panjohura. Ai
zgjidhet me ndihmén e futjes sé ndryshores ndihmése (dpopmyna). Me ndryshoret e reja, i njéjti
transformohet né dy barazimeve lineare me dy té panjohura (dpopmyna), qé zgjidhet me
ndonjérén prej metodave dhe fitohet zgjidhja (dbopmyna)

3. Zgjidhe sistemin (dopmyna) me futjen e ndryshoreve ndihmése
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Zgjidhi kéto sisteme me njérén prej té dy metodave: a) b) ¢) ¢

2. Zgjidhi kéto sisteme me futjen e ndryshoreve ndihmése a) b)

5. Zgjidhja e sistemit prej dy barazimeve me dy té panjohura. Metoda e Gausit

5.1. Metoda e Gausit

Transformimet elementare té cilat zbatohen te sistemeve prej barazimeve lineare me dy té
panjohura pér fitimin e sistemeve ekuivalente jané:

a) zévendésimi i vendeve té barazimeve;

b) shumézimi i njérés prej barazimeve me numér i ndryshueshém prej zeros dhe shtuarja e atij te
barazimi tjetér.

Le té jeté dhéné sistemi i barazimeve lineare me dy té panjohura né formén normale: (opmyna)
Metoda e Gausit pér zgjidhjen e sistemit té barazimeve lineare me dy té panjohura pérbéhet prej
eliminimit gradualisht té njérés prej té panjohurave te sistemi. Prandaj edhe kjo metodé éshté e
njohur si metoda e eliminimit té Gausit. Prej sistemit fillestar me transformimet elementare fitohet
sistem tek i cili te njéra prej barazimeve éshté eliminuar njéra prej té panjohurave. Sistemi i fituar
éshté ekuivalent me sistemin fillestar.
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Shembulli 1. Pér zgjidhje e sistemit té barazimeve lineare me dy té panjohura
(dbopmyna) do ta zbatojmé metodén e Gausit

a) barazimin e paré e shumézojmé me -1 dhe e shtojmé te barazimi i dyté, (dpopmyna)
E eliminojmé ndryshoren;

b) té dytén e pjesétojmé me -3 dhe e fitojmé zgjidhjen péry (popmyna)

c) Zévendésohet vlera e y te barazimi i paré dhe fitohet vlera e té panjohurés x,
(dbopmyna)

Zgjidhja e barazimit éshte (1,1).

Jo patjetér té eliminohet e panjohura x, mund té eliminohet edhe e panjohura'y,
(dbopmyna)

Vérejtje: Nése sistemi i dhéné i barazimeve lineare me dy té panjohura nuk éshté né
formén normale, pér ta zbatuar metodén e Gausit, éshté e nevojshme ta sjellim
sistemin né formén normale.

1. Me metodén e Gausit zgjidhi kéto sisteme té barazimeve lineare me dy té
panjohura:

X y=1
x—y=1 5 V=
a ; :
x+2y=3
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5.2. Zgjidhja grafike e sistemit té barazimeve lineare me dy té panjohura

E dimé se funksioni prej formés éshté funksion linear, grafiku i té cilit éshté drejtéz, ndérsa
tani sistemi i barazimeve lineare me dy té panjohura né formén normale éshté

s+ Zgjidhja grafike e sistemit té barazimeve lineare me dy té panjohura pérbéhet prej té
shprehurit té té panjohurés y si funksion e varur prej x te t&€ dy barazimet dhe té vizatuarit e dy
funksioneve lineare.

Vérejtje: Pér ta zbatuar kété metodé, éshté e nevojshme gé sistemi i dhéné i barazimeve
lineare me dy té panjohura té jeté né formén normale, né té kundértén sistemin e dhéné e
transformojmé né sistem ekuivalent prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura né formén
normale.

Shembulli 2.

Grafikisht ta zgjidhim kété sistem té barazimeve lineare me dy té panjohura (doopmyna).
Hapat pér zgjidhjen jané:

a) Te sistemi edhe té dy barazimet e shprehim vy,

b) Né té njéjtin sistem koordinativ i vizatojmé dy funksionet lineare, (upTex)

NS B o,

N

y=—x+2
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c) Prerja e té dy drejtézave éshté pika (1,1), e cila éshté zgjidhje e sistemit té barazimeve lineare
me dy té panjohura.

Me metodén grafike zgjidhja e sistemit té barazimeve lineare me dy té panjohura fitohet si prerje e
té dy drejtézave, té cilat jané grafikét e funksioneve té dhéna lineare, nse sistemi ka zgjidhje té
vetme.

+s* Nése ka pafund shumé zgjidhje, atéheré grafikét do té jené drejtéza té cilat puthiten.
Sistemi nuk do té keté zgjidhje nése drejtézat jané paralele

2. Me metodén grafike té zgjidhen kéto sisteme prej dy barazimeve me dy té panjohura: a) b)

Detyra pér puné té pavarur:

1. Me metodén e Gausit té zgjidhen kéto sisteme prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura:
a) b) c)

2. Me metodén grafike té zgjidhen kéto sisteme prej dy barazimeve me dy té panjohura: a) b)
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Prej sistemit té fundit vérehet se fitohen vlerat e kétyre determinantéve (¢popmyna
Ato do t’'i shénojmé me (dbopmyna) Pérfundojmé se sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té

panjohura mund té zgjidhet me ndihmén e determinantéve.

Sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura (¢popmyna)
mund té zgjidhet me njehsimin e determinantés (popmyna).

Zgjidhjen e vetme e fitojmé me formulat (popmyna), té cilat quhen rregulla té Kramerit, ku (popmyna

Shembulli 2

Ta zgjidhim sistemin prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura (¢popmyna) me rregullat e Krameri:
a) Vlera e determinantés (¢popmyna)

b) Zgjidhjet jané (popmyna)

¢) Cifti i renditur (2,2) éshté zgjidhja e sistemit (popmyna)

2. Zgjidhi kéto sisteme me ndihmén e rregullave té Krameri: a) b)
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6.3. Diskutimi pér zgjidhjen e sistemit prej dy barazimeve lineare me dy té
panjohura

E dimé se sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura mund té keté
zgjidhje té vetme (sistem i pércaktuar), pafund shumé zgjidhje (sistem i
papércaktuar) dhe té mos keté zgjidhje (sistem kundérthénés).

Pér sistemin prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura (cbopmyna)

rregullat e Kramerit do t’i shénojmé né kété formé (popmyna).

Tani mund ta diskutojmé zgjidhjen e sistemit prej dy barazimeve lineare me dy
té panjohura

Sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura ka zgjidhje té vetme
(sistem té caktuar), (popmyna) nése (popmyna)
(sistemi ka zgjidhje té vetme, nése raporti prej koeficientéve para njérés té panjohur nuk
éshté e barabarté me raportin e koeficientéve para té panjohurés tjetér).

Sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura ka pafund shumé zgjidhje
(sistem i papércaktuar) nése

(¢popmyna) (raporti prej koeficientéve para njérés té panjohur éshté e barabarté me
raportin e koeficientéve para té panjohurés sé dyté) dhe:

a) Sistemi nuk ka zgjidhje (sistem kundérthénés) nése té paktén njéra prej determinantéve
(dpopmyna) éshté e ndryshueshme prej zeros d.m.th., (popmyna) d.m.th., (popmyna)
(sistemi nuk ka zgjidhje nése raporti prej koeficientéve para njérés té panjohur éshté e
barabarté me raportin e koeficientéve para té panjohurés sé dyté, por nuk jané té
barabarta me raportin e anétaréve té liré).
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b) Sistemim ka pafund shumé zgjidhje (sistem i pacaktuar) nése dhe té dy determinantét
(dbopmyna) jané zero d.m.th., (bopmyna) d.m.th.,. (bopmyna)

(sistemi ka pafund zgjidhje nése raporti prej koeficientéve para njérés té panjohur éshté e
barabarté me raportin e koeficientéve para té panjohurés sé dyté, por nuk jané té barabarta
me raportin e anétaréve té liré).

Shembulli 3. Ta diskutojmé zgjidhjen e kétij sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té
panjohura (hopmyna)

Determinanté jané: (cbopmyna)

- Sistemi ka zgjidhje té vetme (dpopmyna) pér (dpopmyna) d.m.th., (dbopmyna)

- Sistemi ka pafund shumé zgjidhje ose nuk ka zgjidhje kur (dpopmyna) d.m.th., (bopmyna)
Pér determinantét e sistemit jané, sistemi ka pafund shumé zgjidhje

Pér a = 1 determinantét té sistemit jané (popmyna), sistemi nuk ka zgjidhje

Diskutimi mund té jeté edhe pa njehsimin e determinantéve:
- Zgjidhje té vetme sistemi ka pér (¢popmyna)

- Pafund shumé zgjidhje, nése (chopmyna)

- Nuk ka zgjidhje, nése (¢popmyna)

3. Diskuto zgjidhjen e kétyre sistemeve a) b)
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Detyra pér puné té pavarur:

1. Njehso kéto determinanté té rendit té dyté: a) b) c)

2. Zgjidhi kéto sisteme me ndihmén e rregullave té Krameri: a) b

3. Diskuto zgjidhjen e kétyre sistemeve: a) b

7. Zbatimi i sistemit prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura

Sistemi prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura zbatohet te detyrat prej jetés reale, detyra prej
teknikés dhe detyra nga shkenca. Do té jepen disa shembuj.

Shembulli 1. Sot babai dhe djali sé bashku kané 65 vjet. Pas dy vjet babai do té jeté 2 heré mé i vjetér
se djali. Sa vjet ka babai, ndérsa sa djali né moment

Vitet e babait do t’i shénojmé me x, kurse vitet e djalit me y. Pér ta parashtruar sistemin prej dy
barazimeve lineare me dy té panjohura do té na ndihmojé kjo skemé
Skema né moment pas 2

(tani)

Babai x x + 2

Djaliyy + 2

Né bazé té skemés dhe tekstit té detyrés mund té konstatojmé

1) Né moment babai dhe djali e kané kété barazim x + y = 65

2) Pas 2 vjet barazimi e paraget lidhjen ndérmjet babait dhe djalit éshté
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) E fitojmé sistemin

Sistemi zgjidhet me ndonjérén prej metodave paraprakisht t€ dhéna pér zgjidhje dhe ai ka zgjidhje (44,21

Si pérgjigje té kérkesés sé detyrés kemi: né moment, babai ka 44 vjet, kurse djali 21 vjet

1. Shuma e viteve té gjyshit dhe nipit €shté 80 vjet. Para 5 viteve, gjyshi ka gené 13 heré mé i vjetér se
gjyshit. Nga sa vjet ka ¢cdonjéri prej tyre?

Shembulli 2. Dy motogikletisté nisen njéri pérballé tjetrit prej dy qyteteve A dhe B té larguar ndérmjet tyre
300 km. Motogiklisti gé niset prej qytetit A niset 1 oré mé voné prej motogiklistit prej qytetit B dhe pas 2
oré ata takohen né gjysmé té rrugés. Nése motogciklisti gé niset prej qytetit A e zvogélon shpejtésiné pér
15 km/oré, por tjetri e zmadhon shpejtésiné pér 10 km/oré, atéheré ata nisen njékohésisht dhe do té
takohen né gjysmé té rrugés pér 2,5 oré. Me c¢faré shpejtésie vozit ¢gdonjéri prej tyre?

Motociklisti gé niset prej qytetit A e ka shpejtésiné x km/oré, kurse motogiklisti gé niset prej qytetit B ka
shpejtési prej y km/oré. Qé té€ mund té formojmé sistem prej dy barazimeve lineare me dy té panjohura e
vizatojmé kété vizatim (upTex

1 oré mé voné

x km/oré y km/oré

Né momentin kur motogiklisti niset prej qytetit A niset 1 oré mé voné prej motogiklistit prej qytetit B dhe
pas 2 oré ata takohen né gjysmé té rrugés, e fitojmé kété barazim: 2x + 3y = 100. Nése motogiklisti qé
niset prej qytetit A e zvogélon shpejtésiné pér 15km/oré, por tjetri e zmadhon shpejtésiné pér 10km/oré
ato do nisen njékohésisht dhe do té takohen né gjysmé té rrugés pér 2,5 oré fitohet barazimi: 2.5(x-15) +
2.5(y + 15) = 300. E fitojmé sistemin, (dpopmyna) gé ka zgjidhje (75,50). Fitojmé: né momentin,
motogiklisti prej qytetit A vozit me shpejtési 75 km/oré, por motogiklisti prej qytetit B vozit me shpejtési 50
km/oré

2. Treni i udhétaréve prej Shkupi niset né ora 7 né drejtim té Novi Sadit. Dy oré mé voné né té njéjtén
kahe niset treni i shpejté, qé e arrin trenin e udhétaréve né ora 12
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. Treni i shpejté prej Novi Sadi arrin né ora 18, kur treni i udhétaréve éshté larguar 160 km nga Novi Sadi.
Me cfaré shpejtésie lévizin té dy trenat? Kur do té arrijé treni i udhétaréve né Novi Sad?

Sa éshte largésia ndérmjet Shkupit dhe Novi Sadit?

Shembulli 3. Herési i dy nhumrave natyrorée eshté 2 dhe mbetja 9. Nése i pjesétueshmi zmadhohet pér 5 dhe
pjesétohet me pjesétuesin e njéjté fitohet pjeséltim pa mbetje me herés 3. Sa jané ata numra?

Té pjesétueshmin le ta shénojmé me x, kurse pjesétuesin me y. Barazimi i paré éshté: (popmyna).

Nése i pjesetueshmi zmadhohet pér 5 dhe pjesétohet me pjesétuesin e njéjté fitohet pjesétim pa mbetje me
herés 3, fitohet barazimi i dyté: (bopmyna)0. E fitojmé sistemin (dopmyna), gé ka zgjidhje (dbopmyna). |
pjesetueshmi éshté 37, kurse pjesetuesi eéshté 14.

3. Ndryshimi i dy numrave éshté 75, por herési i tyre éshté 4. Ciléet jané ata numra?

Shembulli 4. Dy punétoré Sajmiri dhe Halili mund ta kryejné njé puné pér 12 dité. Pas punés sé perbashkét
prej 5 ditésh njéri punétor sémuret, ashtu gé tjetri, duke punuar veté, e kryen punén pér 17,5 dité. Pér sa
dité mund ta kryejé punén cdo punétor, nése punon vete?

Sajmiri le ta kryejé veté punén pér x dité, kurse Halili pér y dité. Sipas té dhénave té detyrés e formojme
sistemin:

Me zévendésimin (¢popmyna) fitohet sistemi: (popmyna)

Me zgjidhjen e kétij sistemi fitohen zgjidhjet (popmyna).

Duke u kthye te zévendésimi prapa fitohet se Sajmiri e kryen punén vet pér (¢popmyna) dité, por Halili per
(dbopmyna) dité.

4. Njé rezervuar mbushet me dy gypa. Té dy gypat sé bashku, rezervuarin e mbushin péer 12 orée
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Detyra pér punét té pavarur:

1. Nése numéruesin dhe eméruesin e njé thyese i zmadhojmé pér 2, atéheré fitohet
thyesa (popmyna). Nése numéruesi dhe eméruesi zbritet 2, atéheré fitohet thyesa
(dbopmyna). Cila éshté thyesa?

2. Shuma e shifrave té njé numri dyshifror éshté 15. Ndryshimi ndérmjet numrit dyshifror
té shkruar me shifrat e njéjté por né renditje té anasjellté dhe numrit dyshifroré té dhéné
éshteé 9. Pér ¢faré numeér dyshifroré béhet fjalé?

3. Njé fshatar ka ruajtur pula dhe dele. Sé bashku kané pasur 27 koka dhe 84 kémbé. Sa
pula, ndérsa sa dele ka pasur fshatari

4. Herési i dy numrave éshté 174, por mbetja 2. Ndryshimi prej té pjesétueshmit i
shumézuar 2 dhe pjesétuesi i shumézuar me 250 éshté 298. Cilét jané ata numra?

5. Dy automobila jané nisur prej qytetit A nga qyteti B me shpejtési prej 60 km/oré dhe 90
km/oré. Tri oré pas nisjes sé automobilit té paré prej qytetit A niset automobila i dyté,
atéheré njékohésisht arrijné né qytetin B. Pas sa oré ka vozitur ¢donjéri prej té dy
automobilave? Sa éshté largésia ndérmjet té dy qyteteve?

6. Sot ndryshimi ndérmjet viteve té nénés dhe vajzés éshté 28 vjet. Pas pesé vjet néna do
té jeté 5 heré mé e vjetér se vajza. Nga sa vjet kané néna dhe vajza sot?

7. Njé rezervuar mund té mbushet népérmjet 2 gypave. Nése gypi i paré éshté i hapur 4
oré, i dyti 3 oré, mbushet me (hopmyna) e rezervuarit. Nése gypi i paré éshté hapur 2
oré, por i dyti 1 oré, atéheré rezervuari do t¢ mbushet (doopmyna) e rezervuarit. Pér sa
oré mund té mbushet rezervuari me ¢do gyp né veganti?

8. Nga Shtipi dhe Kavadari té larguar 60 km lévizin dy bigikletist njéri kah tjetri.
Bigikletisti i paré éshté nisur 10 minuta para té dytit. Pas 50 minuta prej nisjes sé
biciklitistit té dyté largésia e tyre ka gené 6 km. Né 30 minutat vijuese prej tejkalimit kané
gené té larguar 3,8 km. Me cilat shpejtési kané lévizur bigikletistét?
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8. 3agaum 3a noBTOpyBake Ha MogyapHaTa eguHMUa

1. Eshté dhéné funksioni linear y = (k —1)x -(3—-k). Cakto parametrin k, pér té cilin:

a) funksioni linear ka zero x = 1;

b) grafiku i funksionit linear éshté paralel me simetralen e kuadrantit t&€ dyté dhe té katért;
c) funksioni linear rritet;

¢) funksioni linear zvogélohet;

d) funksioni linear éshté funksion konstant.

2. Pér cilén vleré té parametrit k grafikét e t€ dy funksioneve lineare
y = (Bk =1)x —(k =3), y = 2x + k e prejné boshtin e ordinatés né pikén e njéjté?

3. Kéto sisteme silli né formén normale: a) b)

4. Sistemin zgjidhe (dpopmyna) me metodén e zévendésimit.
5. Sistemin zgjidhe me metodén e koeficientéve té kundért.
6. Sistemin zgjidhe (dbopmyna) me metodén e Gausit.

7. Sistemin zgjidhe (doopmyna) me metodén grafike.

8. Sistemin zgjidhe (doopmyna) me rregullat e Kramerit.

9. Diskuto zgjidhjen varésisht prej parametrit k pér sistemin (dpopmyna)

10. a) Shuma e shifrave té njé numri dyshifror éshté 7.

Ndryshimi ndérmjet numrit dyshifror dhe numrit dyshifror t€ shkruar me té njéjtat shifra por né rendin e
anasijellté éshté 27. Cili éshté ai numér?

b) Né disponim kemi dy lloje té alkoolit 25% dhe 75%. Nga sa litra duhet t& merret prej cdonjérit pér té
fituar 50 alkool prej 50%7?
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FIGURAT GJEOMETRIKE NE
RRAFSH

QELLIMET E NJESISE MODULARE

Duke mésuar njésiné modulare, nxéenésit duhet té aftésohen:

» » té dallojné konceptet e thjeshta dhe té nxjerra;
» t'i kuptojné raportet ndérmjet pikave dhe
drejtézave né rrafsh;
» t'i pérkufizojné figurat e rrafshéta;
» té konstatojné dhe té shfrytézojné veti té figurave
té rrafshéta né problemet praktike.



PERMBAJTJA E NJESISE MODULARE 7
257. Konceptet themelore dhe té

262. Raporti reciprok i pikés dhe drejtézés. Raporti reciprok ndérmjet dy drejtézave né
rrafsh

267. Figurat gjeometrike né rrafsh: gjysmedrejtéza dhe kéendi
273. Figurat gjeometrike né rrafsh: segmenti dhe shumékéndéshi
280. Figurat gjeometrike né rrafsh: vija rrethore dhe rrethi

285. Detyra pér pérséritje te njesis€ modulare
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Gjeometria éshté degé e matematikés e cila llogaritet si shkencé pér figurat. Ajo éshté
njéra prej shkencave mé té vjetra, e cila paraqitet né Egjiptin, Babilon dhe né Greqiné antike té
lashté, si nevojé pér matje praktike té tokés, ku koncepti pér matje, sypriné dhe véllim jané té
njohur qysh prej shekullit 6 p.e.r. Konstruksione gjeometrike kané shfrytézuar edhe indianét né
shekullin 3 p.e.r. kur pavarésisht prej tyre, Euklidi ka dhéné formén aksiomatike dhe prandaj
quhet gjeometria e Euklidit. Gjaté shekujve ajo éshté pérsosur dhe pérparimi i saj rezulton me
formén e saj té sotshme, si fushé e gjeré pér shqyrtimin dhe punén e shkencétaréve dhe
praktikantéve.

1. Konceptet themelore dhe té nxjerra dhe gjykimet
1.1. Konceptet themelore dhe té nxjerra

Gjaté té mésuarit e gjeometrisé udhéhigemi prej parimit: prej té njohurés nga e
panjohura. Prandaj, futja e ndonjé koncepti té ri gjeometrik béhet me shfrytézimin tani mé
koncepteve té njohura gjeometrike. Qéndrimi i kétillé me té cilin futet koncepti i ri gjeometrik
quhet pérkufizim.

Pérkufizimi éshté fjali népérmjet té cilés pércaktojmé ndonjé koncept me ndihmén tani
mé té koncepteve.

Né gjeometri dallojmé dy lloje té koncepteve gjeometrike: koncepte themelore dhe té nxjerra.
Konceptet themelore jané koncepte prej té cilave fillon ndértimi i gjeometrisé sé Euklidit dhe ato futen pa
pérkufizim, por futja e tyre shpesh éshté me pérshkrim té konceptit ose me shfrytézimin e shembujve.

Koncepte té nxjerra jané ato koncepte té cilat pérkufizohen dhe te pérkufizimet e tyre
shfrytézohen konceptet themelore, por edhe konceptet e nxjerra té cilat paraprakisht jané pérkufizuar.

Si koncepte themelore né rrafsh té cilat pérvetésohen pa pérkufizim jané: pika, drejtéza dhe
largésia, por edhe koncepti rrafsh gjithashtu éshté koncept themelor, i cili nuk pérkufizohet. Gjithashtu e
dimé se:

« Pikat shénohen me shkronjat e médha latine (¢popmymna),....

o Drejtézat shénohen me shkronjat e vogla latine (popmyna).,...

« Rrafshet shénohen me shkronjat greke (popmyrna),,,...

« Nése A dhe B pércaktojné pikeé té njéjté, atéheré shkruajmé (popmyrna) (lexohet “puthitet me”).

Shembulli 1.

a) Segmentin si koncept té nxjerré e pérkufizojmé me kété pérkufizim: “Pjesé prej drejtézés té
kufizuar me dy pika, qé i pérmban ato dhe té gjitha pikat qé shtrihen ndérmjet tyre”.
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Vérejmé se pér té pérkufizuar koncept té nxjerré “segment’, jané shfrytézuar konceptet
themelore pike dhe drejtéz.

b) Vija rrethore si koncept i nxjerr pérkufizohet me kété pérkufizim: “Bashkésia e pikave té
rrafshit t€ cilat gjenden né largési té barabarté prej njé piké fikse O né rrafsh”.

Vérejmé se pér té pérkufizuar koncept té nxjerré “vija rrethore” jané shfrytézuar konceptet
themelore bashkési, piké dhe largési. Edhe koncepti bashkési né matematiké éshté koncept
themelor, gé nuk pérkufizohet.

Né vend té bashkésisé sé pikave shpeshheré shfrytézohet termi vend gjeometrik i pikave. Vijén
rrethore dhe segmentin i llogarisim pér figura rrafshore. Pikén dhe drejtézén gjithashtu i
llogarisim pér figura rrafshore gjeometrike. Pikén dhe drejtézén gjithashtu i llogarisim pér figura
né rrafsh.

+» Koncepte themelore jané: pika, drejtéza, rrafshi dhe largésia.

s+ Cdo vend gjeometrik i pikave té rrafshit quhet figuré rrafshore gjeometrike ose shkurtimisht
vetém figuré.

+s+ Koncepte themelore jané konceptet té cilat pérkufizohen me shfrytézimin e koncepteve
themelore dhe koncepteve té nxjerra té cilat paraprakisht jané té pérkufizuara.

Né pérgjithési ¢do vend gjeometrik quhet figuré gjeometrike.

1. Pérmend pérkufizime té koncepteve té nxjerra: gjysmédrejtéza, gjysmérrafshi dhe kéndi.

1.2. Gjykimet themelore dhe té nxjerra

Vetité dhe raportet e figurave gjeometrike jané shprehur me gjykime. Né gjeometri dallojmé dy
lloje té€ gjykimeve: gjykime themelore dhe té nxjerra.

Gjykime themelore ashtu té quajtura aksioma jané gjykime té cilat i pérvetésojmé pa vértetim.
Aksiomat zakonisht i shénojmé me A1,A2,A3,...

Aksiomat té cilat jané té nevojshme pér ndértimin e gjeometrisé jané aksiomat prej gjeometrisé
sé Euklidit. Ato jané:

Aksioma 1: Te ¢do drejtéz shtrihen pafund shumé pika, por ekzistojné edhe pika té cilat nuk
shtrihen te drejtéza e njéjté.

Aksioma 2: Cdo drejtéz éshté plotésisht e pércaktuar me dy pika.
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Pér dy pika A dhe B themi se jané ose té ndryshme (me shénim (popmyna)) ose puthiten (me shénim
(dbopmyna), gé do té thoté se béhet fjalé pér pikén e njéjté me shénime té ndryshme

Pérvec koncepteve pika dhe drejtéza né rrafshin gjeometrik shfrytézohen edhe koncepti largési, qé
tanimé éshté pérmendur mé lart. Largésiné ndérmjet dy pikave A dhe B e shénojméeé me (dbopmyna).

Pér keté koncept themelore si pika i pérvetésojmé kéto aksioma:

Aksioma 3: Largesia prej pikés A deri te pika B éshté numeér real pozitiv ose zero d.m.th., (¢popmyna).
Nése (popmyna), atéheré (popmyna). Nése (cbopmyna), ateéheré (popmyna)

Aksioma 4: Pér cfarédo dy pika A dhe B largésia prej A deri te B éshté e barabarté me largésiné prej B
deri tek A d.m.th., (popmyna).
Aksioma 5: Pér c¢farédo tri pika A,

B dhe C, largésia (dbopmyna) éshté meé e vogél ose e barabarté me shumén e largésive (popmyna) dhe
(dbopmyna) d.m.th..
2 Vizato vizatim qgé i péergjigjet (bopmyna) dhe (dbopmyna) né pajtim me Aksiomén 5! (dbopmyna)
Koncepti largési na mundéson té futim dhe pérkufizojmé konceptin “shtrihet ndérmjet”:

Pér njé piké C themi se shtrihet ndérmjet dy pikave A dhe B, nése té tri pikat A, B dhe C jané té ndryshme
dhe éshté e sakté (popmyna).
Eshté e sakté:

+%* Pikat qé shtrihen né drejtézén e njéjté quhen pika kolineare.

+%* Pikat qé shtrihen né rrafshin e njéjté quhen pika komplanare.

Pér konceptin “shtrihet ndérmjet” éshté e sakté kjo aksiomé:
Aksioma 6: Nése njé piké shtrihet ndérmjet dy pikave té tjera, atéheré té tri pikat jané kolineare. Nése A, B dhe C
jané tri pika té ndryshme kolineare, atéheré pika A shtrihet ndérmjet pikave B dhe C ose pika B shtrihet ndérmjet
pikave A dhe C ose pika C shtrihet ndérmjet pikave A dhe B.

Vérejtje: Aksiomat e Euklidit do t'i shfrytézojmé edhe te njésité e ardhshme mésimore.

Gjykimet e nxjerra té ashtuquajtura teorema, jané gjykime té cilat duhet té vértetohen me shfrytézimin e aksiomave
ose gjykimeve té nxjerra (por paraprakisht té vértetuara. Teoremat zakonisht i shénojmé me T1,T2,T3,...
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s Aksiomat jané gjykime themelore té cilat i pérvetésojmé pa vértetim.

+* Teoremat jané gjykime té nxjerra té cilat i pérvetésojmé pér té vértetar pasi qé i kemi vértetuar me ndihmén e
aksiomave ose tani me gjykime paraprakisht té vértetuara

Shembulli 2. Shembull pér teoremeén.

Teorema: Te cdo drejtkéndésh diagonalet jané té barabarta ndérmjet veti.

Vértetésia e teoremave vértetohet. Cdo teoremé mund té shkruhet né formé té implikacionit (¢popmyna) d.m.th.,
né formén kushtore ku p éshté supozimi, kurse q éshté pérfundimi. Te supozimi jané dhéné kushtet té cilat
shfrytézohen gjaté vértetimit, por te perfundimi eshté dhéné ajo gé duhet te vertetohet

Shembulli 3. Teorema te Shembulli 2 éshté shprehur né formén kushtore:

Teorema: Nése katérkéndeshi éshté drejtkéndesh, atéheré diagonalet e tij jané té barabarta.
Supozimi p éshté: Katérkéndéshi éshté drejtkéndésh.

Pérfundimi q éshtée: Diagonalet e tij jané té barabarta.

Pér teoremat (bopmyna) té dhéna né formen kushtore ((dbopmyna)), mund ta shkruajmé edhe gjykimin e saj té

anasjellté (dpopmyna), e cila jo gjithmoné éshté teoremé. Nése gjykimi i anasjellté éshté teoremé até e quajme
teorema e anasjellté e té dhénés. Nése jané teoremé edhe (dbopmyna) dhe (dbopmyna), atéhere té dy teoremat

mund t’i shkruajmé sé bashku me ekuivalencén d.m.th., né formén kushtore (dbopmyna)

Mendo dhe pérgjigju:

o Cili ligj logjik éshté shfrytézuar?

Nése nuk eshté e sakté njéri prej gyjkimeve (dbopmyna) ose (hopmyna), ateéheré mund té fitojmé teoremen té
shkruar né formén (dbopmyna).

Vérejtje: Teorema e shkruar si ekuivalencé (¢popmyna) vértetohet edhe né té dy kahet d.m.th., vértetohet
teorema (cpopmyna), por edhe teorema (dopmyna)
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Shembulli 4. a) Teorema: Nése njé numeér plotpjesétohet me 15, atéheré ai numér
plotpjesétohet me 3 dhe 5.

Teorema éshté dhené né formén (dbopmyna) dhe ne nuk mund ta formulojmé edhe gjykimin e
anasjellté (dpopmyna

“Nése njé numeér plotpjesétohet me 3 dhe 5, atéheré ai plotpjesétohet me 15”.

Gjykimi i anasjellte eshté i sakté (edhe veté éshte teoreme) dhe paraget teoremé té anasjellté
té teoremés seé dhéne.

Prandaj té dy teoremat mund t’i shkruajmé me ekuivalencén:

Teorema: Njé numeér plotpjesétohet me 15 nése dhe vetém nése éshte i plotpjesitueshém me 3
dhe 5.

b) Pér teoremén vijuese té dhéné né formén (popmyna):

Teorema: Nése dy numra jané cift, atéheré shuma e tyre €shté numér cift, ne mund ta
formulojmé edhe gjykimin e anasjellté (popmyna), “Nése shuma e dy numrave éshté numér cift,
atéheré ata numra jané cift”.

Gjykimi i anasjellté nuk éshté i sakté d.m.th., nuk éshté teoremé.
Mendo dhe pérgjigju:
o Pse?

3. Shpreh disa teorema sipas zgjedhjes ténde.

4. Pér teoremén: nése trekéndéshi éshté barakrahas, atéheré ai ka dy kénde té barabarta
shprehe gjykimin e anasjellté. Gjykimi a éshté teoremé? Nése pérgjigja éshté vértetuar, atéheré
te dy teoremat shprehi me ekuivalence.

Pérvec formés kushtore, teoremat mund té shprehen edhe né formén kategorike. Né formén e
atille eshté teorema prej Shembullit 1.

E mundshme éshté teorema prej kushtores té shprehet né formén kategorike dhe anasjelltas.
5. Kujtohu né teoremén né formén kushtore dhe té njéjtén shprehe né formen kategorike.

6. Kujtohu né teoremén né formén kategorike dhe té njéjtén shprehe né formén kushtore.
Cakto supozimin dhe pérfundimin e teoremes.
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Pér té paktén tri pika gé i takojné drejtézés sé njéjté thuhet se jané pika kolineare. Nése té
paktén tri pika nuk i takojné drejtézés sé njéjté quhen pika jokolieare.

o Vizato pesé pika kolineare!

o Vizato pesé pika jokolineare!

Pér raportin reciprok té pikés dhe drejtézés do jepen kéto aksioma, té cilat u pérmendén te
pjesa paraprake, si aksioma té gjeometrisé sé Euklidi:

A1: Te ¢do drejtéz shtrihen pafund shumé pika, por ekzistojné edhe pika gé nuk shtrihen né
drejtézén e njéjté.

Te figura 1 éshté dhéné drejtéza a dhe tri pika A, B dhe C. Pikat A dhe B i takojné drejtézés a
d.m.th., (dpopmyna), por pika C nuk i takon drejtézés a d.m.th., (dpopmyna). Pérveg pikave A
dhe B, te drejtéza a ka pafund shumé pika. Kuptohet, pérveg pikés C ekzistojné edhe pika té
tjera té cilat nuk i takojné drejtézés a.

Figura 1

A2: Cdo drejtéz éshté plotésisht pércaktuar me dy pika.

Kjo vérehet prej figurés paraprake, drejtéza a éshté plotésisht e pércaktuar me pikat A dhe B.
Drejtézén a mund ta shénojmé edhe me shenjén (bopmyna) ose (dbopmyna).
Kéto teorema do t'i vértetojmé:

Teorema 1: Népér njé piké kalojné pafund shumé drejtéza.
Vértetimi: Le té jeté dhéné drejtéza a dhe prej aksiomés A2 ajo éshté plotésisht e pércaktuar
me dy pika
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/A/\\

1. Duke e vérejtur figurén 3, pércakto vlerén e vértetésisé sé kétyre gjykimeve

Figura 3

2. Sa drejtéza mund té térhigen népér tri pika A, B dhe C? Pérgjigja té sqarohet!

3. Né sa pika mund te priten tri drejtéza? Pérgjigja te sqarohet!

2.2. Raporti reciprok i dy drejtézave né rrafsh

o Te vizatohet rrafshi dhe té shénohet! Té vizatohet dy drejtéza né rrafsh.

Si mund té jeté pozita e tyre reciproke né rrafsh

Me siguri veren se dy drejtéza a dhe b né rrafsh e kanée kété pozite reciproke:
Drejtézat a dhe b nuk kané pika té pérbashkéta (bopmyna) d.m.th., ato jané paralele si te figura 4:
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Cnuka 4
Shkruajmé: (dpopmyna) lexohet “drejtéza a éshté paralele me drejtézén b”.

Eshté e njohur edhe aksioma e Euklidi:

Aksioma 7: Népér pikén A gé nuk shtrihet né drejtézén a kalon vetém drejtéza b e cila
éshté paralele me drejtézén a.

4. Pér Aksiomén 7 béj vizatim!

s+ Drejtézat a dhe b kané vetém njé piké té pérbashkét (dopmyna) d.m.th., ato priten si te
figura 5:

Figura 5

+s* Drejtézat a dhe b kané pafund shumé pika té pérbashkéta d.m.th., ato puthiten si te
figura 6:

Figura 6
Shkruajmé: (dpopmyna) lexohet “drejtéza a puthitet me drejtézén b”.

Mendo dhe pérgjigju:
o Si éshté raporti reciprok i dy drejtézave nése kané dy pika té pérbashkéta?

Pérgjigjen na jep kjo teoremé:
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Teorema 3: Nése dy drejtéza kané dy pika té pérbashkéta, atéheré te dy
drejtézat puthiten.

Vértetimi: Nése e shfrytézojmeé A2 se cdo drejtéz éshté plotésisht e pércaktuar
me dy pika, atéheré qarté eéshté se dy drejtéza kané dy pika té pérbashkéta,
atéhereé te gjitha pikat i kane té pérbashkéta. Domethéné, té dy drejtézat
puthiten d.m.th., té gjitha pikat prej njérés drejtéz i takojné drejtezes tjeter.

Mendo dhe pérgjigju:

0 Sa mé sé shumti pika té pérbashketa mund té kené dy drejtéza té ndryshme?
Me siguri véren né pajtim me até gé u tha paraprakisht se: dy drejtéza té
ndryshme mund té kené mé sé shumti njé pike té pérbashkét.

Eshté e qarté se:

Dy drejtéza né rrafsh ose jané paralele ose priten ose puthiten.
5. Vizato njé drejtéz a dhe pika (popmyma). Sa drejtéza népér pikén A mund té térhigen té
cilat jané paralele me drejtézén a? Vizato vizatimin!
6. Vizato njé drejtéz a. Sa drejtéza mund té vizatohen paralele me drejtézén a?
Béj vizatim!
7. Vizato njé drejtéz a dhe pika (popmyma). Sa drejtéza népér pikén A mund té térhigen té
cilat priten me drejtézén a? Sa prej tyre jané drejtéza normale né drejtézén a? Béje
vizatimin!

Detyra pér puné té pavarur:

1. Vérteto se ekzistojné té paktén tri drejtéza té cilat kalojné népér pikén e njéjteé.
2. Pér ¢do pike ekzistojné drejtéza qé kalojné népér até!

Pér ¢do pike ekzistojné drejtéza qé nuk kalojné népér até!

A jané té sakta?

3. Sa drejtéza mund té térhigen népér 5 pika té ndryshme? Pérgjigja té sqarohet dhe té béhet
vizatim!

4. Né sa pika mund té priten 2 drejtéza? Shpjegoni pérgjigjen dhe béni njé vizatim!

5. Sa rrafshe pércaktojné 4 pika té cilat nuk jané kolineare? Pérgjigja té sqarohet!
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2. Vizato nje drejtéz dhe né atée te shénohen tri pika. Sa gjysmeédrejtéza jané pércaktuar me ato
tri pika?

3. Vizato tri pika té cilat nuk jané kolineare dhe té térhigen drejtéza népér cdo dy pika prej tyre.
Sa gjysmédrejtéza péercaktojné ato?

3.2. Kéndi

Vizato dy gjysméedrejtéza a dhe b me pike te perbashkét 0. ab O

Mendo dhe pérgjigju:

o Te ¢do gjysmédrejtéz shéno nga njé piké A dhe B. Cila figuré gjeometrike fitohet? Emértoji

kéndin.

o Si quhen gjysmeédrejtézat OA dhe OB? Si quhet pika O?

Figura 10

Kendi emeértohet si (popmyna) ose kénd , figura 10.

Figura e formuar prej dy gjysmédrejtézave me fillim t€ pérbashkét, sé bashku me pjesén e rrafshit té
kufizuar me ato quhet kénd;

Pjesa e rrafshit té kufizuar me gjysmédrejtézat té njé kéndi quhet zoné e kéndit dhe shénohet me hark
rrethor. Gjysmédrejtézat OA dhe OB quhen krahét e kéndit, pika O quhet kulmi i kéndit

Né praktiké kéndet shpesh maten né shkallé, por pér matjen e kéndeve ka edhe njési matése njési radian.
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Njésia matése themelore pér matjen e kéndit éshté shkalla kéndore d.m.th., 10 lexohet “njé
shkalle”.

Njé kénd shkallor (10) éshté masa e kéndit (popmymna), qé éshté pjesé e kéndit té drejté. Njési mé té
vogla jané minuta dhe sekonda d.m.th., (lexohet “njé minuté*) dhe (lexohet “njé sekondé®).
Ndérmjet tyre vlejné kéto barazi 10 = 60’ dhe 1’ = 60”;

Njé rdian (1 rad) éshté masa e kéndit, krahét e té cilit prej ¢farédo vije rrethore me qendér né
kulmin e kéndit pret hark gjatésia e té cilit éshté e barabarté me rrezen e vijés rrethore (figura 11).

Figura 11

+* Kéndi te figura 11 quhet kénd gendror.

Kéndi me kulm né gendér té vijés rrethore quhet kénd gendror.

Né pérgjithési, nése kéndi qendror ka radian, atéheré gjatésia e harkut njehsohet me formulén
(popmymna). Nése kéndi gendror éshté 3600, atéheré ai korrespondon me harkun (¢popmyima).
Masa radiale pér kéndin (¢popmyna). Prej kétu fitojmé se: (popmyna).
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Lidhja ndérmjet shkallés dhe radianit éshte dhéné me kéeto formula (popmyna) ku
éshté masa shkallore e kendit dhe  eshté masa radiale e kéndit.

Vizato dy gjysmedrejtéza pérbérése.

Mendo dhe pérgjigju:

o Si quhet ky kénd? Sa shkallé ka?

Kéndi (dbopmyna), figura 12.

Kéndi krahét e té cilit jané cift prej gjysmédrejtézave pérbérése quhet kénd shtimtar. Kéndi
shtimtar e ka madhésiné prej 1800.

Mendo dhe pérgjigju:

o Si quhet kéndi qé éshté gjysma e kéndit shtimtar? Sa shkallé ka?

Kéndi (popmyna), figura 14.
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Kéndi qé éshté gjysma e kéndit shtimtar éshté kénd i drejté. Kéndi i drejté ka
madheési prej 900.

Mendo dhe pérgjigju:

o Si quhet kéndi qé éshté mé i vogél se kéndi i drejté, por si kénd qé éshté mé i madh se

kéndi i drejté? Emértoji ato kénde te Figura 15?

o Si quhet kéndi mé i madh prej kéndit shtimtar, por si kéndi mé i vogél se kéndi shtimtar?

Kéndi mé i vogél se kéndi i drejté quhet kénd i ngushté, por kéndi mé i madh se
kéndi i drejté quhet kénd i gjeré;

Kéndi mé i madh se kéndi shtimtar quhet kénd jokonveks, por kéndi mé i vogél se
kéndi shtimtar quhet kénd konveks.

Vizato dy kénde té cilat kané krah té pérbashkeét, por nuk kané zone té pérbashkét.

Mendo dhe pérgjigju:

o Si quhen ato? Figura 15!
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Dy kénde me krah té pérbashkét dhe pa zone té brendshme té pérbashkét quhen kénde
fqginje.

Mendo dhe pérgjigju:

o Si quhen kéndet fginje té cilat formojné kénd shtimtar? Figura 15!
271

Dy kénde fqinje té cilat formojné kénd shtimtar quhen kénde té kundérta. Shuma e tyre
éshté 1800.

Shpesh kéndi i drejté pérkufizohet edhe né kété ményré:

+* Kéndi qé éshté i barabarté me kéndin e kundért quhet kénd i drejté.
Mendo dhe pérgjigju:

o Si quhen dy kénde shuma e té cilave éshté kénd i drejté (900)?

o Si quhen dy kénde shuma e té cilave éshté kénd shtimtar (1800)?

Nése shuma e dy kéndeve éshté 900, atéheré ato quhen kénde komplementar.

Nése shuma e dy kéndeve éshté 1800, atéheré ato quhen kénde suplementar.
Mendo dhe pérgjigju:

o Cdo dy kénde qé jané suplementare a jané edhe kénde té€ kundért?

4. Shuma e dy kéndeve éshté e 125015’, por njéri éshté 78027’. Cakto kéndin tjetér?

5. Le té jeté dhéné kéndi 127026°36”. Cakto kéndin komplementar té tij dhe kéndin suplementar té
tij.

6. Vizato njé kénd shtimtar. Prej kulmit té tij né njérén ané prej rrafshit jané térhequr 2
gjysmédrejtéza me fillime te kulmi i kéndit shtimtar. Sa gifte té kéndeve fqinje kemi? Cilat prej tyre
jané té kundérta?

Detyra pér puné té pavarur:

1. Vizato dy drejtéza té cilat priten. Sa gjysmédrejtéza jané pércaktuar me fillim te piképrerja?
Emeértoji! Cilat prej tyre jané pérbérése?

2. Vizato dy drejtéza té cilat jané paralele dhe njé drejtéz qé i pret. Sa gjysmédrejtéza jané
pércaktuar me fillim te piképrerja? Emértoji! Cilat prej tyre jané pérbérése?

3. Le té jené dhéné dy kénde (dpopmymna) dhe (popmymna)

Njehso: (popmyna), por edhe kéndet e tyre suplementare

4. Le té jeté dhéné kéndi 78015'13". Cakto kéndin e tij komplementar dhe suplementar. 272
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Normalisht, pikat A dhe B jané pikat e skajshme té segmentit, por (¢popmyna) éshte
largésia ndermjet dy pikave A dhe B. Pér segmentin, (popmMyna) éshté gjatésia e tij.
Poashtu dimé se (¢popmyna) dhe (popmyna) shénojné segmentin e njejte, figura 16

Dy segmente te cilat kané gjatési té barabarta themi se jané segmente té barabarta ose té
puthitshém.

Eshté e qarté se dy segmente mund té krahasohen népérmjet gjatésive té tyre, ku té mundshme jané
njéri prej té tre rasteve: (popmyima) ose (popmyrna) ose (popmyna

Aksioma 8 éshté aksiomé e réndésishme pasi ajo na mundéson té vizatuarit e segmenteve té
barabarta dhe operimi grafik me segmente vetém me ndihmé té kompasit dhe vizorit.

1. Vizato katér pika kolineare. Sa segmente ato pércaktojné? Emértoji!

2. Vizato tri pika jokolieare. Sa segmente ato pércaktojné? Emértoji!

4.2. Shumékéndéshi

Le té jeté dhéné figura 17:

Mendo dhe pérgjigju:

o Prej ¢ka jané ndértuar figurat te vizatimi?

Segmentet AB dhe BC kané piké té pérbashkét B dhe pér ato do té themi se jané segmente fqinje.
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Figura e pérbéré prej segmenteve, ku ¢do dy segmente fqinje nuk shtrihen né drejtézén e
njéjté quhet vijé e thyer. Pikat e skajshme té segmentit quhen kulmet e vijés sé thyer. Segmentet
prej té cilave éshté ndértuar vija e thyer quhen brinjét e vijés sé thyer.

Kulmet e vijés sé thyer jané fqinje nése shtrihen né brinjén e njéjté té vijés sé thyer. Brinjét
e vijés sé thyer jané fqinje nése shtrihen né brinjén e njéjté té vijés sé thyer. Brinjét e vijés sé thyer
jané fqinje nése kané kulm té pérbashkét.

Vija e thyer mund té jeté vijé e thyer e hapur ose e mbyllur.

Shqyrto figurén 17 dhe pérgjigju né pyetje:
o Cfaré paraqget pika A pér vijén e thyer, e ¢faré paraqet segmenti AB pér vijén e thyer?
o Cila vijé e thyer &shté e hapur, kurse cila éshté vijé e thyer e mbyllur?

o Cilat kulme jané fqinje té kulmit C té vijés sé thyer té paré, kurse cilat te vija e thyer e dyté?

o Cilat brinjé jané BC fqinje té brinjés te vija e thyer e paré, kurse cilat tek e dyta?

Vija e thyer e mbyllur e cila nuk ka brinjé fqinje qé priten quhet vijé poligonale.

Shuma e gjatésive té brinjéve té vijés sé thyer quhet perimetri i vijés sé thyer.

Shembulli 1. Perimetri i vijés sé thyer té hapur éshté P = (popmyna), por té vijés sé thyer

mbyllur éshté P = (popmyrna)

Shembulli 2. Te figura paraprake vija poligonale &shté vijé e thyer e mbyllur ABCDE.
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Vija poligonale e ndan rrafshin né dy zona: zona e brendshme dhe e jashtme.

Zona e kufizuar me vijén poligonale quhet zona e brendshme, por pjesa tjetér e rrafshit
éshté zona e jashtme.

Figura e formuar prej njé vije poligonale sé bashku me zonén e brendshme quhet
shumékéndésh.

Shembulli 3. Te figura 17 shumékéndésh éshté ABCDE.

Mendo dhe pérgjigju:

o Sa brinjé, kulme, kénde té brendshme dhe té jashtme ka shumékéndéshi ABCDE?

o Sa brinjé, kulme, kénde té brendshme dhe té jashtme ka trekéndéshi, ndérsa sa

katérkéndéshi?

T’i analizojmé shumékéndéshat te figura 18:

Figura 18
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Vérehet se te shuméekéndéshi i paré ABCDE gjaté marrjes té cfarédo segmenti, pika
e skajshme te teé cilit shtrihen ne brendesiné e shumekendeshit ose te brinjét e tij
terésisht gjendet pjesa e brendshme e shuméekendéshit.

Ai quhet shumékéendésh konveks. Te shumékéndéshi i dyté ABCDE kemi se jo ¢cdo
segment shtrihet térésisht te shumekéendéshi. Shuméekéendeéshi i dyté quhet
shumekéndeésh jo konveks.

Shumeékeéndéshi tek i cili, cilido segment, pikat e skajshme té té cilit shtrihen né
brendésiné e shumékéndéshit ose te brinjét e tij térésisht gjendet né pjesén e brendshme té
shumékéndéshit quhet shumékéndésh konveks.

Nése ekziston ndonjé segment, pikat e skajshme té té cilit shtrihen né brendésiné e
shumékéndéshit ose te brinjét e tij, qé térésisht nuk shtrihet né brendésiné e shumékéndéshit,
atéheré ai shumékéndésh quhet shumékéndésh jo konveks.

Vérejtje: Te shumékéndéshi konveks, nése térheqim drejtéz tek e cila shtrihet ¢farédo brinjé e
shumékéndéshit, atéheré gjithé shumékéndéshi do té shtrihet njérin gjysmérrafsh kufiri i té
cilit éshté drejtéza. Te shumékéndéshat jo konveks nuk ndodh kjo.

3. Vizato tre shumékéndésha konveks dhe dy shumékéndésha jo konveks!

Le té jeté dhéné njé shumékéndésh te kjo figure 19:

Mendo dhe pérgjigju:

o Emértoji té gjitha segmente te figura!

o Cilat prej tyre jané diagonale té shumékéndéshit ABCDE?

o Numéroji diagonalet gé mund té térhigen prej kulmit A!

o Numéroje numrin e pérgjithshém té diagonaleve qé mund té térhigen prej té gjitha kulmeve
te shumékéndéshi i dhéné!
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Segmenti pikat e skajshme té té cilit shtrihen te kulmet jofqinje té njé shumékéndéshi quhet
diagonalja e shumékéndéshit.

Numri i diagonaleve qé mund té térhigen prej njé kulmi te ¢do shumékéndésh njehsohet me
formulén (¢popmymna) n éshté numri i brinjéve té shumékéndéshit.

Numri i pérgjithshém i diagonaleve qé mund té térhigen né njé shumékéndésh mund té
njehsohet me formulén (popmyna), ku n éshté numri i brinjéve té shumékéndéshit

4. Njehso numrin e diagonaleve qé mund té térhigen prej njé kulmi te pesékéndéshi, por edhe
numrin e pérgjithshém té diagonaleve te pesékéndéshi.

5. Sa diagonal mund té térhigen prej njé kulmi, ndérsa sa éshté numri i pérgjithshém i diagonaleve
te trekéndéshi?

6. Te njé shumékéndésh prej njé kulmi mund té térhigen 10 diagonale. Pér cilin shumékéndésh
béhet fjalé?

7. Né njé shumékéndésh mund té térhigen gjithsej 9 diagonale. Pér cili shumékéndésh béhet fjalé?
Le té jeté dhéné njé shumékéndésh te kjo figuré 20:

Figura 20

Shumeékéndéshi ABCD éshté katérkéndésh dhe ai ka 4 kulme,4 brinjé,4 kénde té brendshme dhe 4
té jashtme. Dihet se shuma e kéndeve té brendshme éshté 3600.

Si e dimé até? Nése e térheqim njérén diagonale, atéheré katérkéndéshi ndahet né dy trekéndésha.
Shuma e kéndeve té brendshme té ¢do trekéndéshi éshté 1800, atéheré fitohet se shuma e kéndeve té
brendshme te katérkéndéshi éshté 3600.
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Mendo dhe pérgjigju:
o Emértoji kéndet e brendshme té katérkéndéshit ABCD!

o Emértoji kéndet e jashtme té katérkéndéshit!

Né ményré identike me ndarjen e ¢do shumékéndéshi né trekéndésha me térhegjen e
diagonaleve prej njé kulmi fitohen (popmyna) trekéndésha, atéheré pér shumén e kéndeve té

brendshme t& shumékéndéshit me n brinjé fitohet formula (popmyna)

Pér shumén e kéndeve té jashtme té shumékéndéshit ABCD kemi (doopmyna)

Pér ¢farédo shumékéndésh me n brinjé fitohet formula (dpopmyna)
Shuma e kéndeve té brendshme te ¢do shumékéndésh njehsohet me formulén (popmyrna)
Shuma e kéndeve té jashtme te ¢do shumékéndésh éshté 3600.

8. Njehso shumén e kéndeve té brendshme te shtatékéndéshi.

9. Shuma e kéndeve té brendshme te njé shumékéndésh éshté 5400. Pér cilin shumékéndésh béhet fjalé?

Detyra pér puné té pavarur:

1. Pika O le té jeté mesi i segmentit AB dhe té segmentitA1B1, ku té katér pikat shtrihen né drejtézén e

njéjté. Vérteto se (popmya)!

2. Numeéro sa segmente pércaktojné pesé pika kolineare. Emértoji! T¢é krahasohen gjatésité e tyre! A mund

té nxirren disa pérfundime prej karahazimit té gjatésive té tyre?
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1. Né njé vijé rrethore njé kordeé eshte e gjaté 12 cm, por largésia gendrore deri ajo
eéshté 8 cm. Sa éshté rrezja e vijés rrethore?

Eshté dhéné figura 22

Figura 22

Drejtéza a ka njé pike té pérbashket (popmyna) dhe drejtézén e quajme tangjente e
vijés rrethore. Mund té vérehet se largésia prej gendrés deri te tangjenta a éshté e
barabarté me rrezen e vijés rrethore r. Drejtéza b ka dy pika té perbashkéta me vijén
rrethore (¢dopmyna) dhe ajo drejtéz quhet sekantée. Largésia prej gendrés te vijes
rrethore deri te sekanta b éshté me e vogél se rrezja e vijés rrethore r, ndérsa tani
drejtéza c nuk ka pika té perbashkéta me vijén rrethore. Largésia prej gendrés sé vijés
rrethore deri te drejtéza c eshté mé e madhe se rrezja e vijés rrethore r.

Largésia prej gendrés sé vijés rrethore deri te ¢farédo drejtéz quhet lartési gendrore e
asaj drejteze.

Drejtéza e cila me vijén rrethore ka njé piké té pérbashkét quhet tangjenté e vijés rrethore.
Largésia gendrore e ¢farédo qofté tangjente té vijés rrethore éshté e barabarté me rrezen e vijés
rrethore.

Drejtéza e cila me vijén rrethore ka dy pika té pérbashkéta quhet sekanté e vijés rrethore.
Largésia gendrore e ¢farédo

sekante té vijés rrethore éshté mé e vogél se rrezja e vijés rrethore.

Largésia gendrore e ¢farédo drejtéze qé me vijén rrethore nuk ka pika té pérbashkéta éshté
mé e madhe prej rrezes sé vijés rrethore.
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. Vizato vijée rrethore (¢opmMyna) dhe pesé drejtéza. Dy prej tyre le té jenée
tangjenta, dy sekante dhe njéra nuk ka pika té perbashkéta me vijén rrethore

Shénoje largésiné gendrore pér cdonjéren prej drejtézave té vizatuara.
Eshté dhéneé vija rrethore k (O, r) te figura 23,

Figura 23

Te figura jané dhéné tri (dbopmyna)

Kulmi A i kéndit (popmyna) shtrihet te vija rrethore, prandaj kéndi (¢oopmyna)
quhet kénd periferik. Kéndi (¢popmyna) eshté kend gendror. Kendi (dopmyna)
nuk éshté as gendror, as kénd periferik, pasi kulmi i tij M nuk shtrihet as te
gendra e vijés rrethore, as te vija rrethore.

Kéndi me kulm te vija rrethore, krahét e té cilit e prejné vijén rrethore, quhet kénd
periferik.

Cdo kénd gendror éshté dy heré mé i madh se kéndi periferik i konstruktuar mbi té
njéjtin hark rrethor.

3. Kéndi gendror le té jeté (popmyma). Sa éshté kéndi periferik (popmymna) i konstruktuar
mbi té njéjtin hark?

Ta shqyrtojmeé kété figuré 24:
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Katérkendéshi ABCD eshté brendashkruar te vija rrethore (dopmyna).

Mendo dhe pérgjigju:
o Cfaré paragesin brinjét e katérkéndéshit ABCD pér vijén rrethore k?

Katérkendéshi brinjét e té cilit jané korda te vija rrethore e njéjté quhet katérkéndesh
kordiak.

Ta shqyrtojme kéte figuré 25:

Figura 25

Vija rrethore k(O, r) éshté jashtéshkruar rreth katérkendéeshit ABCD.

Mendo dhe pérgjigju:

o Cfaré paragesin drejtézat té cilat shtrihen brinjét e katérkéndéshit ABCD pér vijén

rrethore k?
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Katérkéndéshi brinjét e té cilit shtrihen te drejtézat té cilat jané tangjenta té vijés
rrethore té njéjté quhet katérkéndésh tangjencialé.

Te ¢do katérkéndésh tangjencial shuma e brinjéve té kundért éshté i barabarté.

4. Njehso kéndet e brendshme té njé katérkéndéshi kordiak, nése ato qéndrojné 1:2:3:4

5. Katrori a éshté katérkéndésh tangjencial? Pérgjigja té sqarohet!

Detyra pér puné té pavarur:

1. Té vértetohet: Nése AB dhe A1B1 jané dy diametra té njé vije rrethore, atéheré
(popmyma)
dhe (popmyna)!

2. Kéndi ndérmjet kordés sé vijés rrethore dhe tangjentés sé térhequr né njérén prej pikave
té skajshme té kordés éshté e barabarté me kéndin periferik qé i pérgjigjet mbi até kordé.
Vérteto!

3. Né njé vijé rrethore njé kordé éshté e gjaté 24 cm, por largésia qendrore deri tek ajo 9
cm. Sa éshté rrezja e vijés rrethore?

4. Shuma e njé kéndi gendror dhe periferik mbi té njéjtin hark rrethor le té jeté 136047'24".

Sa éshté ¢donjéri prej tyre?

5. Rreth trekéndéshit (popmymna) éshté jashtashkruar vija rrethore (popmymna). Kéndet
(popmymna). Simetralja e kéndit (popmyna) e pret vijén rrethore né pikén D. T€ njehsohen
kéndet e katérkéndéshit ABCD.

6. Rombi a éshté katérkéndésh tangjencial? Pérgjigja té sqarohet!
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PERIMETRI DHE SYPRINA E FIGURAVE
TE RRAFSHETA

QELLIMET E NJESISE MODULARE

Duke mésuar njésiné modulare, nxénési do té aftéesohet:

» » té caktojé syprinén e paralelogramit
(drejtkéndésh, katror, romb, romboid);

» » té njehsojé syprinén dhe perimetrin e
trekéndéshit;

» » té njehsojé rrezen e vijés rrethore té
brendashkruar dhe jashtashkuar te trekéndéshi;

» » té zbarojé teoremén e Pitagorés, teoremén e

Euklidit dhe teoremén e Talesit te trekéndéshi

kénddrejté;

» té njehsojé syprinén dhe perimetrin e trapezit;

> té dallojé katérkéndésh tangjencial dhe kordiak;

> t'i shfrytézojé vetité e katérkéndéshit tangjencial

dhe kordiak;

» » té njehsojé syprinén dhe perimetrin e
shumékéndéshit;

» » té njehsojé syprinén dhe perimetrin e rrethit dhe
pjeséve té rrethit;

> » té dijé té shfrytézojé formula pér perimetér dhe
sypriné né problem praktik.

Y V V



PERMBAJTJA E NJESISE MODULARE 8

289.
295.
301.
311.
317.
322.
326.
330.
335.

Perimetri i shuméekéndeshit. Perimetri dhe syprina e katrorit dhe drejtkéndeéshit

Perimetri dhe syprina e paralelogramit

Perimetri dhe syprina e trekéndeéshit

Perimetri dhe syprina e trapezit dhe trapezoidit
Katerkéendeshi kordiak dhe tangjencial

Perimetri dhe syprina e shumékéndéshit té rregullt
Perimetri dhe syprina e rrethit

Perimetri dhe syprina e pjeséve te rrethit

Detyra pér peérséritje té njésise modulare
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+s» Syprina e figurés sé dhéné nuk varet prej vendpozités ku gjendet figura.
Pér syprinén e shuméekéndeéshit jane té sakta keto aksioma:

Syprina S e njé shumékéndéshi éshté numér pozitiv ose zero d.m.th., S > 0.

Shumékéndéshat e puthitshém kané syprina té barabarta;

Syprina e shumékéndéshit té pérbéré prej dy ose mé shumé shumékéndésh té cilét nuk
kané pika té brendshme té pérbashkéta éshté e barabarté me shumén e syprinave té atyre
shumékéndéshave;

Syprina e katrorit me brinjé 1 cm dhe 1 cm2.

Njésia matése pér syprinén né SI éshté metér katrori (m2).
Shumékéndéshi me katér brinjé (katér kulme, katér kénde) quhet katérkéndésh.

Katérkéndésha jané, pér shembull, katrori, drejtkéndéshi dhe trapezi, té cilét i dimé prej shkollés
fillore.

Shuma e gjatésive té katérkéndéshit té dhéné quhet perimetér té katérkéndéshit.
Brinjét e katérkéndéshit shpesh i shénojmé me shkronja té vogla latine, por nése té njéjtét

jané shénuar me a, b, ¢, d pér njehsimin e perimetrit té katérkéndéshit e kemi kété formulé P = a
+b+c+d
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1.1. Katrori

Figura 3. Katérkéendéshat

s*Katrori éshté katérkéndésh ku katér brinjét dhe kéndet jané té barabarta
ndérmjet veti. Duke ditur shumén e kéndeve té brendshme te njé katéerkendéesh
éshté 3600 madhésia e cdonjérit prej kéndeve te katrori éshté 900 d.m.th., te
katrori té gjitha kendet jané te drejte.

Figura 4. Katrori

Nése cdonjérén brinjéve té katrorit e shénojmé me a ateheré
perimetrin e katrorit do ta njehsojmé me formulén P = 4a.
syprina e katrorit njehsohet me formulén S = 4a2.

Nése diagonalen e katrorit e shénojmé me d, syprinén e tij, gjithashtu, mund ta njehsojmé me
formulén S (popmymna)

Formula e fundit vijon prej teoremés sé njohur té Pitagorés pér trekéndéshin kénddrejté,
pérkatésisht prej trekéndéshin kénddrejté katet e té cilit jané dy brinjé té katrorit, por
hipotenuza éshté diagonalja e katrorit, sipas teoremés sé Pitagorés vlen barazia: (popmymna)
d.m.th,,
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Shembulli 1. Katrori i dhéné me brinjé a = 6 cm. Té njehsojmé perimetrin
dhe syprinén e katrorit

P (dpopmyna) S (popmyna)
Perimetri i katrorit eéshté 24 cm, ndérsa syprina éshte 36 cm2.

Shembulli 2. Njehso pér sa do té ndryshojé perimetri, kurse pér sa syprina
e katrorit, nése brinja e tij:

a) zmadhohet dy here,
b) zvogélohet dy here.

Brinja e katrorit le té jeté a. Perimetri i tij éshté P = 4a, ndérsa syprina
éshté S = a2

a) Nése brinja e katrorit zmadhohet dy here, domethéné gjatésia e brinjés
eéshté 2a, ateherée perimetri do te jeté P = 4(2a) = 8a, ndérsa syprina do te
jeté S = (2a)2 = 4a2

Pérfundojmeé se me zmadhimin e brinjés sé katrorit dy heré, perimetri i tij
do té zmadhohet gjithashtu dy here, ndérsa syprina e tij do té zmadhohet
katér here.

b) Nése brinja e katrorit zvogéelohet dy heré, gjatésia e saj eéshte
(dbopMyna), pra, atehere perimetri do te jete P (dpopmyna), ndérsa syprina
do té jete S (dpopmyna)

Me zvogélimin e brinjés sé katrorit dy here, perimetri i tij do té zvogélohet
gjithashtu dy heré, ndérsa syprina e tij do té zvogélohet katéer here.

Shembulli 3. Njehso perimetrin e katrorit me diagonale d = 6 cm.

Pér ta njehsuar perimetrin e katrorit, éshté e nevojshme gjatésia e brinjés
a. Prej teoremeés sé Pitagores, (dopmyna) d.m.th., (popmyna) pra prej
kushtit te detyres (dpopmyna) d.m.th., P (dopmyna)

1. Sa éshté syprina e arés né formeé tée katrorit me:

a) brinja 250 m; b) diagonalja 500 m.

2. Pér njé oborr né formeé té katrorit me brinjé 15 m duhet té rrethohet me
tre rreshta tel. Sa metra tel éshté i nevojshem?
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1.2. Drejtkendéshi
+» Drejtkéndéshi éshté katérkéndésh ku katér kéndet jané té drejté.
Figura 5. Drejtkendéshi

Te drejtkendeshi brinjét e pérballta jane té barabarta dhe paralele.
Perimetri dhe syprina e drejtkéndéshit njehsohet me kéto formula

Nése brinjét e drejtkéndéshit i shenojmé me a dhe b, atéheré

Perimetri i drejtkéndéshit éshté P = 2a + 2b

Syprina e drejtkéndéshit njehsohet me formulén S = (popmyrna)

Te drejtkéndéshi ABCD né vizatim jané térhequr diagonalet AC dhe BD.
Pse (popmyma)?

Nése e vérejmé vizatimin, me siguri véreni se trekéndéshat (popmyna) dhe (popmyna)

jané té puthitshém pasi (popmyna). Prej puthitshmérisé sé trekéndéshave do té vijojé se
(popmyna), si brinjé pérgjegjése e trekéndéshave té puthitshém.

Me kété vértetuam se:

Te ¢do drejtkéndésh diagonalet jané té barabarta ndérmjet veti.
Vlen edhe gjykimi i anasjellté i cili do té mund té merret edhe si indic pér
drejtkéndéshin
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9. Njé nxénés prej copés sé letrés né formé té katrorit me brinjé 5 cm duhet té€ presé njé
drejtkéndésh me brinjé 4 cm dhe 1 cm. Sa éshté syprina e figurés qé duhet té hidhet pas
prerjes sé drejtkéndéshit? Prej ¢faré katérkéndésha pérbéhet figura?

10. Dy véllezér duhet té ndajné njé aré né formé té katrorit me brinjé 250 m né kété ményré:
¢do brinjé té arés duhet ta ndajné né raport 2 : 3 dhe t'i lidhin pikat e ndarjes ashtu gé pérséri té
fitohet katror. Arén né formé té katrorit té fituar duhet ta fitojé njéri prej véllezérve, por tjetri 4
pjesét gé ngelin. Cili prej té dy véllezérve ka marré pjesén mé té madhe?

11. Njehso syprinén e figurés. a) b)

2. Perimetri dhe syprina e paralelogramit

Paralelogrami éshté katérkéndésh me dy cifte té brinjéve paralele.

Figura 6. Paralelogrami
Pér paralelogram

in ekzistojné shumé indice, sipas té cilave mund té konstatohet katérkéndéshi i dhéné a éshté
paralelogram ose jo. Nése te njé katérkéndésh dy brinjét e pérballta jané paralele dhe té
barabarta, atéheré ai katérkéndésh éshté paralelogram.

Pér njehsimin e perimetrit éshté e sakté kjo formulé:

Nése brinjét e paralelogramit i shénojmé me a dhe b, atéheré: perimetrin e paralelogramit e
njehsojmé me formulén:

P=2a+2b
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Ta nxjerrim formulén pér njehsimin e syprinés sé paralelogramit. Do ta
shqyrtojmé paralelogramin ABCD me brinjé a dhe b si te figura 7.

Le té jeté DD1 lartésia e léshuar prej kulmit D kah brinja AB, por C1 éshté
lartésia e léshuar prej kulmit C nga e njéjta brinje. Te dy lartésité kané gjatési
te barabarté gé e shénojmé me ha

Figura 7.

Trekendéeshat ADD1 dhe BC1 jané té puthitshem (pérpiqu té tregoni vete!), pér
shkak se syprina e paralelogramit ABCD dhe syprina e drejtkéndéeshit D1C1CD jané
té barabarta:

S (popmyna) =S (dbopmyna) + S (popmyna) =S (dbopmyna) + S (dbopmyna) =S
(popmyna)

Pasi syprina e drejtkéndéshit (dbopmyna) eshté S (dbopmyna), njéjte do te jete
edhe syprina e paralelogramit ABCD.

Domethéné, syprinén e paralelogramit e njehsojmé me formulén: S (dpopmyna)
Né té njéjten menyre, nése i shqyrtojmé brinjén b dhe lartésine e leshuar kah
brinja b, do té vimé te kjo formule, analoge me parapraken:
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Domethéné, duhet te mbash mend kéte

Nése brinjét e paralelogramit i shénojmé me a dhe b dhe nése lartésia e
léshuar kah brinja a éshté shénuar me ha, kurse lartésia e léshuar kah brinja b
éshté shénuar me hb atéheré:

syprinén e paralelogramit e njehsojmé me formulén: S (popmyna)

Shembulli 1. Njehso perimetrin dhe syprinén e paralelogramit me brinjé 6 cm
dhe 9 cm, nése lartésia e léshuar kah brinja a éshté 4 cm. Sa éshté gjatésia e
lartésisé e léshuar kah brinja b?

Nga kushti i detyrés kemi se: (¢opmyna) P (dopmyna) S (dopmyna)
Perimetri i paralelogramit éshté 30 cm, kurse syprina e tij éshté 24 cm2.

Pér ta njehsuar gjatésiné e lartésisé kah brinja b do ta shfrytézojmé barazimin
S (dbopmyna). Me zévendésimin e madhésive té njohura te barazia e fundit
kemi: (dopmyna) prej ku (dpopmyna)

Gjatésia e lartésisé (dpopmyna) éshte (dbopmyna)

Shembulli 2. Njehso lartésité dhe perimetrin e paralelogramit me brinjé a = 16
cm, syprina e té cilit éshté 48 cm2, por njéra brinjé éshté dy heré mé e madhe
prej tjetrés S (popmyna)

1) Nése brinja e dhéné eéshte meé e vogél, atéheré (dpopmyna) dhe (dpopmyna),
pra perimetri éshté P (dpopmyna)

2) Nése brinja e dhéne éshté me e madhe, ateheré (dopmyna) dhe (dopmyna),
pra perimetri éshté P (dpopmyna)

1. Agimi ka pasur livadh né formé te paralelogramit me brinjé 250 m dhe
lartési qé i pergjigjet késaj brinje 100m. Njehso syprinén e livadhit? Sa éshtée
syprina e shprehur né hektarée?

Paralelogrami tek i cili té gjitha brinjét jané té barabarta quhet romb.

Te pérkujtohemi se edhe katrori éshté paralelogram me katér brinjé té
barabarta, tek i cili té gjitha kéndet jané té drejta. Keshtu, katrorin mund ta
shqyrtojmeé si romb me katér kénde té drejta.
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< a

a

Cnuka 8. Pom6

Pér rombin viejné kéto indice:

Diagonalja e rombit éshté simetralja e kéndeve pérkatése té kundérta.

2. Pérpiqu ta vértetosh kété indic pér rombin
Pér njehsimin e perimetrit dhe syprinés sé rombit té sakta jané kéto formula:

Nése brinjén e rombit e shénojmeé me a, perimetrin e rombit do ta njehsojmé me formulén:
P=4a

Syprinén e rombit mund ta njehsojmé né té njéjtén ményré sikurse edhe syprinén e
paralelogramit: nése a éshté brinja e rombit, ha éshté lartésia e rombit, syprina e tij éshté:

S = (popmyna

Te rombi éshté karakteristike se diagonalet e tij jané reciprokisht normale. T’i shénojmé
diagonalet me d1 dhe d2.

Syprina e rombit mund té njehsohet edhe me kété formulé: S (popmymna)

Ta vértetojmé formulén e fundit. Do ta shqyrtojmé rombin te figura 9.
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S
D a
A B
d2/2 d1/2

M

Syprina e rombit ABCD éshté shumé prej syprinave té katér trekéndéshave kénddrejté ku
éshté ndare rombi me diagonalet e tij. Do ta konstruktojmé ashtu AMBS dhe (¢popmyna

Ky katérkendésh do té jeté paralelogram me kénde té drejta te kulmi S dhe kulmi M, gé do
te thotée edhe dy kendet e tjera do te jené te drejta, domethene katerkendeshi AMBS eshte
drejtkéndésh. Syprina e tij éshté S1 (dbopmyna

Trekéndéshat (dopmyna) dhe (dopmyna) jané té puthitshém, pra do té kemi syprina té
barabarta

Né té njéjtén méenyré mund ta konstruktojme drejtkéndéshin me brinjé SC dhe SB syprina e
té cilit do tée jete S2 (popmyna)

Shuma e syprinave té dy paralelogrameve S1 + S2, do té jeté e barabarté me syprinén e
rombit. Késhtu, pér syprinén e rombit fitojmé S (dbopmyna).

Vérejtje: Pas té mésuarit e formulave pér syprinén e trekéndeéshit, formulén e fundit pér
syprinén e rombit do té mundi ta vértetoni edhe né tjetér ményrée.

Shembulli 3.

Syprina e rombit éshté 60 cm2, por lartésia e tij éshté 5 cm. Njehso perimetrin e rombit.
Prej formulés S = (¢popmyna) e njehsojmé brinjén e rombi: (dpopmyna) P (popmyna)

Shembulli 4. Perimetri i rombit eshté 48 cm

Brinja e rombit éshté 12 cm, por lartésia e tij éshté 6 cm. Njehso diagonalet te rombi nése
njéra diagonale eéshté dy here mé e madhe se tjetra.
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Syprina e rombit ABCD éshté shumeé prej syprinave té katér trekéndéshave kenddrejte ku
éshté ndare rombi me diagonalet e tij. Do ta konstruktojmé ashtu AMBS dhe (dpopmyna).
Ky katerkendesh do té jeté paralelogram me kénde te drejta te kulmi S dhe kulmi M, gé
do té thoté edhe dy kéndet e tjera do té jene té drejta, domethéné katérkendéeshi AMBS
éshté drejtkéndésh. Syprina e tij eshté S1 (dpopmyna). Trekéndéeshat (dopmyna) dhe
(dbopMyna) jané té puthitshém, pra do te kemi syprina té

Né té njéjten menyre mund ta konstruktojme drejtkendéeshin me brinje SC dhe SB syprina
e té cilit do te jete S2 (dpopmyna)

Shuma e syprinave té dy paralelogrameve S1 + S2, do té jeté e barabarté me syprinén e
rombit. Keshtu, pér syprinén e rombit fitojme S (dbopmyna).

Vérejtje: Pas té€ mesuarit e formulave pér syprinén e trekéndéshit, formulén e fundit pér
syprinén e rombit do té mundi ta vertetoni edhe né tjetér menyre.

Shembulli 3. Syprina e rombit éshté 60 cm2, por lartésia e tij éshté 5 cm. Njehso
perimetrin e rombit.

Prej formulés S = (popmyna) e njehsojme brinjen e rombi: (dopmyna) P (dopmyna)
Shembulli 4. Perimetri i rombit eéshte 48 cm. Brinja e rombit éshté 12 cm, por lartésia e

tij éshté 6 cm. Njehso diagonalet te rombi nése njéra diagonale eshté dy heré meé e
madhe se tjetra.
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3. Perimetri dhe syprina e trekéndeéshit

**Trekéndéshi éshté shumékéndésh me tri brinjé. Nése kulmet e trekéndéshit i
shénojmé me A, B, C, mé sé shpeshti brinjén pérballé kulmit A e shénojmé me a,
brinja pérballé kulmit B e shénojmé me b, brinja pérballé kulmit C e shénojmé me c.

Figura 10.

3.1. Trekéndéshi brinjéndryshém

Nése té gjitha brinjét te trekéndéshi kané gjatési té ndryshme e quajmé trekéndésh
brinjéndryshém.

Mbaj mend:

Perimetri i trekéndéshit me brinjé a, b, c, éshté P=a +b + ¢
Ta nxjerrim formulén pér njehsimin e syprinés sé trekéndéshit.
Figura 11.
Do ta shqyrtojmé paralelogramin ABCD te figura 11. Syprina e tij éshté S (¢popmymna). Me diagonalen

AC e paralelogramit éshté ndaré né dy trekéndésha té puthitshém: (¢popmyna) dhe (popmyrna), pra
syprina e ¢donjérit prej tyre do té jeté gjysma prej syprinés sé paralelogramit, domethéné S

(¢popmyra)
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Nése lartésité e léshuara kah brinjét a, b, ¢ i shénojmé, pérkatésisht me (popmyrna), syprinén
e trekéndéshit do ta njehsojmé me njérén prej kétyre formulave

S (¢popmyna) S (popmyna) S (bopmyna

Nése e dimé gjatésiné té ¢donjérés prej brinjéve té trekéndéshit, syprinén e trekéndéshit
mund ta njehsojmé edhe me kété formulé: S (popmyna)

ku s éshté gjysméperimetri i trekéndéshit, domethéné (popmyna). Kjo formulé njihet si formula e
Heronit pér syprinén e trekéndéshit.

Shembulli 1. Njehso perimetrin dhe syprinén e trekéndéshit me brinjé 26 cm, 28 cm dhe 30 cm.
Perimetri i trekéndéshit éshté: P (popmyrna)

Pra, i kemi té njohur té tri brinjét e trekéndéshit, syprinén mund ta njehsojmé me formulén e
Heronit

(popmyna) S (popmyna) S (popmyrna)

Shembulli 2. Syprina e trekéndéshit éshté 72 cm2, por lartésité te trekéndéshi jané me gjatési 8 cm,
6 cm dhe 9 cm. Njehso perimetrin e trekéndéshit. P
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Prej formulés pér syprinén e trekendéshit S

(dbopmyna) kemi (dbopmyna)
Né menyré analoge S (dopmyna) S (popmyna)

Perimetri i trekéndeéshit éshte P (dbopmyna

1. Livadhi né formé te trekendéshit brinjéndryshém me brinjé 180 m, 240 m dhe 160
m. Njehso syprinén e livadhit! Sa metra rrugé duhet té kalosh pér ta rrethuar
livadhin?

3.2. Trekéndeshi barakrahas

Trekéndéshi tek i cili dy brinjé kané gjatési té njeéjte e quajme trekéndesh
barakrahas. Brinjét me gjata té barabarta i quajmé krahét e trekendéshit, por
brinjén e treté e quajmé baza e trekéndeéshit barakrahas.

Figura 13. Trekéndéshi barakrahas

Bazén e trekéndéshit barakrahas mé sé shpeshti e shénojmé me a, kurse krahét me b. Perimetri i
trekéndéshit barakrahas éshté:
P=a+2b.

Pér njehsimin e syprinés sé trekéndéshit barakrahas i shfrytézojmé formulat té cilat
shfrytézohen pér njehsimin e syprinés sé trekéndéshit brinjéndryshém, domethéné S (dpopmymna)
S (popmyna)
si edhe formula e Heronit.
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Shembulli 3

Njehso perimetrin dhe syprinén e trekéndéshit barakrahas me bazén 8 cm
dhe krahun 12 cm.

Cakto gjatésiné e cdonjérés prej lartésive te trekéndeéshi.

Perimetri i trekéndéshit eshté: P (dbopmyna)

Pasi i dime gjatésité e té tri brinjéve te trekéndéshi, por nuk e kemi té njohur

asnjéren prej lartésive, syprinén e trekéndéshit do ta njehsojmé me

formulén e Heronit (popmyna) S (dpopmyna) S (dbopmyna

Nga ana tjetér, S (bopmyna) S (popmyna)

Shembulli 4. Njehso perimetrin e trekéndéshit barakrahas me bazén 6 cm dhe
lartésiné té léshuar kah baza 4 cm.
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2 Nardi duhet té njehsojé syprinén e pjesés sé siperme té pllakés ne forme te
trekéndeshit barakrahas me bazen 12 cm dhe kéndi prané bazes 300. Sa ka fituar
Nardi?

3.3. Trekendeéshi barabrinjés

Trekéndéshin, tek i cili té gjitha brinjét jané té barabarta, e quajmé trekéndésh
barabrinjés.

Pér perimetrin vlen kjo:

Nése brinjén e trekéndéshit barabrinjés e shénojmé me a, perimetri i tij éshté: P = 3a

Figura 15. Trekéndéshi barabrinjés

Lartésité té 1éshuara prej brinjéve té trekéndéshit barabrinjés jané té barabarta dhe do t’i
shénojmé me h. Syprinén e trekéndéshit barabrinjés mund ta njehsojmé duke zbatuar formulén

S (popmyna)

Ta njehsojmé gjatésiné e lartésisé te trekéndéshi barabrinjés. E zbatojmé teoremén e Pitagorés:
(popmyma)

Ta nxjerrim tani formulén pér syprinén e trekéndéshit barabrinjés pér té cilin e dimé vetém

gjatésiné e brinjés: S (popmyna) S (popmyrna)

Prej kétu, pér njehsimin e syprinés sé trekéndéshit barabrinjés, do té shfrytézojmé:
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Nése brinjén e trekéndéshit barabrinjés e shénojmé me a, syprina e tij njehsohet sipas formulés:
S (dpopmyna

Shembulli 5. Njehso perimetrin dhe syprinén e trekéndéshit barabrinjés me brinjén 8 cm.
Zgjidhje: a = 8 cm P (popmyrna) S (popmyra)

3 Petriti dhe Lindita duhet té njehsojné syprinén e dy trekéndéshave té ndryshém. Petriti ka marré
trekéndéshin barabrinjés me brinjé 5 cm, por Lindita trekéndésh barakrahas me bazén 6 cm dhe lartési
kah baza 5 cm. Cili trekéndésh ka sypriné mé té madhe, i Petritit ose i Lindités?

3.4. Trekéndéshit kénddrejté

Trekéndéshi qé ka kénd té drejté e quajmeé trekéndésh kénddrejté.

Figura 16. Trekéndéshi kénddrejté

Té vérejmé se te trekéndéshi kénddrejté me kénd té drejté te kulmi C i lartésisé e léshuar kah brinja b
puthitet me brinjén a dhe anasjelltas, lartésia e léshuar kah brinja a puthitet me brinjén b. Prandaj,
syprina e trekéndéshit kénddrejté éshté S (popmyrna)

Pér trekéndéshin kénddrejté vlejné té dy teoremat e njohura: teorema e Euklidit dhe teorema e Pitagorés
(té cilén e keni mésuar né shkollén fillore, por ne e zbatojmé disa here). Né vazhdim kéto teorema do t’i
japim me vértetim

Teorema e Euklidi: Nése p dhe q jané projeksionet e kateteve a dhe b mbi hipotenuzén c té trekéndéshit
kénddrejté, por h éshté lartésia e 1éshuar kah hipotenuza, atéheré vlen barazia: (popmysa) (figura 17).
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Teorema e Euklidit éshté nxjerré si rezultat i ngjashmeérisé sé dy trekéndéshave
kénddrejte té cilét fitohen me térheqjen e lartésive kah hipotenuza c te
trekéndéshi kénddrejté i shqyrtuar.

Vértetimi: Pikérisht, nése (bopmyna) eshté lartésia e leshuar kah hipoteniza te
trekéndéshi kénddrejté ABC, ateheré trekéndéshat (dbopmyna) dhe (dbopmyna)
jané kénddrejté. Pérvec késaj kéndi te kulmi B dhe kéndi te kulmi A jané
komplementarée, njéjte sikurse edhe kéndi te kulmi B dhe (dpopmyna), prej ku

pérfundojme se (dopmyna) dhe (dpopmyna) kéndet te kulmi A jané té barabarta.

Né té njéjtén menyre tregojme se (popmyna) edhe (popmyna) kéndet te kulmi
B jane té barabarta, gé do té thoté (dopmyna) dhe (dpopmyna) kané kénde
pérgjegjése teé barabarta, pra ata jané trekéndésha té ngjashém.

Brinjét e tyre pérkatése jané proporcionale, domethéné vlen barazia:
h:p=q:h

prej ku fitojmé: (dpopmyna)

me té cilén e vertetuam teoremen e Euklidit.

Teorema e Pitagorés: Nése a dhe b jané katete, kurse c hipotenuze te
trekéndéshi kénddrejté, ateéheré vlen barazia (dpopmyna)
Ta vértetojmé teoremeén e Pitagorés.

Figura 18.

Vértetimi: Do ta shqyrtojmeé trekendéshin kénddrejte te figura 18

Le te jene p dhe g projeksionet e kateteve mbi hipotenuzén. (¢popmyna) dhe
(dbopmyna) jané té ngjashém (kéndet pérgjegjése jane té barabart), qé do té
thoté kane brinjé proporcionale, domethéné vlen barazia

(bopmyna) prej ku (popmyna)

. Prej ngjashmeérisé sé trekendéshave (dpopmyna) dhe (dbopmyna) vijon

g :a=a: c, domethéné
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Mbi hipotenuzéen c konstruktojmeé katror. Nése e vazhdojmeé lartésiné e léshuar

kah hipotenuza (¢dopmyna), katrorin do ta ndajmé né dy drejtkéndésha syprinat e té
jané (dbopmyna) dhe péergjegjese (dbopmyna) dhe (popmyna

Syprina e katrorit éshté, c2,
e barabarté me shumeén e syprinave té drejtkéndéeshave te te cilat katrori éshté ndare
(figura 18), domethéné (dopmyna) me té cilén e vértetuam teoremen.

4. Perimetri i trekéndéshit barakrahas kénddrejté me hipotenuzé 4 cm éshté (dopmyna).
Njehso syprinén e trekéndéshit!

3.5. Vija rrethore e brendashkruar te trekendéshi dhe vija rrethore e jashtashkruar rreth
trekéndeshit

Simetralet e kéndeve te trekéndéshi i dhéne priten né njé piké. Ajo piké éshté gendra e
vijés rrethore e cila cdonjérén prej brinjéve té trekéndéshit e prek (prej pjesén e
brendshme) dhe e njéjta quhet vija rrethore e brendashkruar née trekéndésh.

Figura 19. Vija rrethore e brendashkruar né trekéndésh

Nése r éshté rrezja e vijés rrethore té brendashkruar te njé trekéndésh, por s éshté gjysmé perimetri i
trekéndéshit, domethéné (popmymna). Syprina e trekéndéshit éshté S
Te trekéndéshi barabrinjés me brinjé a, r

Simetralet tani té brinjéve te ¢farédo trekéndésh gjithashtu priten né njé pikeé e cila paraget gendrén e
vijés rrethore té jashtashkruar rreth trekéndéshit, domethéné vija rrethore e cila kalon népér kulmet e
trekéndéshit.
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Cnwka 20. OnuluaHa Kpy>H1La OKOMy TPpUaronHuk

Nése me R e shénojmé rrezen e vijés rrethore té jashtashkruar, por me a, b, ¢, jané brinjét te
trekéndéshi, pér syprinén e trekéndéshit vlen: S

Te trekéndéshi barabrinjés me brinjé a,

Shembulli 6. Njehso syprinén e trekéndéshit me brinjé 6 cm, 9 cm dhe 10 cm, nése rrezja e vijés
rrethore té brendashkruar te trekéndéshi éshté 4 cm. S

Shembulli 7. Njehso rrezen e vijés rrethore té jashtashkruar rreth trekéndéshit kénddrejté me katete 3
cm dhe 4 cm.

Syprina e trekéndéshit kénddrejté éshté S (popmyna)

Hipotenuzén do ta njehsojmé me teoremén e Pitagorés: (popmymna) S (popmyna)

Té vérejmeé se rrezja e vijés rrethore t€ jashtashkruar te trekéndéshi kénddrejté éshté dy heré mé e
vogél se hipotenuza, domethéné diametri te vija rrethore e jashtashkruar rreth trekéndéshit kénddrejté
éshté i barabarté me hipotenuzén. Ky gjykim qé vlen te ¢do trekéndésh kénddrejté dhe éshté i njohur
si teorema e Talesit pér trekéndéshin kénddrejté.

Teorema e Talesit pér trekéndéshin kénddrejté: nése A, B, C jané tri pika té vijés rrethore tek e cila AB
éshté diametri, atéheré kéndi (popmyrna) éshté i drejté.
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Teorema e Talesit pér trekéndéshin kenddrejtée: nése A, B, C jané tri pika té
vijés rrethore tek e cila AB eéshté diametri, atéhere kendi (popmyna) éshteé i
drejte.

Teorema e fundit éshte rast special prej teoremés sé Talesit sipas sé cilés kendi
periferik te vija rrethore éshté dy heré me e vogél se kéndi gendror mbi té
njéjtin hark rrethor.

5. Péer trekendéshin me brinjé 21 cm, 17 cm dhe 10 cm té caktohet rrezja e
vijés rrethore té jashtashkruar dhe brendashkruar

Detyra pér puné té pavarur:

1. Skico trekéndéesh barakrahas dhe shénoji brinjét. Njehso syprinén dhe
perimetrin e trekéndéshit barakrahas me bazén 6 cm dhe krahun 5 cm.

2. Njehso syprinén dhe perimetrin e trekéndéshit barabrinjés me lartési 9 cm.
3. Njehso perimetrin e trekéndéshit tek i cili té dy brinjét kané gjatési 7 cm
dhe 9 cm, kurse syprina e trekéndeéshit eéshtée (dpopmyna)

4. Skico trekendésh kenddrejte dhe shénoji brinjét. Njehso syprinén dhe
perimetrin e trekéndéshit kénddrejté me katete 3 cm dhe 4 cm.

5. Krahu i trekendeéshit barakrahas eshté 17 cm, por lartésia e léshuar kah baza
eshté 15 cm. Njehso syprinén dhe perimetrin e trekendéshit.

6. Brinjét e njée trekendeshi jané 24 cm, 25 cm dhe 7 cm. Njehso rrezen e vijés
rrethore té brendashkruar te trekendéshi dhe rrezen e vijés rrethore te
jashtashkruar rreth trekéndeéshit.

7. Njehso rrezen e vijés rrethore té brendashkruar dhe rrezen e vijés rrethore
té jashtashkruar rreth trekéndéshit barabrinjés me brinjé 10 cm.

8. Baza e njé trekendéshi barakrahas eéshté 12 cm, por krahu éshte 10 cm.
Njehso rrezen e vijés rrethore té brendashkruar dhe rrezen e vijés rrethore tée
jashtashkruar rreth trekéndeéshit.

9. Njehso hipotenuzén te trekéndéshi kenddrejté me sypriné 270 cm2, nése
katet géndrojné si 5 : 3.

10. Njehso syprinén dhe perimetrin e trekendéshit kenddrejté qé paraget
figure e vendosur né mur, por tek i cili projeksionet e kateteve mbi
hipotenuzeén jané 16 cm dhe 9 cm.

11. Sajmiri e ka fotografiné né mur né forme te trekéndeéshit barakrahas.
Perimetri i trekéndéshit éshte 78 cm, por ndryshimi i brinjés te fotografia e cila
e luan rolin e krahut dhe brinja rolin e bazés eshté 6 cm. Té njehsohet sa eéshté
syprina e fotografisé sé Sajmirit!

12. Klara prej fletés sé letrés ka preré trekendesh me brinjé té cilat gendrojne
2 : 3 : 4, pastaj te trekendéshi eshte brendashkruar vija rrethore me reze
(dbopMyna) cm. Njehso brinjét e trekéndéshit té Klarées!
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T’i shqyrtojmé kéta shembuj té zgjidhur

Shembulli 1. Njehso syprinén e trapezit me baza 12 cm dhe 8 cm dhe lartési 7
cm. (dpopmyna) S (dbopmyna)

Shembulli 2. Njehso perimetrin dhe syprinén e trapezit barakrahas me baza 16
cm dhe 10 cm dhe krah 5 cm.

Perimetri i trapezit éshte: P (bopmyna)
Figura 22. Trapezi barakrahas

Pér ta njehsuar syprinén e trapezit éshte e nevojshme ta caktojmeé lartésiné e
trapezit. Prej trekéndéshit kénddrejté me kateté h dhe x dhe hipotenuzeé c,
sipas teoremés sé Pitagorés vlen: (popmyna), ku (bopmyna) S (dpopmyna)

Pér trapezin barakrahas té sakta jané kéto teorema, té cilat pérshkruajné
vetité e trapezit barakraha dhe shpeshheré shfrytézohen né detyra problemore
konkrete:

Teorema: Kéndet gé shtrihen né krahun e njéjté te trapezi barakrahas jané
suplemenare.

1. Vértetoje teoremén paraprake.
Pér trapezin barakrahas té sakta jané edhe kéto dy veti:

Teorema: Kéndet gé shtrihen te baza e nj€jte té trapezit barakrahas janée té
barabarta ndérmjet veti.
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Teorema: Diagonalet e trapezit barakrahas jané té barabarta ndérmjet veti.

Trapezi qé ka njé kénd té drejté quhet trapez kénddrejté. Te trapezi kénddrejté lartésité puthiten
me njérin krah té trapezit.

Figura 23. Trapezi kénddrejté

Shembulli 3. Njehso perimetrin dhe syprinén e trapezit kénddrejté me baza 12 cm dhe 19 cm dhe krah 7
cm dhe 9 cm. P (popmyrna)

Lartésia te trapezi kénddrejté éshté i barabarté me krahun mé té vogél. Prandaj (popmyna) S (popmyna),.

2. Trapezi kénddrejté ka brinjé jo paralele me gjatési 17 cm dhe 8 cm, por perimetri 94 cm. Njehso
syprinén e tij!

T’i shqyrtojmé edhe kéta shembuj:

Shembulli 4. Njehso syprinén e trapezit me diagonale 13 cm dhe 15 cm, nése lartésia e tij éshté 12 cm.
Eshté dhéné,

Térheqim segment qé éshté paralel dhe i barabarté me diagonalen (¢popmyrn). Késhtu, e fitojmé
trekéndéshin AEC. Brinjax=a +b.

Me shfrytézimin e teoremés sé Pitagorés i fitojmé gjatésité e AH dhe HE prej trekéndéshave kénddrejté
(popmymna) dhe (popmymna)

Nga ana tjetér (popmyna).

Prej kétu syprina e trapezit do té jeté e barabarté me: S
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Shembulli 5. Njehso syprinén e trapezit me baza 30 cm dhe 19 cm dhe krah 13 cm
dhe 20 cm.

Jané dhéné bazat a = 30 cm, b = 19 cm dhe krahét ¢ = 13 cm, d = 20 cm.
Térhegim segment paralel dhe té barabarta me brinjé c. Késhtu, e fitojme
trekéndéshin (¢opmyna). Brinja x =a -b = 30-19 = 11 cm.

Duke i ditur te gjitha brinjét e trekéndeéeshit (popmyna), me ndihmen e formulés
sé Heronit, mund ta njehsojmé syprinén.

Pér gjysmé shumeén e brinjéve té tij kemi: s (popmyna) S (dbopmyna) (dbopmyna)
E dimé se syprinén e (popmyna) mund ta njehsojmé si S (dpopmyna), ku h éshté
lartésia e (bopmyna), por njekohésisht eshté dhe lartésia e trapezit. Prandaj
(bopmyna)S (dpopmyna)

Prej kétu, pér syprinén e trapezit do té kemi: S (dpopmyna)

3. Njehso syprinén e trapezit me baza 19 cm dhe 2 cm dhe diagonale 17 cm dhe
10 cm.
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4.2. Trapezoidi

+» Katérkéndéshi qé nuk ka brinjé paralele quhet trapezoid.

Figura 24. Trapezoidi

Syprinén e trapezoidit mund ta njehsojmé si shumé té syprinave té
trekéndéshave te té cilét do ta ndajmé trapezoidin (varésisht prej asaj cilat
elemente na jané dhéné€). Pér shembull, me njeren prej diagonaleve
trapezoidin e ndajmé né dy trekéndésha. Me té dy diagonalet trapezoidi éshté
ndaré né katér trekéndésha.

Shembulli 6. Njehso syprinén e trapezoidit me diagonale (¢popmyna), nese
kulmet A dhe C jané larguar prej diagonales 7 cm dhe 6 cm, pérkatésisht.

Syprina e trapezit do té jeté shumé prej syprinave té trekéndéshave
(dbopmyna) dhe (dbopmyna) pér té cilét diagonalja (popmyna) éshté brinjé e
pérbashkét. Largésia prej kulmit A deri te diagonalja (popmyna) né realitet
éshté lartésia kah brinja (dpopmMyna) te trekéndéshi (dopmyna).

Né menyré analoge, largésia prej pikés C deri te (popmyna) eéshté lartésia e
trekéndéshit (dopmyna).

(Beje skicen!)

Syprina e trapezoidit éshte: S =S (dopmyna) + S (popmyna)

4.3. Deltoidi
+» Katérkéndéshi qé ka dy cifte té brinjéve fqinje me gjatési té barabarta

quhet deltoid. Te deltoidi diagonalet jané reciprokisht normale. Diagonalja mé
e gjatée eshte simetrale e diagonales me té shkurtér té deltoidit.
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Syprina e deltoidit me diagonale dhe njehsohet me formulén

Kjo formulé thjeshté vértetohet. Ta shqyrtojmé deltoidin te figura 26

Syprina S e deltoidit éshté shumé e syprinave té trekéndéshave (popmyna) dhe
(popmyna). Diagonalja (popmyna) éshté brinja e pérbashkét pér té dy
trekéndéshat. Me piképrerjen e té dy diagonaleve, diagonalja mé e madhe éshté
ndaré by pjesé, gjatésité e té cilés jané shénuar me x dhe y.

Figura 26

Pasi diagonalet te deltoidi jané reciprokisht normale, segmentet me gjatési x dhe
y do té jené lartésité e léshuara kah brinja (popmymna) té trekéndéshave
(popmyna) dhe (popmyna), pérkatésisht. Pér syprinat e ¢donjérit prej
trekéndéshave do té kemi: S (popmyna) S (popmyna)

Prej pér syprinén e deltoidit kemi:
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Té pérkujtohemi se diagonalet edhe te rombi jané reciprokisht normale dhe
formulén e fundit e shfrytézuam gjithashtu pér njehsimin e syprinés sé rombit.

Shembulli 7. Njehso perimetrin dhe syprinén e deltoidit me brinjé 8 cm dhe 5
cm dhe diagonalet 6 cm dhe 9 cm
Perimetri i deltoidit éshte: P

Syprina e deltoidit eshte: S

2. Brinjét e deltoidit jané (dpopmyna) cm dhe (dopmyna) cm, por diagonalja e
cila nuk eshté boshti i simetrisé sé deltoidit éshté 8 cm. Té njehsohet syprina e
deltoidit.

Detyra pér puneé té pavarur:

1. Trapezi me baze 34 cm dhe lartési 15 cm e ka syprinén 360 cm2. Njehso
bazen tjetér té trapezit. Sa eéshté gjatésia e vijés sé mesme té trapezit?

2. Njehso bazat te trapezi té cilat ndryshojné pér 7 cm, nése syprina e trapezit
eshté 75 cm2, por lartésia eéshté 6 cm

3. Trapezi kénddrejté i ka krahét 17 cm dhe 8 cm, por perimetri i tij eéshté 94
cm. Njehso syprinén e trapezit

4. Njehso perimetrin dhe syprinén e trapezit me baza 24 cm dhe 10 cm dhe
krah 15 cm dhe 13 cm.

5. Nardi ka oborr né formé té trapezit barakrahas me sypriné prej 330 m2 dhe
bazé 30 m dhe 14 m. Sa metra duhet té kalojé Nardi pér ta rrethuar oborrin?

8. Sajmiri ka dashur te béjé fluturuese prej teli né formeé té deltoidit me
sypriné 840 cm2, me diagonalen mé té vogél 30 cm dhe me brinjé mé té vogél 317
25 cm. Per kete gellim duhet té marré tel pér brinjét e deltoidit. Sa duhet té
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Kur shqyrtojme katérkendesh tangjencial, vija rrethore tangjentet e té cilés
jané brinjét e kateérkéndeshit eshté brendashkruar vija rrethore te
katérkéndeéshi.

Shembulli 1. Njehso perimetrin e katérkendéshit tangjencial ABCD me brinjé
(dbopmyna) dhe (popmyna)

Katerkendeéshi eshte tangjencial, gé do te thote: (popmyna) pra, perimetri
eéshté P (popmyna)

Konstato cilat prej llojeve te katéerkendéeshave te cilat i mésuam paraprakisht:
paralelogram (katror, drejtkéndéesh, romb, romboid), trapez dhe deltoid mund
té jete tangjencialé, pérkatésisht katérkéndésh kordiak.

Katrori éshte katerkendesh tek i cili kéndet e pérballta jané suplemenare, por
gjithashtu shuma e gjatésive jané té barabarta. Katrori mund té jete edhe
tangjencial dhe katérkéndesh kordiak, domethené te katrori mund té
brendashkruhet vija rrethore dhe rreth katrorit mund té jashtashkruhet vija
rrethore. Qendrat e vijave rrethore té brendashkruara dhe jashtashkruara te
katrori puthiten dhe gjenden te prerja e diagonaleve té katrorit. Kjo do té t
thoté se diagonalja eéshte diametér e vijés rrethore té jashtashkruar, por
diametri i vijés rrethore té brendashkrua éshté i barabarté me gjatésiné e
brinjés sé katrorit.

Drejtkéndéshi eshté katerkendésh rreth té cilit mund té jashtashkruhet vija
rrethore, domethéné drejtkendéshi mund té jete katerkendésh kordiak.
Drejtkéndéshi nuk e kénaq vetiné e shumave té brinjéve té pérballta g€ janeé te
barabarta, qé do té thoté katérkendéshi nuk éshte katerkendesh tangjencial
dhe né até nuk mund té brendashkruhet vija rrethore. Qendra e vijés rrethore
té jashtashkruar rreth drejtkéndéshit shtrihet te prerja e diagonaleve.
Diagonalja eshte diameteér i vijés rrethore té jashtashkruar.

Te rombi mund té brendashkruhet vija rrethore, kurse rreth rombit nuk mund tée
jashtashkruhet vija rrethore, domethéné rombi mund té jeté tangjencial, por jo
edhe katéerkéndesh kordiak. Me te véertete, te rombi kéndet e pérballta janeé te
barabarta, por jo edhe suplementare. Qendra e vijés rrethore té brendashkruar
éshté te prerja e diagonaleve, por diametri i vijés rrethore éshtée e barabarté
me brinjén e rombit.

Romboidi nuk éshté katerkendesh tangjencial as kordiak (té vérejmeé se kéndet
e pérballta te romboidi jane té barabarta, por jo suplementare; gjithashtu,
shuma e brinjéve té péerballta nuk janée té barabarta).

Jo cdo trapez éshté katérkéndésh kordiak, pérkatésisht tangjencial.

Por, ekzistojné trapeze rreth té cilave mund té jashtashkruhet vija rrethore,
sikurse edhe trapeze te té cilat mund té brendashkruhet vija rrethore, si edhe
trapezet te té cilat mund té brendashkruhet vija rrethore, domethéné
ekzistojné trapeze kordiake dhe tangjenciale.

Deltoidi eéshté katérkendésh tek i cili mund té brendashkruhet vija rrethore. Né
realitet deltoidi éshté tangjencial, por nuk éshté edhe katérkendésh kordiak.
Pasi te deltoidi brinjét fginje dy nga dy jané té barabarta, kjo do té thote se
shuma e gjatésive té brinjéve té pérballta do té jene té barabarta.
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Shembulli 3. Te drejtkéndéeshi me perimetér 184 cm brinjét géndrojné
sikurse 15 : 8. Njehso rrezen e vijés rrethore tée jashtashlkruar rreth
drejtkéndeéshit.

Diamteri i vijés rrethore té jashtashkruar rreth drejtkéndéshit eshte i
barabarté me diagonalen te drejtkendéshi. Diagonalen do ta
njehsojmé me zbatimin e teoremeés sé Pitagorés.

Rrezja e vijés rrethore té brendashkruar rreth drejtkendéshit eshté R
=34 cm.

Shembulli 4. Te vija rrethore me rreze 6 cm éshté brendashkruar
katrori, por te katrori eshte brendashkruar vija rrethore. Njehso
rrezen e vijés rrethore té brendashkruar.

Vija rrethore me rreze 6 cm éshté jashtashkruar vija rrethore rreth
katrorit dhe diametri i saj éshté i barabarté me diagonalen e katrorit
(béje skicen veté!), qe do te thote se diagonalja e katrorit éshté
d=12 cm.

Diametri i vijés rrethore té brendashkruar te katrori eéshté i barabarté
me brinjén e katrorit a.

Sipa teoremeés se Pitagores, ndérmjet brinjés dhe diagonales sé
katrorit vlen barazia:
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1. Njehso brinjén e rombit dhe syprinén e vijés rrethore té
brendashkruar te rombi, nése syprina éshté 600 cm2 dhe raporti i
diagonaleve teé tij éshté

2. Njehso syprinén e rrethit gé éshté jashtashkruar rreth trapezit
barakrahas, bazat e té cilit jané 14 cm dhe 2 cm, por krahu 10 cm.

Detyra pér puné té pavarur:

1. Te vija rrethore éshté brendashkruar drejtkéndésh me brinjé 12 cm
dhe 5 cm. Njehso rrezen e vijés rrethore. Njehso perimetrin dhe
syprinén e katrorit, brinjét e té cilit jané tangjenta té sé njéjtes vije
rrethore.

2. Te vija rrethore me rreze 6 cm éshté brendashkruar katror. Njehso
perimetrin dhe syprinén e katrorit. Sa éshté rrezja e vijés rrethore tée
brendashkruar te katrori?

3. Vija rrethore e brendashkruar né romb me brinjé 14 cm éshté
brendashkruar drejtkéndésh me brinjé 6 cm. Njehso diagonalen e
drejtkéndeéshit, si edhe syprina e tij.

4. Brinjét e njé rombi jané tangjenta té vijés rrethore me rreze 5 cm.
Njehso syprinén e kétij katérkéndéshi tangjancial tek i cili diagonalet
géndrojné si 3 : 4.

5. Njehso rrezen e vijés rrethore té jashtashkruar rreth trapezit
barakrahas me baza 14 cm dhe 2 cm dhe krahu 10 cm. Njehso syprinén
e trapezit.

6. Te trapezi me baza 15 cm dhe 9 cm éshté brendashkruar vija
rrethore. Njehso perimetrin e trapezit.

7. Sajmiri ka vizatuar rreth dhe Brenda ka brendashkruar trekéndésh
barabrinjés me brinjé 9 cm. Pastaj, njehso syprinén e katrorit te
brendashkruar né rrethin e njéjté. Sa ka fituar pér syprinén e katrorit
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6. Syprina dhe perimetri i shuméekéendeéshit té rregullt

Shumékéndéshi, tek i cili té gjitha brinjét dhe té gjitha kéndet jané
té barabarta, quhet shumékéndésh i rregullt.
Shembulli 1. Trekéndéshi barabrinjés éshté shumékéndésh i rregullt
(trekéndésh). Katrori éshté katérkéndésh i rregullt. Shumékéndéshi te
figura 29 éshté gjashtékéndésh i rregullt, ndérsa shumékéndéshi te
figura 30 nuk éshté shumékéndésh i rregullt.
Figura 29. Figura 30.

Perimetri i n-kéndéshit té rregullt me brinjé a njehsohet me
formulén P (popmymna).
Pse?
o Trekéndéshi i rregullt me brinjé a e ka perimetrin P = 3a.
« Katrori me brinjé a e ka perimetrin = 4a.
o n-kéndéshi i rregullt me gjatési té barabarté a, pra shuma prej
gjatésive té té gjitha brinjéve éshté P = na.
Té vizatojmé pesékéndésh té rregullt né kété ményré (figura 31): te
rrethi do té skicojmé 5 kénde té barabarta me madhési 3600/5 = 720.
Pikat ku krahét e kétyre kéndeve e prejné vijén rrethore do t’i lidhim.
Me kété fituam shumékéndésh me 5 brinjé, domethéné pesékéndésh.
Trekéndéshat te té cilét éshté ndaré pesékéndéshi i rregullt te Figura
30 jané trekéndésh barakrahas, té puthitshém njéri me tjetrin (kané
nga dy brinjé té barabarta si rreze té vijés rrethore dhe kéndet
ndérmjet tyre jané té barabarta). Prandaj, té gjitha brinjét te
pesékéndéshi jané té barabarta, domethéné kemi pesékéndésh té
rregullt.

Cnuka 31. MNpaBuneH neTaronHuk

322



Cdo njéri prej kéndeve me madhési 720 qé éshté kénd gendror te rrethi, quhet kénd
gendror te shumekéendeéshi.

Pesekendeshi ABCDE te figura 32 eéshté pesekéendeésh i rregullt. Kéndi gendror éshte 720.
ABCDE 1

Figura 32. Pesekendeéshi i rregullt

o Cfaré mund té pérfundojmé né rastin e pérgjithshém

Kéndi qendror  té n-kéndéshit té rregullt njehsohet me formulén: (popmyrna)
Pér shumékéndéshat e rregullt vlen ky gjykim:

Rreth ¢do shumékéndéshi té rregullt mund té jashtashkruhet vija rrethore.
Te shumékéndéshi i rregullt mund té brendashkruhet vija rrethore.

Qendrat e vijave rrethore té brendashkruara dhe jashtashkruara puthiten né njé piké S e cila
quhet gendra e shumékéndéshit té rregullt.

Qendra e shumékéndéshit té rregullt éshté kulmi i kéndit gendror te shumékéndéshi i rregullt.
Figura 33. Vija rrethore e brendashkruar dhe jashtashkruar né dhe rreth shumékéndéshit té rregullt
Te figura 33 mund té vérejmé se pesékéndéshi i rregullt éshté ndaré né pesé trekéndésha té
puthitshém (popmyna). Si jané kéta trekéndésha? Nése kéndi qendror e pesékéndéshit té rregullt

éshté 720, atéheré sa jané dy kéndet e tjera te ¢donjéri prej trekéndéshave.
« Ta shqyrtojmé trekéndéshin (dpopmyna). Ky trekéndésh éshté barakrahas.
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Pasi gé pér brinjéet e tij vlen: (bopMyna), kur R éshté rrezja e vijés rrethore té jashtashkruar
rreth pesekéendeéshit té rregullt. Kjo do té thote se brinjét jané krahét e (popmyna), ndérsa
brinja éshte baza e trekéndéshit

(dbopMyna) e quajmeé trekendesh karakteristik té pesekéndéshit té rregullt

1. Vizato gjashtekendésh té rregullt dhe diskuto péer trekéndéeshin karakteristik te tij.

2. Vizato tetekéndésh té rregullt dhe diskuto per trekendéshin karakteristik

Te n-kéndeéshi i rregullt, trekéndeéshi karakteristik éshté trekendéesh barakrahas ku péer krahét e
trekéndéshit vlen (¢popmyna), ku O éshté gendra e shuméekéndéshit, domethéné kané gjatési té
barabarta me rrezen e vijés rrethore té jashtashkruar R, ndérsa lartésia e trekéndeéshit
barakrahas e léshuar kah baza (apotema) (¢dopmyna), domethéné ka gjaté me rrezen e vijés
rrethore té brendashkruar r.

Figura 34. Trekéndéshi karakteristik

 Syprina e trekéndeshit karakteristik ABC njehsohet si gjysma e prodhimit té njé brinje te
trekendeshit dhe lartésia e leshuar tek ai: (dpopmyna)

Duke pasur parasysh se n-kendéshin e rregullt mund ta ndajmé né n-trekéndésha té puthitshem
(ata jane trekéndéeshat karakteristik), vijon se syprina e n-kéndeéshit té rregullt njehsohet sipas
formulés:

Sn-kéndéshi (dbopmyna)

Paraprakisht treguam se perimetri i n-kéndéshit té rregullt njehsohet sipas formulés P = na,

prej ku vijon se syprina e n-kéndéshit té rregullt mund té njehsohet edhe sipas formulés: Sn-
kendéeshi (bopmyna)
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ku h eshtée lartésia e léshuar kah baza te trekéendeéshi karakteristik, Kjo lartési quhet apotema
te trekéndéshi karakteristik.

Shembulli 2. Njehso syprinén dhe perimetrin e dymbédhjetekendéshit té rregullt me brinjé a
= 3 cm dhe rrezja e vijés rrethore té brendashkruar a = 3 cm.

Perimetri i n-kéndéshit té rregullt njehsohet sipas formulés P = na. Te dymbédhjetekéndéshi i
rregullt, n = 12. Prej kétu (¢popmyna)

Pér syprinén, nése e marrim parasysh formulén Sn-kéndéshi (¢dopmyna), kemi Sn-kéndéeshi
(popmyna)

Dhe nése marrim parasysh se r = h, kemi: (¢popmyna)

Shembulli 3. Eshté dhéné vija rrethore me rreze R = 5 cm. Njehso syprinén dhe perimetrin e
gjashtekendeshit te rregullt té brendashkruar né ate.

Nése kemi gjashtékéndésh té rregullt, ateheré trekeéndeshi karakteristik éshté trekéndesh
barabrinjés: 3600 : 6 = 600. Vija rrethore éshté brendashkruar rreth gjashtekéndeshit, qe do
té thoté krahét e trekéndéshit karakteristik jané R = 5cm. Trekéndeshi karakteristik te
gjashtekendeshi i rregullt éshté barabrinjés, gé do té thoté brinja e gjashtekeéndeshit eshte a
=5cm.

Pér perimetrin e gjashtékendeshit té rregullt kemi: P (popmyna).

Pér njehsimin e syprinés sé gjashtéekendeshit té rregullt éshté e nevojshme ta njehsojmeé
apotemeén, qgé te trekeéndeéshi barabrinjés eshté (dpopmyna). Apotema né keteé rast do té jete
(dbopMmyna). Syprina e gjashtekendeshit té rregullt do té jete (dopmyna)

Shembulli 4. Njehso syprinén dhe perimetrin e tetékendeéshit té rregullt, nése vija rrethore e
jashtashkruar rreth tetékéndeéshit eshté me rreze R = 10 cm, por vija rrethore e
brendashkruar éshté me rreze r = 6 cm.

Nése vija rrethore e brendashkruar te tetekendeéshi i rregullt éshté me rreze r = 6 cm vijon se
apotema e trekendeéshit karakteristik te tetekéndeéshit te rregullt eshté h = 6 cm.

Prej teoremeés sé Pitagores kemi:
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Cnuka 35. MNpaBnnHU MHOTyaronHuum
Té vizatojmé disa shumékéndésha té rregullt, ashtu qé numri i brinjéve do té zmadhohet.

Figura 35. Shumékéndéshat e rregullt

* Me zmadhimin e numrit té brinjéve t&€ shumékéndéshit té rregullt, shumékéndéshi ag mé shumé
afrohet afér vijés rrethore.

* Me zmadhimin e numrit té brinjéve, gjatésia e brinjés sé shumékéndéshit té rregullt zvogélohet,
por zmadhohet apotema e trekéndéshit karakteristik, duke u afruar ag mé shumé deri te rrezja e
vijés rrethore.

* Me zmadhimin e numrit t& brinjéve perimetri i shumékéndéshit té rregullt afrohet deri te
perimetri i vijés rrethore.

* Me zmadhimin e numrit té€ brinjéve té shumékéndéshit té rregullt syprina afrohet deri te syprina
e rrethit.

Le té jené dhéné dy vija rrethore (popmyna) dhe (dpopmyna)

Raporti i syprinés dhe diametrit té rrethit éshté konstant dhe éshté (dpopmyna).

o Perimetrat e dy vijave rrethore géndrojné sikurse rrezet e tyre, domethéné P '(popmyna) P

(popmyrma)

o Syprinat e dy vijave rrethore géndrojné sikurse katrorét e rrezeve té tyre, domethéné S'(¢popmyna)S

(popmyma)

Shembulli 1. Njehso perimetrin dhe syprinén e rrethit me diametér d = 8 cm.
Nése diametri éshté d = 8 cm, atéheré pér perimetrin e vijés rrethore do té kemi P
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Pér syprinén e rrethit, do ta njehsojmé sé pari rrezen: (¢dopmyna) Prej kétu

Shembulli 2. Njehso perimetrin e vijés rrethore nése rrethi éshté me sypriné S

Nése syprina e rrethit eéshté S (bopmyna), prej formulés S (popmyna) kemi:

Shembulli 3. Eshté dhéné trekéndésh barabrinjés me brinjé a = 6 cm. Njehso
perimetrin dhe syprinén e rrethit e vijés rrethore té brendashkruar dhe
jashtashkruar te trekéndeshi.

Té vizatojmeé trekéndésh barabrinjés, té jashtéshkruajmé dhe brendashkruajmeé vijé
rrethore

Figura 36. Trekéndéshi barabrinjés me vijé rrethore té brendashkruar dhe
jashtashkruar

Te trekéndeéshi barabrinjés me zbatimin e teoremés sé Pitagorés fitohet se rrezja e
vijés rrethore té jashtashkruar rreth trekéndéshit éshté (dopmyna), kurse rrezja e
vijés rrethore té brendashkruar éshté (dpopmyna). Prandaj (dopmyna) dhe (dbopmyna)
Prej kétu pér perimetrin do té kemi: Pbrend(dopmyna) Pjasht

Ndérsa pér syprina: Sbrend(cdopmyna) Sjasht (popmyna)
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Shembulli 4. Numrat matés té perimetrit dhe syprinés s€ njé rrethi janée té
barabarta. Sa eshté rrezja?

Nése numrat matés té perimetrit dhe syprinés sé njé rrethi jané te barabarte, kjo do
té thoteé se:

Shuma e perimetrave té dy vijave rrethore éshté 28  cm, por ndryshimi i rrezeve
te tyre eshte 4 cm. Njehso syprinat e rrathéeve!

Detyra pér pune té pavarur:

1. Njehso perimetrin e rrethit, syprina e té cilit éshté e barabarté me shumeén e
syprinave tée rrathéve me rreze prej 3 cm dhe 4 cm.

2. Eshté dhéné katrori me diagonale 10 cm. Njehso perimetrin e vijés rrethore té
brendashkruar dhe jashtashkruar me ato vija rrethore.

3. Jané dhene dy vija rrethore rrezet e té cilave géndrojné si 2 : 3. Si géndrojné
perimetrat e tyre, e si géndrojné syprinat e tyre

4. Nje vije rrethore e ka rrezen 3 cm. Syprina e rrethit té dhéné me tjetér rreth
géndrojné si 9 : 16. Njehso rrezen e vijés tjetér rrethore

5. Syprina e njé rrethi éshte kater here me e madhe prej syprinés sé rrethit tjeter.
Sa heré eshté mée e madhe rrezja e rrethit té paré prej rrezes sé rrethit te dytée

6. Agimi dhe Teuta kané vizatuar dy rrathé me té kéto té dhéna: syprinat e té dy
rrathéve rrezet e té cilave géndrojné si 2 : 3 ndryshojné pér 25 cm2. Njehso
perimetrin dhe syprinén e cdonjérit prej atyre rrathéve, qé i kané vizatuar Agimi
dhe Teuta!

7. Te rrethi eshté brendashkruar trekéndeshi barabrinjés me brinjé 9 cm. Njehso
perimetrin dhe syprinén e rrethit.

8. Merita ka vizatuar vijé rrethore dhe brenda ka brendashkruar trekéndéesh
barabrinjés me brinjé 9 cm. Pastaj te vija rrethore ka brendashkruar katror. Sa do
te jete syprina e katrorit té brendashkruar?

9. Njehso syprinén e pjesés sé€ hijezuar nése (dpopmyna) dhe (dbopmyna).

A O1 O
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Shembulli 3. Njehso gjatéesiné e harkut rrethor ge eshté pjesé e vijés rrethor me rreze 24
cm dhe korrespondon me kéndin gendror prej 24024

Sé pari madheésiné e kéndit duhet ta shprehim né shkallé (minutat duhet t’i shndérrojmé
né shkalle). (dpopmyna)

1. Té njehsohet gjatésia e harkut rrethor si pjesé e vijés rrethore me rreze 16 cm gé i
péergjigjet kendit gendror = 46052'".

8.2. Syprina e unazeés rrethore

s Pjesa prej rrafshit gqé éshté kufizuar me dy vija rrethore koncentrike quhet unazé
rrethore (figura 38).

Figura 38. Unaza rrethore

Syprina e unazeés rrethore éshté e barabarté me ndryshimin e syprinave té dy rrathéve te
cilét e kufizojné unazen rrethore. Nése rrezet e vijave rrethore i shénojmé me R dhe r,
syprina e unazeés rrethore do té jeté

S (popmyna)

Ndryshimin R =r e quajmeé trashésia e unazés rrethore.

Shembulli 4. Njehso syprinén e unazés rrethore té formuar prej vijave rrethore me rreze
12 cm dhe 9 cm. Sa éshté trashésia e unazeés rrethore S (dopmyna) S (popmyna)
Trashésia e unazes rrethore éshté (popmyna)
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Shembulli 5. Njehso trashésiné e unazés rrethore me sypriné (¢popmyna), nése mé e vogla
prej vijave rrethore te cilat e formojné unazen e ka rrezen 7 cm

Rrethi me rreze r = 7 cm (rrethi mé i vogél) e ka syprinén (dopmyna), qé do te thote
rrethi mé i madh e ka syprinén (dopmyna), domethéné (dbopmyna), pra rrezja e rrethit me
té madh éshté 12 cm.

Trashésia e unazes rrethore eshté 5 cm

2. Syprina e unazeés rrethore éshté (dopmyna), por perimetri i rrethit mé té madh éshté 16
cm. Sa éshté trashésia e unazés rrethore?

8.3. Syprina e sektorit rrethor

+* Pjesa e rrethit me rreze r e kufizuar me njé kénd gendror  dhe harkut rrethore | gé i
péergjigjet kendit gendror  quhet sektor rrethor.

Figura 39. Sektori rrethor

Vérejtje: Te figura 39 verehet se ekzistojné dy sektore rrethore, pjesa e ngjyrosur dhe e
pangjyrosur e rrethit.

Nése sektori rrethor eshté kufizuar me kéndin gendror 10, syprina e tij do té jete
Sektori rrethor me kéndin gendror  do ta kete syprinén S (dopmyna)

Shembulli 6. Njehso syprinén e sektorit rrethor gé eshtée kufizuar me kendin gendror
27020 te vija rrethore me rreze r = 8 cm. (dopmyna) S (popmyna)
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Shembulli 7. Sektori rrethor me rreze 11 cm e ka syprinén 62,8 cm2. Cili kend
gendror i pérgjigjet sektori rrethor? Njehso gjatésiné e harkut pérgjegjés.

(dbopmyna) S (dpopmyna) S

3. Njehso syprinén e sektorit rrethor me rreze 7 cm dhe kénd gendror 55026°.
Sa eshte gjatésia e harkut rrethor qé i péergjigjet atij kendi gendror?

8.4. Syprina e segmentit

+* Pjesa prej rrethit té kufizuar me njé kordé te rrethi dhe harkut rrethor
mbi até korde, quhet segment rrethor.

Figura 40. Segmenti rrethor

Vérejtje: Te figura 40 verehet se ekzistojné dy segmente rrethore, pjesa e
ngjyrosur dhe e pangjyrosur e rrethit.

Syprina e segmentit rrethor éshté ndryshimi i syprinés sé sektorit rrethor qé i

pérgjigjet kéndit gendror pérkatés té harkut rrethor qé e kufizon segmentin
rrethor dhe syprinés sé trekéndéshit barakrahas baza e té cilit éshté korda qé e kufizon

segmentin rrethor, por krahét jané me gjatési r.
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Shembulli 8. Njehso syprinén e segmentit rrethor te vija rrethore me rreze r = 10
cm, qé e pret kordén me gjatési 16 cm, qé i pérgjigjet kéndit gendror =730 45’
Krahu e trekéndéshi barakrahas eshté 10 cm, por baza éshté 16 cm. Lartésia te
trekéndéshi do té njehsohet me zbatimin e teoremés sé Pitagorés: (popmyna)

Syprina e trekéndéshit eshté: S (popmyna

Syprina e sektorit rrethor éshté: S (popmyna) S (
Syprina e segmentit rrethor éshté (popmyna

4. Rreth trekéndéshit barabrinjés me brinjé 45 cm éshté jashtashkruar vija
rrethore. Njehso syprinén e segmentit rrethor gé éshté kufizuar me brinjén e
trekéndéshit dhe harkut.

Detyra pér puné té pavarur

1. Njehso gjatésiné e harkut rrethor gé éshté pjesé e vijés rrethore me rreze 17 cm
dhe korrespondon me kéndin gendror prej 450.

2. Njehso gjatésiné e harkut rrethor gé éshté pjesé e vijés rrethore me rreze 12 cm
dhe korrespondon me kéndin gendror prej 46015

3. Cfaré kéndit gendror i pérgjigjet harku rrethor me gjatési 5,5 cm, nése rrezja e
vijés rrethore éshte 3,4 cm?

4. Syprina e njé unaze rrethore éshté (dopmyna), por rrethi i tij me i vogél e ka
perimetrin (dbopmyna). Njehso trashésiné e unazés rrethore.

5. Unaza rrethore me trashési 6 cm e ka syprinén (dopmyna). Njehso rrezet e
vijave rrethore té cilat formojné unaze rrezore.

6. Gota né forme té cilindrit e ka gjatésiné e jashtme té fundit prej 10 cm,
kurse syprina e fundit eéshté 4,75 cm2. Sa éshté trashésia e gotés?

7. Njehso syprinén e sektorit rrethor gé éshté pjesé e rrethit me rreze 12 cm dhe
korrespondon me kéndin gendror prej 450.

8. Njehso syprinén e sektorit rrethor qé éshtée pjesé e rrethit me rreze 12 cm dhe
korrespondon me kéndin gendror prej 46012°.

9. Njehso rrezen, si edhe syprinén e rrethit, nése sektori rrethor i pérgjigjet kéndi
gendror prej 640 e ka syprinén ((popmyna)

10. Njehso kéndin gendror gé i pérgjigjet sektorit rrethor me sypriné me
(dbopmyna), i pergjigjet sektorit rrethor me rreze 8 cm.
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Zgjidhje dhe udhézime pér zgjidhje:

Njésia modulare 1

1

1. b), ¢).

2. a) I merr té dy vlerat e vértetésisé, domethéné te disa njeréz dimri éshté koha vjetore mé e
miré, ndérsa pér disa nuk éshté mé e miré.

b) Nuk mund té vendoset pyetje pér vértetési.

c) Fjalia nuk éshté menduar.

¢) Nuk mund té parashtrohet pyetja pér vértetési.

3.a) Nuk éshté i vérteté.

b) Vértet.

c) Nuk éshté e vérteté.

¢) Vérteté.

4.a). (popmyna) Shkupi éshté kryeqyteti i Republikés sé Magedonisé sé Veriut =T
b).

c). (Numri 24 plotpjesétohet me 6) =T

¢)
5

2

1.a) Sot nuk éshté e premte b)

c) 10 nuk éshté numér negativ: ¢).

2. a) Metri nuk éshté njésia matése themelore pér gjatési
b) Numri 9 nuk éshté pjesétuesi 37,

¢)
3. a); 5 éshté numér natyror dhe

b); 5 éshté numér natyror dhe 5 éshté numér natyror
c); ¢). dhe 5 éshté numér natyror
4. a); b);
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c); ¢).

5. Numri 5 éshté numér i thjeshté; Numri 5 éshté numér tek.
6.a); b); ¢

¢). Numri 2 éshté numér negativ

7.a); b) ose ose

c); ¢). ose ose

8.a); b); )

¢). Syprina e njé shumékéndéshi éshté numér negativ

10.

a); Numri 36 plotpjesétohet me 6

b) Bashkésia e numrave natyroré shénohet me

c);

¢) pér

a) Ose paralelogrami nuk ka asnjé cift té brinjéve paralele ose
b); Ose ose

c); Ose ose

¢). Ose paralelogrami nuk ka asnjé cift té brinjéve paralele
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3

1. a); 1 Nése, atéheré lumi Danub kalon népér Shkup

b); Nése lumi Danub kalon népér Shkup, atéheré lumi Danub kalon népér Shkup
c); Nése lumi Danub kalon népér Shkup, atéheré 2 éshté numér iracional
¢). 1 Nése 2 éshté numér iracional, atéheré

2. a); b);

c); ¢).

3.a); b);

c); ¢).

4. ¢) Nése, atéheré quhet implikacion

5.a); b)

c); ¢).

6. a); 1 éshté numér pozitiv nése dhe vetém nése

b); nése dhe vetém nése

c); nése dhe vetém nése

¢). nése dhe vetém nése 1 éshté numér pozitiv

7.a); b)

c); ¢).

8.a); b);

c);

¢). Syprina e drejtkéndéshit me dimensione a dhe b éshté numri
9.

a); b);

c); ¢).

10. a)
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c);

¢)
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a) T(—|p/\r<:>—|(r/\q):p):l;
b) 7((pv-r)=-(¢©p))=T.

3ar(p)=L;z(q)=T;z(r)=1.
2.
a)
NAko (p)=T, (P) T
2) Ako (p)=_lDatéheré (p) T
6)
1) Ako ([p) =T, atéher@ % ( Tﬁ@ A0

2) Ako ((p) =L Torauy % (T})z T,

B)
1) Ako ([p) =T, Tatéheré (LpCL)

2) Ako ((p)=l1natéheré (pTL
r)
1) Ako ()=, Tatéhers (T pJ}=MT
2) Ako (p)=datéhers T’ p) f=TLD
3

a) =(prg)n —pv—q; 6) pv(prg)n p.

pv(p/\q)<:>p —|(p/\q)<:>—|pv—|q

- =4 4 -
- 4 4 -

340



5

1. Udhézim: Shfrytézo tabelén e vértetésisé.
2. Udhézim: Shfrytézo tabelén e vértetésisé.

6

1.

a)A=T,E, K, H, U, K, A, 4

6) B={1,2,3,4,6},

B
C={2,4,6,8,10,12,14, 16}
B) :
D

r) D={10, 15},
2.

r {3,5,8} c 4.
3.

a) eKkBMBareHTHMU;

0) eQHaAKBN N EKBUBATEHTHW.
4.

Nx=2y=3.
5.

a) P(4)={2, {1}, {2}, {3}, {1.2}, {13}, {2.3}, {1.2,3}}

6) P(A)={@,{a},{b},{c},{d},{a,b},{a,c},{a,d},{b,c},{b,d},{c,d},{a,b,c},{a,b,d},{a,c,d},{b,c,d},{a,b,c,d}} .
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1.a)AUB={-1,0,1,2,3,4'=B; 6)AnB={-1,0,1};
B)(4\B)UC; r1)AN(B\C).

2.A={a, b,c,d,e, i},B:{d, e, f},Cz{a,,c, d,e i, f, g, h, k}m AﬂB:{d, e}.

3.{1, 3} ={1, 3}.

4. a) AxB={(a,1),(a,b), (2.1),(2,b), (3.1), (3.0)};
6) BxA={(La), (12), (13), (b,a), (b.2), (b.3)}.
5.a)ANB={-

3
B) P(A\B)
r)B\A={3}.

}; 6)A\B={—4,—2,—1};

(@ (-4}, (-2 1h 42) (4t 2t a2

6. 6) C={x|x—napeH/\x<12}, Dz{x\xeNAx—S:O}.

7a)d={x A, -5}; 6)C={A,2, 7 a};
B)CUB={A,2, 7, a}; r1)(4\B)={* A, -5, 7).

8.a)x=3, y=5; 6)x=2, y:%.

9.A={1, b, 7T},B={|:|, a}_

10. a) D\A4=D; 6)Au(4NB)=4.

8
1. a)
2. M, ={2,4,6,8,10,12,14}
3. a)T 6) L B)T.
4. a)T 6) L B)T.
9 1.6)
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X 2 1 0 1 2
r(-2x+5=3)| L 1 L T 1
3.8) (22=5)A(L-120):  6) (2:2£5)=(L-L=0):
' 2 2 2 2
4.1
6.a),B) I
7. A={1,3,5)
8. {-2, A, 0}
9.C

B) (%—%:0)@(32—2).

Njésia modulare 2

. @) E sakté; b) E pasakté; c) E sakté.
.a); b); c).
.a)b)c)
.a)

Y]

a)b)c).

a) 1000; b) 775; ¢) 900000; ¢)
000000.

6.a)847; b) 517; c) 26; ¢) 1038; o) 834.
7.1209.

8. Agimi ka shpenzuar 3380 denaré, por
| kané ngelur 8620 denaré.

9. 30 000 denaré.

10. 750-408 = 306000

1
2
3
4
5
7

=)

1. a); b)), «c)

2.a)b)c)

3. a); b); c).

4. a) numér i thjeshté; b) numér i pérbéré; c)
numeér i pérbéré.

5 3.

7. 6,72,

8. a) PMP (42,20,30) = 2, SHVP (42,20,30) =
420; b) PMP (12,18,25) = 2, SHP (12,18,25) =
900.

9. Reciprokisht té thjeshté jané: b)
dhe ©¢).

15. 585,180.

16. 3 metra

17. 360 oré o0se 15 dité.

18. 3 pako té barabarta.
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1. @) e pasakté b) e sakté c) e pasakté ¢) e
pasakté d) e sakté dh) e sakté e) e psakté
2. 1258, -987,8746,203, -1223; -1223<-
987<203<1258<8746.

3. 1258,0,987,8746,203,1223;
0<203<987<1223<1258<8746.
4.a)+68b)+90c)-89¢)-31d)+40 dh)
-36e)+7f)-7.

5.a)-5:(-1) +(-8) - (3-(-2) - 6) =-115b)
-7-(-2) - (-1+(-10): 2) =-19.¢) (5 - (-2)-(-3))

- (-7) = -91
6.a)-1b) 13.
9. 120.

10. Mé e ftohté éshté dita e paré, por mé e
ngrohét éshté dita e katért.
11.-1,0,1,2,3,4,5.

2

. Edhe té dy pjesét e dités dhe natés
.a)0; b)2;c)-1,1.
.a)b) c).

.a); b).
.a)b)c).

©ONO O A WN

=)

1.a)b) c)¢) d)dh)

3. Shuma éshté 35 000 denaré. | pari
ka marré 7 000 denaré, por i dyti 15
000 denaré.

=)

1. 0,(6); 0,875; 1,(714285); -3,7.

IRENEL QA

4°20°30°°9

4. 30 nxénés. 3.a)25,6716 6) 101,24  B) 191,365.

5. 12583465 4.2a)-6,92; 13,827.

6. Plani i Orgesit nuk éshté realizuar.

7. 186 000 1,124 000 1,1395 kg.

8..911

1. YnatcTBoO: I 13

NN N s B S I I
2.a)1,21 6)4,28. 2. H3[O (250,220,210)=10, H3C

3.(7,9), (0,8], (—=,5), [-3,+x).

(250,220,210)=115 500.
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4.a) [-2,2]6) [-2,5) B)(=5,7).

6. 8 kr 3-

7. 4m. 4.
5.
Jané t€ fundshme, por t€ pafundshme jané
6.a)b).

7.42 500 denaré

8. 154,8 metra tel.

9.Néorall.

10. Rruga ka gené 350 km, ka shpenzua (hopmyiia)
litra naft€ dhe ka shpenzuar 3080 denar€.

Njésia modulare 3

s> 2>

1. a) HeTOYHO; ©) HETOYHO; B)

TOYHO. 1. a) koeficient viera kryesore
2. a) x=0; 6)x=1; B) x=-—1; b) koeficient viera kryesore

N x=3. c) koeficient vlera kryesore

X0 & » | 2.a);b);c).
3. a) 27 = 6) 8a3b6 . B) 36a 3. a): b):
05 0. 6 c)

4. a)7-10°; 6)5140, B) 10°. 4.2)b)c)
5. a)x=2 6)x:§ B) x=10. ¢)d)
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4. a)2a’b 6)8a'b°  B)5x%y
N x'y’ p)1.

=N

1. a) X +2x° +2x+6

$

6)2a’ +a’b—b’ é) )5
122 c)
2. a)2xy Xy 2. a) b)
1 2o )
6)2a+2b+5ab—2a b ¢) .
3. Udhézim: a)

3. m=2, n=-3, p=1 Grupoji anétarét:
edhe né kété meényré
katrori 1 trinomit
do té sillet n@é
katror té binomit. a)
b); ¢)

o

1. a) -3x” —4xy—2y°;
6) —8x’y—5x)" +2y)°.
2. a)2a’—a’ —8a+4;

5
6) KONUYHKK a’ —a’ —%a " B) Exs ~(4x1° +2x° —1).

1. a) x*-(16x—y);
6) 2y-(—x+10a);

ocTaTtok -1;

346



B) KOMNYHUK —x° —2X° +2x—4 1

9
OCTaToK 5 x=17;

) KOMNYHUK 4)° —3 7 +y—% n

37
ocTaTok —— .
16

2. a) (x2+y2)(2a—b)

6) (2a—b)(-b);

B) (yZ—y—)(x—l)(x+1).
r (y—4)(b+a)

a) (Z—axz)(2+ax);

6) 3(3x—y)(5x—2y);

B) (a—3)(x—5+y).

N (7b—3c)(4a—3)

4. a) (x+2)(x2+3x—4)
7a2b(a+c)(b—2d)

3.

6)
B) (x+y)(»* -3y+1)

1. a) (x—5y)(x+5y);
6) (x—3-9y)(x—3+9y);
B) (x+3y—5)(x—3y+7);
r) (n—Sm)(Sn—m).
2. a) (x—2y)(x2+2xy+4y2);
6) (1-3x)(1+3x+9x*);
B) (4x” —3y)(16x" +12x°y+9y7).
3. a)(3-y)(3+y)(2x—1);
6) (2x—3)(2x+3)(y+1)(»* -y +1)
B) (a—l)z(a+1)(a2+a+l)
4 a) 4(a—1)(a2+a+1);
6) (2b—3a)(4b +6ab +9a" +2b+3a)

) (9+x°)(3+x)(3-x)

s >
1. a) (x—9)2; 6)(3a—%bj23) (3b—5)2

2. a)2(a+1);6) %(a+4)2;

3. a)5(a—b-1)(a—b+1);

6 (x+l— J(x+l+ J
) 17 AT

B) B3x—y—1)(3x—y+1).

4. a) —(b—c)2 (b+c)2;
0) (x+y+z)(x+y—z);

B) —(Sy2 —2x2)2.

B

1. a) x’y; 6)(x-3y);

-

1. a)x#1-y; 6)b¢%; 8)VxeR;
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B) (a—b)(a+b).
2. a)12x%%2%; 6) 4(x—2y)(x+2y)

a#z0Ab#0

B) a(a—l)(a+l)(a2—a+1)(a2+a+1). >xz *=2y x
(x+y)(x4+y4)
r)
3. a)H30 a4’ +a+1; Xx+y-—z
A)
x—1
H3C 4x(a—1)(a2+a+1);
6) H30 (x-2);
H3C
(x=2)(x+2)(3x+4)(x" +4)(x* —4x+4);
B) H3[l (3-x);
H3C —(?»—)c)3 (3+x)(9+x2)(1—2x);
Il 11 12 >
1 a)3b—2a. 6) 0. 1. a)x’;  6)x°.
3b 2. a)37 6)0 B)20 )7
2 X 2 4 2
2. a) ; 3. 3%
(a—b) 2y(x—2y) 4 o1
3. a)1; 6)1-a; B) x+y. 17 .
- | (1+a)3 5. a) xy(y—%x] 6) 4a” +25.
U (xw2) T (a3) 6. a)3x+2  6) 2x* +3x+4
1 7. a) (a+3)(a—2)(a+2)
> (1-a)(a+3) 6) 3(a+3)(a’+3a+9)

Azl i1 6)am1: B) —
a+l1

a) -1

6) 4b—1.

a) x2+18; 6)2: 8
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Njésia modulare 4

1.

w

a)
5 3 453 1. a) 108/49 b) 136

1220m° =1220000dm” =122-10" dm ¢) 108/490 g) 1,36

6) 1220dm’ =1,22m’ d) 3/10 dh) 3/10

B) 1260 ml 2.

r) 15,68 dl 3.

108 km/h 4. 16kg miell

a) 25000 g/m’ 6) 5. 2080 denaré,1360 denaré, 960

25107 g/ cm’® =0,025 g / e’ denaré, 3000 denaré, pérkatésisht.

5.10° em? 6. 3200 den.,2400 den.,1800 den,
pérkatésisht

a) 0,25m’ 6) 250 nuTpu

a) 8100s 6) 71h 13min 44s

2035,06kg

No o &

=)

1, pérkatésisht 12kg, 8kg, 6kg, 4kg, 3kg. Masa e domateve té blera dhe ¢gmimi i tyre jané
proporcionale té€ zhdrejta. Masa e domateve té blera dhe shuma e pérgjithshme jané té
drejta proporcionale.

2. 16 tonelata,32 tonelata dhe 56 tonelata. Varésia proporcionale e zhdrejté

3. 15 kamioné pér dy dité,10 kamioné pér 3 dité, 5 kamioné pér 6 dité, 3 kamioné pér 10
dité, 2 kamioné pér 15 dité. Varésia proporcionale e zhdrejté.

4. Proporcionale e drejté: a), b), ¢), d). Proporcionale e zhdrejté: ¢), dh).

5. a) 1000,1500,2500;

=)

1. 420kg 1. 640 drun;j

2. 54 dité 2. 181 500 denaré
3. 15t 3. 24 dité

4. Puna tjetér do té kryhet pér dy dité, 4.2 000 000 denaré
e gjithé puna pér 4 dité.

5. 15 dité
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6 7
1. 21 ,43% 1. 24 000 denaré
2. 648 denaré 2. 320 uniforma
3. 793,65 denaré 3. 130 uniforma
4. 350 cm 4. 46,3 I/m2
5. Mentori ka zgjidhur 60% prej o. 8475 denare
detyrave, duhet t& zgjidhé edhe 9 6. 2800 buke
detyra gé té keté t& zgjidhur 80%. 7.3250
6. Gjithé pérzierja éshté 1100kg, pjesa
e dyté éshte 275kg, por pjesa e treté
éshté 605kg.
7. 25 nxénés kaneé béreé test
kontrollues.
8 9
(o)
;' g{/"jet 1. 32 056 denaré, 33 101 denaré dhe
3. 33280 denaré 34 18;80"092”6 .
. . enaré
4. 160 000 denareé 3. 210 937 5 denaré
5. 480 denaré ' o
6. 365 dité 4.8 dite
7: 24 000 denaré g gzmgl?l i ri éshté 7480 denaré.
_ o _ . b£,0Kg
g' E ; ?2909040; i_=33289 7.20 700 denaré dhe 24 150 denaré
16 K = 12002’0 i = 1480 8. 37,5% té shkélgyeshém, 25% shumé
| ’ miré,18,75% miré,12,5% mjaftueshém
9. 2,6 tonelata
10. 15 273 denaré
11. 4 vjet

Njésia modulare 5

ICe> 2>

1. a)us.).

2. a)VIB). 1. a)x:—3|/”-|y| x:3;6)x=—10m-||/| x:10;
3. a)-4. B) X=—Suam x=5;

4. 6)nB.).
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1. a) ose; b) ose; c) ose
5.a);b)c)

¢)
6. a) Pér (Popmyna) barazimi

éshté i zgjidhshém; pér (Popmyna)

barazimi éshté i pamundshém.

b) Pér (Popmyna) barazimi éshté i

zgjidhshém; Pér (dopmyna)

barazimi ka pafund shumé zgjidhje

20
r) x=7vu'w| x=—4.

2. a) x=0um x=3;0) x:—%wnm X=

5
B) x=§vu'||/| x=3;T) x=0Um x=10.

3. x=—lvu'|v| xX=—.
2

7.a)b)
¢) ose
2. a) ose b) ose
C 0se; ¢) ose
s> s>
l.a)b) 1.a).
> nd?rsa Hume ?Sht? 2. Té zgjidhet pabarazimi:
3, ndérsa numri éshté. 2)
4.4 mg. ’ - o
5 36 % 2. b) Pabarazimi nuk ka zgjidhje;

6. Cmimi i rregullt i librit &shté 500
den.

c);
)

3. Té zgjidhen pabarazimet lineare:

a),
b),
©),

)
4,

5. Numri i ploté mé i madh gé e kénaq pabarazimin

éshté -3
6. Funksioni éshté pozitiv nése.

Funksioni éshté negativ nése. Zero e funksionit éshté
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6.®yHKumMjaTa f(x) € NO3NTMBHA aKO x > 5.
dyHkuMjaTa f(x) e HeraTmBHa ako x < 5. Hyna Ha
(yHKumjaTa f(x) € x=5.

B

1.a)x<—z; 6)x>z;
3 5
B) 1. a); b);
c) Sistemi i pabarazimeve nuk ka zgjidhje; ¢)
2. a); b).

ii5ale )
%12?(;3}1%8@?)5)6(52{%1_: B)-9<x<9; n-6<x<l4.

B

.pa
ﬁ
16
a=1
2 &

3
63, 21
He ce
(—o0,20]

. f(x)>0,x e(—o0,7); f(x)<0,x e(7,+0), Hyna Bo x=7.

—

© ® N &~ W N

1
(—00,5) .
10. (—o0,—7]U[13,+0)

Njésia modulare 6

L2

1."a) f(-1)=8 6) f(0)=3 &) f(p)=—5p+3.

2 1
2. a)-2,1 6) Z,——  B)1,0.
) ) 35 )
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6)

Kk=1.
f(x)=-2x+ 1 |

©° N o o s

6. a) Grafikét e funksioneve lineare jané paralele
b) Grafikét e funksioneve lineare kalojné népér fillimin e koordinatave
c) Grafikét e funksioneve lineare kalojné népér pikén (0,-3).

1220, 01 620,03 8 00-1)

2.a) k=06) k=0B) k>-1 1) k<-1  p) k=-1
3. He
4. k=1
5. k=

3
1.(0,3),(-1,2)...
2. 3x=3y=2 1.2)(11) ©)(82-18) 8) (2,2
3.(1,1) 126° 18

105x+100y =14 _ (34x—6y =35 7 3
goa)] ITTIVE NG RTAER g a2,

49x+35y =10 14x-63y =10 16 16

1 1 9
2.a) (5—,21) 6) (4—,——).
)(4 ) )(20 20)
12 3 7 3
1.a)(1,1) 6) (—,-2)B) 1—,>).
) (1,1) )(5 5))(1616)

\ - \\ = y='§"“

4 2 y=3x 4 2 2 4 y=x-3
2. a) 6)
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3 |

o) a
1.a) £6)-9,02671  B) —.
5 a-1

13 .6
2.2)(921) 6) (152.-12).

3. a) 3a g -2 sistemi ka zgjidhje té vetme x =i,y ==-a . 3a a =[+-2 ) ka pafund shumé zgjidhje

6) 3aa sistemi ka zgjidhje té vetme ¥ = V= B3a g=-3b

e

i

1.a)k=2 6)k=0 B)k>1 1) k<1 p)k=1.
1.79 2. k=3/2
2.78 3x-5y=-1 3x-2y=3
3. 12 pula dhe 15 derra. 3. a){z 324 6) {2 P
4.524,3. V= SR
5.9 oré dhe 6 oré,540 km. 4. 31 42
6. 30 dhe 2. 7 7
7.8 oré dhe 12 oré. 5. (21,519,5)
8. 30 km/h dhe 28,8 km/h. 2 2
6. (3=,5)
33
— y=-2x+3
y=-x+2
7.
8. (1,1)
9. 3a « 1 ka zgjidhje té vetme. Pér k=1 nuk
ka zgjidhje
10.a) 52 b)Prej té dyve nga 25 litra.
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Njésia modulare 7:

2. Pika'dhe drejtéza.

4. a) Supozimi: Njé numér plotpjesétohet me 6;

Pérfundimi: ai numér plotpjesétohet me 2 dhe 3;

b) Supozimi: Trapezi éshté barakrahas;

Pérfundimi: Diagonalet e tij jané té barabarta.

¢) Supozimi: Katérkéndéshi éshté paralelogram;

Pérfundimi: Diagonalet e tij jané té barabarta.

5. Udhézim: a) dhe b) ekziston teoremé e anasijellté; c) Gjykimi i anasjellté nuk éshté
teoremé.

6. a) Forma kushtore; b) Forma kategorike.

7. Supozimi: Numri plotpjesétohet me 2 dhe 5. Pérfundimi: Numri plotpjesétohet me 10.
Forma kategorike: Numri plotpjesétohet me 2 dhe 5 plotpjesétohet me 10.

8. Forma kushtore: Nése katérkéndéshi éshté kordiak, atéheré kéndet e kundérta té tij jané
suplementare. Supozimi: Katérkéndéshi éshté kordiak. Pérfundimi: Kéndet e pérballta jané
suplementare.

1. 4 gjysmédrejtéza,2 cifte té gjysmédrejtézave

3.1,5,6, 8 unn 10 npasu v e

4. 1 Touka perberese." e . . .

5.1 unm 4. 2. 8 gjysmédrejtéza,4 cifte té gjysmédrejtézave
pérbérése.
3. Suplementi i éshté (Popmyna), pori d
éshté (dopmyna) 13'13"
4. dhe

5. (dpopmyna)
6. Suplementar.

2. 10’segmente, 3 15 ¢cm

3. 3 segmente, formojné trekéndésh, 4. 45035’ 48”

4. 12 diagonale prej njé kulmi dhe 90 numrii | 5 1200 80°, 100°, 60°.
pérgjithshém i diagonaleve,
5. 18-kéndéshi,

6. 14400

7. tetékéndésh

1. Nése katérkéndéshi éshté kordiak, atéheré kéndet e tij té€ pérballta jané suplementare.
Supozimi: Katérkéndéshi éshté kordiak.

Pérfundimi: Kéndet e pérballta jané suplementare
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3akny4dok: CnpoTUBHUTE arnn ce CynyIEMEHTHMU.
2.1,4,6.

3.40°, 60°, 80°.

4.103°36°, 76°24’ .

5.6-aronHuk

6.54°, 81°, 108°, 135°, 162°.

7.10-aronHuK, 7 gnjaroHanu.

8.8 cm

9.MepudepHuot aron e 48°18'07", a ueHTpanHuoT 96°36'14".
10. 114°35’, 54926’

MopaynapHa eauHuua 8:

1. a) lNepumeTapoT Ke ce 3roniemn 3 NaTu, a NAowTuHaTa 9 naTu.

©) lMNepumeTtapoT ke ce Hamanu 3 naTu, a NfnowTMHaTa 9 naTtu.

2. L:36\/§cm, P=162cm* 3. L=36cm, d:9\/§cm

4. L=(12+12ﬁ)cm, P:(27+18\/§)cm2 5. L=243cm
6. L=42cm, P =108cm? 7. 21cm n 14cm

2 3

3. P =30 cm Udhézim: Prej formulés sé Heronit
1,2cm 1 0.8cm kemi (dpopmyna), d.m.th.. (dopmyna) prej ku
vérejmé se (dopmyna), duhet ta shkruajmé si

. prodhim prej shumézuesve té cilét paragiten tek
3. [Hujaronanute ce 25cm U 39¢M | gng e maijté. Pér (hopmyna) barazimi nuk éshté
plotésuar, por éshté plotésuar pér (dpopmyna)

12cm

4. L=204cm, P=2204cm’
5. 40,5cm?
6. P=120cm’
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r=3cm, R=6,25¢m

c= 6\/3740m

10. L=60cm, P=150cm’

4 5

1. R=6,5cm, L=52cm, P=169cm’
1. b=14cm, m=24cm
2. a=16¢cm, b=9cm
3. P=276cm> 2. r=3V2cm, L=242cm,
4. L=62cm, P=204cm’ P=T2cm’
5. Udhézim: me diagonalentrapezoidi 3. d=l4cm,  P=24J10cm’
éshté ndaré né dy trekéndésha, syprinat )
e té ciléve mundi t'i njehsoni me 4. dy=12cm, d,=16cm, P=96cm
formulén e Heronit

5. r=42cm, P=64cm’

2 )

6. L=32ecm, P=(12+127)em 6. L —4%0m
7. L=128cm 7. P=18cm’
6 7
1. L=2lem, P=42cm’

1. L=10rcm

2. L=88cm, P=132cm’
3. L=403cm, P =2003cm>

4. Kéndi gendror dhe i jashtém jané
nga 400,kéndi i brendshém éshté
1400.

2. 2. L=10rcm, Pl:257rcm2,
L2=5x/57rcm, Qz%ﬂcmz
L:L,=2:3, F:P=4:9
R=4cm
. R =2R,

L1=4\/§7zcm, Pl:207rcmz,

” 6x/§7rcm, Pz=457rcm2

=6\/§7rcm, P=27rcm’

h_cncn_-h_oo

n
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8
1. lznlcm
4
2. [=31ncm
o =92%44"

. 4cm

. 13cmun 7cm

. P=18,57rcm’

. r=1l4cm, P=197xcm*

3
4
5
6. 18ncm?
7
8
9

. a=146"15"

10. P=

16272433
—_—Cm

12

Brinjét jané 7cm un 4cm.
L=34cm
128
P=—""cm’

P= 32\5 cm?

5. a=32cm, b=28cm, P:64x/§cm2

® N o

9

a=6cm, h=12cm

P =273 cm’

L =388,7cm, P=8316cm’
L=10zcm

10. r=14cm

11. r:2\/ch
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