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KAKO DA KORISTIS OVAJ UDZBENIK?

Udzbenik je podijeljen na 5 tema i svaka tema ima drugu boju:

Tema 1: Brojevi

Tema 2: Geometrija

Tema 3: Operacije sa brojevima
Tema 4: Mjerenje

Tema 5: Rad sa podacima

Svaka lekcija pocinje uvodnom Uvodna aktivnost
aktivnoscu koja Ce te uvesti Ovde se nalaze pitanja i zadaci kojima ce$ se podsjetiti
u novi sadrzaj. naucenog ili ¢es istraziti nesto.

U lekciji ¢es sresti razlicita polja.

Tekst iz ove oblasti je najvazniji i treba ga nauciti, jer ¢e vam biti potreban za rjeSavanje
zadataka.

0)- N

£

) » = Tekst u ovom
Tekvst uovo) 0'?'35“ Je tali(c')de polju sluzi¢e kao Tekst u ovoj
vazan 1 govori vam o hekim podsjetnik ili pomo¢ oblasti je podsticaj
dodatnim pravilima koja ce ti o . I
e . : u rjeSavanju ili pravac za
pomoci da savladas gradivo. e
zadataka. razmisljanje.

Primjer.

U ovom polju se nalazi rijeSeni primjer koji ¢e ti pomodi da naucis da koristi$ nova pravila
u lekciji.

Posle svakog rijeSenog primjera dati su zadaci koji su sli¢ni rijeSenim primjerima i mozes ih
samostalno rjeSavati. Na taj nacin iz lekcije ucis sta ti je potrebno.
Na kraju svake lekcije nalaze se zadaci za vjezbanje.

ZADACI ZA VJEZBANJE

Ovi zadaci se odnose na nauceno na Casu i sluze za uvjezbavanje naucenog. Imaju i zadatke
koji sluZe za produbljivanje i prosirenje naucenog. Ti zadaci su oznaceni sa *.

Na kraju svake teme nalaze se zadaci za samoocjenjivanje. Samoprocjena sadrZi zadatke iz
svakog Casa iz predmeta i uz njih mozete ponoviti nauceno.

Na kraju je zanimljiv zadatak u obliku slagalice ili zadatka, koji ¢e biti izazov za najradoznalije
matematicare.
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Proucavanjem ove teme mod¢i ¢e$ da:

1. koristi$ znanje o skupovima da objasnis i zapiSe$ skupove prirodnih brojeva, cijelih i
pozitivnih racionalnih brojeva.

2. primjenjujes rimske brojeve u prakti¢nim primjerima.

3. da koristi$ razlomke, decimalne brojeve, procente i razmjer u svakodnevnom kontekstu.

4. da otkrivas pravilo za odredivanje svakog ¢lana datog niza cijelih brojeva.




BROJEVI

SKUP

1. Pogledajte matematicke plocice. Kako ih mozemo grupisati?
2. Napravite Sto vise razli¢itih grupa matematickih plocica.
3. Po kojim svojstvima se izvrsilo grupisanje matematickih plocica?

Skup je osnovni pojam u matematici i nije definisan kao takav. Pod pojmom skup podrazumijeva
se cjelina razlic¢itih objekata (predmeta, pojmovaiili Zivih bi¢a stvorenja) koja imaju jednu ili vise
istih karakteristika.

Primjer 1. Nabrojte objekte u skupu:
a) svih ¢lanova vase porodice.
b) svih slova bosanske abecede.

¢) svih u¢enika iz tvog odjeljenja.

Objekte koji ¢ine skup nazivamo elementima skupa.

U primjeru 1 a) elementi su otac, majka, baka, deda, kéerka, sin i drugi ¢lanovi porodice. U
primjeru 1 b) elementisuslovaa, b, v, ..., $izbosanske abecede, dok su u 1 ¢) djecaci i djevojcice
koji u¢e u tvom razredu.

Primjer 2.

Rijecima: stado, jato, ucenici... nisu odredeni skupovi, jer nije receno konkretno o kom stadu,
jatuili o kojim ucenicima je rijec.

Skup je definisan ako su njegovi elementi ta¢no poznati.

1. Nabroj nekoliko skupova u ucionici u kojoj ucis i nekoliko skupova u skoli.

2. Skup cifara kojim zapisujemo brojeve ima 10 elemenata. Zapisi sve te elemente.




\

Primjer 3. ~ ’:
a) Navedi elemente skupa slova od kojih je sastavljena rije¢ Elementi koji se <
STO. ponavljaju zapisuju se
Elementi skupa slova kojima je napisana rije¢ STO su: S, samo jednom.
T,0

b) Napisi elemente skupa cifara kojima je napisan broj 123124.

Elementi skupa cifara kojima je napisan broj 123124 su: 1,2,3 i 4.

Primjer 4.

a) Brojevi 1, 2, 3, ..., 9 ¢ine skup. @

Ovaj skup ima devet elemenata. Radi kraceg pisanja Kada skup ima veliki broj
ne zapisujemo elemente: 4, 5, 6, 7, 8. Umjesto njih, elemenata, za zapisivanje
napisali smo tri .tac.ke, jer znamo da posle 3.<?Iola2| njegovih elemenata koriste se
4, posle 4 dolazi 5 itd. Cita se: jedan, dva, tri i tako tri tacke odnosno

dalje do devet.

/

b) Nabroj elemente skupa parnih brojeva.
Elementi skupa parnih brojeva su 2, 4, 6, 8, ... Citaj: dva, Cetiri, $est, osam i tako dalje.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Navedi primjere 3 razlicita skupa koristeci date prijedloge:

a) brojevi vedi od... b) dani u nedjelji
¢) slovarijeci... ¢) mjeseci u godini

2. Napisi zajednicku osobinu prema kojoj bi formirao f ) ]
skup grupisanjem kao $to je prikazano na slici, ako A H
imamo vise razli¢itih 2D oblika. ‘ ‘

3. Prirodni brojevi manji od 5 formiraju jedan skup. '
Napisi sve elemente tog skupa. A Q

4, a) Zapisi elemente skupa slova iz rije¢ci MATEMATIKA.

-
&

b) Zapisi elemente skupa neparnih brojeva iz tre¢e desetice.




5. Gradovi kroz koje prolazi rijeka Vardar ¢ine jedan skup.

a) Napisi elemente ovog skupa.
b) Da li je Skoplje element ovog skupa? Objasni!
¢) Da li su stanovnici elementi ovog skupa? Objasni!

*6. Svi uCenici vase Skole koji idu u Sesti razred ove skolske godine ¢ine jedan skup. Odgovori
i objasni odgovore.

a) Da li si ti element tog skupa?
b) Da li su Nikola i Ismet iz sedmog razreda elementi tog skupa?

¢) Da li je vas razred element tog skupa?

ZAPISIVANJE SKUPOVA

1. Napravi nekoliko zakrivljenih zatvorenih linija od vune.

2. Ujednu od krivih zatvorenih linija stavi: olovku, gumicu, hemijsku; u drugoj sveske i u tre¢oj
udzbenike.

3. Imenuj skupove koje si formirao.

Skupove obiljelezavamo (oznac¢avamo) velikim slovima latinice A, B, C, D, ... i oni su odredeni
svojim elementima.

Skupove razlikujemo po elementima od kojih su sastavljeni, a ne po njihovim nazivima.

Primjer 1. Koji od brojeva ispisanih na tabli su:
a) parni brojevi iz prve desetice?
To su brojevi 2,4 6.
b) brojevi manji od 8 i vedi od 37
Brojevi manjiod 8ive¢iod3su:4,6i7.
¢) neparni brojevi iz druge desetice?

Neparni brojevi iz druge desetice su: 111 15.

¢) brojevi sadrzioci broja 37

Sadrzioci broja 3 sa table su brojevi: 3, 6,9, 15i 21.




Skup brojeva na tabli koji sadrzi broj 3 moze se napisati:

/ A=Bg 21521 \

naziv (oznaka) elementi skupa odvajaju za postavljeni unos koriste se
skupa se zarezom velike zagrade { }

Nacin zapisivanja skupova sa zagradama u kojima se nabrajaju elementi skupa naziva se
tabelarni nacin zapisivanja skupa.

Primjer 2.

Zapisi na tabelaran nacin skup:

a) dvocifrenih neparnih brojeva  A={11, 13, 15,..., 99}
b) skup neparnih brojeva B={1,3,57,911,.}
c) slova rije¢i CEP C={CEP}

1. Zapisi na tabelaran nacin skup:
a) cifara broja 794257
b) prirodnih brojeva vecih od 12 i manjih od 30

¢) dvocifrenih prirodnih brojeva

Primjer 3.
Koja je zajednicka osobina za elemente skupa B = {proljece, ljeto, jesen, zima}?

Zajednicko svojstvo elemenata ovog skupa je da je svaki element godisnje doba.

Skup godisnjih doba se moze napisati:

B ={x | x je godisnje doba}

T~

naziv (oznaka) slovo zajednicka Cita se zajednicko
skupa oznaka za elemente ~tako da” svojstvo
elemenata

Cita se: B, skup svih elemenata x, tako da je x godi3nje doba.




Nacin na koji se opisuju elementi skupa naziva se opisni nacin zapisivanja skupa.

Primjer 4.
Zapisi skup F = {2, 4, 6} na opisni nacin.
F ={x| x je paran broj manji od 8}

Cita se ,F je skup svih elemenata x tako da su x parni brojevi manji od 8.”

2. Zapisi tabelarno skup:
a) tvojih sretnih brojeva
b) slova kojima je napisano tvoje ime
¢) dana u nedjelji koji pocinju slovom p

¢€) trocifrenih brojeva sa punom deseticom

Primjer 5. Zapisite skup G = {x | x je slovo od rijeci MATEMATIKA} na graficki nacin.

ime (oznaka) elementi skupa se zatvorena linija
skupa zapisuju u zatvorenoj
liniji

Nacin zapisivanja skupa zatvorenom linijom u kome su upisani njegovi elementi je graficki
nacin zapisivanja skupova.

Ovaj nacin zapisivanja skupa se naziva i Venov dijagram u cast engleskog filozofa DZona
Vena (1834-1923).




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Na koliko razli¢itih nacina se moze zapisati jedan skup?

2. Zapisi na opisan nacin skupove:
a)A={a e i o u} b)B=1{2,4,6,8,10}
c) C={ponedjeljak, utorak, srijeda, Cetvrtak, petak, subota, nedjelja}
¢)D={71,73,75,77,79}

3. Zapisi na tabelarni nacin i Venovim dijagramom skup:

a) E={x| xje paran broj i x > 4} b) F = {x | x je neparan broj i 20 < x < 30}
c) G ={x | x je slovo rije¢i BRZALICA}
4, Zapisi na opisan nacin skupove J i H. v
a) b) Pronadi
J| 100 300 H o zajednicko svojstvo
500 juni elemenata za svaki
200 400 od ovih skupova.
januar

5. Venovim dijagramom zapisi skupove:
a)A={1,3,57,9} b)M={p,u,n, e r}
) P = {x| x je dvocifreni neparan broj manji od 50}

¢) B ={x| x je dvocifreni broj ¢iji je zbir cifara 12}

6. Zapisi na opisan nacin skup prirodnih brojeva izmedu 50 i 400.




SIMBOLI € | € PRAZAN SKUP

Republikom Sjevernom Makedonijom.
pocinje na slovo A.
pocinje na slovo H.

Koliko elemenata ima skup S?
Da li je Republika Gr¢ka element skupa A?
Da li je Republika Bugarska element skupa M?

1. Zapisi skup A Ciji su svi elementi zemlje koje se granice sa
2. Zapisi skup M svih susjednih drzava nase zemlje Cije ime
3. Zapisi skup S svih susjednih drzava nase zemlje cije ime

Koji su elementi skupa A? Koliko elemenata ima skup M?

REPUBLIKA
KOSOVO

REPUBLIKA
SRBIJA
REPUBLIKA
BUGARSKA

©® SKOPLJE

. .
REPUBLIKA SJEVERNA
MAKEDONUA

REPUBLIKA
GRCKA

REPUBLIKA
ALBANUA

U matematici, skup je i skup sa jednim elementom, kao i skup bez elemenata.

Primjer 1.

a) Zapisi skup svih suglasnika u imenu Eva.

Ako sa A oznacimo skup suglasnika u imenu Eva, onda je A= {v}, jer postoji samo jedan

suglasnik, a to je slovo v.

b) Zapisi skup ljudi koji su visoki 10 metara.

Ako sa C oznacimo skup svih ljudi koji su visoki 10 metara, onda skup C nece imati elemente.

KaZzemo da je C prazan skup i zapisujemo C =

Skup koji nema elemenata naziva se prazan
skup i oznacava se sa .

1. Zapisi tabelarno skup H = {x | x je prirodan broji 11 < x < 12}.

Primjer 2. Dat je skup A ={1, 2, 3, 4}. Elementi skupa A su: 1,2, 3 i 4.

Recenica: ,Broj 2 je element skupa A“ u matematici se zapisuje kao: 2 € A.

Recenica: ,Broj 5 nije element skupa A” u matematici se zapisuje kao:
5¢A.




Simbol € se ¢ita: ,....je elemenat... ili pripada ...".

Simbol ¢ se (ita: ,...nije elemenat ... ili ne pripada ...”

2. Sa A, B, Ci D oznaci redom skupove rjesenja sledecih jednacina:
X-16=11,125-x=63,5x =345, x: 24 = 1. Koje od datih tvrdnji su tacne?

a)27 €A b)87 € B c)68 € C ¢)24 D

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Dat je skup B ={30, 32, 34, 36, 38, 40}.
a) Da li je broj 34 elemenat skupa B? Zapisi matematicki potrebnim simbolom.
b) Da li je broj 37 elemenat skupa B? Zapisite matematicki potrebnim simbolom.

2. Na casu fizickog vaspitanja ucenice su se takmicile u tréanju na 50 metara. Nastavnik je
podatke zabiljeZio u tabelu:
Predstavi tabelarno i Venovim dijagramom
skupove ¢iji su elementi ucenici koji su tréali

ime uéenika vrijeme u sekundama | >0 MZa:
Marija 10 a) tacno 10 sekundi
Ajie 9
Sara 10 b) tacno 11 sekundi
Ivana 10 c) ta¢no 9 sekundi
Afrodita 12 ¢) vise od 11 sekundi
Gordana 9

3. U skupu prirodnih brojeva rijesi jednacine: 8 + x=12,x-42=14,14 -x=154ix:1=14.Sa
A, B, SiD oznaci redom skupove rjeSenja jednacina.
Utvrdite tacnost iskaza:
a)deAb)deBd4eC4d4eD

4. Znacima € i ¢ zapiSi odnos izmedu datih tacaka
i prave p.

*

*5,0d elemenata skupa M ={1, 2, 3, ... 1000} sastavljeno je nekoliko skupova.
Utvrdi koji su skupovi prazni.

a)A={x|xeMix+5=15} b)E={x|xeMix+1=0} 0B={x|xeMix+8=5}
OF={x|xeMix+3<2} ¢ C={x|xeMix=0}
d)G={x|x e Mi35:x=236} dz2)D={x|x eMix+4=1004}




BROJ ELEMENATA SKUPOVA

Uvodna aktivnost

1. Venovim dijagramom predstavi skup brojeva 21, 23, 25, 27 i 29 i nazovi ga B.

2. lzvucite Cetiri karte iz skupa karata sa brojevima do 30. Nazovite ga A i predstavi tabelarno
skup ciji su elementi brojevi koje si izvukao.

Koliko elemenata ima skup B? Koliko elemenata ima skup A? Uporedi skupove. Objasni Sta

primjecujes.

Primjer 1. Elementi skupa A su cifre broja 325 i elementi skupa B su cifre broja 523.
a) Skupove A i B predstavi tabelarno. A={3,2,5iB={5,2,3}

b) Koliki je broj elemenata skupova A i B?
Skup A ima tri elementa i piSemo: (A) = 3.

Cita se: Broj

c) Kom skupu pripada broj 5? 5cAi5eB. g'eme”ata skupa A je

¢) Da li svaki element skupa A takode pripada skupu B?
Svaki element skupa A takode pripada skupu B.

¢) Da li svaki element skupa B takode pripada skupu A?
Svaki element skupa B takode pripada skupu A.

Iz ¢) i ¢) mozemo zakljuciti da skupovi A i B imaju iste elemente.

Skupovi AiB su jednaki ako imaju iste elemente, odnosno ako svaki element skupa A takode
pripada skupu B i ako svaki element skupa B pripada skupu A.

Redoslijed kojim su elementi skupa zapisani nije bitan.
Na primjer: {2, 4, 6} = {4, 2,6} = {6, 4, 2)

1. Koji su od datih skupova jednaki?
A=1{569B={59¢6},C=1{56,6},D={5566,909,E={56,6,9,9, 9}




Primjer 2. Na crtezu su predstavljena dva skupa Venovim dijagramima.

| g

£

)

e

-l

.

a) Povezi jedan instrument samo sa jednim djetetom.

b) Da li svakom instrumentu odgovara po jedno dijete koje ¢e svirati na njemu?
Skup instrumenata nema vise elemenata nego skup djece.

¢) Da li svakom djetetu odgovara po jedan instrument na kojem ce svirati?
Takode, u skupu djece nema vise elemenata nego u skupu instrumenata.

Za dva skupa A i B kazemo da su istobrojna ako imaju jednaki broj elemenata, odnosno A
nema vise elemenata od B i B nema vise elemenata od A.
Cesto se, istobrojni skupovi A i B nazivaju ekvivalentni skupovi.

2. Provjeri koji od skupova su jednaki, a koji istobrojni (ekvivalentni) i objasni tvoj odgovor.
A = {x| x je u¢enik Sestog razreda}
B = {x | x je ime ucenika Sestog razreda} C={x|x je slovo rijeci OLOVO}
D={L0,V} E={z, A n} F={|x € A}

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Koji od datih skupova su jednaki? Objasni tvoj odgovor.
)11, 120,22 p )0, T )T 0,0 1,10, 2)2,2,2,2,1
M‘{z 5 S}N_{3 4 5}"‘{5 4 2}5‘{2 5'4"s 5}“‘{4 4'5'5 3}
2. Provjeri da li su jednaki ili istobrojni (ekvivalentni) skupovi A, B i C. Objasni tvoj odgovor.

A ={x|xje paran broji4 < x < 10} B ={x| x je prirodni broj i 1< x < 4}

C={x|x e dan iz sedmice koji pocinje na slovom p}




3. Odredi broj elemenata skupova:

A ={lijevo, desno, naprijed, nazad, gore, dole} B = {tacka, prava, ravan}
C=¢g D ={x | x je slovo bosanske abecede} E={A, ¢ F={x|xcE}
M={J} N={0}

4, Provjeri koji od datih skupova su jednaki, a koji su istobrojni (ekvivalentni):

A=1{xy} B = {x | x je slovo rijeci KLUPA} D={+ -}
C

e

lo) u

*5. Pokazi da su dati skupovi ekvivalentni:
B = {x | x je samoglasnik bosanske abecede}
C ={olovka, hemijska, kreda, tabla, sunder}

D = {x | x je ocjena za ocjenjivanje znanja ucenika}

PODSKUP

1. Koristedi traku i kartice sa brojevima do 20 predstavi skup A =1{1, 2,3,4,5,6,7,8,9, 10}
Venovim dijagramom.

2. U Venovom dijagramu kojim je predstavljen skup A, trakom u drugoj boji zatvorenom
linijom izdvoji skup B =12, 4, 6, 8, 10}.
Zapisi Sta primjecujes u vezi skupova A i B?

Primjer 1. Na crtezZu je predstavljen skup P &iji su [/

\
elementi muzicki instrumenti. P /A '_CUD_<

a) Predstavi tabelarno skup P tako $to ¢e$ elemente l

zapisati kao imena muzi¢kih instrumenata. *\”
<

x% e B




P ={qgitara, elektri¢na gitara, violina, saksofon, truba, ksilofon, daire, bubanj}

b) Predstavi tabelarno skup Q ¢iji su elementi

zi¢ani muzicki instrumenti. Q

Q ={gitara, elektri¢na gitara, violina} “ﬂ:—% ‘
¢) UVenovom dijagramu skupa P zatvorenom N“

linijom izdvoji el te skupa Q —
inijom izdvoji elemente skupa Q. /% Tl m
N

kazemo da je B e pravi podskup skupa A i zapisujemo B — A.

Ako svaki elemenat skupa B pripada skupu A i postoji elemenat b € A, tako da b ¢ B, onda

Primjer 2. Dat je skup S ={a, b, ¢, d}. Zapisi sve njegove podskupove.
a) podskup bez elemenata (0 elementi)

-
N

[

I,
o)
I\

I

_____

-
-
N

[

I,
T2)
I\

q

dcS
b) podskup sa 1 elementom: Prazan skup
{atcS {b}cS {dcS {dtcS je pravi podskup
¢) podskup sa 2 elementa: svakog skupa.
{a,b}cS,{a, =S {a, dtcS,{b, =S, {b,dtcS,{c,d} =S
¢) podskup sa 3 elementa:
{a,b,ctc=S{a, b, dt =S, {b,c, dt =S {a, ¢ dt =S
¢) podskup sa 4 elementa:
k{a’ b,.C,d}j_)If R Svaki skup je
Skup S je podskup samom sebi i zapisujemo S O S. podskup samom sebi,
ali nije pravi
podskup.
1. Zapisi sve prave podskupove skupa M ={a, b, c}.
2. Zapisi sve prave podskupove skupa N = {©, ©, ®}.
3. Odredi koji su iskazi ta¢ni, a koji netacni. Objasni tvoj odgovor.
a){a, e, c; = M = {x |x je slovo bosanske azbuke}
b) {+,* & #, %, @} — {*, & %, @} 0){2,4,7,9, 11} c M = {x| x je cifra}



4. Dati su skupovi:A=1{2,4},B=1{2,4,6,8},C={1,2,3,..., 10}

a) Zapisi skupove A, B i C Benovim dijagramom.

b) Koristeci znake c, ¢, &, prepisi i popuni tabelu tako da dobijeni iskazi budu ta¢ni.

Skupovi A B C /4
A c Moze$ da
B zapises rijeCima nije
pravi podskup ili
C < simbolom <.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Dat je skup D = {x | x je neparan prirodni broj i 2 < x < 12} i B = {x | x je prirodni broj
i 5 <x < 10}. Koje od sljedecih tvrdnji su tacne?
a)10¢D b)4eB c)12eD ¢ 7B
€)10¢B d)4¢D d2)5¢ B
2, Odredi koji su od sljedecih skupova prazni:
a) A={x|xje prirodni broji2+x =1}
b) B = {x |x je prirodni broji 1+ x =2}
c) C={0}

¢
¢

)
)

D ={x| x je prirodni brojix < 1}

E = {x | x je prirodni broj i x je manje ili jednako 1}

3. Venovim dijagramom predstavi skupove M i N ako je poznato da:
2eM,1eMb6eN,7ceM,1TeN,4eN,5eN,3eM,5eM,10 e N.

*4,Dat je skupB=1{11,12, 13,14, 15, 16}. Odredi podskupove M, N i P ¢iji su elementi elementi
skupa B i pri dijeljenju sa 3,4 i 5 imaju ostatak 0.

*5.Ako je A={e, 1, t, g, w, Y} koje od sljedecih tvrdniji nisu tacne?

a)ecA b) 3 cA Afg,rttcA Afertqgwylciertqw,y}



KONACNI | BESKONACNI SKUPOVI

1. lzvucite tri broja iz vaseg skupa karata i predstavite Venovim dijagramom skup B ¢iji su
elementi izvuceni brojevi.

2. Zapisi sve realne podskupove skupa B.

3. Koliko elemenata ima svaki realni podskup skupa B? Sa kojim realnim podskupom, je skup
B istobrojan?

Primjer 1. Dat je skup A = {x | x je prirodni broj i x < 4}.
a) Zapisi realne podskupove skupa A.
Elementi skupa Asu 1,2i 3, odnosno A ={1, 2, 3}.

S A {1}cA {2} A {3lc A
{1,2}cA {1,31cA {2,31c A.

b) Sa kojim je realnim poskupom, skup A istobrojan?

Skup A nije istobrojan ni sa jednim njegovim realnim podskupom.

Ako se elementi skupa mogu prebrojati onda je taj skup konacan skup.

Primjer 2. D je skup parnih prirodnih brojeva.

-
N

a) Tabelarno predstavi skup D.
D=1{2,4,6,8,10,12,14,16...}

b) Koliko elemenata ima skup D?

[

v,
2
[t

q

Kada Zelimo beskonacan
skup da zapiSemo tabelarno,
Ne mozemo izbrojati sve elemente skupa D. poslije elementa kojeg

Skup D ima beskona¢no mnogo elemenata. zapisujemo kao poslednjeg
stavljamo tri tacke (...).

Skup D je beskonacan skup.

N

Beskonacan skup je skup
koji ima beskona¢no mnogo
elemenata.

Jedan skup je beskonacan ako nije
konacan.




1. Odredi koji su od datih skupova konacni, a koji beskonacni. Objasni tvoj odgovor.
a)A={a, b} b)B={1, 2,3} C=1{1,3,57,..}
¢) D = {x| x je uenik tvog razreda} ¢) E=1{59, 69,79, 89,.}

2. Date skupove zapisi na tabelaran nacin:
a) M ={x | x je prirodni broji 15 < x < 27}
b) N = {x | x x je prirodni broj i x >10000}
c) K={x| x je prirodni broj i djeljiv je brojem 4}

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Zapisi broj elemenata datih skupova:
a) P=1{52, 54, 56, 58, 60} b) Q=1{5,10,15,..., 50} ) K={J} OM=9
2. Elementi skupa B su svi brojevi veci od 250 i manji od 300.
a) Skup B predstavi tabelarno. b) Koliko elemenata ima skup B?
3. Svi elementi skupa M su prirodni brojevi veci od 150.
a) Skup M predstavi tabelarno. b) Koliko elemenata ima skup M?
4. Tabelarno prikazi tri kona¢na i tri beskonacna skupa.

5. Koliko elemenata ima skup svih trouglova prikazanih na crtezu?

D C
S 4
Prvo tabelarno
zapisi skup svih trouglova
A B na crtezu.

*6. Koji su od sljedecih skupova konacni, a koji beskonacni? Objasni svoj odgovor.
a) Komplet svih ljeSnjaka u jednoj kesi.
b) Skup svih prirodnih brojeva ¢ija je cifra jedinice 4.
) B = {x|x je prirodan broj i x < 1000000}
¢)C=1{8,18,28,38,..} OM={7,17,27, .., 97}

*7. Napisi primjere skupova koji su konacni i skupova koji nisu konacni. Koja svojstva imaju
elementi tvojih skupova?




SKUP PRIRODNIH BROJEVA

Na slici su prikazane kartice sa brojevima

od 1 do 100. - =
82

1. Izaberi jednu karticu i broj unaprijed po 83 .
redoslijedu. Do kojeg broja umijes da 34 .
brojis? Ima li brojeva vecih od 100? 85 .
2. Izaberi drugu karticu i broj unazad po 86 96
redoslijedu. Do kojeg broja mozes da 87 .
brojis? Ima li brojeva manjih od 1 koji 88 .
nisu negativnt? B0 (19 29 (39 @88 o> @) o0 9
(10 20 30 (40 (50) &8) 70 (80) 90 100

Brojevi kojima obi¢no brojimo, pocevsi od 1, povecavajudi za 1 unaprijed ili unazad po redu
nazivaju se prirodni brojevi.

Ovo su brojevi 1, 2,3,4,5,6,7,8,9,10, 11, 12, 13, 14, ... koji ¢ine beskonacni skup brojeva koji
se naziva skup prirodnih brojeva.

Y

(@)=
Skup prirodnih brojeva oznacavamo \
slovom N. Najmaniji prirodan broj je broj 1.

Ne postoji najveci prirodni broj, jer uvijek
postoji prirodan broj koji je za 1 veci od

N=[1,23,456,77891011,12,...]

- ) ) prethodnog.
Da li je nula prirodan broj?
Ako u skupu prirodnih brojeva kao elemenat Ry
uzimamo i broj 0, onda dobijamo skup :\:
{0,1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12, ...} =

Nula nije prirodni broj. J

Skup prirodnih brojeva i nule naziva se prosireni skup prirodnih brojeva i oznacimo ga
saN_.
0

Prirodne brojeve zapisujemo ciframa 0, 1,2, 3,4,5,6,7,8i 9.

Nula se koristi kao znak (cifra) za pisanje nekih prirodnih brojeva, na primjer 10, 20, ...100, ...120...




Primjer 1. Date skupove zapisi tabelarno.

a) M ={x | x e Ni h je jednocifreni broj}

M={1,2,3,4,5,6,7,8, 9} Broj 0 ne pripada ovom skupu, jer su elementi samo brojevi koji
pripadaju N.

b)S=1{x|xeN,ix<12}

$S={0,1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11} Ovom skupu pripada broj 0, jer elementi su samo brojevi
koji pripadaju N,.

1. Date skupove zapisi tabelarno. Zatim zapisi broj elemenata svakog skupa.
a) A={x|x € N je broj osme desetice} b)B=1{x|x e Ni234 <x <372}

A C={x|xeNjix<9} ¢) D={x|x e N,ixjerjeSenje jednacine x + 0 = x}

2, Zapisi tabelarno zadate skupove. Utvrdi koji su od njih beskonacni.
a) A={x|x e Nixje paran broj ve¢i od 20 i manji od 40}

b)B={x|x € Nix>2500ix je neparan broj}

o) C={x|x e N,ix<25ixje paran broj}

D={x|xe N, ix je paranineparan broj}

U skupu prirodnih brojeva svaki broj osim broja 1 ima svog neposrednog prethodnika i
neposrednog sljedbenika.

neposredni  neposredni :\:
prethodnik sljedbenik S
l Broj 1 ima samo sljedbenike,
1234(5)67891011 ali nema prethodnike.
— L
prethodnici sljedbenici

Primjer 2. Brojevima odredi neposredne prethodnike, neposredne sljedbenike,
skupove prethodnika i sljedbenika.

a) 22 b) 789 ) 34567
a) neposredni prethodnik broja 22 je broj 21; neposredni sljedbenik broja 22 je broj 23



Skup prethodnika je {1, 2, 3,4, 5, ..., 21}
Skup sljedbenika je {23, 24, 25, 26, 27, ...}

b) neposredni prethodnik 789 je 788; Neposredni sljedbenik 789 je 790
Skup prethodnika je {1, 2, 3,4, 5, ..., 788}
Skup sljedbenika je {790, 791, 792, 793, 794, ...}
¢) neposredni prethodnik 34567 je 34566;
neposredni sljedbenik 34567 je 34568

Skup prethodnika je {1, 2, 3,4, 5, ..., 34566}
Skup sljedbenika je {34568, 34569, 34570, 34571, 34572, ...}

Neposredni prethodnik broja je broj koji je za 1 manji od datog broja.

Neposredni sljedbenik broja je broj koji je za 1 veci od datog broja.

3. Brojevima odredite neposredne prethodnike, neposredne sljedbenike, skupove prethodnika
i sljedbenika. a) 89 b) 980 c) 34871

4, Odredi broj ako je:
a) 2309 njegov neposredni prethodnik  b) 9000 njegov neposredni sljedbenik

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. U kom slucaju se dobija samo prirodan broj? Objasni svoj odgovor.
a) Broj ucenika u jednoj skoli.
b) Udaljenost izmedu dva grada izrazena u kilometrima.
¢) Visina vrata izrazena u metrima.
¢) Broj bombona u jednoj kutiji.
¢) Temperatura vazduha izrazena u stepenima Celzijusa.
d) Brojeviizmedu 34 i 35.
2. Predstavite na opisni nacin:
a) Skup parnih prirodnih brojeva.

b) Skup prirodnih brojeva vecih od 80 i manjih od 100.



3. Tabelarno prikazi skupove prethodnika i skupove sljedbenika broja 2130.

*4, Pronadite brojeve za koje je ta¢no da:
a) 345, 349, 352 su njegovi prethodnici, ali broj nije veci od 355.
b) 1003, 1007, 1010 su njegovi sljedbenici, ali broj nije manji od 1000.

PRIRODNI BROJEVI NA BROJEVNOJ PRAVI

Nacrtajte brojevnu pravu u svesci kao $to je prikazano na crtezu. Vjeverica napravi jedan
skok brojeci po dva.

1. Gdje ¢e biti vjeverica nakon tri "
SkOka? t t t t t t t t t t

>
>

2. Oznacite brojeve za svaki skok. # 5
MozZemo predstaviti prirodne brojeve i broj 0 na horizontalnim i T
vertikalnim pravama na kojima su oznacene jednake duzi (jedini¢ne "119
oo o s . ) 418
duzi) i kod svake duzi je zabiljezen broj. Ovu pravu nazivamo
brojevnom pravom. ":Z
Na horizontalnoj brojevnoj pravi zapisujemo brojeve s lijeva na 115
desno, pocevsi od 0, redom. 11a
Na vertikalnoj brojevnoj pravi zapisujemo brojeve odozdo prema T3
+12
gore.
111
110
jedini¢na 1o
duz 1s
+7
—_——————— e ——— e —— —— +6
01 23456 7 8 91011121314151617 18 19 20 LB
+4
+3
jedinicna |7
duz ['1
-0




Primjer. Na brojevnoj pravi predstavi brojeve 7, 13, 18 i oznaci ih tatkama A, Bi C.

Pocevsi od 0, brojimo udesno i na broju 7 ozna¢avamo tacku A.
Pocevsi od 0, brojimo udesno i na broju 13 oznacavamo tacku B.

Pocevsi od 0, brojimo udesno i na broju 18 ozna¢avamo tacku C.

= . .

Py

01 2 3 45 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

Polozaj svake tacke na brojevnoj pravoj odreden je brojem sa te prave.

Broj a koji odgovara tacki M na brojevnoj pravoj naziva se koordinata i ta tacka se oznacava
kao M(a).

Tacke pravih u primjeru mozemo zapisati koordinatama A (7), B (13) i C(18).
5. Nacrtaj brojevnu pravu i oznaci:
a) neparne dvocifrene brojeve do 20 b) parne jednocifrene brojeve

6. Procijeni koje brojeve oznacavaju strelice na brojevnim pravama.

a)

020 Lt 700
b)
20101 ' 1 20151 T' 20191
C)

'1 " 520000 ' " 524000 ' T' :

7. Nacrtaj brojevnu pravu i oznaci tacke M(4), N(9) i S(2).

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Na istoj brojevnoj pravi predstavi brojeve: 100, 105, 113, 126 i 156.
2. Nacrtaj brojevnu pravu i na njoj predstavi neparne brojeve do 21.

3. Predstavite brojeve 6, 13i 17 na brojevnoj pravoj, a zatim i njihove neposredne prethodnike
i neposredne sljedbenike.




4. Ponovo nacrtaji dopunibrojevnu pravu brojevima koji nedostaju. Koji brojevi su predstavljeni
na pravi? Zapisi taj skup tabelarno i na opisan nacin.

| 1 | | 1 1 1 1 >
I I I I I I I I =

I I
800 808 818

*5, Joana, Andrej i Sara su tr¢ali maraton. Joana je bila dvanaesta. Andrej je stigao dva mjesta

prije Joane, a Sara je bila tri mjesta posle Joane. Na kom mjestu je zavrsio Andrej, a na kojem
Sara?

*6. Vagoni u vozu su numerisani od 31 do 39 po redu, pocevsi od prvog vagona do lokomotive.
Ucenici Sestog-A razreda trebali su da udu u tredi vagon, brojeci od lokomotive. U¢enici
Sestog-B razreda trebalo je da udu u treci vagon brojeci od poslednjeg vagona. Odredite
brojeve vagona u koje treba da udu ucenici oba odjeljenja.

KLASE | MJESNA VRIJEDNOST

1. Zapisi petocifreni broj u svoju svesku.
2. Zamijeni svesku sa drugarom iz razreda pored tebe.

3. Zapisi u njegovu svesku kako ¢es procitati broj koji je zapisao tvoj drug iz razreda.

4. Koje ste znakove koristili za pisanje brojeva? Koliko takvih znakova ima?

Za zapisivanje brojeva u cijelom svijetu koristi se deseti¢ni (dekadni) brojevni sistem.
Rije¢ dekadni potice od grcke rijeci ,deka”, Sto znaci deset.

U ovom brojevnom sistemu koristi se deset cifara 0, 1, 2, 3,4, 5, 6, 7, 8, 9 koje se nazivaju arapski
brojevi.

Svaka cifra ima svoju brojevnu vrijednost:

1 ima brojevnu vrijednost od jedne jedinice, 2 ima brojevnu vrijednost od dvije jedinice, 3 ima
brojevnu vrijednost tri jedinice itd.

Koja je brojevna vrijednost nule? 0 ima brojevnu vrijednost nula (nema) jedinica.




Svaka cifra u broju ima mjesnu vrijednost.
Vrijednost mjesta cifre zavisi od mjesta (pozicije) gde se ta cifra nalazi.

NajlakSe mozemo odrediti vrijednosti mjesta u broju s desna na lijevo: jedinice (J), desetice (D),
stotine (S), hiljade (H), deset hiljade (C) itd.

6 sto hiljada <—| \ ‘ 2 jedinice
3 deset hiljada 4 desetice

7 hiljada > 1 stotina

Primjer 1. Brojevi u tabeli su dati sprema mjestu vrijednosti njihovih cifari.
Zapisi brojeve ciframa i rije¢ima.

2608 cita se dvije hiljade Sest stotina

_ T .
= ) i osam.
eS| S wm . ST
=8 o 84015 se Cita osamdeset Cetiri hiljade
wnv = .
= i petnaest.
9 6 0 3 317290 se Cita trista sedamnaest
3 4 0 1 5 hiljada dvesta devedeset.
3 1 7 2 9 0 1283504 se Cita jedan milion dvesta
1 2 8 3 5 0 4 osamdeset tri hiljade petsto Cetiri.

1. Brojevi su dati prema mjesnim vrijednostima njihovih cifara. Zapisite brojeve ciframa i

rijeCima.

a) 352D 8J b) 6H 7D 9J ¢)4SH 1H 55 2) ¢) TM 6SH 9DH 8D 3J
2. Brojevi su dati ciframa. Zapisite ih sa njihovim mjesnim vrijednostima.

a) 4023 b) 12890 c) 506309 ¢) 2091704

Pored mjesne vrijednosti, u zapisivanju prirodnih brojeva postoje i odgovarajuce klase cifara.
Klase odredujemo kao grupe od 3 cifre s desna na lijevo.

Prva klasa je klasa osnovnih jedinica i sastoji se od cifara jedinica, desetica i stotina.




Druga klasa je klasa hiljada i sastoji se od cifara jedinica hiljada, desetica hiljada i stotina
hiljada.

Treca klasa je klasa miliona i sastoji se od cifara jedinica miliona, desetica miliona i stotina
miliona.

Cetvrta klasa je klasa milijardi i sastoji se od cifara jedinica milijardi, desetica milijardi i stotina
milijardi.

Svaka klasa je sastavljena od tri pozicije: jedinica, desetica i stotina (sa desna na lijevo).

Broj u tabeli ¢Citamo jedan milion petstotina dvadeset i sedam hiljadi trista sedamdeset i devet.
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Primjer 2. Odredi klasu mjesnih vrijednosti koji su podvuceni kod svakog broja. Zatim,
zapisi broj rije¢ima.

a) 5287601 b) 654982

Da bi odredili klasu treba da grupisemo cifre

broja u grupi po 3 sa desna na lijevo. /“5|2_81|601 v

a) Trazene cifre pripadaju klasi miliona i broj klasa klasa osnovnih
¢itamo pet miliona dvesta osamdeset i miliona  yjaca  jedinica
sedam hiljada $esto i jedan. hiljada

b) Tra?ene Fifre .pvr.ipadajij klasi osnovn?h 654982
jedinica i broj ¢itamo Sesto pedeset i / k—\
Cetiri hiljade devetsto osamdeset i dva. klasa klasa osnovnih

hiljada jedinica




3. Odredi klasu mjesnih vrijednosti koje su podvucene u svakom broju. Zatim, zapisi broj
rijeCima.
a) 80748 b) 33200 C) 769322

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. U svesci napisi brojeve rije¢ima.
a) 5701 b) 980047 €) 3209100 ¢) 1007276

2. Zapisi ciframa brojeve:

a) osam hiljada Sezdeset i pet
b) pet miliona trista i pet hiljada ¢etrdeset i sedam
¢) jedan milion pedeset i devet hiljada dvesta i pet

3. Zapisi sve petocifrene brojeve od cifara 0, 3, 5, 7 i 9, tako da se svaka cifra pojavljuje samo
jednom. Zatim, ih zapisi rije¢ima.

4. Nacrtaj tabelu sa klasama i mjesnim vrijednostima, a zatim u njoj zapisi brojeve:
a) 8957987 b) 56643 ¢) 1856003 ¢) 3100075

5. Zapisi ciframa, a zatim rije¢ima sve Cetvorocifrene brojeve od cifara 0, 3, 4, 7, tako $to se
svaka cifra pojavljuje samo jednom.

6. Od cifri 0, 3, 4, 5 i 9 zapisi i procitaj najvedi i najmanji petocifreni broj u kojima se cifre
pojavljuju samo jednom.

7. Koliko ima desetica, stotina i hiljada u brojevima:

a) 7099 b) 59353 ¢) 840059 ¢) 9536021
*8. Zapisi ciframa dekadnog sistema i rije¢ima zbirove.
a)6-100+5-10+7 b)6-10000+4-1000+5-10+9
€)2-100000+7-1000+6-10 ¢) 31000000 +5-10000+7-100 + 6

*9. Pogodi broj koji ima cifru:
1 sa mjesnom vrijednosti deset hiljada
6 sa mjesnom vrijednosti jedinica
3 sa mjesnom vrijednosti stotina
1 sa mjesnom vrijednosti milion
5 sa mjesnom vrijednosti desetica

9 sa mjesnom vrijednosti sto hiljada

0 sa mjesnom vrijednosti hiljadu




UPOREDIVANjE | PODREDIVANJE PRIRODNIH BROJEVA

1. Koja je zivotinja visa? Objasni zasto.

2. Podijeli sa drugom to $to si napisao, kao
i tvoje objasnjenje.

10)

3. Koristi tabelu mjesnih vrijednosti da bi
objasnio tvoj odgovor.

(AR

NN R RN RN R R R RN

Da se uporede dva broja znaci da se odredi koji je od tih brojeva maniji (ili vedi) ili su ti brojevi
jednaki.

Y

@)

4 Za uporedivanje brojeva koristimo
znakove:

“>" Cita se “..je vedi od...”

“<" ¢ita se “..je manji od...”

u__m v

=" ¢ita se “...je jednako...”
\_ je)

/

Za lakSe uporedivanje prirodnih brojeva mozemo da koristimo brojevnu pravu na koju su
predstavljeni brojevi prosirenog skupa prirodnih brojeva N,.

Zasto $to su brojevi desno od 7 veci od 7, a lijevo od 7 manji od 7?7

brojevi manji od 7 brojevi veci od 7 i,

5N
—
P S

Nula nije prirodni broj

<
<

\ 4

|
0123456@8 910

Prirodni brojevi koji su na vec¢em rastojanju od nule su vedi brojevi.

Prirodni brojevi koji su na manjem rastojanju od nule su manji brojevi.




Primjer 1. Uporedi brojeve 56 i 48.

Za uporedivanje ¢emo koristiti brojevnu pravu.

47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58

Vidimo da je broj 56 dalji od nule nego broj 48.
Znaci, broj 56 je veci od 48. Zapisujemo 56 > 48.

[li moZzemo da kaZzemo da je 48 manji od 56 i da zapiSemo 48 < 56.

1. Uporedi broeve:
a) 18112211 b) 99964 i 99899 ) 72001 i 69999

Primjer 2. Dati su brojevi 245 i 247.
a) Zapisi prirodne brojeve vece od 245.
Brojevi veci od 245 je skup {246, 247, 248, 249, 250, 251, ...}

Skup brojeva vecih od 245 je beskonacan skup.

b) Zapisi prirodne brojeve manje od 247.
Brojevi manji od broja 247 je skup brojeva {1, 2, 3,4, 5, ..., 245, 246}.
Skup brojeva manjih od 247 je konacni skup.

¢) Koji je prirodni brojizmedu prirodnih brojeva 245 i247?
Izmedu brojeva 245 i 247 je broj 246.

2, Zapisi skup prirodnih brojeva vecih od brojeva:

a) 1246826 b) 529943 C) 82264
3. Zapisi skup prirodnih brojeva manjih od brojeva:
a) 386249 b) 94568 ) 24268

Da bi se podredilo vise brojeva prvo treba da se uporede, a zatim da se zapisu po velicini,
pocevsi od najmanjeg ili od najveceg broja u nizu.




Primjer 3. Poredaj brojeve 567, 89, 1009, 2345, 2901, pocevsi od:

a) najmanjeg broja b) najveceg broja

Prvo uporedujemo brojeve i dobijamo da je broj 89 najmaniji, a broj 2 901 najvedi.
Za druge brojeve vazi: 567 > 89, 2345 > 1009, 1009 > 567.

a) Brojevi poredani od najmanjeg su: 89, 567, 1009, 2345, 2901.

b) Brojevi poredani od najveceg su: 2 901, 2 345, 1 009, 567, 89.

4, Poredaj po velicini brojeve: 49, 118, 96, 348, 609599, 718, 28 i 29, pocevsi od:
a) najmanjeg broja b) najveceg broja.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Nacrtaj duz dugu 10 centimetra. Krajnje tacke obiljezi sa 0 i 10000.

Produzi je sa desne strane i stavi strelicu.

i >

0 10000
Procijeni polozaj datih brojeva. Zatim, svaki broj oznaci na osi strelicom i odgovaraju¢im
slovom: 6000 oznaci sa A, 3500 oznaci sa B, 9050 oznaci sa C.

2, Zapisitabelarno skup brojeva koji su veci od 4 740, manji od 5 160 i na mjestu jedinica imaju
5. Koliko elemenata ima taj skup?

3. Zapisi Venovim dijagramom skup M ¢iji su elementi dvocifreni brojevi zapisani ciframa O, 1,
3, 5ivedisu od od 30. Koliko elemenata ima skup M?

4. Zapisi tabelarno skup E ¢iji su elementi trocifreni brojevi napisani jednakim ciframa. Koliko
elemenata ima skup E?

5. Poredaj brojeve od najmanjeg do najveceg.
a) 54754, 55475, 55547, 54775, 55447 b) 45054, 45540, 45504, 45045, 45500
) 456065, 450566, 455656, 456565, 450666
Iskoristi bilo koje od brojeva pod c) da bi dopunio nejednacine:?<?,7>?

6. Za svaku nejednacinu izaberi po jedan od datih brojeva i dopuni da bi bilo tacno.
35055, 35550, 35050, 35005, 35500, 35505

a)? > 35055 b) 35500 >? ¢)? < 35505




*7. Data je brojna nejednacina: ? -1300 > 6500.
Koji od ovih brojeva moze da stoji na mjestu upitnika da bi nejednacina bila tacna?
4000 5000 6000 7000 8000 9000
*8. Koje cifre mogu da se zapisu umjesto y da bi bila ta¢na nejednacina 3y5 > 355. Zapisi na
tabelaran i na opisan nacin skup K ¢&iji su elementi cifre za y.

ZAOKRUZIVANJE PRIRODNIH BROJEVA

U jednoj osnovnoj skoli ima 284 ucenika. U toj skoli ima 9 razreda.

Bez racunanja, odredi priblizno po koliko u¢enika ima u svakom razredu?

Objasni drugu kako je dobio odgovor?

Sta znadi priblizna vrijednost nekog broja?

Priblizna vrijednost jednog broja je broj koji se dobija zaokruzivanjem najblizem broju

datog broja.
Pri procjenjivanju broja koji je rezultat u nekoj aritmetickoj operaciji, taj broj mijenjamo

drugim brojem koji se naziva priblizna vrijednost tog broja.

Primjer 1. Koristedi brojevnu pravu, zaokruzi brojeve 212, 267, 262, 245 i 288 na

najblizu deseticu i stotinu.
212 262 288

N IR RN

200 210 220 230 240 250 260 270 280 290 300

Odredujemo mjesto svakog broja na brojevnoj pravi.
je blizi broju 210 nego broju 220 pa ¢e zaokruzen na najblizu

deseticu biti 210.
je blizi broju 200 nego broju 300 pa ¢e zaokruzen na najblizu

stotinu biti 200.

Broj 212




je blizi broju 260 nego broju 270 pa ¢e zaokruzen na najblizu
deseticu biti 260.

Broj 262

je blizi broju 300 nego broju 200 pa ¢e zaokruzen na najblizu
stotinu biti 300.

je blizi broju 290 nego broju 280 pa ¢e zaokruzen na najblizu
deseticu biti 290.

je bliZi broju broju 300 nego broju 200 pa ¢e zaokruZen na
najblizu stotinu biti 300.

Broj 288

1. Precrtaj u svesci datu brojevnu pravu. Brojeve 2 125,4 529, 6 630 i 8 825 predstavi na
brojevnoj pravi, a zatim brojeve zaokruzi na:

a) najblizu deseticu b) najblizu stotinu ¢) najblizu hiljadu

0 200

600 800 1000

Postoje pravila sa kojima mozemo da zaokruzujemo brojeve bez koriS¢enja brojevne prave.

- v
Kada zaokruzujemo na desetice, gledamo cifru jedinica:

* ako je ona 5, ili ve¢a od 5 onda je povecavamo za 1 cifru desetica, a
umjesto jedinica pisemo 0.

* ako je ona manja od 5, onda cifra desetica ostaje ista, a umjesto jedinica
pisemo 0.

- /

-4
e

Kada zaokruzujemo na stotine, gledamo cifru desetica:

* ako je ona 5 ili veca od 5, onda je povecavamo za 1 cifru stotina, a
umjesto desetica pisemo 0.

* ako je ona manja od 5, onda cifra stotina ostaje ista, a umjesto desetica
pisemo 0.

- /




-

Kada zaokruzujemo na hiljade, gledamo cifru stotina:

* ako je ona 5 ili ve¢a od 5, onda je mijenjamo za 1 cifru hiljada, a umjesto
stotina piSemo 0.

* ako je ona manja od 5, onda cifra hiljada ostaje ista, a umjesto stotina
pisemo 0.

- /

Primjer 2. Zaokruzi brojeve 2 317 i 3 682 na najblizu deseticu.

Zapisacemo brojeve pomocu tabele mjesnih vrijednosti.

H S D J H S D J
2 3 1 7 3 6 8 2

Zaokruzujemo na najblizu deseticu , pa ¢emo razgledati cifre desno od cifre desetica.

2 3 1 7 3 6 8 2
7>5 2<5
cifra desetica se povecava cifra desetica ostaje ista,
za 1, a kod jedinica a kod jedinica
zapisujemo 0 zapisujemo 0
zaokruzujemo na veci zaokruzujemo na manji
broj broj
zaokruzeni broj je zaokruzeni broj je
2320 3 680

Pravila zaokruzivanja:
1) Uvijek gledamo cifru desno od cifre koju zaokruzujemo.

* Ako je cifra desno 5, 6, 7, 8ili 9, onda zaokruzujemo sa viskom - zaokruzujemo na veci
broj.

* Ako je cifra desno 1, 2, 3 ili 4, onda zaokruzujemo sa manjkom — zaokruzujemo na
maniji broj.




3) Druge cifre desno od cifre koju zaokruzujemo dobijaju vrijednost 0.
4) Druge cifre lijevo od cifre koju zaokruZzujemo ostaju iste.

5) Ako je neka od cifara koju zaokruzujemo 9, onda se na njeno mjesto zapisuje 0, a cifra
lijevo od nje se povecava za 1 (sli¢no kao kod sabiranja sa prelazom).

2. Zaokruzi brojeve 38 547, 56 494, 7 329, 565 828

a) na najblzu deseticu

b) na najblizu stotinu

3. Iskoristi zaokruzivanje da bi brzo izracunao rezultate.

a) 437 + 54

b) 29 - 31

c)325:9

¢) na najblizu hiljadu.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Zaokruzi brojeve na najblizu stotinu.

a) 45678 b) 24055

¢) 50505

2, Zaokruzi brojeve na najblizu hiljadu.

a) 147950 b) 65507

c) 157846

3. Precrtaj tabelu u svesku i dopuni je.

broj z.aollfruien na zaokruzen ha najblizu za}olf[uie_n_ na
najblizu deseticu stotinu najblizu hiljadu

3589 3590

13528 13500

560749 561000

4. Na tabeli su prikazane visine planinskh vrhova na pet razli¢itih kontinenata.

planinski vrh kontinent u r\rglzlcrr]i?na)
Kilimandzaro Afrika 5895
Everest Azija 8848
Kosc¢usko Australija 2228
Makinli Sjeverna Amerika 6194
Akonkagva Juzna Amerika 6961

a) Poredaj visine, pocevsi
od najmanje.

b) Zaokruzi svaku od visina
na najblizih sto metara.




5. Na tabeli su date duzine nekih rijeka u Makedoniji.

Zapisi svaku duzinu:

ricka duZina

) (ukm) a) zaokruzenu na najblizih 10 km,
Pcinja 113 b) zaokruzenu na najblzih 100 km,
Vardar 354 ) Ima jos jedna rijeka koja nije u ovoj listi. Njena
Bregalnica 346 duZzina je 200 km zaokruzena na najblizih 100 km

- i 150 km zaokruzena na najblzih 10 km. Koliko bi
Crna Rijeka 297 . .
mogla da bude prava duzina ove rijeke?
Treska 215
*6. Na jednoj planini je posadeno 4 529 drveca. Planirano je da se zasadi jos 6 381 drvo. Koliki je

*7.

*8.

priblizni broj drveca koji ¢e biti zasadeni na planini bez pisanja, a zatim izracunaj pisanjem.
Cifre jednog brojasu 4, 8i7.

a) Kada broj zaokruzimo na najblizu deseticu zaokruzuje se na 750. Odredi tac¢ni broj
zapisan datim ciframa.

b) Kada broj zaokruzimo na najblizu stotinu zaokruzuje se na 800. Odredi najvedi broj
zapisan sa datim ciframa.

Nikola je zaokruzio jedan broj na najblizu hiljadu i dobio broj 88 000. Odredi najmaniji broj
koji moze da se zaokruzi na dati broj.




NIZE PRIRODNIH BROJEVA

Koristeci date informacije, odredi Sesti broj u ovom nizu:9,?,?7,?7,?7,?
1) Cetvrti broj niza je jednak 3 - 10.

2) Drugi broj je jednak 10 + 6.

3) Tredi broj je na sredini izmedu drugog i Cetvrtog broja.

4) Peti broj je za sedam vedi od Cetvrtog broja.

Objasni kako dobijas Sesti broj u nizu.

Brojevi, oblici ili predmeti poredani prema nekom pravilu formiraju niz.

niz .  ou
brojeva 1 4 7110 13| |16 pravilo:,dodaj 3

pravilo:,Zeleni mali kvadrat,

niz oblika u . u . u ljubicasti veci kvadrat, zuti

najveci kvadrat

niz . ‘i‘; P— “ pravilo:,2 planete Zemlje, 2
slika - = mjeseca”

Brojeve, oblike i predmete u jednom nizu nazivamo ¢lanovima niza.

Brojanje ¢lanova je sa lijeva na desno.

000 0 .
LR S S S|

prvi drugi tredi Cetvrti peti oznaka da niz
¢lan ¢lan ¢lan ¢lan ¢lan produzava

A A
X0
@ @ @ Pravilo sljedeceg ¢lana
oo pokazuje na koji nacin
se dobija svaki sljedeci
¢lan niza.




Prirodne brojeve mozemo da poredamo u jedan beskonacan niz, koji se zove niz prirodnih
brojeva.

Tojeniz:1,2,3,4,56,7,8,9,10,11,12,13,14, 15, ...

Niz pocinje od broja 1 i koristi se pravilo ,dodaj 1 prethodnom broju”.

Primjer 1. U nizovima zapisi pravilo i dopisi 3 ¢lana u svakom nizu.
a)22,27,32,37,42,47,... b) 78,75, 72, 69, 66,...

a) U ovom nizu se ¢lanovi dobijaju kada se prethodni ¢lan poveca za 5, znadi pravilo niza
je ,dodaj 5”.

Niz dopunjen sa jos tri ¢lana je: 22, 27,32,37,42,47,52,57, 62...

b) U ovom nizu se ¢lanovi dobijaju kada se prethodni ¢lan umaniji za 3, znaci pravilo niza
je ,oduzmi 3“.

Niz dopunjen sa jos tri ¢lana je: 78, 75, 72, 69, 66, 63, 60, 57,...

1. Dopuni nizove ¢lanovima koji nedostaju. Odredi pravilo kod svakog niza.

a)98,107,7,125,134,2,7 b)?,7,7,43,32,21,?
2. Dopuni ¢lanove koji nedostaju u sljede¢em nizu: ?, 7,49, 53, 7, 61, 7, ? Koje je pravilo datog
niza?

Primjer 2. Dat je niz 35, 45, 55, 65,...

Odredi : a) osmi ¢lan u nizu b) trideseti ¢lan u nizu

a) Pravilo za dobijanje sljedeceg ¢lana u nizu je ,dodaj 10“.

Da bi odredili osmi ¢lan u nizu treba da napisemo svih sedam prethodnih ¢lanova u
nizu.

*Ali, mozemo i na drugi nacin da odredimo ¢lan koji se trazi.

Da nademo pravilo izmedu rednog
broja ¢lana (n) u nizu i vrijednost
¢lana u tom nizu.

-
N

[
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Pravilo izmedu rednog broja ¢lana (n) u nizu i
vrijednost ¢lana naziva se pravilo opsteg clana
niza.




Redne brojeve i (n) i vrijednosti ¢lanova zapisa¢emo u tabelu.

Pravilo za sljedeci ¢lan je

redni broj : 5 3 4 ,+10".
¢lana (n) Zapisujemo redne brojeve
vrijednosti ¢lana 95 45 55 65 pomnozene sa 10 (10n).
A A ] +10 A . ] Pronalazimo pravilo za

dobijanje brojeva 10n i
vrijednosti ¢lanova niza,

10+n 10 20 30 40 ato ,+25".

+25 +25 +25 +25

pravilo za opsti ¢lan je 10n + 25
Osmi ¢lan niza je: 108 +25=80+25=105

b) Trideseti ¢lan niza je: 10+ 30 + 25 =300 + 25 =325

3. Nizu 120, 140, 160, 180, 200, ... odredi :

a) desetog ¢lana b) pedesetog ¢lana
4, Nizu 4150, 4300, 4450, 4600, ... odredi :

a) osmog ¢lana b) petnaestog ¢lana

5. Datje niz: 8, 16, 24, 32,40 ... Da li ¢e broj 88 biti ¢lan ovog niza? ObrazloZi odgovor.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Jedan niz pocinje brojem 200 i svaki sljededi ¢lan se dobija oduzimanjem broja 30. Koja su
prva dva broja manja od nule u ovom nizu?

2. lvana sastavlja niz od pet broja. Prvi broj je 2. Poslednji broj je 14. Njeno pravilo je ,dodaj
isti broj svakog sljedeceg puta”. Koji su brojevi koji nedostaju u nizu?

3. Napisi sljedeca pet ¢lana u svakom od datih nizova.
a) prviclan je 3, pravilo,dodaj 4“
b) prvi ¢lan je 60, pravilo,,oduzmi 9“

) prviclan je 2, pravilo,pomnozZi sa 2"

¢) prviclan je 128, pravilo,,podijeli sa 2“




¥4, Dati su prvi Clan i pravila niza. Zapisi sljedeca Cetiri ¢lana u nizovima.

a) prvi¢lan 8, pravilo,pomnozisa 2 i dodaj 1*

b) prvi ¢lan 4, pravilo ,oduzmi 1, zatim pomnozi sa 2“

c) prviclan 400, pravilo,prepolovi ¢lan”
¥5.Nizu 12, 23, 34, 45, 56, ... odredi: a) dvadesetog ¢lana b) stotog ¢lana
*6.Nizu 7,37,67,97,127, ... odredi : a) desetog ¢lana b) petnaestog ¢lana

PISANJE BROJEVA RIMSKIM CIFRAMA

1. Procitaj sljedece tekstove.
Kineski zid

Se nalazi u Kini i sastavljen je od vise povezanih zidova koji su se dogradivali u toku historije.
Prvi zid je izgraden u VIl vijeku p.n.e., a dogradivao se sve do XVl vijeka n.e.

Stobi

Stobi se nalazi u blizini Gradskog i mjesta gdje se rijeka Crna uliva u Vardar.To je anticki grad
koji je zauzeo dosta znacajnu strategijsku, ratnu i trgovacku poziciju u sjevernom dijelu rimske
provincije. Iskopine grada daju podatke da je grad postajao u metalnom dobu, oko Ili lll vijeka
p.n.e. U gradu, osim drugih gradevina, postojalo je i pozoriste koje je sluzilo za odrzavanje
predstava, ali su se u njemu izvodile i sportske igre.

2. Kako se citaju brojevi VII, XVII, 11 1117

3. Kako imenujete brojeve u petom razredu iz predmeta drustvo i historija?

Rimske cifre su znaci koje su koristili stari Rimljani za pisanje prirodnh brojeva.

Osnovni znaci za zapisivanje brojeva prema rimskom sistemu biljezenja su velika latini¢na
slova koja imaju brojnu vrijednost. Svi brojevi se zapisuju uz pomoc¢ ovih 7 znakova.




IVXLCDM

1 5 10 50 100 500 1000

Brojevi do 10 zapisani sa rimskim ciframa su:

L1 v v ovE VIEVIE X X
12 3 4 56 7 8 910

Primjer 1. U tabeli su dati brojevi od 11 do 20 zapisani rimskim ciframa.

Razmisli i objasni prema kom pravilu se zapisuje svaki broj dekadnog u rimski brojni
sistem.

arapski | 11 12 (13 | 14 | 15 | 16 | 17 | 18 | 19 | 20
rimski XU XIE | XHE | XIV | XV | XVE | XVIE| XV XIX | XX

Pri zapisivanju rimskih brojeva mogu da se ponove najvise tri cifre (na primjer ll, VIII).

Y

@)
Ako je rimska cifra sa manjom vrijedno$¢u napisana sa Na primjer:
lijeve strane znaku cifre sa ve¢om vrijedno$¢u, u tom 4=IV(V-1=5-1)
slu¢aju se njena vrijednost oduzima od vrijednosti 9=IX(X-1=10-1)
cifre sa ve¢om vrijednoscu.
Y
=)
Ako je rimska cifra sa manjom vrijedno$¢u napisana Na primjer:
sa desne strane znaku cifre sa ve¢om vrijedno3$cu, u 8=Vl (V+IlI=5+3)
tom slucaju se njena vrijednost sabira od vrijednosti 18 =XVIIl (X +VIll =10 +8)

cifre sa ve¢om vrijednoscu.

1. Zapisi rimskim ciframa brojeve:

a) 101 b) 199 ) 400 ¢) 706 ¢) 1974 d) 2015




Primjer 2. Zapisi arapskim ciframa brojeve date rimskim ciframa:
a)lL  b)LII o LIX ¢ClV

a)lL=49 lima vrijednost 1 i na lijevoj je strani cifre L, koja ima vrijednost 50.
Oduzimamo 50 - 1 =49.
b) LIl =52 [l ima vrijednost 2 i na desnoj je strani cifre L, koja ima vrijednost 50.

Sabiramo 50 + 2 = 52.

) LIX=59 IXima vrijednost 9 i na desnoj je strani cifre L, koja ima vrijednost 50.
Sabiramo 50 + 9 = 59.

¢) CIV=104 IVima vrijednost 4 i na desnoj je strani cifre S, koja ima vrijednost 100.
Sabiramo 100 + 4 = 104.

2. Zapisi arapskim ciframa brojeve:
a) DCCCXXXVII b) MDXCIV ¢) MCMXXXVII ¢) MCMVIII
¢) DCQVII d) MCMLXXIV dz) MMXV

3. Istrazi gdje se koriste rimske cifre.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Napisi rimskim ciframa brojeve:

a)6 b) 12 c) 25 ¢) 179 ¢) 646 d) 1566 dz) 3241
1. Napisi arapskim ciframa brojeve:
a) IV b) XVIII c) XXXVII ¢) XLIX ¢) LXXVIII d) DLXIII dz) CCC

2. Napisi sljedece brojeve arapskim i rimskim ciframa:
a) devedeseti pet
b) dvesta trideset i Cetiri
¢) hiljadu Sesto Sezdeset i Sest

3. 4. Dati su izrazi zapisani rimskim brojevima. Premjesti samo jednu Sibicu da bi izrazi bili tacni .

a) b)

V+V=X X+V=V




SKUP CLJELIH BRJOEVA

Na rastojanju od 2 metra od uli¢nih sijalica treba da se postavi klupa.

1. Da li znas gdje da postavis tacno klupu?

2. Da li si uvidio da klupa moze da se postavi lijevo ili desno od sijalice, a da bude na
rastojanju 2m od nje?

Da bi odgovor bio jasan, treba da znamo sa koje strane uli¢ne sijalice treba postaviti klupu.
Jedan od odgovora je da ¢e klupa biti postavljena 2 m lijevo od uli¢ne sijalice. Drugi odgovor
je da ce klupa biti postavljena 2 m desno od uli¢ne sijalice.

Ako uli¢nu sijalicu zamislimo da odgovara broju 0 na brojevnoj pravi, onda je lijevo od nje
negativni smjer, a desno od nje je pozitivni smjer.
Primjer 1. Vjerverica je izasla iz svog doma i pocela da se Seta gore — dole po stablu
drveta.

1. Gdje se nalazi vjeverica, ako se udaljila 3 m od svog T
doma?

2. Koliko odgovora moze$ da da$ za pitanje 1?7

Da bi odredili gdje je vjeverica u odnosu na njen dom treba
da znamo da li se ona kretala goreili dole u odnosu na dom.

Ako zamislimo da dom vjeverice odgovara broju 0 na
brojevnoj pravi, onda je prema gore pozitivni, a prema dole
negativni smjer.




Pozitivni smjer je nadesno i nagore i oznacava se sa ,+".

Negativni smjer je nalijevo i nadole i oznacava se sa ,—".

v+

< L] L] L] L] L] L] L] L] L] L] L] L] L] L] L] L] L] L] L]

0
] 1
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<

negativni smjer l pozitivni smjer

nula

3. Nacrtaj horizontalnu pravu i na njoj obiljezi tacku O.
Zatim, na pravi oznaci tacke M, N i P, tako da je:

a) tacka M lijevood O na4 cm
b) tacka N je desnood O na5cm

¢) tacka P je lijevo od tacke O na 6 cm

4. Nacrtaj vertikalnu pravu i na njoj obiljezi tacku O.
Zatim, na pravi oznaci tacke Si L, tako da:

a) jetackaSgoreod Ona3cm

-V

b) je tatka L doleod O na 1 cm

A

pozitivni
smjer

negativni
smjer

Primjer 2. Temperatura vazduha u ponedeljak je bila 11° C, a u utorak 6° C. U toku noci
temperatura se smanjila za 9 °C. Koliko je bila temperatura preko noci?

ponedjeljak: oC

Na termometru oznacavamo
temperaturu 11°C.

%
o
%
o

N
o
N
o

Umanijila se za 9° C preko no¢i i bice
2° Ciznad nule.

w
o
w
o

N
o

N
o

Zapisujemo +2° C.

[N
o

=
o

o
o

utorak:

KN
o
=
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Na termometru ozna¢avamo
temperaturu 6° C.

o
o
N
o

o
o
w
o

Umanijila se za za 9° C preko noci i
bi¢e 5° Cispod nule.

B
o
B
o

C

Zapisujemo -5° C.

11°C

e




Temperature koje su,iznad nule” oznacene su pozitivhim brojevima.

Na primjer: +2, +4, +9, +10.

Temperature koje su,ispod nule” oznacene su negativnim brojevima.
Na primjer: -3, -5, -7, -9.

Prirodni brojevi 1, 2, 3,4, 5, 6, 7,... su pozitivni cijeli brojevi i njih zapisujemo kada ispred broja
stavimo znak,+", ali mozemo da ih zapisujemo i bez tog znaka.

62
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Skup pozitivnih cijelih brojeva {1, 2, 3, Skup negativnih cijelih bI‘Oj?Va {..-7,
. -6, -5, -4, -3, -2, -1} oznacava se sa
4,5,6,7,.}oznacavasesaZ" . 7

Broj 0 nije ni pozitivni ni negativni cijeli broj. Zapis +0 i -0 oznacava isti broj, broj 0.

Skup pozitivnih cijelih brojeva, nule i negativnih cijelih brojeva zove se skup cijelih brojeva.
Oznaka za skup cijelih brojeva je Z.

Skup cijelih brojeva tabelarno zapisujemo
Z={.-7,-6,-5,-4,-3,-2,-1,0,1,2,3,4,5,6,7,..}

5. Koje su od sljedecih tvrdnji tacne, a koje su neta¢ne?

a)84 e N b)-4eZ 0eN é)%eZ
¢-7EN d)0eN, d-12 € z- dyez

Primjer 3. Napisi svaku tvrdnju cijelim brojem.

a) Jovan je izvadio 1000 denara sa svog racuna.
Zato $to je Jovan izvadio novac sa racuna, broj ¢e biti —1000.

b) U svoju kolekciju sli¢ica Hana je dodala jo$ 12 sliCica.
Zato $to je Hana dodala slicice, broj ¢e biti +12.

¢) Lejla je imala 3 bojice i sve je izgubila.
Lejla je izgubila bojice, znaci broj je -3.

¢) Nenadov otac je dobio kaznu od 300 denara jer nije platio racun na vrijeme.
Zato $to se placa kazna broj ce biti —300.




5. Napisi svaki iskaz cijelim brojem.

a) Racun za struju se povecao za 2 200 denara.
b) Ada je izgubila 15 poena na testu iz matematike.
¢) Prilikom transporta polomilo se 45 flasa soka.

¢) Temperatura je pala za 13 Celzijusovih stepeni.

UZAJMNI ODNOS IZMEDU SKUPOVA
PRIRODNIH | CUELIH BROJEVA

Primjer 4. Kakav je uzajamni odnos skupova N i Z*?

Kakav je uzajamni odnos skupova N i Z+?

N={1,2,3,4,56,7,8,.} Z'={1,2,3,4,5,6,7,8,.} P

SkupoviNi Z*
su jednaki,

Primjecujemo da su elementi N i elementi Z* i obratno,
odnosno N =Z*,

elementi Z* su i elementi N.

6. Precrtaj tabelu u svesku i popuni prazna mjesta u tabeli.

Skupovi Tabelarno predstavljanje Uzajamni odnos
skupova skupova

NiZ* N={1,23,4,56,738,.1}

Z={1,2,3,4,56,7,8,..}

N, iZ* NcZtiZ*<N,Z*=N

VAR Vi

ZiZ

ZiZ*

NiZ
7. Odredi koje su od sledecih tvrdnji tacne. a)-4eZ b)0e Z ANcZ

¢) Skupovi prirodnih i cijelih brojeva nemaju zajednic¢ke elemente.
8. Koje su od sljedecih tvrdnji tacne, a koje netacne. Objasni.

a) Zajednicki elemenat Z*i Z" je nula.

b) Skup prirodnih brojeva je jednak skupu cijelih pozitivnih brojeva.

¢) Skup negativnih cijelih brojeva i nule je jednak skupu cijelih brojeva.




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Na pravi izmjeri rastojanje centimetrima od tacke O do tacke M i N. Gdje se nalazi svaka od
tacki M i N u odnosu na tacku O?

| \ \ | | \ \ | \ \
] ! 1 ] | 1 1 | 1 >

N 0 M cm

2. Nacrtaj vertikalnu pravu i na njoj obiljezi tacku O. Zatim na nuli oznaci tacke A, B i C ako je
poznato da:

a) je tacka A gore u odnosu na tacku O na rastojanju od 4 cm.
b) je tacka B dole u odnosu na tacku O na rastojanju od 3 cm.
¢) tacka C je gore u odnosu na tacku O na 6 cm.

3. Odredi koje su od sljedecih tvrdnji tacne:

a)-7 e Z- b)0 e Z* 5eZ =4

N—

4, Da li su tacne tvrdnje? Objasni tvoj odgovor.
a) Svaki prirodni broj je cio broj.
b) Svaki cijeli broj je prirodni broj.
¢) Neki cijeli brojevi su prirodni brojevi.
5. Od skupaM ={-7,9, 1,0, -4, 5, -2} napisi pravi podskup:
a) negativnih cijelih brojeva b) prirodnih brojeva
6. Objasni tvoj odgovor.
a) Da li moze jedan cijeli broj da bude istovremeno i pozitivan i negativan?
b) A ni pozitivan, ni negativan?
7. 7.Neka P ={-4, -1, 0, 4, +5, 10}. Napisi tabelarno skupove:
a) C={x|xePixeN} b) D={x|xePixeZ}
o K={x|xePixeZ?} ¢) S={x|xePixeZ}

Objasni vezu zmedu skupova P, C, D, Kii S.




CUELI BROJEVI NA BROJEVNOJ PRAVI

Precrtaj brojevnu pravu u svesci. Na pravoj:
1. Oznadi tatku M koja je za 4 mjerne jedinice desno od nule.
2. Oznaci tacku N koja je za 3 mjerne jedinice lijevo od nule.

3. Oznaci tacku S koja je za 2 mjerne jedinice desno od nule.
0]

—————————+—
o 1 2

Kakve ¢e biti koordinante tacaka lijevo od nule?

Za odredivanje polozaja date tacke u odnosu na tacku O nije dovoljno da se zna samo njeno
rastojanje od tacke O. Potrebno je da se zna i na koju stranu tacke O se nalazi tacka.

Na brojevnoj pravidesno od nule predstavljamo pozitivne brojeve, a lijevo od nule predstavljamo
negativne brojeve.
| | I | | { l | | —>
-4 -3 =2 =1 0 1 2 3 4 5
] L
negativni brojevi l pozitivni brojevi
u

A
A J

nula

Primjer 1. Predstavi na brojevnoj pravi tacke: A(3), B(-2) i C(-4).

Broj x koji odgovara jednoj tacki A na
-~ N brojevnoj pravi naziva se koordinanta
te tacke i oznacava se A(x).

Prilikom predstavljanja brojeva na

brojevnoj pravi uvjek pocinjemo da . ) .
b )t )P i Jek pocin) - koordinantna osa, a tacka O je
rojimo od nule: na desno za pozitivne . o
koordinantni pocetak.

brojeve, na lijevo za negativne brojeve.
) ) g J \_ Y.

- J

Zato, brojevnu pravu jos zovemo




Primjer 2. Date su tacke M (+3) i N (-3) na brojevnoj pravi. Kakva su rastojanja tacaka M i
N u odnosu na koordinantni pocetak O?

N 0 M
| k | | | 4 | I
l ! ! i | | !
—4 —3 —2 -1 OY- 1 2 4 5

Tacke su udaljene po 3 mjerne jedinice od nule.

One su podjednako udaljene od nule, ali u razli¢itim smjerovima.

Brojevi koji su na jednakom rastojanju, ali na razli¢itim smjerovima u odnosu na nulu na
brojevnoj pravi se nazivaju suprotni brojevi.

suprotni brojevi

suprotni brojevi

Brojevi +3 i -3 u primjeru 2 se zovu suprotni brojevi.
Broj +3 je suprotan broj broja -3, a -3 je suprotan broj broju 3.

Prema tome, brojevi -3 i 3 su par suprotnih brojeva.

- (-
Suprotni brojevi se zove svaki par brojeva, koji su na brojevnoj

pravi predstavljeni tackama koje su simetri¢ne u odnosu na
nulu.

Suprotan broj bilo kog broja a ozna¢avamo sa -a.
o

J
/\

1. Koliko surotnih brojeva ima svaki broj?
Koji je suprotan broj nuli? Nula nema suprotan broj.




Primjer 3.

a) Ako je a=-9, koliko je onda -a?

Zapis —(-9) oznacava broj koji je suprotan broju -9. Zato $to je suprotan broj broju -9 je
+9, zato je —(-9) = 9.

b) Ako je a=+11, koliko je onda -a?

Zapis —(+11) oznacava broj koji je suprotan broju +11. Zato $to suprotan broj broju +11
jebroj-11,zatoje - (+11)=-11.

-
N

‘ g
2, Odredibroj-azasvakiae {-2,0,+7,-11,-16, +8}. . . S
Za svaki broja
3. Prepisi j i dopuni tabelu. (a)=+a
X 14 -8 80 -120 _(+a) = -a
-X 22 -65
+(-a)=-a
N

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Na brojevnoj pravi predstavi tacke A(2), B(-3), C(6), D(-2), M(-7), N(8).

2. Na brojevnoj pravi predstavi trazene tacke.

a) tacka S koja je 5 mjernih j jedinica j desno od (-3) (N
b) tacka M koja je 4 mjernih jedinica lijevo od 8 Na brojevnoj pravi
¢) tacka L koja je 2 mjernih j edinica desno od -6 3:|:§$f33;Yarajueu
d) tacka K koja je 6 mjernih jedinica desno od -11
3. Predstavi na brojevnoj pravi date brojeve.
a) 4500, 4800, -4200, -3900 b) -2050, 2000, 2100, 2500
c) -8250, -8000, -7500, -7750 ¢) -1500, -500, 1000, 2000
*4, Predstavi na brojevnoj pravi, suprotne brojeve datih.
a) 520, 480,-100,-120 b) -5500, -6000, 3500, 3000

¢) -3100, -4200, -2800, -2100 ¢) =900, -1900, 2000, 2200




UPOREDIVANjE | PODREDIVANjE CIJELIH BROJEVA

Uporedi brojeve:

a) 42684682 b) 62101 1260 ¢) 5055 5505 ¢)9010i9010
Objasni odgovore.

1. Kako uporedujes brojeve?

2. Sta znaci da se uporede dva broja?
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Da se uporede dva broja znaci da se odredi koji je od

tih brojeva maniji (ili veci) ili su ti brojevi jednaki. Za uporedivanje

brojeva koristimo
znakove: <, >, =

Primjer 1. Uporedi brojeve: a) 25694 i 25666 b) 6541 i 9052

Od dva prirodnih broja veci je broj koji je na ve¢em rastojanju desno od nule.
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0 25666 25694

a) 25694 > 25666 b) 6541 < 9052
M
0r
[ Od dva pozitivna cijela broja maniji je koji je blizi nuli. J

Primjer 2. U Bitolju i u Skoplju su izmjerene temperature vazduha u 14 sati. U Bitolju je
temperatura bila -7° C, a u Skoplju je bila 3° C?

U kom gradu je hladnije?
Jedna temperatura je iznad nule, a druga je ispod nule.

Hladnije je u Bitolju, jer temperature ispod nule su manje u odnosu na temperature iznad
nule.

-7°C<3°C,odnosno -7 <3




Da predstavimo temperature na brojevnoj pravi.

| | | | | | | | | | 4 |
T T T T T T T T T T T

|
-9 -8 7-6 5-4-3-2-1 01 2 3 4 5 6 7 8

Tacka B(-7) je lijevo od tacke S(3).
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Na brojevnoj pravi maniji je broj koji se nalazi Od poziti\./.n.og i neg.ati\./nog. broja
lijevo u odnosu na drugi broj. manji je negativni broj.

Primjer 3. Na Pelisteru je izmjereno 23° Cispod nule. Na Crnom Vrhu je izmjereno 29° C
ispod nule. Gdje je hladnije?
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Obe temperature su ispod nule.
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Na Pelisteru je -23° C, a na Crnom Vrhu je —29° C.
Na brojevnoj pravi se
brojevi povecavaju slijeva

C P, nadesno.

4 <
4

-29 -23

Da predstavimo temperature na brojevnoj pravi.
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Tacka C(-29) je lijevo od tacke P(-23). Slijedi da je -29 < -23.

1. Uporedi brojeve pomocu znakova <, =, >.

a)-3i-5 b)-8i0 c)-2i3 ¢)-9i-9
2. Zapisi jedan broj koji je izmedu:
a)-9i-5 b)-8i2 A-1i+1 ¢) -48i-59

Primjer 4. Poredaj brojeve 2, -8, -3 i 5 redoslijedno, pocevsi od:
a) najmanjeg broja b) najveceg broja

Predstavi¢cemo brojeve na brojevnoj pravi:

| I " | | | I g | | | | +
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-9 -8 7-6 5-4-3-2-1 01 2 3 4 5 6 7 8

a) Brojevi podredeni od najmanjeg broja su: -8, -3, 2, 5

b) Brojevi podredeni od najveceg broja su: 5, 2, -3, -8
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Kada su brojevi poredani po redoslijedu, Kada su brojevi poredani redoslijedno,
pocevsi od najveceg broja, kazemo da su pocevsi od najmanjeg broja, kazemo da
podredeni u opadaju¢em redoslijedu. su podredeni u raste¢em redoslijedu.

3. Podredi brojeve prema zahtjevima.
a)-7,-12,6,12,-1, 1 uraste¢em redoslijedu
b)-17,19,0,6, -1, -11 u opadajuc¢em redoslijedu

4, Ado, Sara i Nina igraju igru u kojoj pobjeduje onaj koji je osvojio najmanje poena. U igri, je
Sara osvojila 45 poena, Ado je osvojio —45 poena i Nina je osvojila =43 poena. Ko je pobjedio
uigri?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Uporedi brojeve pomocu znakova <, >, =.

a)-13i-25 b)-2i2 c)-50i35 ¢)-201i-201
2. Odredi najvedi broj brojeva:

a) -89, 10,-66, -14 b) -93,-37,-4,-78 C) 46,-29,-61,64
3. Odredi najmaniji broj od brojeva:

a) 92,57,-40,-32 b) -42, 20, 45, -53 c)-18,45,-1,23

4, Podredi brojevne brojeve prema zahtjevima.
a) -3,11,15,-7,18, -5 u raste¢em redoslijedu
b) 15,-9,4,-1,19, 13 u opadajuc¢em redoslijedu
c) —-6,-17, 20, -16, —20 rastecem redoslijedu
¢) 18,-16,15,-4, 5, 20 u opadaju¢em redoslijedu

*5. Drugovi Ali, Tino, Sanja i Bojana su otisli da gnjure. Ali je gnjurio na dubini od 3 metra. Tino
je gnjurio na dubini od 5 metra. Sanja je gnjurila na 365 cm ispod povrsine vode i Bojana
je gnjurila na 243 cm dubine.

a) Zapisi dubine cijelim brojevima u istoj mjernoj jedinici.

b) Ko je od drugova bio najblizi povrsini vode, a ko najudaljeniji?




NIZOVI CLJELIH BROJEVA

Razgledaj nizove prirodnih brojeva i za svaki od njih dopisi jos tri ¢lana.
a) 220, 230, 240, 250, 260, ... b) 890, 790, 690, 590, 490, ...

1. Kako si odredio tri ¢lana u svakom nizu?

2. Objasni pravilo kojim si izrac¢unao nove ¢lanove u nizu?

- v

Elementi niza su nazvani ¢lanovi tog _%')/,
niza. - C
=
Kod brojnih niza, ¢lanovi niza su Brojevi, oblici ili predmeti
brojevi i niz moze da bude rastedi ili podredeni prema nekom
opadajuci. pravilu formiraju niz.
/
Primjer 1. Dati su nizovi. Odredi pravilo za sljededi ¢lan i napisi sljedeca tri ¢lana.
a)-7,-4,-1,2, .. b)4,2,0,-2,..
Da bi otkrili pravilo mozemo da koristimo brojevnu osu.
a)
+3 +3 +3 +3 +3 +3
-9 8 -7 6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 N

Da bi od broja -7 dosli do broja —4 pravimo tri koraka nadesno. Brojimo korakom 3 nadesno.
Istim korakom, od -4 dolazimo do broja -1, zatim do 2. Sljedeci broj je 5, pa8i 11.

b)

~32 —2 2 —2 —2 —2
! m I | | ! | | ! I | ! | !
T i | 1 I I 1 T | i I i I 1 I I I I T I I
-9 8§ -7 -6 -5 -4 -3 =2 - 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 0 1

Da bi od broja 4 dosli do broja 2 pravimo dva koraka nalijevo. Brojimo korakom 2 nalijevo.
Istim korakom od 2 dolazimo do broja 0, zatim do -2. Sljede¢i broj je -4, pa -6 i -8.




2, Prepisi date nizove i zapisi sljedeca pet ¢lana. Objasni pravilo za sljededi ¢lan svakog niza.
Kao pomog, koristi brojevnu pravu.

a)-1,-3,-5,-7,. b) 5,0,-5,-10.... 11,5,-1,-7,.

Primjer 2. U nizovima odredi ¢lanove koji nedostaju. Objasni pravilo za sljedeci ¢lan
svakog niza. N

a)-4,02,2,12,... b)?,-2,-5,2,... -
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Dva ¢lana u jednom nizu
koja su jedan do drugog,
su susjedni ¢lanovi tog
niza.

Kao pomoc koristicemo brojevnu pravu.
Odredi¢emo rastojanje izmedu dva susjedna
¢lanaiili.

a) Susjedni ¢lanovi u nizu su -4 0.

Rastojanje izmedu njih je 4, a smjer je nadesno. Znaci, korak je 4 nadesno.
+4 +4 +4 +4

| | | | | | |
) I | L I | |

1 I T hl
-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
Nepoznati ¢lanovisu 4i 8.

b) Susjedni ¢lanovi u nizu su -2 i -5. Rastojanje izmedu njih je 3, a smjer je nalijevo. Znaci,
korak je 3 nalijevo.
—3 -3 —3
| | | | | i | |
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-9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 - 0 1 2 3

Da bi dobili prvi ¢lan brojimo nalijevo korakom 3, a da bi dobili ¢etvrti ¢lan brojimo nadesno
korakom 3.

Nepoznati ¢lanovi su -8 1.

3. U nizovima odredi ¢lanove koji nedostaju. Objasni pravilo za sljedeci korak svakog niza. Kao
pomog, koristi brojevnu pravu.

a)-24,-28,7,7,7 b)-28,7,-22,-19,7,?

4. Dopuni date nizove ¢lanovima koji nedostaju. Zatim, zapisi suprotne brojeve svakog ¢lana
niza i odredi u kakvom redoslijedu je novi niz: rastudi ili opadajudi.

a) 609, 7,627,636, 7,654, 663, 672 b) 5689, 6689, 7689, 7,7,7,7,7
€) 2102,2002, 1902, 1802, 7,7,7,7 ¢) -5075, -5025, -4975, 7,7, -4825, 7,7




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Otkrij pravilo nizova i dopisi 3 ¢lana u svakom nizu.

a)-11,-8,-5,-2,0,3,6, ... b)..-3,-1,1,3,5,7
c-9,-5-1,3,7,11,.. ¢..,-17,-14,-11,-8

*2. Napisi niz od 4 broja tako Sto ¢e$ brojati koracima na brojevnoj pravi:
a) 2 nadesno pocevsiod -1 b) 3 nalijevo, pocevsi od 28.
¢) 4 nalijevo, pocevsi od -8 ¢) 5 nadesno, pocevsi od 5

*3. Dati su prvi ¢lan i pravilo niza. Zapisi sljedeca Sest ¢lana niza:
a) prviclan 8, pravilo,3 jedinice nalijevo i 1 jedinica nadesno”
b) prvi ¢lan -4, pravilo,1 jedinica nadesno i 3 jedinice nalijevo”
¢) prvi¢lan -40, pravilo, 10 jedinica nadesno i 20 jedinica nalijevo”

*4, Kako se zove proces gdje voda mijenja agregatno stanje iz leda u te¢nost? Da bi otkrio
odgovor treba da pronades pravilo svakog niza i da zapises slovo koje odgovara tom pravilu
na odgovaraju¢em mjestu. Kao pomoc koristi brojevnu osu.

1)-8,12,32,52,.. 2)11,5,-1,-7, ... 3)-9,1,11, 21, ...
4)2,14,26, 38, ... 5)33,13,-7,-27, ... 6)2,-6,-14,-22, ...
pravilo slovo

broj 8 nalijevo E

broj 10 nadesno P

broj 12 nadesno E odgovor

broj 20 nadesno T 1) 2) 3) 4) 5) 6)

broj 20 nalijevo Nj

broj 6 nalijevo )




NIZ RAZLOMAKA

Uvodna aktivnost

Izaberite razlicite poletne brojeve da biste sastavili nizove u kojima se primjenjuje pravilo
»dodaj 5".

Odredite da li se moze sastaviti niz u kome je pravilo ,dodaj 5" i pritom da ¢lanovi niza:
a) budu svi sadrzaoci 5 b) budu svi sadrzaoci 10
¢) budu svi neparni brojevi ¢) sadrze brojeve 24 39

¢) ne budu cijeli brojevi

Primjer 1. Na koliko jednakih dijelova je podijeljen pravougaonik dat na crtezu? Koliki je
obojeni dio?

Pravougaonik je podijeljen na 8 jednakih dijelova, odnosno

na osam osmina %

Obojeni dio se sastoji od 7 jednakih dijelova.

Dakle, taj dio je sedam osmina cijelog pravougaonika,
koji predstavlja jednu cjelinu (jedno cijelo).

Zapisujemo % kao razlomak i zovemo ga pravi razlomak.

Za predstavljanje i zapisivanje dijela cjeline (cijelog) koristimo pravilni razlomak.

Pravilni razlomak je zapis %, gdje su ai b prirodni brojevi za koje je tatno a<b.

Brojilac - koliko dijelova
cijelog se razmatraju.
razlomacka crta - > a
pokazuje dijeljenje. b

\ Imenilac - pokazuje na koliko
dijelova je cijelo podijeljeno.




1. Precrtaj sljedece oblike u svesci i prikazi napisane razlomke.

7 S 3
a) L b) 2 Q Q3

Primjer 2. Vera i llir su dobili zadatak da broje unaprijed za

1

T

Vera je nacrtala krug, podijelila ga na Cetiri jednaka dijela i obojila jednu cetvrtinu.
Postupak brojanja je nastavljen kao na datim crtezima.

AN 4 4 AL
NIZRNIZARN RN
12 3 a4

4

4

Ilir je nacrtao brojevnu pravu i koristio je za brojanje unaprijed u koracima od %
NN

T 1 T I 1 T { T : I ‘| T
1 2 3 1 2 3 1 2 3
0O = % =2 1 7% % % 2 4 % =

T
>

illi Sili i 1 i T e L 2 2 56789 10 11
\4ezral1l3l’|rsu produzili da broje po Z i oboje su dobili niz: P I bl iy ,
4

St : 123456789 10 11 12 13
Primjer 3. Razgledaj razlomke Y A O O O S S e e

Sta primjecujes?

Znajudi da razlomacka crta predstavlja dijeljenje, iz razlomaka %, %, % %, 24—0 se moze

primjetiti da je imenilac djelilac brojioca i pri dijeljenju se dobijaju brojevi 1, 2, 3, 4, 5,...

Takode se, i svaki prirodni broj moze zapisati kao razlomak sa imeniocem 1, na primjer:

%, %, % %, % % %, % % ... Ove razlomke nazivamo prividnim razlomcima.

2. Zapisi pet razlomaka, tako da je imenioc svakog razlomka djelilac brojioca.
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3. Broj u koracima po % pocevsi od %
Zapisi prvih pet ¢lanova niza.
Od ¢lanova nize izdvoji prividne razlomke.

q

Zapis 4, gdje su ai b prirodni
brojevi takvi da je b djelilac
broja g, naziva se prividni
razlomak.




Primjer 4. Broj unazad koracima od 2, pocevsiod 2.
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Od 0 do 1 ima Sest Sestina %, aod 1do2ima jos Sest Sestina %

Pocinjemo da brojimo od 2, odnosno od % unazad korakom od %.

12108 6 420
Dobijamo—¢~,76.6.6: 6+ 6/ 6-

Sta primjecujes kod razlomaka = 10 g

Kod ovih je razlomaka brojilac veci od imenioca.

M
.
Razlomcima % %, %, ... Zapisan je
broj 0.
Zapis 4, gdje su a i b prirodni Imenioc svakog razlomka uvijek je
brojev[i)za koje je a > b, naziva prirodan broj, odnosno broj razlicit
se nepravi razlomak. 0d 0. .

4. Broj unazad korakom od % pocinjudi od 3. Zatim, broj unazad korakom od %, pocevsi od

3. Sta primjecujes? Objasni tvoj odgovor.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Broj 1 zapisi kao razlomak sa imeniocem 11.
2, Odredi prirodni broj x za koji je % =1.

3. Broj koracima od %, pocevsi od % Zapisi prvih 10 ¢lanova niza.

4. Dopuni nizove.

26 7 3 4 35
)7 77 71717171? b)?l'll_il?l?l? C)?Iglgl?l?l?

2!




5. Popuni prazna mjesta u razlomcima na brojevnim pravama.

a) | Il | | A - b) | | | | | A
1 2

O 3 3 1 0 4 4 4 1
c) | L | | | | A - é) | | | | | | l A -

o » _ 3 _ 1 O _ 2 _ 4 _ 1

5 5 6
c’) | | | 1 | | | | I A -
1__ 4 _ 6 _ ”
0 8 8 8 1

*6. Ana broji unaprijed korakom od %, pocevsiod % Almir pocinje od 21 i broji unazad korakom
3. Ko ¢e od njih prvi stic¢i do broja 37

* i =¢1 4 512 13 24 8 9 .
7.DatJeskupA—{2, 354703 8" 9 8}.Zap|S| skupove:
a) B={x|xe Aixje prividni razlomak}
b) C={x|xe Aixje pravirazlomak}
c) D={x|xe Aixje nepravi razlomak}

¢) Da li ima elemenata koji su elementi u vise od jednog skupa B, Cili D?
Ako ima, objasni zasto ti razlomci pripadaju u oba skupa?

*8. Lili, Angel i Sanja imaju omiljeni sport: fudbal, voZnju rolerima i odbojku. Povezi ¢lanove tri
niza razlomaka da bi otkrio koji su omiljeni sportovi djece.

Lili 3 3
7 |4 RE
6 6 31
1 6 4
9 6
6 17 23
14 6 6 37
T2 2 %
4 23
%9 6 29
22 16 6
4 2 N 21 25
4 21 25
6 6 3
28 31 27
4 80 3 6
Sanja s 90 8
I 8 86 82 78 74
8




ZAPISIVANJE MJESOVITOG RAZLOMKA
KAO MIJESANOG BROJA | OBRATNO

Brojevima 3, 4, 5 i 7 zapisi tabelarno skup svih nepravilnih razlomaka.

Primjer 1. Iz skupa nepravilnih razlomaka koje si zapisao od brojeva 3, 4, 5i 7, razmotri¢cemo

razlomak %
U skupu prirodnih brojeva 7 nije djeljivo sa 4.
1 cijeloima % 2 cijela imaju % atojevise od %

% ima 1 cijelo i tri Cetvrtine i zapisujemo 1%. Znaci, %jejednako 1%.

Z 3
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Zapis nepravog razlomka % kao kﬁ naziva se mjesoviti broj.

mjeSoviti broj

kolicnik - pokazuje

broj cijelih dio predstavljen
kao pravi
razlomak



Primjer 2. Razlomak % napisite kao mjesoviti broj.

Znak razlomka znaci dijeljenje, pa ako podijelimo 103 sa 4, imamo:

Koli¢nik je 25, a ostatak je 3.

-4
23 Nepravi razlomak% se moze napisati kao 25% i Citamo: 25 cijelih
-20 i tri Cetvrtine.
103 _ 553
3 Dakle, 172 =257

Podsjetimo se da bi operacija dijeljenja uvijek bila izvodljiva u skupu prirodnih brojeva, prosirili
smo skup prirodnih brojeva novim brojevima - razlomcima.

Na primjer, koli¢nik 3 : 4 napisan razlomkom je %, pa kazemodaje3:4= %.

Skup razlomaka ukljucuje i prirodne brojeve, jer svaki prirodan broj se moze predstaviti kao
razlomak sa imeniocem 1.

Bilo koji broj napisan kao razlomak %, gdje a, b € N naziva se racionalan broj, odnosno
pozitivan racionalan broj.

1. Neprave razlomke %,%i%zapiéi kao mjeSoviti broj. Objasni nacin na koji si svaki razlomak

zapisao kao mjesoviti broj.

147 . - v . P -
2. Neprave razlomke 24971, 31217, 193, 95—7 i %zapm kao me3oviti broj. Objasni nacin na koji si

svaki razlomak zapisao kao mesoviti broj.

Primjer 3. Mjedoviti broj 3% zapisi kao nepravi razlomak.

% % % % 3% ima 21 + 4 = 25 sedmina.

MjeSoviti broj 3% zapisan kao nepravi razlomak je %, odnosno % = %

e o4 . .
Zapisivanje mjeSovitog broja 37 kao nepravi razlomak moZze$ da uradis i na ovaj nacin:

34_3-7+4 _25
7 7 7




3. Mjesovite brojeve 1%, 7%, 12%i 3% napisi kao neprave razlomke.

4, Odredi h u jednacinama:

a) Z=x4 b) % =57 025 =18%
ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Objasni crtezom zasto je a) % = 3% b) 2% = %

2. Razlomke predstavljene crtezom, zapisi nepravim razlomkom i mjeSovitim brojem.

V-V NI YV VAN
AAAAAN
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3. Razlomke i ?7 zapisi kao mjedovite brojeve.

4, Mjesovite brojeve 5§, gi 12g zapisi kao neprave razlomke.

5. Pet pice su presjeCene tako 5to je svaka od njih podijeljena na Cetiri jednaka parceta. Teodora
je uzela 2 takva parceta, a preostalu par¢ad jednako podijelila drugarima Ivi, Hamzi i Suzani.

a) Koliki dio je dobio svako od njih?

b) Predstavi dijelove koje je svako od Teodorinih drugara uzeo, crtezom, nepravim
razlomkom i mjeSovitim brojem.

6. Odredi h u jednac¢inama:

15 _ 1 X _424 308 X
a)7 =X+ b) 45 =413 33 =2373

*7. Prepisi, zatim dopuni da bi zapisi bili ta¢ni.
)54_7 747 b)‘)L: 4.8+2 c)77 — 3247

11 7 ? 9 ?




*8. Koji prirodni brojevi mogu da budu imenioci razlomaka % [ %, tako da razlomak% da bude
pravi razlomak, a razlomak % bude nepravilan ili prividan?

*9, Na slikama su prikazani zapisi nepravilnih razlomaka i mijesanih brojeva. Svaka slika
odgovara samo jednoj cifri. Iste slike odgovaraju jednakim ciframa. Odgonetni i napisi cifre
za svaku sliku.

12 s 1 M
= PRe S I W :f:‘:\ -

MJESNA VRIJEDNOST CIFARA U DECIMALNOM BROJU

1. KoIikojeﬂwod 1kg? 2. KoIikojeﬂ—ood 1dm?

Primjer 1. Koliki dio je:

a) Jedan metar od jednog kilometra? b) Jedan centimetar od jednog metra?
— 1 _ 1
1 km = 1000 m, 1000 od 1000 me 1 m. Tm=100cm,3550d 100cme 1 cm.

c) Jedan decimetar od metra?

1 m=10dm,11—ood 10dme 1 dm.

U primjeru su dati razlomci sa imeniocem 10,100,1000,10000...

Brojevi 10,100,1000,10000... se nazivaju dekadnim jedinicama.

Razlomci ¢iji su imenioci dekadne jedinice zovu se decimalni razlomci.

1
Decimalne razlomke 11—0, 11@ i 7000 zapisujemo kao decimalne brojeve 0,1; 0,01 i 0,001

odgovarajuce.
a1 1 1T _
170 = 0,1 100 = 0,01 1000 = 0,001
Kod decimalnog broja 0,01 nula posle zareza znaci da nema desetinki, a kod decimalnog broja

0,001 nule posle zareza znace da ima nula desetinki i nula stotinki.




Primjer 2. Decimalne brojeve zapisi kao decimalne razlomke.

a)0,5 b) 0,07 c) 0,25
a) Decimalni broj 0,5 ¢itamo: pet desetinki i zapisujemo kao decimalni razlomak %. Znadci,
5
0,5 ==5.
! 10

Zaklju¢ujemo da je = % = %

b) Decimalni broj 0,07 ¢itamo:

sedam stotinki i zapisujemo kao

: : 7
decimalni razlomak 100"

. 7
Znaci, 0,07 = 700

¢) Decimalni broj 0,25 ¢itamo:
dvaeset i pet stotinki i zapisujemo
kao decimalni razlomak %.

70 _ 25
Znaci, 0,25 = 100"
25

Zaklju¢ujemo da 0,25 =755 = %.

1. Decimalne brojeve 0,05; 0,6 i 0,20 zapisi kao decimalne razlomke.

Primjer 3. Zapisi razlomke kao decimalne brojeve.

31 307
a) 70 b) 00

a) Razlomak‘%je nepravi razlomak i moZe da se zapise kao mjeSoviti broj 311—0.

Citamo: 3 cijela i jedna desetina. Zapisujemo kao decimalni broj 3,1.




. . . . .y s .o 7
b) Razlomak %Je nepravi razlomak i moze da se zapise kako mjeSoviti broj 37q.

Citamo: 3 cijelih i sedam stotinki.

Zapisujemo kao decimalni broj 3,07.
Nula posle zareza znaci da nema desetinki.

2, Koristi tabelu mjesnih vrijednosti datu da bi zapisao brojeve.

a) 15 cijelih i 4 desetinki b) 123 cijelih i 12 stotinki
c) 27 cijelihi 5 stotinki c) 1234 cijelih i 9 stotinki.
cijeli dio , decimalni dio
. . Co : . hiljaditi
klase miliona | klase hiljada | klase jedinica | , | desetinke | stotinke dio

S| D | S|D|J|S | D] J ,

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odredi brojeve koji nedostaju da bi bila tacna jednakost:

B I -3+ 441 . —>+9
a)0,13—10+100 b)3,54—3+100 c)4,05—4+100 c)2,9—2+?
2, Zapisi decimalne brojeve koje ¢itamo:
a) 3 cijelih i 5 desetinki b) 9 desetinki i 6 stotinki
) 304 cijelih i 45 stotinki ¢) 18 cijelih i 80 stotinki

3. Decimalne brojeve 2,11; 24,01; 0,13; 91,20; 101,01 zapisi kao decimalne razlomke.

97 6 _4 543 255
100" 10" 100" 10" 10

4, Zapisi kao decimalne brojeve razlomke:

5. Napisi kao decimalne brojeve, zbirove:

a)7+%+% b)15+11—0+% c)120+%+%
6. Koja je mjesna vrijednost podvucenih cifri u brojevima:
a) 2,07 b) 51,32 c) 3,012 ¢) 0,98
*7. Pretvori brojeve u datu mjernu jedinicu:
a)13m4cmum b)2m5dmum Ad7cmd4mmucm  ¢)23dmum
¢) 999 g u kg d)31kg450gug dz)7kg20gukg




*8. Odgonetni brojeve.

a) - Cifre jedinica i stotinki su jednake.

- Cifra desetica je najveci jednocifreni broj.

- Cifra desetinki je tri puta manja od cifre desetica.

- Cifra stotinki je Cetvrti neparni jednocifreni broj.

- Cifra hiljaditog dijela je za tri manja od cifre jedinica.
b) - Cifra desetinki je zbir cifara stotinki i desetica.

- Cifra desetica je najmaniji jednocifreni prirodni broj.

- Cifra jedinica je najmaniji paran prirodni broj.

- Cifra stotinki je Cetiri puta veca od cifre jedinica. 7

- Cifra stotine je za tri manja od cifre stotinki.

NIZOVI DECIMALNIH BROJEVA

Lejla i Vesna broje unaprijed za 0,1.

Lejla je napisala broj 0,1 kao decimalni razlomak 55 10 i pocela je da broji: 10, 10, 70: 10/ 70- 10
7 8 9 10
+ 10/ 107 10/ 107 -
Vesna je nacrtala brojevnu pravu kao na crtezu i pocela da broji: 0,1; 0,2; 0,3; 0,4; 0,5; 0,6;
0,7;0,8;09; 1...
04 0506 0708 09

gl
0 10

Jw

10

=
=

—
o

Lejla i Vesna su predstavile na istoj brojevnoj pravi decimalne razlomke i decimalne
brojeve. Brojale su jednakim korakom, ali su koristile razliciti zapis.

1. Sa tvojim drugom pocnite od 0 i brojte unaprijed za 0,5 naizmjeni¢no i zapisujte dobijene
brojeve.

Primjer 1. Broj unazad od 2,4 u koraku od 0,4.

L ———— 04— 08 1,2 1,6 24
f T t t i f t t é t t t i t t t i t t t i t T t 2\4 >
0 0 i 1 12 16 2 0

Dobili smo brojeve: 2,4; 2; 1,6; 1,2; 0,8; 0,4; 0.




2, Broj unazad, pocevsi od 3,3 u koraku po 0,3. Napisi dobijene brojeve u svesku.

Primjer 2. Zapisi sljedeca tri ¢lana niza: 0,6; 1,2; 7, 7; ?
G2 ara— 2 = —

e

(I)Illll t |1 t |2. :

Sa crteza mozemo da primjetimo da se svakom sljede¢em ¢lanu dodaje 0,6.

Tredi ¢lan je 1,8. Cetvrti ¢lan je 2,4 i peti ¢lan je 3.

3. Odredi nepoznate ¢lanove u nizu:?;0,7;0,9; 2, 7; ?
Koje je pravilo da bi dobio nepoznate ¢lanove niza decimalnih brojeva?

4, Odredi nepoznate ¢lanove u svakom od nizova i objasni kako si ih nasao.
a)0,5 1,777 b) 2,2;2,2,6;7;? A%112428
5 3.09:7:?
)21 1151 r' C)S,O,g,.,.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. U razredu neka jedan ucenik po¢ne da broji u koraku decimalnog broja koji odabere. Drugi
izgovara sljedeci broj. Naizmeni¢no brojite. Izlazi iz igre — brojanje, taj Sto ¢e pogrijesiti.
Ponavljajte igru brzim brojanjem.

2. Datjenizbrojeva: 1,21,41,6,7,7, 7. Zapisi nepoznate ¢lanove. Objasni pravilo kako si dobio
nepoznate ¢lanove niza.

3. Zapisi nepoznate ¢lanove niza: 1%; 1,6; 7; 7; 7; Objasni pravilo kako si dobio nepoznate
¢lanove.

4, Zapisi nepoznate ¢lanove prema zadatom koraku.
a)0,2;7,06;08,7,7,1,4 b)0,3;0,7;2;,1,5 7,23, 73,1
c0,7:;1,4,72%35;24,9;? ¢)09,722,7,36;,:07,2
*5. Broj unazad u koraku po 25—5 pocevsi od 4. Dobijene brojeve napisi kao niz.
*6. Broj unaprijed korakom % i dopuni nizove:
a) 0,05;0,10; 0,15; 0,20; 0,25; 7; 7;? b) 1,25;1,30;1,35;2,7;7
c) 21,43;21,48;21,53; 2, 2;? ¢)2,75,2,8; 717 3;3,05




ZAOKRUZIVANjE DECIMALNIH BROJEVA

Angel treba da kupi 48 kg krompira. Koliko priblizno novaca treba da ponese Angel, ako 1
kg krompira kosta 37 denara?

Cesto puta je potrebno da neki broj zamijenimo drugim brojem $to se naziva priblizna
vrijednost tog broja.

Primjer 1. Anina i Marijina soba ima oblik pravougaonika Sirine 2,3 m i duzine 5,27 m. Ana je
rekla da ¢e uzeti tepison sa duzinom 5,2 m, a Marija je rekla da duZina treba da bude 5,3 m.
Ana je zaokruzila na manje, a Marija je zaokruzila na vise. Cija je priblizna vrijednost duZine
bliza ta¢noj duzini, Anina ili Marijina?

Tac¢na duzina sobe je izmedu pribliznih duzina koje su odabrale Ana i Marija i zapisujemo
5,2<5,27 <5,3.

5,27
f f 1 t f f f f f f >

5 52 53 6

Sa crteza zakljucujemo da je Marijina priblizna vrijednost bliza tacnoj vrijednost buduci da
je 5,27 blize do 5,3 nego do 5,2.

-
N

[

v,
)
[

q

Ako je prva odbacena cifra 5 ili ve¢a od 5, onda poslednju zadrzanu cifru broja koji
zaokruzujemo povec¢avamo za 1.

Ovo zaokruzivanje se naziva zaokruzivanje viskom.

1. Zaokruzi brojeve date na brojevnim pravama prema zahtjevima.

|
a) Zaokruzi na cijeli broj. —t——t————+——+——+——F+——+———+———
3 31 832 83 34 35 36 37 38 39 4

>

6,58

b) Zaokruzi na desetinke. i = . . . . 1: : . .
6 61 62 63 64 65 66 67 68 69 7

4
T 2




Primjer 2. U Primjeru 1, Ana je rekla da je Sirina tepisona bila priblizno 2 m, a Marija je rekla
da je otprilike 3 m. Provjerite ¢ija je priblizna vrijednost blize ta¢noj Sirini. Iskoristi datu

brojevnu pravu.

>
>

2 21 22 23 24 25 26 27 28 29 3
Iz crteza zaklju¢ujemo da je Anina priblizna vrijednost bliza tacnoj vrijednosti, posto je 2,3

blize 2 nego 3.

M

@

3
S

Ako je prva odbacena cifra manja od 5, onda ostale cifre broja koje zaokruzujemo,
ostavljamo istim.

Ovo zaokruzivanje se naziva zaokruzivanje sa manjkom.

2. Zaokruzi brojeve date na brojevnoj pravi prema zahtjevu.

a) Zaokruzi na desetinke.
6,83

6 61 62 63 64 65 66 67 68 69 7

b) ZaokruzZi na cio broj.

f f ;

4 41 42 43 44 45 46 47 48 49 5

3. Zaokruzi brojeve na desetinke.

a) 7,31 b) 13,38 c) 0,78 ¢) 1,95
4, Zaokruzite brojeve na cio bro;j.
2)2825 b)32491 01564 &4+

iy 21. 3 . . v . .
5. Zapisi razlomke %, 50 i 25 kao decimalne razlomke i zaokruzite ih na desetinke.




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Prepisite tabelu u svoju svesku i popunite je.

Decimalni zaokruzeno na

brojevi cijelibroj | desetinke | stotinke
8,348
7,292
45,069

234,475
67,454
5,685

. Razlomke zapisi kao decimalne brojeve i i zaokruzi na cijele. Objasni nacin na koji si zapisao
kao decimalne brojeve.

a)% b)% c)% ¢) % ¢) % d) %

. Razlomke zapisi kao decimalne brojeve i zaokruzi ih na jednu decimalu. Objasni nacin na
koji si zapisao kao decimalne brojeve.

13 b) 248 34 7

4 50 3o 9700

a)

. Date brojeve zaokruzi prema zahtjevima.
a) Zaokruzi na najblizu desetinku 0,89; 2,16; 74,03; 9,95;100,85.
b) Zaokruzi na najblizi cijeli broj 3,5; 27,48; 10,09; 0,68; 99,51.

*5. a) Koji je najmaniji broj koji bi mogao da zamisli Lirim ako taj broj zaokruZen na desetinku

ima 4 desetine, a zaokruzen na najbliZi cijeli broj je 77

b) Koji je najmaniji broj koji je zamislila Saska ako taj broj ima 3 stotinke, a zaokruzen na
najblizi cio broj je 77

¢) Koji je najvedi broj koji bi zamislio Viktor ako taj broj ima ista svojstva koje ima Saskin broj?

*6. Pogodi tacni broj.

a) « Zaokruzen na cio broj zaokruzuje se viskom.

« Zaokruzen na stotinke zaokruzuje se manjkom. 3,579 | 4,792
« Zaokruzen na desetinke zaokruzuje se viskom.
« Ni jedna cifra nije paran broj. 3,791 | 3,892

b) « Zaokruzen na stotinke zaokruzuje se viskom.
« Zaokruzen na desetinke zaokruzuje se manjkom.
« Zaokruzen na cio broj zaokruzuje se na 26. 25,408 | 26,925

23,508 | 25,508




PROSIRIVAN;E | SKRACIVANjE RAZLOMAKA

Uvodna aktivnost
Pica je podijeljena na cetvrtine. Ali kupac koji je dosao, db
htio je da kupi jednake komade za 6 ljudi.

1. Na koliko dijelova treba podijeliti cijelu picu? :

2. Koliko je prodato? Koliko je ostalo? ‘v

Primjer 1. Matej je kupio %jedne pice, a Marta je kupila % iste pice.

Ko je kupio vedi dio pice?

Matej

Ako razgledamo dva parceta pice
primjeti¢emo da su ta dva dijela jednaka.

Ponekad dva razlomka sa razli¢itim brojiocem i imeniocem predstavljaju jednak dio cjeline i
onda kazemo da su jednaki.

Takvi su razlomci % [ %
Razlomak% se dobija iz razlomka % kada se brojilac i imenilac razlomka pomnozi sa 3.

- l_i"l_ 1-3
Pisemo 3= ili 333"

Ako se brojilac i imenilac razlomka istovremeno pomnoze sa jednakim prirodnim brojem
dobija se razlomak jednak datom.

L= fmmen

Ovo svojstvo se naziva prosirivanje razlomka.




1. Zapisi razlomke jednake razlomku %

2. Koje ces razlomke dobiti, ako razlomak % prosiri$sa: 2,4,5i7?

3. Odredi x za razlomke da bi bili jednaki:

a) 3= =30 8- gl

_ X X n 13 _ 42
7 =35 X A1

15 4 X

5 X

Primjer 2. Razlomak% prosirisa: a)10 b) 100.

3 _3-10 _ 30 _

) 70=70-10= 700 = 230
3 _3-100 _ 300 _

lo)10‘10-100"1000"0’300

3 -3
100 ~ 1000°

Prema tome, za odgovarajuce decimalne brojeve je ta¢no 0,3 = 0,30 = 0,300.

Za razlomke je ta¢no da je 5 =

v,

E@S

=

Vrijednost decimalnog broja se ne mijenja ako se na kraju, sa desne strane
dopisu nule.

4. Odredi koje od tvrdniji su tacne.
a)0,05=0,5 b)3,004=3,00400 ¢)9,01=91 ¢)0,17900=0,19 ¢)8,80080 = 8,88

Primjer 3. U prodavnici za bijela peciva za pola sata se prodalo % i %jedne pice. Koliki dio
pice je ostalo?

Zato Sto su dio % picei
dio % pice jednaki,

mozemo da zapi$emo % = %
ij-4-4:4 1
8 8:4 — 2

Od pice nije ostalo nista.




Ako se brojilac i imenilac jednog razlomka podijele jednakim prirodnim brojem dobija se
razlomak jednak datom.

f= g men

Ovo svojstvo se zove skracivanje razlomka.

5.Skratiraz|omak%sa: a)5 b)7 ¢ 35.

Primjer 4. Razlomak%skrati sa: a) 10 b) 100.
a) 800 _ 800:10 _ 80 =0,80 b) 800 _ 800:100 —1—0,8

1000 1000:10 100 1000~ 1000:100 10

; x .. 800 __ 8 _ 8
Zarazlomke je ta¢no da je 1000 = 700 = 10°

Prema tome, za odgovarajuce decimalne brojeve je tacno 0,800 = 0,80 = 0,8

Vrijednost decimalnog broja se ne mijenja ako se izostave nule
na kraju sa njegove desne strane.

6. U datim decimalnim brojevima izostaviti nule, tako da je novodobijeni brojima istu vrijednost.
a) 5,0200 b) 0,9000 ¢) 6,03030 ¢) 41,002 ¢) 200,30

Primjer 5. Broj 9 zapisi kao razlomak sa imeniocem 1, a zatim ga proSiri sa:

a) 10 i dobijeni razlomak zapisi kao decimalni broj




Svaki prirodni broj moze da se zapise kao decimalni broj koji
sadrzi 0 desetinki, 0 stotinki, ...

7. Brojeve 5, 393, 45 zapisi kao decimalne brojeve sa dva decimalna mjesta.

Primjer 6. Skrati razlomke: a)% b)%

a) Brojilac i imenilac razlomka % mozemo da podijelimo sa 2.
Dobijamo razlomak %
Razlomak mozZemo da skratimo sa 1, ali se dobija isti razlomak, %

b) Brojilac i imenilac razlomka % mogu da se podijele samo sa prirodnim brojem.
16:1 _ 16

25:1 25

Sta mozemo da kazemo za razlomke % i %?

Brojilac i imenilac mogu da se podijele samo sa prirodnim brojem 1, odnosno razlomak moze
da se skrati samo sa 1. Za ove razlomke kazemo da su neskrativi razlomci.

Razlomak u kojem je najvedi zajednicki djelilac brojioca i imenioca je 1 zove se neskrativi
razlomak.

: :35 9 16 25 36
8. Dati su razlomci 29' 11" 12’ 75" 248"

a) Odredi koji su razlomci neskrativi.
b) Skrati razlomke do neskrativih razlomaka.

9. Koji su parovi razlomaka jednaki? Objasni tvoj odgovor.

3.33 4 .40 3.75

40 7
a) 5 i35 b) 37132 o) 2700




Dva razlomka su jednaka ako i samo ako se jedan razlomak dobija od drugog razlomka
prosirivanjem ili skrac¢ivanjem.

Sve jednake razlomci na brojevnoj pravi predstavljamo istom tackom.
12

—_

wps — 44‘78"\"
WN— o =— |

—_
W] -0
-

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Razlomak% prosiri sa:
a)8 b) 36 ¢) najve¢im dvocifrenim brojem
2. Zapisi brojeve koji nedostaju:  a) % = % b) % = ?
3. Skrati razlomak% sa: a6 b)12 )36
4, Razlomak% prosiri do razlomka sa: a) imeniocem 64 b) brojiocem 42
5. Koliko dvanaesetinaima u: a) % b) % Q) 2;84 d) %
6. Brojeve 6,0700; 9,6; 4,4000; 0,800; 49,7000; 15007 i 479982 zapisi kao decimalan broj sa:

a) jednim decimalnim mjestom b) dva decimalna mjesta

*7. Date razlomke % % % i % skrati do neskrativih razlomaka, a zatim ih napisi kao

mjeSovite brojeve.

*8. Skrati razlomke. Objasni nacin na koji si skratio razlomke.
4.5 8-4 12-15-20
©)3732  9750.24.9

a)

6-15




PREDSTAVLJANJE MJESOVITIH BROJEVA
NA BROJEVNOJ PRAVI

Razgledaj brojevnu pravu.

1. Na koji nacin su predstavljeni razlomci % i % na brojevnoj pravi?

0

1

Y

w|= —

-l>|l\) WIN —p 1

2. Na koji nacin Ce biti predstavljeni razlomci .

. 3 . . .
2 4 17~ na brojevnoj pravi?

Brojeve iz skupa N_ predstavljamo na brojevnoj pravi, tako sto svakom broju odgovara tacka
prave koja je od pocetne tacke O udaljena onoliko jedini¢nih duzi, koliko je vrijednost broja.
jedini¢na
duz

1

L
T T

2 3 4

o 10O

_—

il il L 1 il L L 1 L 'l L L
T T T T T T T T T T T T

6 7 8 9 1011121314151617 18 19 20

[

Takode i razlomcima pridruzujemo tacke sa brojevne prave.

Primjer 1. Ako duzizmedu brojeva 0i 1 sa brojevne prave podijelimo na dva jednaka dijela,
onda diobenoj tacki dijeljenja pridruzujemo razlomak %

|
T

Il A
T F i

0 1

N|—= —»

Ako duz izmedu brojeva 0 i 1 sa brojevne prave podijelimo na tri jednaka dijela, onda
diobenim tackama dijeljenja pridruzujemo razlomke % %

0

|
| A
T »

! 1
2
3

w|= — 1




Ako jedini¢nu duzizmedu brojeva 0i 1 sa brojevne prave podijelimo na etiri jednaka dijela,

. . . T T .3
onda diobenim tackama dijeljenja pridruzujemo razlomke %, % i

Il A
>

0 ! } } 1
1 2 £l
4 4 4
112123152 - . . . . . .
Razlolma 33" a4 a5 g 7Y pravilni razlomciiako ih predstavimo na brojevnoj pravi
vidje¢emo da se oni nalaze izmedu 0i 1. 1.
21 1 2 N
73 73 -G):
| (] | * + 1 I+ ] + 1 | ] | A . . . § )
' H i¢ L i+ ' > Pravilni razlomci na
0 1_1_ 2 ; 5 1 brojevnoj pravi se nalaze
o4 4 4 6 izmedu0i 1.

1. Predstavi na brojevnoj pravi razlomke ; g%

Primjer 2. Kako bi AjSe i Simona na brojevnoj pravi predstavile razlomak %

Ajse je podijelila prvu jedini¢nu duz na 3 jednaka dijela. Brojilac je 7, pa je podijelila i drugu
jedini¢nu duz na 3 jednaka dijela. Od 0 do 2 dobila je 6 dijela, zato je i trecu jedini¢nu duz
podijelila na 3 jednaka dijela.

Od nule je brojala 7 dijela i tom tackom dijeljenja predstavila razlomak %

1 2 { 3
z
3

Y

0

wW|—= — 1

Simona je iskoristila svoje znanje za zapisivanje nepravog razlomka kao mjeSovitog broja.
7 51 _5,1
Odnosno, 5-=23-=2+73-

Broj cijelih je 2 i prva tacka je broj 2 na brojevnoj pravi. Da bi predstavila pravi razlomak %,
trecu jedini¢nu duz je podijelila na tri jednaka dijela i uzela jedan dio.

| | | | | | | A .
T T T T T T T Ll

0 1 2 4 3
2

1
3




2. Nacrtaj brojevnu pravu u tvojoj svesci i odredi tacke koje odgovaraju razlomcima:
8 12 15 .1

1___

d 11,2
117 57 8/1316127-

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Kojim brojevima su pridruzene tacke A, B, C, D i E sa brojevne prave?
A B G

1 | 4 1 & | Il | 4 1 |
T T T T i T T T T T T

20 21 22 3

-‘»U
m

2. Nacrtaj brojevnu pravu sa jedini¢nom duzi 6 cm i podijeli je na tri jednaka dijela. Prvoj tacki

pridruzi broj 15, a poslednjoj broj 16. Odredi tacke A, B, C kojima odgovaraju razlomci 1 5%,
256 91
16 6 -

. . . .. L . 3 1._4
3. Nacrtaj brojevnu pravu i na njoj predstavi mjesovite brojeve: 2%, 472,34 i57%.

4, Odredi, bez crtanja, koji od dva razlomka se nalazi lijevo na brojevnoj pravoj.

3.1 4.7 2.6 W3 .5
a5 s b) 7070 Q)5 i10 85070

5. Prema crtezu odredi:
a) Razlomke koji su pridruzeni tackama N, P i S
b) tacke A, B i C koje su pridruzene razlomcima 2%, 1% i 3%
S P N

o
-
N
w
TR

*6. Na brojevnoj pravi predstavi razlomke: —, =, —, =, =, = .

Odredi koji od razlomaka su jednaki. s

*7. Na brojevnoj polupravi pridruzi odgovarajuce tacke razlomcima %, 1%, 1%, 1
1 13 3 7 .5

212" 4" 6 14




UPOREDIVANJE RAZLOMAKA

Uvodna aktivnost

1. Koje parce torta je vece, % ili % torte? 2. Koje parce torte je vece, % ili % torte?
Objasni tvoj odgovor. Koristi sliku. Objasni tvoj odgovor. Koristi sliku.

Primjer 1. Na velikom odmoru je Sanja kupila % torte, a Selma za nju i njene drugarice je
kupila % torte. Koja je kupila vise torte?

Oba razlomka imaju jednake imenioce, a razli¢ite brojioce.

Torta je podijeljena na 9 jednakih dijelova, pa tako je, Sanja kupila 4, a Selma 7 takvih dijelova.

Razlomak %je vedi od razlomka %, buduci je kod razlomka % uzeto vise jednakih dijelova
nego kod razlomka %.

Dobijamo da je % > %, jerje7 > 4.

Od dva razlomka sa jednakim imeniocima, vedi je razlomak sa vecim brojiocem.

5 2 .a b .
Mozemo da zapiSemo: m > m akojea>b.

1. Uporedi razlomke:

1.5 3.2 7 .6
a)72i77 b) 5 75 Q77
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— | —
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—
w|\°




Primjer 2. Ada je pojela % cokolade. llir je pojeo % iste cokolade. Ko je pojeo vise

¢okolade?

Broj dijelova koje su pojeli Ada i llir
su jednaki, ali je veli¢ina dijelova
razlicita.

. 2 2
Zatoje, 5= > = 2
naTe m: .

Od dva razlomka sa jednakim brojiocima, ve¢i je razlomak sa manjim imeniocem.

~ .y m .
Mozemo da zapisemo: % >, akojea<b.

2. Uporedi razlomke:

. 9 .
a)%l% b)ﬁl% Q)

N
~N

N|N
NN
SN
w|—

—

~N
N<
-

Primjer 3. Koji dio torte je vedi, % ili %?
Razlomkom %, torta je podijeljena na vecu parcad, ali je razlomkom % uzeto vise parcica.

Da bi uporedili razlomke koristicemo prosirivanje razlomaka i zajednickih sadrzaoca dva
broja.

Za 3i5 zajednicki sadrzaoci su 15, 30, 45,...

Svaki od ovih sadrzaoca moZzemo da uzmemo za zajednicki imenioc razlomaka % i %, ali
iz prakti¢nih razloga, naj¢esce se uzima najmaniji zajednicki sadrzaoc.

U ovom slucaju, najmaniji zajednicki sadrzaocza 3i5e 15.

Razlomke prosirujemo do razlomaka sa imeniocem 15:
2 _2-5_10 3_.3-3_9

373.5 15 5 5.3 15
Sada ih uporedujemo kao razlomke sa jednakim imeniocima i dobijamo:
10 2 3

10,9 253
15>150dnosno 3 > =




Razlomci razli¢itih imenioca se porede tako $to se prvo prosiruju do razlomaka sa jednakim
imeniocima, a zatim se uporeduju kao razlomci sa jednakim imeniocima.

3. Uporedi razlomke:

.4 7 .7 21 .11 v . 8
a)%|? b)gi9o 09 i3 C)%Iﬁ

Primjer 4. Uporedi brojeve: a) %i274 b) S%i%

a) Prvo ¢emo mjesoviti broj pretvoriti u nepravi razlomak.
2 7 — 2:8+7 — 25

8 8 8
Prosirujemo razlomke do razlomaka sa imeniocima 56:

25 _25-7 _175 24 _24-8_192
8 8.7 56 7  7-8 56

Najmaniji zajednicki sadrzaoc za imenioce 8 i 7 je 56.

Sada ih uporedujemo kao razlomke sa jednakim imeniocima i dobijamo:
192 175 2457
e~ cte odnosno 7 >28

b) Prvo ¢emo mijeSoviti broj pretvoriti u nepravi razlomak.

5% = % = % Najmanji zajednicki sadrzaoc za imenioce 6 i 12 je 12.
Prosirujemo prvi razlomak do razlomka sa imeniocem 12:
35 _35.-2 _ 70 . o
6 - 62 -1 Drugi razlomak ima imenioca 12.
Sada ih uporedujemo kao razlomke sa jednakim imeniocima i dobijamo:
70 _ 70 5 _70
2= 1 odnosnoS6 ST
4. Uporedi razlomke:
. 4 .4 77 . 5 L 21..8
a) 23123 b) 1537 AI0i O 4TI

-
N

ey

Za lakse poredenje mjeSovitih brojeva,
mozes prvo da uporedis cijele dijelove,
a zatim pravilne razlomke.




ZADACI ZA VJEZBANJE

U zadacima od 1 do 3 uporedi razlomke.

3.3 3.3 8.7 « 1511
1.a) 5 i7g b) 5 i35 09ivg 121712
. 40 7.5 9 .13 1011
2.a)%|5—4 b) g ig 97015 AO14i28
. .o 3.4 Y 7 . 7
3.2 123 b) 175124 93%i3s 13411377
4. Na brojnoj pravi su oznaceni razlomci.
a) Koji je najmaniji, a koji je najveci razlomak?
b) Podredi razlomke, pocevsi od najmanjeg razlomka.
1 1 | e | | 4 3 4 | 1 | N
o 1 g 1 12 22 T 3

. JelenaiViktor jedu jabuke jednake po velicini. Jelena je presekla svoju jabuku na pola i pojela
jedno parce. Viktor je podijelio svoju jabuku na Cetiri jednaka dijela i pojeo dva parceta. Koji
od njih je pojeo vise jabuke?

. U jednoj 3koli dvije petine djeCaka Sestog razreda nosi naocare. Jedna trec¢ina djevojcica
Sestog razreda nosi naocare. Ima li viSe djeCaka nego djevojcica koji nili naocare?

. Tri djeaka imaju istu sumu novca. Prvi djecak je potrosio % svog novca. Drugi je potrosio
% svog novca, a tredi % svog novca. Ko je od njih potrosio najvise, a ko najmanje novca
koji je imao?

*8. Odgonetni svaki razlomak. Zatim, podredi razlomke, pocevsi od najmanjeg.

razlomak 1: Razlomak je nepravi. Brojilac i imenilac se razlikuju za 2. Imenilac je drugi
neparni broj.

razlomak 2: Imenilac je peti sadrZioc imenioca prvog razlomka. Brojilac je treci neparan
broj.

razlomak 3: Brojilac je jednak brojiocu prvog razlomka. Imenilac je za jedan veci od
brojioca.

razlomak 4: Ovaj razlomak je mjeSoviti broj sa jednim cijelim. Brojilac pravog razlomka je
jednak imeniocu prvog razlomka. Imenilac je drugi parni prirodni broj.




UPOREDIVANJE DECIMALNIH BROEVA

Uvodna aktivnost

Baba Nada je pravila sok od jagoda, kajsija i breskvi.

Napravila je 12,5 litara jagoda. Napravila je 7,8 litara kajsija, a od breskve 25 litara soka.
1. Dali je napravila vise soka od kajsije ili jagode?

2. Da li je napravila najvise soka od breskve?

Objasnite svoje odgovore.

Primjer 1. Uporedi decimalne brojeve: a)3,4i25 b) 13,241 13,54

a) Prvo zapiSemo decimalne brojeve kao decimalne razlomke i uporedimo ih kao razlomke
sa jednakim imeniocima.

4_34 25
34=137=22 25=22=122
?g 1O,Jerje 34 > 25. Dobijamo da je 3,4 > 2,5
b 24 _ 1324 54 _ 1354
) 1324= 13100 =5 13,54 = 13100 50
1324

o 130504' jer je 1324 < 1353. Dobijamo da je 13,24 < 13,54.

Decimalni brojevi sa jednakim brojem decimalnih mjesta mogu se pisati bez
decimalnog zareza i porediti kao prirodni brojevi.

1. Uporedi decimalne brojeve: a)24,7i259 b) 53,54 53,35

Primjer 2. Uporedi brOJeve i1,4

Postoji nekoliko nacina za uporedivanje brojeva.




I nacin: Decimalni broj 1,4 zapisa¢emo kao razlomak 1% = %.

Razlomke i }g i svodimo na razlomke sa jednakim imeniocima.
Zajednicki SaerIOCI 2i5su:10, 20, 30, 40,...

Najmaniji zajednicki sadrzilac je 10.

Prosirujemo razlomke:

Il nacin: Brojeve 2 i 1,4 mozemo predstaV|t| na brojevnoj pravoj. Iz brojevne prave
utvrdujemo da je 1,4 blize nuli, paJe > 1,4.

14

N N Y T T T T TN NN (NN S SN S N AN NN TN TN A NN NN (NN N TN (NN NN SN N A T N
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Il nacin: Razlomak% mozemo napisati kao dekadni razlomak kada se brojilac i imenilac
pomnoze sa 5. Na taj nacin ¢emo razlomak napisati kao decimalni broj.

7 _ 7-5 _
5~ 5.5 10 =3,5. Dobijamo 3,5 > 1, 4odnosno > 1,4
hroi .5 .3
2. Uporedi brojeve: a)4,6i4 b) 12,41 11753,

3. Podredi decimalne brojeve 3,56; 7.8; 12.09; 3.2; 7.2, pocevsi od:

a) najmanjeg broja b) najveceg broja.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Uporedi decimalne brojeve: a)2,3i2,28 b) 43,5i143,81.
2. Uporedi brojeve: a) 3,65 i% b)%i 1,12

3. Koji broj treba da stoji umjesto upitnika da bi uporedivanje bilo ta¢no: Odredi sva moguca
resenja.

a)4,52>4,79 b) 7,65 > 3,65 €) 7,527 < 7,521

¢) 31,02 <31,08 O5>% d)-+

<0,?




4. U trci puzeva postignuti su sljededi rezultati: prvi puz je pre$ao 7,2 cm; drugi puz 9,6 cm; tredi
puz je presao 7,8 cm, Cetvrti je presao 8,8 cm a peti puz 9,1 cm. Koji puz je stigao najdalje?
Predstavi rezultate na brojevnoj pravi.

*5, Uporedite brojeve: a) %6 i4,56 b) 9,18 % C) %39 i45,7

*6. Dat je skup S ={0,003; 3,3; 0,03; 3,33}
Predstavite skupove P ={x | x € Six<0,1}iQ={x | x € Six >1} Venovim dijagramom.

PROCENTI

Uvodna aktivnost

Cijena jedne knjige je 210 denara. Cijena knjige je povecana za % od cijene knjiga.

Koliko ¢e knjiga kostati nakon povecanja?

Primjer 1. Cijena jednog proizvoda je 100 denara. Cijena je smanjena za %. Koliko ce kostati
proizvod nakon snizenja?

Hajde da izracunamo koliko je % od 100 denara.
Dobijamo 100 : 4 = 25 denara. Cijena knjige bi¢e smanjena za 25 denara.

Posle snizenja cjiena ¢e biti 100 - 25 = 75 denara.

Ako je razlomak% prosirimo za 25, onda moZemo da ga zapisemo kao decimalni razlomak.
1_1-25_ 25

4 4.25 100

Ako sa kvadratom sa 100 malih kvadrata
predstavimo 100 denara i ako obojimo
25 kvadrata, tako predstavljamo snizenje
cijene. Ostalo je 75 kvadrata, to je cijena
nakon snizenja.

Zadio % od cijene kazemo je 25 procenata od cijene.




1
100

od jedne cjeline se zove jedan procent i zapisuje se 1%.

1. Koliki dio je obojen? Napisi dio u procentima.

a) b) Q)
2. Predstavi procente crtezom. a) 37% b) 83% ) 1%
S 34 76
Primjer 2. Zapisi razlomke kao procente. a) 200 b) 100"
34 _ 340 76 _ 769
a) 100 34% b) 100 76%
3. Zapisi razlomke kao procente.
24 67 S 5 3
2700 ®) 300 AT 930
Primjer 3. Zapisi procente kao razlomke. a) 7% b) 15%
o =_1_ op=_12 _15:5 _ 3
3)7% =700 b) 15% =300 =700:5 ~ 20

Primjer 4. Zapisi procente kao decimalne brojeve.
a) 12% b) 236%.

Prvo ih zapisujemo kao razlomke, a zatim kao decimalne brojeve.

a)12%=_2 012 b) 236% = 23% —236

100 100

Primjer 5. Zapisi decimalne brojeve kao procente: a) 2,5 b) 3,46




a) I nacin: Prvoih zapisujemo kao razlomke, zatim ih prosirujemo do razlomka sa imeniocem
100.

10 ~ 10 10-10 100

Il nacin: Dopisivanjem 0 na kraju broja ne mijenja se njegova vrijednost.

- =250 _ 250 _ 509
2,5—2,50—2100— 100 250%

_346 _ 346 _ 3449
b)3,46—3100—100—346/o

4, Zapisi brojeve kao procente.

a3 b3 91,2 &)6,25
. . 18
g% oS d?) 75

5. Zapisi procente kao razlomke i decimalne brojeve.
a) 17% b) 25% c) 35% ¢) 120%
¢) 75% d) 36% dz) 19% d) 5%

Primjer 6. Jedna bluza ko$ta 800 denara. Izracunaj cijenu proizvoda sa popustom od 10%.

10% od 800 denara je jednaka 11—0 od 800 denara
180 800 denara |
Racunamo snizenje 800 : 10 = 80 denara T T TTTTTT1]
!
1

Cijena nakon snizenja je 800 — 80 = 720 denara.
10

6. Jedan proizvod kosta 1200 denara. Cijena proizvoda je uvec¢ana 15%. Koliko kosta proizvod
nakon povecavanja cijene?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Koji brojevi treba da stoje na mjestu upitnika da bi bile tacne jednakosti.

?
a) 17% = 45 b) 65% = 755 ¢) 34% = 745




2, Zapisi razlomke kao procente.

At b 100 O 10
3. Decimalne brojeve zapisi kao procente.
a) 0,08 b) 0,8 ) 0,32 ¢) 1,34
4, Prepisi ih i dopuni tabele.
a) b)
razlomak decimglni procenat razlomak decimglni procenat
broj broj
=5 0,05 5% =5
0,125 25%
20% 5,6
- 0,36 =

*5. Napravi procjenu i odredi koliko soka ima u svakoj flasi.
a) 30% b) 90% c) 40% ¢) 20%

e e

*6. lle je dobijao 400 denara mjesecni dzeparac. Ali, su njegovi roditelji odlucili da povecaju
mjesecni dzeparac za 30%. Koliko iznosi dZeparac poslije povecanja?

*7. Proizvodnja jedne male tekstilne fabrike u poredenju sa prethodnim mjesecom se umanijila
za 15%. Ako je prethodni mjesec fabrika izradila 28000 proizvoda, odredi:

a) Za koliki broj proizvoda je umanjeno proizvodnja?

b) Koliko proizvoda je izradila fabrika ovog mjeseca?
*8. Ako je 30% od 300 90, onda koliko je:
a) 15% od 300

b) 10% od 300 ) 60% od 300 ¢) 20% od 300




RAZMJER

Valentina, Meri, Sime i Abdurahman opisuju ukus vo¢nog soka od maline i borovnica. Jedan
od njih opisuje drugaciji vo¢ni sok? Odredi koji!

Valentina: % od soka je sok od borovnice.
Meri: Na svake ¢etiri maline ima po jedna borovnica.

Sime: Na svaku borovnicu ima po tri maline.

Abdurahman: % od soka je sok od malina.

Primjer 1. U jednoj kutiji ima 20 ¢okoladnih
bombona, od kojih 16 crnih i 4 bijelih
¢okolada.

Koliko grupa ¢okolada mozes da napravis
tako da u svakoj grupi ima isti broj crnih
i bijelih ¢Cokolada?

I nacin: Na 4 crnih ima 1 bijela ¢okolada.

0SS0 G20 S0 0200

MozZemo da zapisemo 4 : 1 i ¢Citamo ,na Cetiri crnih Cokolada ima 1 bijela ¢okolada”.

Ili se kratko ¢ita ,Cetiri prema jedan”. Ovako mozemo da formiramo Cetiri grupe tako da u
svakoj od njih na 4 crne ¢okolade ima 1 bijela cokolada.

Il nacin: Na 1 bijelu ¢okoladu ima 4 crnih ¢okolada.

® ® ®
4:16

Oee0 G0 e 000

Mozemo da zapisemo 1 : 4 i kratko ¢itamo ,jedan prema Cetiri”.

Ovako mozemo da formiramo Cetiri grupa tako da u svakoj od njih za svaku bijelu
¢okoladu ima 4 crnih ¢okolada.




Razmjer ili saodnos je koli¢nik od dva neimenovana broja ili od mjernih brojeva dvije
istorodne veli¢ine mjerenih u istoj mjernoj jedinici.

Primjer 2. Na jednu ekskurziju su otisli u¢enici i nastavnici. Na svakih 15 ucenika, je bilo po
2 nastavnika. Napisi razmjer nastavnika prema ucenicima.

Bilo je po 2 nastavnika na svaka 15 ucenika, razmjer ¢e biti 2 : 15.

1. Pogledaj bisere na derdanu. (\\\ ”'//7
a) Koji dio bisera su crveni? s’ .‘
b) Koji dio bisera su plavi? § y
¢) Koji je saodnos crvenih i bijelih bisera? ///m A\

2. Ujednoj cvjecariima 52 crvenih i bijelih ruza. Odredi saodnos crvenih nasuprot bijelih ruza,
ako se zna da ima 25 bijelih ruza.

Primjer 3. U jednoj kutiji ima 32 sportska rekvizita. Na svakih 6 lopti ima 2 konopca. Koliko
lopti ima u kutiji, a koliko konopaca?

Lopte i konopci su u odnosu 6: 2.
Koliko grupa ima od 6 lopti i 2 konopca?

6 lopti + 2 konopca su 8 rekvizita u svakoj grupi, znaci 32 : 8 = 4 grupa.

Dobijamo % @
4 grupe po 6 lopti ukupno 24 lopti. ‘ @ o

4 grupa po 2 konopca ukupno 8 konopca.

3. Za svoj rodendan Alen je imao gusti sok od visnje koji je trebao da se rastvori da bi dobio
viSe Casa soka. Njegova majka je rekla da se na jednu ¢asu gustoga soka stavljaju tri case
vode.

a) Zapisi saodnos gustog soka i vode.
b) Kako treba da postupi Alen da bi dobio:

1) Cetiri ¢ase soka 2) dvanaest ¢asa soka 3) jednu casu soka

Objasni tvoj odgovor pomocu dijagrama.




4. U jednom razredu je bilo 36 ucenika. Razmjer izmedu djevojcica i djecaka je bio 4 : 5. Koliko
djevojcica, a koliko je djecaka bilo u razredu?

Primjer 4. U prodavnici za igracke imaju lutke, medvjedice, autice i kocke.
a) Lutke i medvijedici su u saodnosu 3 : 1. Koliko ima lutki, ako ima 12 medvjedic¢a?
Saodnos ¢itamo ,na 3 lutke ima 1 mece”.

Znaci, na 12 medvjedica imace 3 = 12 = 36 lutaka.

b) Autici i kocke su u saodnosu 12 : 5. Koliko ima kocki, ako ima 24 autica?
U saodnosu autic¢a nasuprot kocki, odnosno iz 12 : 5 dobijamo da na 12 auti¢a ima 5 kocki.
24 auti¢a: 12 =2, paimamo 2 grupe od autica i kocki u datom saodnosu.

Ima 2 grupe, a u svakoj od njih ima po 5 kocki, pa za broj kocki se dobija5 = 2 =10.

5. U jednom voc¢njaku imaju drva sa jabukama i drva sa kruskama u saodnosu 1 : 3. Koliko ima
drva krusaka, ako se zna da ima 40 drva jabuka?

6. Daniel ima crvene i sarene klikere u saodnosu 2 : 5. Koliko ima sarenih klikera, ako se zna da
ima 30 crvenih klikera?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. U jednoj kutiji ima banana i jabuka. Ukupno ima 130 parcadi. Saodnos banana i jabuka je
2:3.

a) Objasni Sta znaci 2: 3.

b) U koliko grupa mozes da grupiras banane i jabuke, tako da saodnos banana i jabuka
bude 2:3?

c) Po koliko komada od svakog vrsta voca ima u kutiji?

2. Zatortu je potrebno 10 jaja i 20 kaSika Secera. U kakvom razmjeru su jaja i Se¢er? Objasni
Sta znadi to.

3. U jednoj kutiji ima 45 balona. 30 je bilo crvenih, a drugi su bili plavi. U kakvom razmjeru su
crveni u odnosu na plave balone?




4. U matematickoj sekciji ima 27 ¢lanova. Od njih, 14 su djecaci.

a) Odredi razmjer djecaka prema djevojcicama u sekciji.
b) Koliki dio su djecaci, a koliki dio su djevojcice u sekciji?

5. Ana treba da kupi 75 ¢okoladi, bijelih i crnih. Saodnos crnih prema bijelim ¢okoladama treba
da bude 5:10.

a) Koliko crnih, a koliko bijelih ¢okolada treba da kupi?

b) Koliko joj novca treba, ako jedna crna Cokolada kosta 35 denara, a jedna bijela ¢okolada
kosta 40 denara?

*6. U knjizari na jednoj polici ima olovki i gumica. Za svaku olovku ima po 2 gumice.
a) Ako je bilo 60 olovki, koliko gumica je bilo u knjizari?
b) Ako je bilo 70 gumica, koliko ukupno olovaka i gumica ima na polici?

¢) Ako na polici ima ukupno 300 olovaka i gumica po koliko ima od svake vrste?

*7.Nina hoce da napravi sok od narandzi i Sargarepe u razmjeru 7 : 2. Ima 25 litara soka od
narandze i 10 litara soka od Sargarepe. Odredi najvecu koli¢inu mijeSanog soka koji moze
da napravi Nina.




ZADACI ZA SAMOOCIJENJIVANjE

Rijesi zadatke. Zatim, se samoocjeni pomocu date Cek liste.

. Napisi prave podskupove skupa F={m, n, A}

. Zapisi broj 455 rimskim ciframa.

1
2
3. Koji od razlomaka %, %, %, % NLJE jednak sa preostalima?
4
5

. Broj 2,45 zaokruzi na jedno decimalno mjesto.

. Razmjer mape pokazuje da 1 centimetar na mapi predstavlja 5 kilometara na zemlji.
Rastojanje izmedu dva grada na mapi je 9 centimetra. Na koliko kilometara udaljenosti su
dva grada?

a) 5 km b) 9 km c) 35 km ¢€) 45 km
6. Zapisi procente kao razlomke i decimalne brojeve.

a) 28% b) 9% c) 70% ¢) 105%
7. Broj 345578 zaokruzen na najblizu hiljadu je

a) 345000 b) 345600 ¢) 346000 ¢) 355000

8. Igor reda kvadrate u oblicima na sljedeci nacin:

oblik 1 oblik 2 oblik 3
Koliko kvadrata je potrebno Bojanu da bi napravio oblik 16?7
a) 16 b) 17 c) 32 ¢) 33

9. Dat je skup M ={5, 10,15, 20,25,...}. Predstavi skup na opisni nacin.

10. U jednoj prodavnici u toku sedam dana su se potrosile sljedece kolicine brasna: 51 kg,
61 5 kg, g 22 kg, 26 kg, 5 26 kg, kg el kg Kojeg dana se potrosilo najmanje brasna7

11. Dat jeniz5,7,9, .. Kojije cetrdeset i prvi ¢lan niza? Odredi pravilo da nade$ Cetirdeset i
prvog ¢lana. Objasni tvoj odgovor.

12. Brojeve -56; -40; 0; 353, 4,4 predstavi na brojevnoj pravi.




Cek - lista za samoocjenjivanje prema standardima za ocjenjivanje

Jamogu da:

©

©

zapisem podskup i pravi podskup datog skupa.

predstavljam skup na tabelarni, graficki i opisni nacin.

zaokruzim prirodne brojeve na najblizu 10, 100 ili 1000.

zapisem brojeve zapisanih arapskim ciframa rimskim ciframa i
obratno.

brojim unaprijed i unazad sa negativnim cijelim brojevima,
pozitivnim racionalnim brojevima i da dopunim niz sa cijelim
brojevima i pozitivnim racionalnim brojevima.

predstavljam cijele i pozitivne racionalne brojeve na brojevnoj
pravi.

podredujem i da uporedujem cijele brojeve i pozitivne racionalne
brojeve.

odredim procenat od oblika i prirodnih brojeva.

rjeSavam jednostavne probleme sa razmjerom.

Zadatak za 5+

Abdurahman i Vanja igraju pikado. Na slikama su
prikazani njihovi rezultati.

Koliko poena je postigao Abdurahman, ako se
zna da je Vanjin ukupni rezultat 55 i da se razliciti
poeni dobijaju u deset zona u rastec¢oj vrijednosti
prema centru?




Ucenjem ove teme osposobices se da:

1. rjeavas probleme iz svakodnevnog konteksta koris¢enjem pojmova duz i ugao;

2, koristi$ pojmove kruznica, krug, uzajamni polozaj kruznice i tacke, prave i kruznice, u
svakodnevnom kontekstu;

3. rjeSavas probleme trougla koris¢enjem pojmova: ortocentar, teziste, upisana i opisana
kruznica i zbir uglova u trouglu;

4, opisujes i crtas mreze 3D-oblika (prizma, piramida i valjak);

5. koristis promjenu polozaja mnogougaonika sa osnom simetrijom, translacijomiili rotacijom
za 900 oko jednog njegovog temena u svakodnevnom kontekstu.




PRAVA.DUZ

Uvodna aktivnost

. A/

Imenuj geometriske pojmove koje vidi$ na crtezima.

Za tacku mozemo da kazemo da je trag koji ostavlja
vrh olovke ako je prislonimo na list sveske, vrh krede
na tabli, zrno pijeska i sl. Tacke imenujemo velikim
latini¢nim slovima.

Na crtezu su date tacke A, B,C,D, E i F.

Prava je skup tacaka u jednoj ravni. Ravan mozemo
da zamislimo kao list papira na kojem piSemo,
Skolsko dvoriste, pod u ucionici, povrSina mirne
vode u jezeru itd. Prava nema pocetak i nema kraj.

Prave imenujemo ili malim latini¢nim slovima g, b, ¢,
p, q, r...ili sa dvije proizvoljne tacke prave, na primjer
prava AB.

Na crtezu su date dvije prave imenovane kao prava
aiprava CF (ili FQ).

Ako na pravoj b odaberemo tacku A, onda tacka
A dijeli pravu na dva dijela. Svaki od ta dva dijela
prave b se naziva poluprava sa poc¢etnom tackom
(ili pocetak) A. Pocetna tacka ili grani¢na tacka na
polupravoj moze da se oznaci velikim latinini¢nim
slovima: A, B, C, D, O,... Poluprava ima pocetnu
tacku, ali nema krajnju tacku.

Poluprave obiljezavamo sa dvije tacke i to: pocCetna
tacka i jedna tacka koja lezi na njoj. Na crtezu su
predstavljene dvije poluprave AB i AC sa po¢etnom
tackom A.

>
e 0

20):

Redoslijed slova u oznaci za
pravu nije vazan. CFi FCsu
oznake za istu pravu.

-

C N

/

-

N

[

2

-

l

Redoslijed slova u oznaci za
polupravu je vazan. AB i BA su
oznake za razlicite poluprave.




Primjer 1.

Na pravi s su izabrane dvije tacke A i B. Imamo dvije
poluprave i to polupravu AB i polupravu BA.

B
Zajednicki dio ovih polupravi je od tacke A do tacke B.
Taj dio prave se zove duz. A
Duz je potpuno ograni¢ena njenim krajnjim N
tackama. 3:

q

Moze da se desi da smo sa AB oznacili pravu,
polupravu i duz. Da ne bi bilo zabune, prije oznake
AB treba da se zapiSe odgovarajuca rijec: prava AB,
poluprava AB, duz AB.

Redoslijed slova u oznaci
duZi nije vazan. AB i BA
su oznake za istu duz.

Duzi mozemo da oznacavamo i malim latini¢ni slovima g, b, ¢, d, ..., ali isto tako prije oznake
treba da se zapise rije¢ ,duz”, na primjer: duz p.

A
1. Sa crteza, odredi ta¢nost tvrdniji. y B D
a) A € polupravi GD
b) M € pravi CH N T
¢) F ¢ polupravi GC
v .. M C
€) S ¢ duzi CG v =
¢) T € duziDN
S
F

Primjer 2.

Luka hoce brzo da stigne do parka.
Po kojoj stazi treba da se krec¢e Luka?

Luka treba da se krece po crvenoj stazi,
jer je tada rastojanje izmedu dvije tacke
najkrace.

U svakodnevnom zivotu Cesto koristimo pojam rastojanje, odnosno udaljenost. Na primjer:
rastojanje od kuce do Skole, rastojanje izmedu dva grada, dvije kuce, dva drveta itd.




I,

Rastojanje izmedu dvije tacke A i B se "

oznacava sa AB i naziva se jo3 i duZina DuZina izmedu dvije tacke je

duZi AB. najkrace rastojanje izmedu te
dvije tacke.

Duzinu svake duZzi mjerimo lenjirom i izrazavamo je u jedinici mjeri za duzinu: mm, cm, dm, m

i km.

Primjer 3.

Izmjeri duzinu duzi PQ. Broj 0 sa lenjira postavljamo u pocetnoj tacki P.
Citamo broj sa lenjira koji odgovara krajnjoj tacki Q.
DuZ ima duZinu 4 cm i zapisujemo
PQ=4cm.

P Q P Q
||I||||I||||II||||I||||I||||II'I||I||||I||||||||||||||||I||||I||||II||||I||||I|||||I||||I||||II||||I|
Ocm 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

2. Nacrtaj i obiljezi tri duzi. Zapisi duzinu svake duzi koje si nacrtao.

Primjer 4.

Uporedi duzine duzia, bic.

Mjerimo duzine duzi lenjirom. Zapisujemo ih istom mjernom
jedinicom. Zatim, uporedujemo dobijene brojeve.

a b c
000000

2 3 4 5 6 7 8 9 10 1 12 13 14 15

a
b
——
C
—e

||||||III||||||||||
1

ocm

a=6cm b=3cm c¢c=2cm

Duz a ima najvecu duzinu, a duz c ima najmanju duzinu. Duz b je manja od g, ali je ve¢a od
¢. Zapisujemoa<b<c.

3. Poredaj po veli¢ini duzine duzi, pocevsi od m
najmanje.




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Poredaj po veli¢ini duzine duzi prema zahtjevima. Zatim je izmjeri i zapisi duzinu svake duzi.

a) Poredaj, pocevsi od najvece duzi.
a b c

il |||||||II|II||||||I‘|||I|II|I‘||||||||I|III||||||‘I||I|III|’||||||||||III||||||‘|||||IIII’I|||||||||IIII|||||‘|||I|IIII
2 3 4 5 6 7 8 9 10 u 12 1

ocm 1

15

|||||||||‘IIII||I|
?

3 1

b) Poredaj, pocevsi od najmanje duzi.
e d f

ocm 1 2 3 4 § 6 7 8 9 10 1 12 13 14 15

A
D
2. Izmjeri duZi na crtezu.
Odredi parove duzi koji H C
su jednaki po duzini. G
F
E B

3. Precrtaj crtez u svesci. Zatim zapisi:
a) tacke koje pripadaju pravi AP
b) poluprave sa pocetnom tackom S
¢) duzi koje leze na pravi MN
¢) poluprave sa poc¢etnom tackom O

¢) duzi sa krajnjom tackom C




SABIRAN]jE | ODUZIMAN;jE DUZINE DUZI

Uvodna aktivnost

Jedan biciklista trenira za maraton. Dok vozi, primjecuje duzinu svakog predenog dijela
staze izmedu dva stuba. Kako da izracunamo koliki je put presao biciklista od pocetka do
poslednjeg stuba?

250 m 500 m 200 m 600 m
Primjer 1. Odredi zbir duZina duZi a=33mm, b=65mm
AB i CD, ako AB =33 mm, =
CD=65mm.
c=33+65
Da oznac¢imo duzi AB =a,CD = b. c=98 mm

Duz zbir ¢emo oznaciti sa c.

Da odredimo koliki je zbir dvije ili vise duzi treba da znamo njihovu duzinu u istoj mjernoj
jedinici i da ih saberemo. Ovaj nacin sabiranja duzine duzi se naziva aritmeticko sabiranje.
Takode, mozemo da izraCunamo razliku duzina dviju ili vise duzi.

Primjer 2. Izracunaj aritmeticku razliku duzina duzi AB i CD, ako
AB =33 mmiCD=65mm.

Da bi aritmeticki izracunali razliku duzina duzi a=33mm, b=65mm
treba od duze duzi da oduzmemo kracu duz, d=b-a

izrazene u istoj mjernoj jedinici.

d=65-33

d=32mm

Da oznacimo duzi AB =a, CD = b.

Duz koja predstavlja razliku oznaci¢emo sa d.




1. Ana putuje pjeSice 2 Casa. Prvi Cas je presla 23000 m puta, a drugi Cas je presla 500 m manje.
Koliko je puta presla Ana za 2 ¢asa?

Drugi nacin sabiranja i oduzimanja dveju duZi je graficko sabiranje i oduzimanje. Za ovaj nacin
sabiranja i oduzimanja duzi treba da pazi$ da tacno izmjeri$ duzinu duzi i da ta¢no lenjirom
izmjeri$ prenosenje duzi na polupravu.

Primjer 3. Odredi zbir duziai b,

o A B
date na crtezu.
Da bi odredili zbir duzi a i b, duzi treba C D
da prenesemo na jednu zajednicku
polupravu.
1) Crtamo jednu polupravu A
sa pocetnom tackom A. A .
2) Mjerimo duzinu duzi AB i
orenosimo je na polupravy (LT
sa pocetkom u A. Sa B Ocm 1 2 5 4 5 6 7 8 9 10
obiljezavamo krajnju A
taCUICZ A0, ‘IIIIIIII|||||||||||||I||||I|||||||||||| |||||||||‘|I||||I||‘|||||||||‘|||||||||‘|||||||||‘|||I|||II‘
Ocm 1 2 i3] 4 5] 6 7 8 9 10
A a B
3) Mjerimo duzinu duzi CD | ¢ D
prenosimo na polupravu, ‘|I||||I||||I||||I||||I||||I||||I||||I||||I|||||||‘|I||||I|| |||||||||‘|||||||||‘|||||||||‘||||||||I‘
tako Sto ce se pocetna tacka oem 1 2 3 4 5 & 7 8 9 10
duzi CD podudarati sa krajnjom
tackom duzi AB. A B |
Ovo se naziva nadovezivanje M T
Ocm 1 2 i3] 4 5 6

unaprijed duzi.

A~ B=C _______~ D

AD= AB+CD
Duz AD je zbir duzi AB i CD. ::
U ovom slucaju za duZinu duzi AD vazi _ . =
AD=AB +CD. Da bi oznacili da tacke

" N o BiS podudaraju
Vise od dvije duzi graficki se sabiraju na isti nacin koristimo znak =.
tako $to se nadovezuju jedna na drugu.




Primjer 4. Odredi graficki razliku
duzi AB i CD, datih na crtezu.

Da bi odredili razliku duzi AB i CD, @ D
duzZi treba da prenesemo na jednu
zajednic¢ku polupravu.

1) Crtamo jednu polupravu
sa pocetnom tackom C. ¢

2) Zato Sto duz CD ima vecu C D
duzinu, prvo mjerimo duzinu M T T T T
1 2 3 4 5!

duzi CD i prenosimo je na
polupravu sa po¢etkom S.
Sa D obiljezavamo krajnju
tacku duzi CD. < |
||||||||||||||||||I|||||||||II]IIIIII|||||||||||||||||||||||||||||||||||||||||||||||||||I||||||||||I|
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

A
7 8 9 10

Ocm 6

3) Mjerimo duzinu duzi AB i
prenosimo je na polupravu,
tako Sto ce se krajnja tacka
duzi AB podudariti sa C D
krajnjom tackom duzi CD.

Oocm

A B

Ovo se naziva nadovezivanje .

duzi unazad. ||I||||I|||||I||||I||||I|||||I]|||I||||I|||||||||I||||||I||||I||||II||||I||||I|||||I||||I||||II||||I|
Ocm 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
"
c ~ A ¥  D=8B
CA=CD-AB

Duz CA je razlika duzi CD i AB.

2. Nacrtaj duzi MN i PQ, tako da MN= 7,5 cm i PQ = 4,3 cm. Oduzmi ih grafi¢ki, a zatim ih
oduzmi aritmeticki. Provjeri da li se duzina duzi dobijena graficki podudara sa duzinom duzi
izraCunatom aritmeticki. Ako se ne podudara pazi da je tacno izmjeris i nacrtas.

3. Izra¢unaj duzinu duzi LM, ako je dato da:
KL=31 mm, MN= 15 mm i KN =60 mm.




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Koristedi crteze, odredi trazene duZine.

L N J M K
I L e et e e
0 5 10 15 20 25 30 35 40 45 50 55 60

b) CB, AC, EF - AF, AD+FB
c.. _E A

D
RN S e
0 10 20 30 40 50 60 70 8 90 100 110 120

2. Koristedi podatke na crtezima, odredi duzine trazenih duzi.

a)BD=?
A 15mm B 20 mm C D
54 mm
b) AC=7?
A B 20 mm C D
54 mm
36 mm

*3, Tacke A, B i C pripadaju istoj pravi. Odredi duzinu duzi AC, ako AB = 12 mm i BC = 8 mm.
Koliko moguénosti ima za tacku S? Objasni tvoj odgovor.

*4, Nacrtaj duz CD = 10 cm. Tacke M, N i T leZe na duzi CD, tako §to SM= 2 cm, TD = 3 cm,
CN = ND. Odredi duzine duzi MN, NT i CT.




UZAJAMNO NORMALNE I UZAJAMNO
PARALELNE PRAVE

Uvodna aktivnost

Razgledaj sliku.

Kakve su prave koje prolaze kroz
strane table, prozora, klupa i stolica?

Da li imaju zajednicke tacke?

pravemin praveaib pravecid

se podudaraju se sjeku su paralelne

S
Q

Uzajamni polozaj dvije prave u ravni moze da bude:
1) Prave m i n se podudaraju ako su im sve tacke zajednicke i pisemo m= n.
2) Prave ai b se sjeku ako imaju jednu zajedni¢ku tacku.

3) Prave ci d su paralelne ako nemaju ni jednu zajednicku tacku.

Prave a i b su uzajamno normalne ako se sjeku
i pritom obrazuju Cetiri prava ugla.




Primjer 1. Prema podatcima na crtezima:

a) D, z
a) Napisi parove paralelnih pravi. ,A/ ,B/C
Parovi paralelnih prava su: ABi CD, AD i BC. b & .
b) Napisi prave koje su uzajamno normalne.
Uzajamno normalne prave su: E 7
EFiEH, EFiFG,GH i FG, GH i HE.
¢) Koje prave se sjeku sa pravom AB? 9 £/ \B
Sa pravom AB sjeku se prave: AE i BF. E/ \A
Kako da nacrtamo paralelne prave sa dva lenjira?
Nacrtaj pravu i oznadi dvije tacke koje leze
na njoj. " v

Neka su oznacene tacke Xi Y.

Jedan od nacina je:

U jednu tacku postavi lenjire i X
tako $to se dva lenjira dodiruju B = [ M e L Y
pod pravim uglom (kao na slici). - V

U ovom sluc¢aju u tacki H
postavljamo dva lenjira.

Pomjeri jedan lenjir dole ili gore
i nacrtaj novu pravu.

U nasem slucaju, lenjir pomjeramo
gore i crtamo pravu MN.
Zapisujemo MN || XY.




1. Nacrtaj dvije paralelne prave u tvojoj svesci i imenuj ih.

2. Nacrtaj pravu r i tacku A koja ne leZi na njoj. Zatim, nacrtaj pravu b sto prolazi kroz Ai b||a.

Kako lenjirom da nacrtamo uzajamno normalnu pravu kroz tacku koja lezi na datoj pravi?
Jedan od nacina je:

Nacrtaj pravu i oznaci jednu tacku
koja lezi na njoj. A

Neka je data prava XY i neka tacka A
lezi na pravi XY (AeXY).

Kroz tacku A postavi lenjire tako da se B
oba lenjira dodiruju pod pravim uglom
(kao na slici).

Nacrtaj pravu AB koja je uzajamno A )

normalna sa pravom XY. lun\nu‘uﬁpu\‘\ Y
Zapisujemo MNL1XY M e

>

3. U tvojoj svesci nacrtaj jednu pravu i tacku koja lezi na njoj. Zatim, kroz oznacenu tacku
nacrtaj pravu koja je normalna datoj pravoj.

Kako lenjirom da nacrtamo uzajamno normalnu pravu kroz tacku koja ne lezi na datoj
pravoj?

Nacrtaj pravu i oznaci tacku
koja ne lezi na njoj.
oA

Neka je data prava XY i neka tacka A
ne lezi na pravoj XY (A & XY)




Jedan od nacina je:

Kroz tacku A postavi lenjire tako da se
oba lenjira dodiruju pod pravim uglom
(kao na slici).

Nacrtaj pravu AB koja je uzajamno normalna

Sa pravom XY. Zapisujemo AB L XY. X ‘mmmwﬂmn Y
ZADACI ZA VJEZBANJE
1. Odredi uzajamni polozaj datih pravi.
a) b) <)
m "
n
n
m
¢) ¢) d)
m n n
m
m




2, U svesci precrtaj date prave. Zatim, kroz datu tacku, nacrtaj pravu koja je:

a) paralelna datoj pravoj b) uzajamno normalna sa datom pravom

M

*3. U ravni oznaci tacku M. Nacrtaj Cetiri prave a, b, ¢, d koje prolaze kroz tacku M, tako da su
prave b i d uzajamno normalne.

*4, Razmisli, kakav bi bio svijet bez paralelnih -
i uzajamno normalnih pravi? Razgledaj
slike i navedi druge primjere.

RASTOJANJE OD TACKE DO PRAVE

Uvodna aktivnost

Trkac treba da stigne najbrze
do cilja. Po kojoj stazi treba
da se krece?

Prema slici, staza broj 2
je najkraca. Znaci, ako trci
po toj stazi stici ¢e najbrze.

Staza 2 je najkraca jer je uzjamno normalna sa pravom koja prolazi kroz cilj.




Kako da odredimo rastojanje od tacke do prave?

Kroz tocku A povla¢imo normalu prema
pravi XY, pa ¢emo presje¢nu tacku normale
spustenu od A i prave XY oznaciti sa B.
Duzina duzi AB je najkrace rastojanje

od tacke do prave.

Rastojanje od tacke A, koja ne leZi na pravi XY, do prave XY je jednako duZzini duzi AB gdje je
B presjek normale povucene od tacke A prema pravi XY.

Primjer 1. Odredi rastojanje od tocki
A,BiCdo pravea.

Rastojanje od tacke A do prave a
je2cm.

Rastojanje od tacke B do prave a je 3 cm.

Rastojanje od ta¢ke C do prave aje 0 cm
jer tacka C lezi na pravi a (Cea).

Ako tacka lezi na pravi, rastojanje od te tacke do prave je 0.

Primjer 2. Odredi rastojanje izmedu a
paralelnih pravaai b.

Biramo proizvoljnu tacku M na pravi a.
Zatim, odredujemo rastojanje
od tacke M do prave b.

Rastojanje od M do b je 13 mm.

Prema tome, rastojanje izmedu pravih je 13 mm.




ZADACI ZA VJEZBANJE

Da bi rijesio zadatke, precrtaj crteZe u svesku.

1. Odredi rastojanje svake tacke
do prave min.

2. Odredi rastojanja izmedu paralelnih pravi.
a) b) )

3. Na crtezu su date dvije prave p i n koje se seku
u tacki A i tacki P koja ne lezi na nijednoj od njih.
Nacrtaj prave m i q koje prolaze kroz tacku
P i koje su normalne sa pravamapin.
Zatim, izmjeri koliko je rastojanje od tocke
P do pravihpin.

4, Data je prava mitacke M, A, B, C kao na crtezu (A, B, C sunam).
a) Izmjeri i napisi rastojanja od tacke M do tacki A, Bi C.
b) Nacrtaj pravu koja je normalna sa pravom m i koja prolazi kroz tacku M.

¢) Uporedi duzine dobijenih duzi.




SIMETRALA DUZI

Nacrtaj duz AB proizvoljne duzine. Zatim, na toj duzi oznaci tac¢ku S koja je jednako udaljena
od krajnjih tacaka duzi. Sta mozes$ da kaZe$ za tacku S?

Tacka koja dijeli duz na dva jednaka dijela je sredisSnja tacka te duzi.

Simetrala duZi je prava koja prolazi kroz njenu sredisnju tacku i normalna je sa tom duzi.

Primjer 1. Objasni zasto je prava s
simetrala duzi AB.

Duzi AS i SB su jednake izmedu sebe,
odnosno AS = SB. Znaci, tacka S dijeli
duz AB na dva jednaka dijelaiona je A B
sredisnja tacka duzi AB. Prava s prolazi s
kroz srediSnju tacku duzi AB i normalna
je saduzi AB.

1. Nacrtaj i obiljezi tri duzi duzina: 9,6 cm; 4,2 cm; 58 mm. Zatim, obiljezi srediSnju tacku na
svakoj duzi.

Kako, sa lenjirem, da nacrtamo simetralu duzi?

Prvo treba da nademo sredisnju tacku duzi. 3,5cm

Ako duz AB ima duzinu 7 cm, onda se srediSnja

tacka S nalazi na rastojanju 3,5 cm A Ts B

od krajnjih tacaka duzi. ||I||||||||||I||||I||||||||||I||||| ||||||||||||||||||||I||||I|||||I||||I|||||
Ocm 1 2 3 4 5 6 7




Postavljamo pravi ugao na lenjiru
u tacki S i crtamo pravu kroz tacku
S koja je uzajamno normalna

sa duzi AB.

2. Nacrtaj kvadrat sa stranom 5 cm. Nacrtaj simetralu svake njegove strane. Sta primjecuje$?
Objasni.

ZADACI ZA VJEZBANJE

Da bi rijesili zadatke, precrtaj crteZe u svesku.

1. Nacrtaj simetralu svake duzi.
a) b) <) <

T~

2. Nacrtaj duz sa duzinom 8 cm, a zatim je podijeli na Cetiri jednaka dijela.

3. Nacrtaj i obiljezi proizvoljnu duz, a zatim je + podijeli na dva dijela, tako da prvi dio bude tri
puta vedi od drugoga.

4'A B C

Odredi duzine duzi AB, BC, AC, a zatim nacrtaj simetrale AB i BC. Uporedi duzinu duzi ¢ije su
krajnje sredisnje tacke AB i BC i uporedi sa duzinom AC.

*5. Uzmi providnu hartiju. Na njoj nacrtaj duz MN. Nacrtaj simetralu s duzi MN. Na simetrali s
izaberitacke: A, Bi C. Povezi krajnje tacke duzi MN sa tackama A, B C. Savij hartiju po duzini
simetrale. Sta primjecujes? Da li ¢e to vaziti za svaku tacku simetrale? Objasni tvoj odgovor.




UGAO

Uvodna aktivnost

Razgledaj crtez. Y
1. Na koliko dijela je podijeljena ravan? y
2. Kako se zovu oblici sa zelenom i plavom bojom?

Dvije poluprave sa zajedni¢kim pocetkom dijele ravan na dva dijela. Svaka od tih dva dijela
zajedno sa dvije poluprave naziva se ugao.

Elementi ugla
krak
Poluprave koje formiraju ugao zovu se krak
kraci ugla, a njihov zajednicki pocetak
se zove tjeme ugla.

tjeme

Primjer 1. Odredi tjeme i krake za date uglove.

a) Tjeme ugla je tacka M, a)

a kraci su MN i ML.
Lv
b
A

b) Tjeme ugla je u tacki B,
a kraci su BCi BA.

N

N
M
)
C
B




1. Oznadi tjeme i krake uglova.
a) b) )

Primjer 2. Odredi koje tacke pripadaju, a koje ne pripadaju <EDC.
Uglu pripadaju tacke: C, D, E i M.
Zapisujemo: C € <EDC, D € <EDC, E € <EDC, M € <EDC.

Tacke Ci E su tacke koje pripadaju kracima ugla
EDC, a tacka M pripada unutrasnjem dijelu ugla
i ona je unutrasnja tacka ugla.

Uglu ne pripadaju tacke N i L.
Zapisujemo Ne<EDC, Le<EDC.
Tacke N i L pripadaju spoljasnoj oblasti ugla EDC.
Izdatog primjera mozemo da zaklju¢imo da je: jedan ugao potpuno odreden sa dvije poluprave
sa zajednickim pocetkom i tackom koja ne lezi na njima.
Imenovanje i zapisivanje ugla
Uglove obiljezavamo na Cetiri nacina:

1) Sa tri velika slova latini¢ne azbuke, od kojih A
je slovo pri tjemenu ugla uvijek u sredini.
Ispred slova zapisujemo znak za ugao <.

Ugao na crtezu mozemo da zapisemo <AOB ili <BOA B

2) Znakom < i slovom kojim je oznaceno tjeme.

Ugao na crtezu mozemo da zapisemo <O.




3) Slovima grcke azbuke o (alfa), B (beta), y (gama),
0 (delta),... Tada se ne koristi znak <.

Ugao na crtezu mozemo da zapisemo a..

Primjer 3. Imenuj na sve moguce nacine date uglove.

48, <GFE, <F U, <KJH, B <0, <PON

4) Brojevima i znakom <ispred broja.
Ugao na crtezu mozemo da zapisemo <1.

2. Uglove mozemo da obiljezavamo na Cetiri razli¢ita nacina. Svaki od datih uglova obiljezi na
razliciti nacin.

Vrste uglova

Velicinu uglova izrazavamo u stepenima oznakom °.

Kraci punog ugla se Ravan ugao ima 180°. Kraci Pravi ugao ima 90°.
podudaraju i ugao ima 360°. su sastavne poluprave OA i Oznaka za pravi
OB jedne prave. ugaoje b_.

BL
A 0 B ¢ A




Nulti ugao ima 0°. Ostar ugao ima vise od Tupi ugao ima vise od 90° i

Njegovi kraci se 0°i manje od 90°. manje od 180°.
podudaraju, unutrasnji
dio ovog ugla je prazan
B B
skup.
A 9)
*—— A
° B o A
ZADACI ZA VJEZBANJE

1. U vezi ugla datog na crtezu odgovori na postavljene zahtjeve.

a) Koliki su kraci ugla? K

b) Koja tacka je vrh ugla? M

¢) Imenujte ugao.

L

2. Nacrtajte Cetiri ugla i nazovite ih na sljededi nacin:

a) prvisa tri velika slova b) drugi brojem

c) tredi grckim slovom €) cetvrti slovom koje oznacava tjeme ugla.
Da bi rijesio zadatke, ponovo nacrtaj crteze u svesci.
3. Navedi uglove kojima pripada krak VS. 4. Imenuj sve ostre uglove na crtezu.

R S T
R
> v
V T

5. Imenuj sve ostre uglove na crtezu. 6. Nacrtaj pravi ugao sa tiemenomu

B i krakom BC. Nacrtaj tupi ugao sa
tjemenom A i krakom AB. Imenuj
dobijene uglove.




SUSJEDNI, UPOREDNI | UNAKRSNI UGLOVI

a), b), 0)?

Uvodna aktivnost

1. Sta je zajedni¢ko uglovima pod

3. Kako se oblikuju uglovi pod c)?

Na crtezu je prikazano nekoliko parova uglova.  a)

2. Sta je zajedni¢ko parovima uglova pod a) i b)?
Sta je razli¢ito u vezi ova dva para uglova?

b) i Q)

Dva ugla koji imaju zajednicki krak i
nemaju zajednickih unutrasnjih tacaka
nazivamo susjednim uglovima.

zajednicko tieme —>

zajednicki krak

B

Primjer 1. Odredi da li su <1 i €2 susjedni.

a)
\ Bi
A
C
0
1) imaju zajednicko
tjeme O;
2) imaju zaednicki
krak OA;

3) imaju zajednicke
unutrasnje
tacke.

41142 nisu
susjedni

1) imaju zajednicko
tjeme O;

2) nemaju
zajednicki krak;

3) nemaju
zajednicke
unutrasnje
tacke.

{1142 nisu
susjedni

0
B
C
o
A
1) imaju zajednicko
tjeme O;
2) imaju zajednicki
krak OA;
3) nemaju
zajednicke
unutrasnje

tacke.

€142 su susjedni

M

1) nemaju
zajednicko tjeme;

2) imaju zajednicki
krak OM;

3) nemaju
zajednicke
unutrasnje tacke.

€142 nisu susjedni



1. Nacrtaj tri poluprave sa zajednickim pocetkom. Koliko uglova ima? Koji od uglova su

susjedni?
S
Dva ugla su uporedna ako su oni
susjedni uglovi a njihovi spoljasnji
krakovi oblikuju jednu pravu. 5
Dva susjedna ugla oblikuju ravan ugao. 1
P Q R
Primjer 2. Odredi da li su <1 i <2 uporedni.
b) 0
B B
A
0 C
A o C
1) uglovi su susjedni: 1) uglovi su susjedni: 1) uglovi su susjedni:
2) spoljasni kraci ne 2) spoljasni kraci ne 2) spoljasni kraci
oblikuju pravu. oblikuju pravu. oblikuju pravu.
€142 nisu uporedni 4142 nisu uporedni €142 su uporedni

2. Mogu li uporedni uglovi da budu
a) oba ostra ugla? b) oba tupa ugla?
¢) oba prava ugla? ¢) jedan ravan a drugi tup ugao?

Objasni tvoj odgovor.

Uglovi dobijeni kada se dvije prave sjeku su unakrsni
uglovi.

Dva ugla se sjeku ako:
- imaju zajednicko tjeme
« njihovi krakovi oblikuju prave koje se sjeku

» nemaju zajednicke unutrasnje tacke

Na crtezu, unakrsni uglovi su: €142, <3 i <4.

Unakrsni uglovi su medusobno jednaki.
Q=RQiB=




Primjer 3. Odredi sve parove unakrsnih uglova na crtezu.

Unakrsni su parovi uglova:
<BOA i <EOD, <COBi <FOE,
<AOF i <DOC, <FODi <COA

3. Nacrtaj dvije prave koje se sjeku i zapisi parove uporednih i unakrsnih uglova koji se pri tome
dobijaju.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Precrtaj crtez u svesci.

a) Nacrtaj susjedni ostar ugao na <COD, tako da je
OD zajednicki krak.

b) Nacrtaj susjedni ostar ugao <AOV tako da je OV
zajednicki krak.

2. Prema podacima na crtezu napisi uporedne
uglove uglovima:

a) <BOA b) <QOS c) <AOR

3. Prema podacima na crtezu, napisi:
a) sve parove unakrsnih uglova
b) sve susjedne uglove

c) sve uporedne uglove




*4, |zraCunaj vrijednosti uglova o, B i 6
a) b) <)

1W
141°

—

(39+PB)°

(2a+1)°
56

*5. Nacrtaj dvije paralelne prave minipravu s koja sjece paralelne prave. Oznaci neke od tako
dobijenih uglova. Napisi tri para susjednih, uporednih i unakrsnih uglova.

MJERENJE UGLOVA

1. Cime se mjeri duzina duzi?
2. Koje su mjerne jedinice za duzinu -

koje koristimo?

3. Dali znate koja naprava sa crteza
sa desne strane moze da se iskoristi
za mjerenje veli¢ine ugla?

5 8 7 898 W

W
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Veli¢inu uglova izrazavamo
u stepenima oznacenim °.

Instrument za mjerenje veli¢ine
ugla je uglomjer.

centar




1. Nacrtaj dva oStra i dva tupa
zapisi je ispod njega.

Primjer 1. Izmjeri veli¢inu <AOB.

1) Postavi uglomjer na krak OA, tako da se
tjeme O poklapa sa centrom uglomijera.

Procitaj unutrasnju skalu, pocevsi od 0°
na desnoj strani uglomjera.

A
2) Broj uglomjera koji odgovara drugom
kraku je veli¢ina ugla.

. RNV (T
W \\\\\\\\\\ |
\\\\\\\\\\\\\ \10 80
<{AOB =37°

10
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Primjer 2. Izmijeri veli¢inu <COA?

1) Postavite uglomijer na krak OC,

A
tako da se tjeme O poklopi sa centrom

uglomjera. Citaj spoljasnu skalu, pocevsi
od 0° na lijevoj strani uglomjera.

je veli¢ina ugla.

0
2) Broj uglomijera koji odgovara drugi krak
{COA =143°

e e
\\\\\\\\\‘ \\ \ | I /// ’///// 7///
N 5 . Ty,
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ugla. Zatim izmjeri veli¢inu svakog ugla pomocu uglomjera |
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Primjer 3. Nacrtaj <{MON = 50°.
1) Nacrtaj prvo krak OM i postavi uglomjer

sa centrom u tjiemenu O.
2) Na unatrasnjoj skali pronadi velic¢inu
50°i oznaci tacku N. Q
N
Povezivanjem tacaka O i N dobija se g\\
drugi krak ON ugla MON. o
N 55\2
50°
0 M
2. Nacrtaj uglomjerom ugao od:
a) 25° b) 70° c) 90° ¢€) 160°
ravni ugao ima 180°. pravi ugao ima 90°. Q
B

]

puni ugao ima 360°.
(0] B
A

¥

A
B
nulti ugao ima 0°. osStar ugao je vedi od 0° tupi ugao je veci od 90°
i manji od 90°. manji od 180°.
B B
o A




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Dati su uglovi sa njihovim veli¢inama. Izmjerite uglove i utvrdite da li su tacne date
velicine.

a) b) 9]
121° ‘\
30° 105°

. U svesci nacrtajte uglove od 48°,95°i 135°.

w N

. Nacrtaj trougao u kome su svi uglovi ostri i drugi trougao u kome je jedan od uglova tup.
Izmjerite uglove oba trougla.

4, Bez mjerenja pokusajte da nacrtate ugao od: 45°, 10°, 120° i 150°, a zatim ih izmjerite
uglomjerom.

5. Procijeni veli¢inu svakog ugla. Zapisi u svesku. Zatim izmjeri uglomjerom uglove i provjeri
SVoju procjenu.

KOMPLEMENTNI | SUPLEMENTNI UGLOVI

Uvodna aktivnost

1. Sta podrazumijevamo pod aritmeti¢kim sabiranjem duzi? Kako bi aritmeti¢ki odredio zbir
duzi AB i CD datih na crtezu?

D

A B
C

2. Koliko bi iznosio zbir dva ugla ako jedan ima 50°, a drugi 100° ?

Dva ugla ciji je zbir 90° su komplementni uglovi.




Primjer 1. Koliko je zbir <DOC i <AOB datih na crtezu?

C C

700 o0 2
5 B B
20°
(@) O A

<AOB + <DOC =20° + 70° =90°

1. Odredi na kom su crtezu uglovi komplementni. Objasni tvoj odgovor.
b)

a) c) ¢)
> 1

Primjer 2. Odredi nepoznati ugao, ako se zna da su dati uglovi komplementni.

a) Uglovi su komplementni, znaci a + 3 = 90°
p=22°

o+ 22°=90°

o =90°-22° a
o =68°

Primjer 3. Koliki je zbir uglova <ABC i <PQR datih na crtezu?

CtP
< P
A
79° 101° R ’
B Q R

A BOQ
4CBA + <RQP =79°+101°=180°




2. Odredi na kom crtezu su uglovi suplementni. Objasni tvoj odgovor.

a)

b)
\Hsb/
. f 65°
. 118

¢)
163°
T~
121° 57°

Primjer 4. Odredi nepoznati ugao, ako se zna da su dati uglovi suplementni.

a) Uglovi su suplementni, znaci
o+ p=180°
o =34° a
34°+ B =180°
B =180°-34°
o =146°

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Prema crtezu, koji su dati parovi
uglova komplementni? M D ¢
a) <CAD, <DAM b) <BAC, <CAD

c) <DAM, <CAD €) <BAC, <DAM




2, Izra¢unaj komplementne uglove datih uglova.

a) 50° b) 41° c) 44° €) 65°
3. Odredi parove suplementntnih uglova.
a) 99°,81° b) 142°,58  ¢)95°,85° ¢€)67°133°
Prema podacima na crtezima u zadacima 4 i 5, odgovori na zahtjeve.
4, a) Odredi veli¢inu suplementnog ugla R
<SUR.

b) Odredi par komplementnih nesusjednih uglova.

¢) Odredi veli¢cinu komplementnog ugla
<QUT.

¢) Odredi parove suplementnih uglova.
5. a) Odredi dva para suplementnih uglova.
b) Odredi par suplementnih nesusjednih uglova.

¢) Odredi veli¢inu suplementnog ugla

<AFB.
¢€) Odredi veli¢inu komplementnog ugla
<CFD.
*6. Precrtaj crteze u svesku. Odredi nepoznate uglove na crtezima.
a) b) )
4\ q 128°
36° 76 -
- 90° B \
- 4g°/ 50

*7. IzraCunaj komplementne uglove a.i 3, ako o = .
*8. Od dva suplementna ugla, jedan je za 102° veci od drugog. Izracunaj veli¢ine uglova.

*9, Dva komplementna ugla se razlikuju za 78°. Izracunaj veli¢inu veceg ugla.

*¥10. Jedan ugao je pet puta vedi od njegovog suplementnog ugla. Izracunaj veli¢cinu manjeg
ugla.




*11. IzraCunaj nepoznati ugao
na crtezu.

*¥12. IzraCunaj nepoznati ugao
na crtezu.

SIMETRALA UGLA

Uvodna aktivnost

1. Podsjeti se $ta je simetrala duzi.
2. Kako crtamo simetralu duzi?

3. Kako da presje¢emo parce pice da bi
dobili dva jednaka komada?

4. Koliki su uglovi koje obuhvataju kazaljke
na satu na slici? Zasto?

Poluprava, koja pocinje od tjemena ugla, koja dijeli ugao na dva jednaka dijela je simetrala
ugla.

Simetrala ugla se jo$ naziva i bisektrisa ugla.




Primjer. Nacrtaj simetralu datog ugla uglomjerom.
1) Neka je dat <AOB.

()

A

3) Izra¢unavamo polovinu vrijednosti
ugla: 80°: 2 = 40°. Na uglomeru
oznacavamo tacku S kod 40°.
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2) Prvo mjerimo veli¢inu ugla,
<AOB = 80°

un\\m\\

opL oL\

>

4) Poluprava OS je simetrala <AOB.
Prema tome, <AOC = <COB

o A

1. Nacrtaj ugao i zatim crtanjem njegove simetrale podjeli ga na dva jednaka ugla.
b) p =49°
2. Nacrtaj proizvoljan tup ugao, a zatim ga podeli na Cetiri jednaka dela.

a) a=60°

€)y=110°

3. Nacrtaj proizvoljni <AOB i zatim nacrtaj njegovu simetralu. Na simetrali izaberi tacke M
i N. Za svaku ta¢ku izmjeri njeno najkrace rastojanje do krakova <AOB. Sta primecujes?
Objasni tvoj odgovor.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Nacrtaj komplementni ugao ugla a = 56°. Zatim ga, podijeli na dva jednaka ugla.

2. Nacrtaj proizvoljni tup ugao i podijeli ga na dva dijela, tako da, jedan dio bude tri puta maniji

od drugog.




3. Nacrtezu:
- poluprava OS je simetrala <AOB = 80°
- poluprava OS je simetrala <AOD = 56°

IzraCunaj uglove:

a) <AOC b) <<SOD
c) <DOC ¢) <SOC
¢) <SOB

*4. Na crtezu:
- poluprava OS je simetrala <POT i <POS = 60°
- poluprava OQ je simetrala <POR = 90°
- poluprava OU je simetrala <SOR

Izracunaj uglove:

a) <POT b) <POQ
c) <UOR ¢) <QOR
¢) <POU

KRUZNICA. KRUG

Kruzna fantazija. Zamisli da imas stari sat sa samo jednom kazaljkom. Zatim zamisli da si
stavio kap crvene boje na kraj kazaljke. Pomjeri strelicu i napravi cio obrtaj. Kakav oblik ¢e
se dobiti od traga crvene boje?

Zatim zamisli da je cijela kazaljka obojena zutom bojom i pomjeri je pritom tako da ponovo
napravis$ pun obrtaj. Kakav je oblik sada opisala kazaljka?

Razgovaraj sa ostalim u¢enicima: Koja je razlika izmedu ova dva oblika?




Kruznica je skup svih ta¢aka u ravni, koje
su podjednako udaljene, odnosno koje su
na jednakoj udaljenosti od date tacke u toj
ravni.

Kruznica

dijametar

Kruznica je 2D oblika u ravni sastavljen od
kruga i njegovog unutrasnjeg dijela.

Kruznica

dijametar

Krug i kruZnica su potpuno definisani ako su im poznati centar i njihov radijus. Krug sa centrom
O i radijusom r obi¢no se oznacava sa k(O, r), a krug K (O, ).

Elementi kruznice i kruga

Centar je tacka od koje su sve tacke kruznice podjednako udaljene.

Obi¢no centar kruga oznacavamo tackom O.

Radijus je rastojanje, odnosno duzina duzi od centra do bilo koje tacke kruznice.

Radijus oznacavamo slovom Rilir.

Tetiva je duz Cije su krajnje tacke jedne kruznice.

Tetivu oznac¢avamo slovom t ili krajnjim tackama koje leze na kruznici.

Dijametar je tetiva koja prolazi kroz centar jedne kruznice.

Dijametar oznacavamo slovom d ili sa krajnjim tackama koje leze na kruznici.




Primjer 1. Prema crtezu napisi duzi koje su:

a) radijus
b) dijametar

c) tetiva

m
a) radijusi su: OA, OB, OS Cw
S
D

B

b) dijametar je AB
¢) tetiva CD i dijametar AB

Primjer 2. Kolika je duzina duzi MN na crtezu?

Duz MN je dijametar

kruznice k(O, r). ‘ N

MN =OM + ON .

OM=ON=r

Dobijamo MN =r+r=2r .
M

Dijametar jedne kruznice je dva puta veci dijametar te kruznice, odnosno d = 2r.

1. IzraCunaj dijametar kruznice, ako je njen radijus:

a)r=5cm b)r=8,6dm c)r=66,3mm
2, IzraCunaj radijus kruznice, ako je njen dijametar:
a)d=25dm b)d=16,8cm c¢)d=56,6 mm

Instrument za crtanje kruga je Sestar.
Da bi mogli da nacrtamo kruznicu, potrebno je
zadati njen centar i radijus.
olovka igla




Primjer 3. Nacrtaj kruznicu sa centrom O i radijusom 3 cm, k(O, 3).

1) Sestar otvaramo
koliko je veli¢ina
radijusa, 3 cm.

centar O i crtamo

uO.

2) U ravni, obiljezavamo

polupravu sa pocetkom

R
2 5 4

Ocm 1

0
|
2 3 4

Ocm 1

Nacrtali smo kruznicu k sa centrom O i radijusom 3 cm.

Ovu kruznicu mozemo da zapisemo i k (O, 3 cm).

Krug koji odgovara kruznici k
zapisujemo K(O, 3 cm).

3) Iglu Sestara staljamo
u centar O, a olovkom
crtamo kruznicu. Otvor
je onoliki kolika je
veli¢ina radijusa.

Primjer 4. Na crtezu su predstavljeni krug Ki kruznica k sa centrom u O i radijusom R.

Odredi tac¢nost iskaza.
a)ClK b) TL K c)STkN
¢) AB [k ¢)CDI 1K d) MK

a) Tacno, C pripada i kruznici i krugu.
b) Ta¢no, T pripada krugu.
c) Tacno, S pripada krugu.

¢) Netacno, dijametar AB pripada krugu,
ali ne i kruznici. Tacke A i B pripadaju i
kruznici i krugu.

¢) Tacno, tetiva CD pripada krugu, tacke Ci D pripadaju i kruznici i krugu.

d) Netacno, M je van kruga.




ZADACI ZA VJEZBANJE

1.

Prema crtezu, odredi ta¢nost C
iskaza: B/‘\ D

a) BL je dijametar
b) AO je radijus

¢) MN je tetiva

¢) CK je dijametar

€) FG je dijametar
d) OG nije radijus

. Nacrtaj kruznicu sa:

a) radijusom 2 cm b) dijametrom 30 mm

. Date su tacke A i B u ravni. Nacrtaj kruznice:

a) k(A, AB) b) k(B, AB)

. Nacrtaj K(O, 25 mm), a zatim:

a) Povuci tetivu AB = 2cm. Da li je to najduza tetiva koju moze$ da nacrtas?

b) Nacrtaj najduzu tetivu i zapisi njenu duzinu. Sto primjecujes?

. Koliko iznosi dijametar jedne kruznice, ako je njen radijus:
a)7cm b) 2dm c) 25 mm
. Koliko iznosi radijus jedne kruznice, ako je njen dijametar:
a)12cm b) 28 mm c)4dm




UZAJAMNI POLOZAJ TACKE | KRUZNICE
| PRAVE | KRUZNICE

Uvodna aktivnost

Dejan je dobio dva zadatka.

Da li imas$ drugo rjeSenje?

2. NDa nacrta pravu i kruznicu.

Da li imas$ drugo rjeSenje?

Njegovo rjesenje je dato na crtezu.

1. Da nacrta kruznicu i da izabere tacku.
Njegovo rjesenje je dato na crtezu.

Uzajamni polozaj tacke i kruznice

Tacka AleZiu
unutrasnjosti kruznice.

Tacka A lezi na kruznici.

Tacka A lezi van kruznice.

A. l
k




Primjer 1. Prema crtezu, odredi:

a) tacke koje pripadaju kruznici

b) tacke koje pripadaju van kruznice

c) tacke koje pripadaju unutrasnjosti kruznice

a) M, Ti F pripadaju kruznici

b) Ai D pripadaju van kruznice

c) N, Oi B pripadaju unutrasnjosti kruznice

1. Pazljivo razmotri sva tri slu¢aja medusobnog poloZaja tacke A i kruznice k, datoj gore. Izmjeri
rastojanje od centra O kruznice k do tacke A u sva tri slu¢aja (kada je A unutar kruznice, na

o>

kruznici i van kruznice). Sta primjec¢uje$? Objasni svoj odgovor.

Uzajamni polozaj prave i kruznice

Prava i kruznica nemaju
nijednu zajednicku tacku
- prava je van kruznice.

a

Prava i kruznica imaju 1
zajednicku tacku - prava
dodiruje kruznicu.

(tangenta)
a

Prava i kruznica imaju 2
zajednicke tacke - prava
presjeca kruznicu.

(sekanta)
a
N

Primjer 2. Prema crtezu, gdje je O centar kruznice k, odredi:

a) koja prava ima jednu zajednicku tacku sa kruznicom k?

b) koja duz je dijametar kruznice k?

¢) koja duz je radijus kruznice k?

€) koja prava ima dvije zajednicke tacke sa kruznicom k?

¢) uzajamni polozaj prave ti kruznice k.




a) Prava n ima jednu zajednicku tacku A sa kruznicom k.

b)BC je dijametar kruznice k.
¢) OB i OC su radijusi kruznice.
¢) Prava m ima dvije zajednicke tacke sa kruznicom k.

¢) Prava t i kruznica k nemaju nijednu zajednicku tacku.

2. Nacrtaj kruznicu k (O, 2 cm) i pravu p koja sa kruznicom ima jednu zajednic¢ku tacku. Koliko
iznosi rastojanje od prave p do centra O kruznice?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Prema crtezu, odredi koji je iskaz tacan.
a) tacke A i B pripadaju kruznici
b) prava b ima jednu zajednicku tacku sa kruznicom
¢) prava m sjece kruznicu u dvije tacke
¢) tacke M i D pripadaju kruznici
¢) prava MD ne sjece kruznicu

d) tacke N i S leze van kruznice C

°C

2, Dat je krug K(O, 4 cm) i prava koja sjece krug K. Kolika je duzina duzi koja je presjek prave i
kruga K? Koliko je rastojanje od centra kruga do prave?

3. Data je kruznica k(O, 3 cm) i prava b. Nacrtaj tri uzajamna polozaja izmedu kruznice i prave.
Sta se moze redi za rastojanje od centra O na kruznici do prave b za svaki uzajamni polozaj
prave i kruznice? Objasni tvoj odgovor.

*4, Tacka M pripada krugu K(O; 3,5 cm) i ne pripada kruznici k(O; 3,5 cm). Napravi crtez. Ako
prava s prolazi kroz tacku M, koja je presjek izmedu:

a) prave i kruga?

b) prave i kruznice?




MEDUSOBNI POLOZAJ DVIJE KRUZNICE

Uvodna aktivnost

svake dvije kruznice.

1. Izbroj po koliko zajednickih tacaka imaju

PPy

tacke?

2. Da li kruznice na crtezu imaju zajednicke

e

Kruznice nemaju zajednicke
tacke - one su van jedna

od druge ili su unutar jedna
druge.

O
G

Kruznice imaju 1 zajednicku
tacku - dodiruju se izvani
ili iznutra.

B

Kruznice imaju 2 zajednicke
tacke - sjeku se.

B

Primjer 1. Prema crtezu odredi
medusobni poloZaji kruznica k,, k, i k..

Kruznice k, ik, se sjeku.

Kruznice k, i k, se dodiruju spolja.

Kruznice k, i k, nalaze se jedna izvan
druge i nemaju zajednickih tacaka.




2. Odredi uzajamni polozaj kruznica k , k, i k, datih na crtezima.
a)

3. Nacrtaj proizvoljnu pravu p i tacku M € p. Nacrtaj kruznice koje dodiruju pravu p, a njihovi
centri su na udaljenosti na 2 cm od M. Koliko ima takvih kruznica?

4. Iskoristi crteziistrazi koliko je rastojanje izmedu centara krugova i njihovih radijusa u svakom
medusobnom polozaju.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Nacrtaj kruZnice k (O, < 3,5 cm) i k,(O,, 2 cm), tako da:
a) se sjeku b) se dodiruju sa spoljasne strane
¢) su jedna u drugoj

2. lIzaberi tacku S, a zatim odredi skup svih tacki koje su na rastojanju od S:
a) 26 mm b) 3cm 3mm

3. Nacrtaj duz PQ sa duzinom 6 cm, a zatim nacrtaj kruznicu koja ¢e prolaziti kroz tacke Pi Qi
dodirivati jednu kruznicu iznutra u tacki P, a drugu kruznicu spolja u tacki Q..

4, Date su dvije paralelne prave m i n. Nacrtaj kruznicu koja ¢e dodirivati te prave.




*5. Koji od iskaza je tacan? Objasni tvoj odgovor.

a) Ako tacka pripada unutradnjosti jednog kruga, onda je njeno rastojanje do centra
manje od njegovog radijusa.

b) Ako tacka kruga K(O, r) ne pripada kruznici k(O, r), onda njeno rastojanje od O e vece od
r.

*6. Koliko je rastojanje izmedu centara kruznica k,(O,, 3,5 cm) i k,(O,, 2 cm) ako su one:
a) dodiruju spolja?
b) dodiruju iznutra?
¢) van jedna od druge i nemaju zajedni¢u tacku?

*7.Nacrtaj tri kruznice koje imaju zajednicki centar u tacki O i imaju razliciti radijus. Kakav je
uzajamni polozaj ovih kruznica? Ove kruznici se nazivaju koncentri¢ne kruznice.

MNOGOUGAONICI

Uvodna aktivnost

U parovima, igrajte igru pogadanja imena datog mnogougaonika. Prvi u¢enik u paru upisuje
naziv jednog mnogougaonika u svesku, a drugi mu postavlja pitanja o stranicama (broj,
duzina), uglovima (broj, veli¢ina) na koja prvi u¢enik moze odgovoriti samo sa DA ili NE. Drugi
ucenik mora da pogodi najvise 5 postavljenih pitanja na to koji je mnogougaonik njegov
prijatelj iz para zamislio. Tada se uloge mijenjaju.

Primjer 1. Na crtezu su date Cetiri izlomljene linije. Koja od njih je:
a) otvorena b) zatvorena

A /

Otvorene izlomljene linije suAi C.

N

Zatvorene izlomljene linije su B i C. Koja je razlika

izmedu izlomljene linije B i izlomljene linije C? Kod _\,
izlomljene linije B nema nesusjednih duzi koje se _

sjeku, za razliku od izlomljene linije C gdje postoje Prostu i zatvorenu
takve duzi. Za izlomljene A i B kazemo da izlomljenu liniju nazivamo
su proste izlomljene linije (za razliku od Ci C mnogougaonom linijom.

koje nisu proste).




Primjer 2.

Na koliko dijela dijeli ravan mnogougaona linija B iz Primjera 1?7

Mnogougaona linija B dijeli ravan na dva dijela i to unutrasnji dio i spoljasni dio.

2D-oblika obrazovan mnogugaonom
linijom i njegovim unatrasnjim dijelom
naziva se mnogougaonik.

spoljasni dio

unutrasnji dio

Mnogougaonici imaju jednak broj stranica, uglova i tjemena. Uglovi oblikovani od susjednih
stranica mnogougla koje se nalaze u njegovoj unutrasnjosti povrsine nazivaju se unutrasnji
uglovi mnogougla, a njihovi uporedni uglovi se nazivaju spoljasnji uglovi mnogougla.

Prema broju uglova (strana, tjemena) mnogougaonike dijelimo na: trougao, ¢etvorougao,

petougao, sestougao, sedmougao, 0smougao...

MNOGOUGAONIK

TROUGAO CETVOROUGAO
1. Odredi:

a) Koliki je najmaniji broj strana jednog mnogougaonika?

N,

L

PETOUGAO SESTOUGAO

b) Koji je najvedi broj strana jednog mnogougaonika?

2. U tvojoj svesci imenuj date mnogougaonike.

[
©




Primjer 3. Kako mozemo klasifikovati mnogouglove iz zadatka 2?

Podsjetimo se da je mnogougao sa jednakim stranicama i jednakim uglovima pravilan
mnogougao. Zatim ¢emo grupisati mnogougaonike iz zadatka 2 u dvije grupe: pravilni i

nepravilni mnogouglovi.

Napravi tabelu u svesci i rasporedi mnogougaonike iz zadatka 2 na pravilne i nepravilne

mnogougaonike.

Primjer 4. Kako moZemo da klasifikujemo trouglove?

Trouglove klasifikujemo:

prema uglovima

prema stranama

ostrougli - svi
uglovi su o3tri

raznostranicni
— sve strane su
razli¢ite po duzini

pravougli - jedan
ugao je prav.

Qﬂ?
Strane koje oblikuju 0'3"‘\
pravi ugao se zovu '
katete, a treca
strana se zove
hipotenuza

)

kateta

kateta

jednakokraki —
dvije strane imaju
jednake duzine i
zovu se kraci

treca strana ima
razli¢itu duzinu i
Zove se osnova

NS
VSb

osnova

tupougli - jedan
ugao je tup

jednakostranic¢ni
— sve strane imaju
jednake duzine




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odredi kakav je svaki trougao prema stranama i uglovima.

a) b)

U zadacima od 2 do 6 odredi tacan odgovor.

2, Koji trougao ima 3 ostra uglai 3 jednake
strane?

a) ostrougli jednakokraki trougao
b) ostrougli raznostrani¢ni trougao
¢) tupougli jednakostrani¢ni trougao
€) ostrougli jednakostrani¢ni trougao
4. Koji trougao ima 3 ostra ugla i 2 jednake
strane?
a) ostrougli raznostrani¢ni trougao
b) ostrougli jednakokraki trougao

¢) ostrougli jednakostrani¢ni trougao

¢) pravougli jednakokraki trougao

. Koji trougao ima ta¢no 1 pravi ugao i
nema jednakih strana?

a) tupougli jednakokraki trougao
b) pravougli jednakokraki trougao
) pravougli raznostrani¢ni trougao

€) ostrougli raznostrani¢ni trougao

. Koji trougao ima 1 tupi ugao i 2 jednake

strane?

a) tupougli raznostrani¢ni trougao
b) tupougli jednakostrani¢ni trougao
c) ostrougli jednakokraki trougao

¢€) tupougli jednakokraki trougao




6. Koji Cetvorougao ima dva para paralelnih strana?

/ I b) D
I
) :: & / \
*7. Klasifikuj date mnogouglove. Napisi kriterijume po kojima si izvrsio klasifikaciju.

U
/£

=
(=




DIJAGONALE MNOGOUGLA

Uvodna aktivnost

1. Kuce kojih porodica su u istoj ulici?
2. Kuce kojih porodica nisu susjedne?

3. Koji mnogougaonik oblikuju kuce, ako ih
zamisl$ kao tjemena tog mnogougaonika?

4. Nacrtaj ga u svoju svesku.

Primjer 1. Razgledaj ¢etvorougao ABCD. C
Koja tjemena su susjedna, a koji su nesusjedna?

Tjeme A ima dva susjedna tjemena Bi D i jedno
nesusedno tjeme C. B

A

Susjedna tjemena u mnogougaoniku su tjiemena koja leZe na istoj strani mnogougaonika.

Nesusjedna tjemena su tjemena koja ne leZe na istoj strani mnogougaonika.

Duz cije su krajnje tacke dva nesusjedna tjemena jednog mnogougaonika naziva se
dijagonala tog mnogougaonika.

U cetvorouglu ABCD ima dvije dijagonale ACi BD.




Primjer 2. Odredi dijagonale mnogougaonika.
a)p G N b)p < 9] A

N/
G B
E |
F
T S M A
B E N /c
Dijagonala je samo N .. NN
duz PM Dijagonale su duzi: D
ACiBD
Dijagonale su duzi:
AD, CEi AC
Kako da izra¢unamo koliko dijagonala ima u svakom mnogouglu?
mnogougaonik; broj dijagonale iz jednog ukupni broj dijagonala
tjemena tjemena
trougao;
3 tjemena

nema suprotnih tjemena -

. nema dijagonala
nema dijagonala

Cetvorougao; 1 dijagonala 2 dijagonale
4 tjemena




petougaonik; 2 dijagonale 5 dijagonale
5 tjemena
D D D
E C E C Em
A B A B A B
Sestougaonik; 3 dijagonale 9 dijagonale
6 tjemena
G G G
F D F D F D
A C A C A C
B B B
sedumougaonik; 4 dijagonale 14 dijagonale
7 tjemena
G G
F D F D
T C T C
A B A B

Broj dijagonala iz jednog tjemena u mnogougaoniku izracunavamo

broj dijagonala 1 tjeme = broj tjemena - 3

Ukupan broj dijagonala u mnogugaoniku racunamo

ukupan broj dijagonala =

(broj tjemena - 3)- broj tjemena

2




Primjer 3.

Koliko ukupno dijagonala mogu da se povuku u:

a) osmougaoniku b) dvanaestougaonik
broj tiemena je 8 broj tiemena je 12
ukupan broj dijagonala = ukupan broj dijagonala =
(broj tjemena - 3) = brojtjemena _ (broj tjemena - 3) = broj tjemena _
2 2
8-3)+8 . 12-3).12 _9.12 _ 108
( 2) :578:?:20 MAHei2 22 s

1. Koliko ukupno dijagonala moze da se povuce u:

a) desetougaoniku b) sedamnaesetougaoniku

Primjer 4.

Odredi mnoguagaonik ako iz jednog njegovog tjemena mogu da se povuku:

a) 7 dijagonala b) 12 dijagonala

broj dijagonala iz 1 tjemena = broj dijagonala iz 1 tjemena =

broj tjemena - 3 broj tjemena - 3

broj dijagonala iz 1 tiemena =7 broj dijagonala iz 1 tjemena =12

7 = broj tiemena - 3 12 = broj tiemena - 3
brojtjemena=7+3 broj tjemena=12+3

broj tiemena =10 broj tjemena =15

mnogougonik je desetougaonik mnogougaonik je petnaestougaonik

2, Odredi mnogougaonik ako iz jednog njegovog tjemena mogu da se povuku:

a) 15 dijagonala b) 22 dijagonala

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odredi ukupan broj dijagonala u:
a) osmougaoniku b) dvadesetpetougaoniku
2, Odredi mnogougaonik u kome iz jednog tjemena mogu da se povuku:
a) 11 dijagonala b) 20 dijagonala
*3. Koliko strana ima mnogougaonik koji ima ukupno 5 dijagonala?
*4, Jedan mnogougaonik ima dva puta vise dijagonala nego strana. Koji je to mnogougaonik?

*5. Jedan mnogougaonik ima Sest puta vise dijagonala nego strana. Koji je to mnogougaonik?




VISINA TROUGLA. ORTOCENTAR

Uvodna aktivnost

Napisi ukratko korake za odredivanje 0
rastojanja od tacke O koja ne lezi
na pravir, do te praver.

PN M

tjiemena prema suprotnoj strani zove se visina trougla.

Duz cije je su krajnje tacke jedno tjeme trougla i podnozna tacka normale spustene iz tog

Na crtezu je prikazana visina
od tjemena C prema strani AB.

Trougao ima tri visine.

Visine trougla se sjeku u jednoj tacki.

C
ortocenatar visina
Presecna tacka visine je
ortocentar trougla.
Na crtezu je ortocenatar
oznacen tackom N.
A B

Primjer. Nacrtaj visine i ortocentar u:

a) pravouglom trouglu b) tupouglom trouglu.

a) U pravouglom trouglu dvije visine se podudaraju sa dvije uzajamno normalne strane u
trouglu.




Ortocentar u pravouglom C
trouglu podudara se sa
tjemenom kod pravog ugla. visina prema
strani AB
visina prema
strani BC
ORTOCENTAR —> B

!

visina prema AC

b) Da bi odredili ortocentar
tupouglog trougla, treba da

visina prema AC

visina prema
produzimo visine van trougla. strani AB
Ortocentar je van trougla.
A _ B
visina prema /
strani BC

ORTOCENTAR ——»+

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Nacrtaj ortocentar u:

a) oStrouglom trouglu b) pravouglom trouglu ¢) tupouglom trouglu
2. Prema crtezu odredi visinu prema trazenoj strani.
a) Prema strani NP A
u trouglu MNP T
\B
S
A
M N




b) Prema strani CD
u trouglu BCD

A B

3. Nacrtaj jednakokraki trougao i povuci visine od tjemena osnove tog trougla. Izmjeri i zapisi
njihove duZzine. Sta primjecujes?

4. Nacrtaj raznostrani¢ni trougao i nadi njegov ortocentar. Zapisi ih po velicini, pocevsi od
najmanje— duzine strana i pocevsi od najvece - visine tog trougla. Sta primjecujes?

TEZISNA LINIJA U TROUGLU. TEZISTE

1. Nacrtaj trougao.

2. Obelezi tiemena trougla.

3. Svakoj strani trougla nadi sredisnju tacku.

4. Svako tjeme trougla povezi sa sredisnjom tackom suprotne strane.

Sta primjecujes? Da li je isto dobio i tvoj drug ili tvoja drugarica?

Duz cije krajnje tacke su jedno tjeme trougla i
srediSnja tacka suprotne strane tjemena zove
se teziSna linija.

tezisna linija

Na crtezu je prikazana tezisna linija CD dobijena
povezivanjem tjemena C sa sredisnjom tackom
strane AB.

Tezi3na linija djeli odgovarajucu stranu na dva
jednaka dijela. Na crtezu, AD = DB.

Trougao ima tri teZiSne linije koje se sjeku u jednoj
tacki.

Presjecena tacka tezisne linije je teziste trougla.




Primjer 1. Nacrtaj teziSne linije u jednakostrani¢nom i u jednakokrakom trouglu.

jednakostranicni trougao jednakokraki trougao
c Tezisne ¢ Tezidna linija
linije prema prema osnovi
stranama se se podudara sa
podudaraju sa odgovaraju¢om
F D odgovaraju¢im F D visinom.
visinama.
TeziSte se
podudara sa
" 4 " ortocentrom. " a "
A L B A L B

1. Nacrtaj pravugli trougo. Nacrtaj tezisne linije trougla.

Primjer 2. Duz NL je tezi$na linija u trouglu KLM. Odredi duzinu KN, ako KM = 18cm.
NL je tezidna linija trougla KLM

M
odnosno KN = NM.
Duzina duzi KN je polovina
duzine duzi KM. N
Prema tome, KN=18:2=9cm.
K L
C
Z D \
A B

2. Duz AD je tezi$na linija trougla ABC.
Odredi duzinu (BC), ako BD =5 cm.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Koje su prema crtezu duzi za trougao ABO:
a) tezisna linija prema strani AB

b) visina prema strani AB




2, Nacrtaj proizvoljno AABC, a zatim odredi njegovo teziste.

3. Prema crtezu i datim podacima, odredi duZzine trazenih duzi.
a) U trouglu SQP, duz PR je tezisna linija  b) U trouglu RST, duz SV je tezisna linija

prema strani SQ. Odredi duzinu duzi ‘prema strani RT. Odredi duzinu duzi
SQ, ako RQ =5,4 cm. RT,ako=16,6 cm.
P v T
R
S S
R Q §

*4,U trouglu ABC, duzi CF i AD su
teziSne linije prema stranama AB i
BC, odgovarajuce. Ako AF = 6,2 cm i
BC = 16,8 cm, odredi duzine : D

a) duzi AV
b) duzi BD i DC

*5. Nacrtaj pravougli jednakokraki trougao i nacrtaj visinu i tezisnu liniju prema najvecoj strani.
Sta mozes da zakljucis za te dvije duzi?

OPISANA KRUZNICA KOD TROUGLA

Uvodna aktivnost

Razgledaj date kruznice. Procijeni koju kruznicu moze$ da postavi$ na trougao, tako 3to
njegova tjemena leze na kruznici?

OO




Opisana kruznica oko trougla je
kruznica koja prolazi kroz tjeme tog
trougla.

Centar opisane kruznice je presjecna
tacka simetrale strane trougla.

Radijus opisane kruznice je rastojanje
od centra do kojeg bilo tjemena trougla.

Kako da nacrtamo opisanu kruznicu oko trougla?

Primjer 1. Opisi kruznicu oko AABC.

Da bi nacrtali kruznicu oko AABC
potrebno je da odredimo centar
i radijus kruznice.

Dat je AABC.

Crtamo simetrale strana AABC.

Presjecna tacka simetrala strana AABC
je centar opisane kruznice i oznacen
jesaO.

centar
opisane
kruznice

radijus
opisane
kruznice




Svaka od duzi OA, OB, OC je radijus opisane
kruznice OA= OB= OC= R. Znac¢i da bi nacrtali
opisanu kruznicu oko AABC treba da postavimo
iglu Sestara u tacku O i da otvorimo Sestar do
jednog od tjemena na tom trouglu.

1. Nacrtaj opisanu kruznicu oko pravouglog trougla.
a) Gdje lezZi centar opisane kruznice?

b) Koja je veza izmedu radijusa i najvece strane prvouglog trougla?

2. Nacrtaj opisanu kruznicu oko tupouglog trougla.

Gdje lezi centar opisane kruznice?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Nacrtaj opisanu kruznicu u:
a) ostrouglom AABC
b) pravouglom AMNR, sa pravim uglom u tjemenu N
¢) tupouglom ASPT, sa tupim uglom u tjemenu P.

U zadacima 2, 3 i 4 odredi ta¢ne odgovore prema podacima na crtezima.

2. Tac¢ka O trougla ABC je:
a) centar opisane kruznice

b) teziste

c) ortocentar L




3. Tacka X za AABC je:

a) centar opisane kruznice

b) teziste
c) ortocentar
4. TackaY za AABC je:
a) centar opisane kruznice 70
C
b) teziste
A
c) ortocentar
40°
N A
or
50 Il ﬁ Il 9
B T T C

UPISANA KRUZNICA U TROUGLU

Sanela i Jane su vlasnici konkurentskih
hotela. Istrazivali su na kojoj lokaciji da
izgrade svoje hotele da bi imali vecu
zaradu. Sanela misli da je bolje da njen
hotel bude na istom rastojanju od svih
objekata na crtezu, pa je zato izgradila
hotel u mjestu S. Jane misli da je bolje
da hotel izgradi tako $to ¢e biti na istom
rastojanju od svake ulice u okolini.
Pomozi Janetu da izabere mjesto na
kome ¢e izgraditi svoj hotel.




Upisana kruznica u trouglu je kruznica koja dodiruje strane trougla.

C
upisana
Centar upisane kruznice je tacka radijus kruznica
presjeka simetrala ugla trougla. opisane
kruznice ceptar
upisane

. ) L kruznice
Radijus upisane kruznice

je rastojanje od centra
do bilo koje strane trougla.

Kako da nacrtamo upisanu kruznicu?

Da bi nacrtali kruznicu potrebno je da odredimo centar i radijus kruznice.

Primjer 1. Dat je AABC. Nacrtaj upisanu ¢
kruznicu AABC.

Neka je dat AABC.

Crtamo simetrale uglova AABC.

Tacka presjeka simetrala uglova
AABC je centar upisane kruznice
i oznaCavamo ga sa V.

Crtamo rastojanje od centra V do strana AABC. Iglu 3estara zabadamo u tacku V
i Sestar otvoramo toliko koliko je rastojanje od centra V do svake strane trougla
VV, = VV, = VV, =ricrtamo kruznicu.




Pazi: Rastojanje od centra do strana
je duz koja je uzajamno normalna
svakoj strani.

1. Nacrtaj pravougli trougao i upisanu kruznicu u trouglu.

2. Nacrtaj tupougli trougao i upisanu kruznicu u trouglu.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Nacrtaj opisanu kruznicu u: a) ostrouglom trouglu ABC
b) pravouglom trouglu MNR, sa pravim uglom u tjemenu N
) tupouglom trouglu SPT, sa tupim uglom u tjemenu P.

2. Nacrtaj upisanu i opisanu kruznicu kod jednakostrani¢nog trougla KXY. Sta moze$
zakljuciti u vezi centara obe kruznice?

3. Tacka N za AABC je:
a) centar opisane kruznice
b) teziste
) centar upisane kruznice

¢) ortocentar

4, 4, Prepisi tekst zadatka u svesci i
dopuni da bi bilo ta¢no.

a) Trougao ABC je
trougao.

b) Tacke D, Fi M su
na i AABC.

) Tacka M je D
na AABC. N

€) Crvene duzi su
na te AABC. C : B

€) Zelene duzi su
itackaKje na AABC.




ODNOS STRANA | UGLOVA U TROUGLU

Da razgledamo AABC.

Strane obiljezavamo odgovarajuce tjemenima:
« suprotno od tjemena A je strana a
a « suprotno od tjemena B je strana b
b « suprotno od tjemena C je strana c

— Izmjeri strane AABC i poredaj ih po duzini,
pocevsi od najmanje.
A m B - lzmjeri uglove AABC i poredaj ih po velicini,
pocevsi od najmanjeg.
Sta primjecujes?

Za svaki trougao vazi pravilo: Nasuprot vece strane lezi veci ugao.

Primjer 1.
a) Koji je ugao najmaniji u AABC?

Prema pravilu strana i uglova u trouglu,
najmanja strana je strana AB = 6 cm.

Nasuprot strane AB je ugao u tjemenu C,
sto znaci najmaniji je ugao C.

b) Poredaj uglove na AMNL, pocevsi od najmanjeg.

Prvo treba da poredamo duzine strana AMNL,
pocevsi od najmanje strane:

38 mm, 40 mm, 44 mm

Prema pravilu strana i uglova u trouglu, uglovi
poredani od najmanjeg su: <L, <N, <M.

A
&
2 %
3
e 7cm ¢
M
23 00
>
2 3
g
"




1. Prema crtezima:

a) poredaj po veli¢ini uglove b) odredi najmanji ugao u ACDF.
APQR, pocevsi od najveceg.
D
<& 27
C C/
N 2
F
C 36cm
Vazi i obratno pravilo od onoga koje je bilo dato na pocetku, odnosno:
Nasuprot veceg ugla u jednom trouglu lezi veca strana.
Primjer 2.
a) Koja strana je najveca u AMNL?
Prema pravilu za uglove i strane u trouglu, 4° 4oL
najveci ugao je <M = 84°.
Nasuprot <M je strana NL, $to znaci
da je najveca strana NL. 55°
N
R
</
53°

b) Poredaj duzine strana AMPR, pocevsi od najvece.

Prvo treba da poredamo uglove po velicini,
pocevsi od najveceg ugla: P 73°

73°,54°,53°

Prema pravilu za uglove i strane u trouglu,
strane poredane od najvece su : RM,PR, PM.

54°
N
M




2. Prema crtezima:

a) poredaj duzine strana ADEF, b) odredi najmanju stranu u AKLJ
pocevsi od najmanje J
[> o
350 77
380N
[2°7 60° 43°
F K L
ZADACI ZA VJEZBANJE
1. Prema crtezima:
a) poredaj po velic¢ini uglove, b) poredaj po veli¢ini uglove,
pocevsi od najmanjeg. pocevsi od najveceg.
22 mm M A 33cm
2, Prema crtezima:
a) poredaj duzine strana trougla, b) odredi najmanju stranu trougla
pocevsi od najmanje
D C
42° N

48°

B

3. Nacrtaj AMNP tako $to <M = <P, a zatim izmjeri duZine strana nasuprot ta dva ugla. Sta
primjecujes? Kakav trougao se dobija?




*4, Na crtezima su dati trouglovi sa duzinama njihovih strana. Za svaki trougao su date veli¢ine
unutrasnjih uglova. Odredi veli¢ine svakog ugla odgovarajucih stranama trougla.

a) 43°,90°, 47° b) 65°, 76°,39° c) 45°,105° 30°
N
S
& &
9
K
M 65 <M 45 mm
ZBIR UGLOVA U TROUGLU
Uvodna aktivnost
A

» Na papiru nacrtaj trougao kao na crtezu. C
+ Isjeci trougao od papira i isjeci: ugao CAB,

ugao ABCiugao BCA. 180°
+ Zatim, namjesti uglove da imaju zajednicko

tjeme i da su susjedni uglovi. > m
+ Kakav ugao oblikuju tri ugla zajedno?
+ Koliko stepeni ima ugao koji se oblikuje

od tri ugla trougla? B
Zbir unutradnjih uglova u trouglu je 180°.
Primjer 1. Provjeri da li su dati uglovi, uglovi u trouglu.
a) 86° 53°, 41° b) 28°, 64°, 100°

Da provjerimo zbir uglova Da provjerimo zbir uglova

86°+ 53°+41°=180° 28° + 64°+ 100° = 192°

Dati uglovi mogu da budu uglovi Zbir je veci od 180° znaci dati uglovi ne

trougla. mogu da budu unutrasnji uglovi trougla.




Primjer 2. Prema podacima na crtezu, odredi veli¢inu nepoznatog ugla u trouglu.

Poznata su dva ugla AMNP

IM =47°i <P =86° X
Treba da odredimo velic¢inu <N. 86°
Zbir tri ugla je 180°

M+ <IN+ <P =180°

Mijenjamo za poznate uglove

47°+86°+ <N =180° M
133°+ <N =180°

<N =180°-133°

AN =47°

47°

=z

1. Prema podacima na crtezu, T
odredi veli¢inu nepoznatog 118°
ugla u trouglu.

33°
S

Primjer 3. Odredi uglove AABC prema podacima na crtezu.

AABC je jednakokraki trougao, uglovi nasuprot @
krakova su jednaki medu sobom.

Prema tome, ako a = 36°, onda e 3 = 36°.

Ugao y cemo izrac¢unati, znajuci
da je zbir uglova u trouglu 180°.

o+ p+y=180°

36° +36° + y = 180° A B
72° +v-180°

y=180°-72°

y=108°




2. Odredi uglove AABC prema ¢

podacima sa crteza.

Svaki trougao ima 3 unutrasnja
uglai 3 spoljasna ugla.

Kod trougla ABC:
Unutrasnji uglovi su a (alfa), B (beta) i y (gama)

spoljasni uglovi su

a, (alfa jedan), B, (beta jedan) iy, (gama jedan) unutraéniji

3. Razgledaj paZljivo crtez. uglovi

Kolikojea+a,,B+B,,y+V,? spoljani ugao

U svakom trouglu , zbir unutrasnjih i odgovarajuceg
spoljasnjeg ugla je 180°.

Na crtezu je prikazan AABC sa njegovim unutrasnjim
uglovima i odgovarajuc¢im spoljasnim uglovima.

Za uglove vaze svojstva:

a+a =180°
B+pB,=180°
y+y,=180°

Primjer 4. IzraCunaj nepoznate unutrasnje uglove u trouglu na crtezu.
a) U trouglu su dati: o = 48°i B,=130°

Treba da izra¢unamo uglove Biy

1) Izra¢unajmo 2) Izra¢unajmo
ugao f3. ugaoy.
B+p, =180° o+pB+y=180°
B +130°=180° 48°+50° +7=180° -
f=180°-130° 98° +vy=180° A 48° B
B =50° y=180°-98° B
y=82°




Primjer 5. Izracunaj nepoznate i spoljasne
uglove trougla sa crteza.

Trougao ABC je jednakokraki sa kracima AC i AB
i ugao a = 38°.

Treba da izracunamo uglove o, B, B,, v i 7,

1) Daizracunamo a;: 2) Daizracunamo i y:
a+a, =180° a+B+y=180°
38°+a,=180° 38°+y+y=180°
a, =180°-38° 38°+2y=180°
a,=142° 2y =180°-38°

2y = 142°

y=142°:2

y=71°

B =y jersuuglovi
suprotni kraci, pa
B=71°

4. Izra¢unaj nepoznate uglove u trouglu sa crteza.

a) b)

Y; A C
Y
A 38° | B\ B,
/ ' B

3) Daizracunamo B, iy,
B+p,=180°
71°+ B, =180°
B,=180°-71°
B,=109°

y+y,=180°

71°+y, =180°
y,=180°-71°

Y, =109°

P
88°
% 39
a o
N
M

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Dva unutrasnja ugla u jednom trouglu su 51°i 36°. Odredi veli¢inu treceg ugla.

2, Odredi veli¢inu jenog od ostrih uglova u pravouglom trouglu, ako zna$ da je drugi ostri
ugao 38°.




3. Izracunaj unutrasnje uglove AABC i AMNP prema podacima sa crteza.
a) B b) M

P
- l A N

C
U zadacima od 4 do 12 odredi veli¢inu trazenog ugla.
4, <A=7? 5. <P=7? 6. <H—7
A P
42° 78° 57° 82°
B C M
7. <ABD =7 8. «B=7? <ZSTL—7|<1STM—?
A
29° DA |84°
44°
D B C
60°
C
10. <E=7 *11. D=7 *¥12. <KNS=?

D
A
122°
66
122° 147°
K II




*13. Prema crtezima:

a) Odredi najmanju stranuu  b) Odredi najvecu stranu u ¢) Poredaj pocevsi od
trouglu. trouglu. najveceg.
D T N
58° 450
30°
44° ° 80° P
E 80"\, K M 3

VEZA IZMEDU 2D- | 3D-OBLIKA

Uvodna aktivnost

Uodi i zapisi sa kakvom povrsinom je ogranicen svaki 3D-oblik.

'Y L XY L

3D-oblike dijelimo na rogljaste i oble oblike.

Koji 3D-oblici su rogljasti, a koji obli?

Rogljasti 3D-oblici su ograniceni sa
kona¢no mnogo mnogougaonika.

Primjer 1. Za date rogljaste 3D-oblike:

1) Imenuj oblik.

2) Odredi broj tiemena, ivica i zidova.

Mnoguagaonici rogljastih 3D-oblika
zovu se zidovi, njihove strane se zovu
ivice 3D-oblika a zajednicke tacke
ivica se zovu tjemena 3D-oblika.




3) Opisi od kojih 2D-oblika je sastavljen 3D-oblik.

a)

3D-oblik: Kocka

b)

a)

1)

2) Broj tjemena: 8, broj ivica: 12, broj zidova: 6
3) Kocka je sastavljena od 6 kvadrata

O

)

1)
)

2
3)
)
1
2
3

1. Datim rogljastim 3D-oblicima:

1) Imenuj oblik.

2) Odredi broj tjemena, ivica i zidova.
3) Opisi iz kojih 2D-oblika je sastavljen svaki 3D-oblik.

B

a)

3D-oblik: Kvadar
Broj tjemena: 8, broj ivica: 12, broj zidova: 6
Kvadar je sastavljen od 6 pravouganika

) 3D-oblik: Kvadar
) Broj tjemena: 8, broj ivica: 12, broj zidova: 6
) Kvadar je sastavljen od 6 pravouganika

vrh

S

tjemena

obli 3D-oblici.

D-oblici ogranic¢eni ravnom i krivom povrsinom ili samo sa krivim povrSinama nazivaju se




Primjer 2. Datim oblim
3D-oblicima: Ravna povrsina

1) Imenuj oblik. osnova

2) Opisi od kojih 2D-oblika je
sastavljen svaki 3D-oblik.

Kriva povrsina

1) 3D-oblik: Cilindar

2) Cilindar je sastavljen od krive

povrsine i dva kruga (osnove).
Ravna povrsina

osnova

2, Za date oble 3D-oblike:
1) Imenu;j oblik.
2) Opisi od kojih 2D-oblika je sastavljen svaki 3D-oblik.
a)

3. Dat je skup A = {kocka, kupa, kvadar, lopta, Sestougaona prizma, petougaona piramida,
valjak , sedmougaona piramida}
Odredi podskup:

a) R ¢iji su elementi rogljasti 3D-oblici skupa A
b) V ¢iji su elementi obli 3D-oblici skupa A.

4. Nabroj predmete iz u€ionice i neposredne okoline koji imaju 3D-oblik. Opisi od kojih 2D-
oblika je sastavljen svaki predmet.

5. Sandra je stavila Sest 3D-oblika u jednu torbu. Svaki od njenih drugova je izvukao po
jedan 3D-oblik i zatim ga opisivao. Sandra je trebala da pogodi naziv 3D-oblika. Pomozi
Sandri da pogodi oblike.

Ana je rekla: Moj 3D-oblik ima 9 ivica i 6 tiemena.

Lile je rekla: Moj 3D-oblik ima 6 identi¢na zidova.

Vanja je rekao: Moj 3D-oblik ima 5 zidova i 5 tjiemena.
Aleksandar je rekao: Moj 3D-oblik ima 9 tjemena i 9 zidova.

Maja je rekla: Moj 3D-oblik ima 6 ivica i 4 identi¢na zida.



Kako da nacrtamo neke od 3D-oblika?

kocka

kvadar

trougla piramida

A N
\ \ \
\ / /\
\ N\
/ / / AN
q { L [CSEEE ERETE
\p
Cetvorougla piramida
[\ / I\ /TN
[\ an yarn
[ | [\
/ / P
/ / \ < ~\
kupa
/
/
/ /!
/
/ -
valjak
~ ~
A I

/




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odgonetni oblike i nacrtaj ih u svesci.

1. 3D-oblik koji ima pet 2. 3D-oblik sastavljen 3. 2D-oblik koji ima tri
zida, ali samo jednu od dva krugai krive para paralelnih strana i
osnovu. povrsine. svi uglovi su tupi.

4, 2D-oblik sa jednim 5. 3D-oblik sastavljen od 6. 3D-oblik sastavljen od
pravim uglom i dva Cetiri trougla. dva kvadrata i Cetiri
oStra ugla. pravougaonika.

7. Nacrtajiimenuj elemente svakog 3D-oblika. Opisi od kojih 2D-oblika je sastavljen 3D-oblik.
a) kocka b) kvadar ¢) trouglasta prizma
¢) petougaona piramida ¢) Sestougaona prizma
d) Sestougaona piramida

*8. Mare je napravila desetougaonu piramidu. Ona je paZzljivo presekla piramidu i posmatrala
kakav se oblik dobija na presjeku.

a) Koji od sljedec¢ih oblika ne bi mogao da se dobije:
1) desetougaonik
2) trougao
3) pravougaonik
4) nepravilni ¢etvorougaonik

b) Objasni kako bi mogao da se dobije svaki drugi oblik.

MREZE PRIZME | PIRAMIDE

Zamisli da preko telefona treba da objasnis tvom drugu kako da nacrta, a zatim isjece parcice
hartije da bi mogao da sastavi neki 3D-oblik kada mu objasnjavas. Ne smijes da upotrebis ime
tog 3D-oblika, ali moZze$ da koristi$ pojmove koji ukazuju na 2D-oblike od kojih je sastavljen.
Sa tvojim drugom iz para odigrajte uloge objasnjivaca i crtaca.

Mreza 3D-oblik je 2D-oblik sastavljen od svih njegovih zidova.




Ako isje€cemo mrezu jednog 3D-oblika nacrtanog na hartiji, kartonu ili sli¢no i odgovarajudi
savijemo mrezu dobi¢emo 3D-oblik.

Mreze prizmi

PRIZME MREZE

kocka

kvadar

trougaona prizma

AP

petougaona prizma

nf




Primjer 1. Odredi tacne odgovore.
a) Data mreza je mreza b) Od date mreze moze da se oblikuje:

kojeg 3D-oblika?

1) osmougaona prizma
2) kocka

)
3) petougaona prizma
)

4) trouglasta prizma

Tacan odgovor je 4) zato $to mreza ima 2
— trougla i 3 pravougaonika.

Tac¢ni odgovor je 2) zato sto
mreza ima 2 Sestougaonika
i 6 pravougaonika.

Odredi ta¢ni odgovor u zadacima 1i 2.

1. Koji 3D oblik moze da se sastavi od date 2.Koji 3D-oblik moze da se sastavi od mreze:
mreze?

a) b)

b)




Primjer 2. Nacrtaj mrezu kvadra.

Kvadar je sastavljen od 6 pravougaonika.

Obiljezi¢cemo zidove brojevima od 1 do 6.

Na crtezu, pravougaonici 1 6 su zeleni,
pravougaonici 4 i 5 su plavi i pravougaonici
2i3seroze.

1) Prvo crtamo pravougaonik 1.
To je zid okrenut prema nama.

2) Zatim, crtamo pravougaonik 4,

to je gornji zid. Na njega nadovezujemo
dva zida koja su lijevo i desno,
pravougaonici 2 i 3.

3) Na kraju, iznad pravougaonika 4,
nadovezujemo pravougaonike 5 i 6,
a to je zid dole i zid pozadi.

3. Nacrtaj mreze datih prizmi.
a) b)

2cm
4cm

3

>

4cm
2cm

6.cm
r6
)
2
6cm

am
G

e




Mreze piramida

PIRAMIDE

trougla piramida

)

Cetvorougaona piramida

4

Primjer 3. Odredi tacne odgovore.

a) Data mreza je mreza kojeg
3D-oblika?

A
e

Tacan odgovor je 1) zato $to mreza ima 4
trougla.

b) Od date mreze moze da se oblikuje:

1) trougla prizma
2) Sestougaona
piramida
3) Cetvorougaona
piramida
4) petougaona
prizma

Tacan odgovor je 2) zato Sto mreza ima 6
trougla i 1 Sestougaonik.




Odredi ta¢an odgovor u zadacima 4 i 5.

4. Koji 3D-oblik ¢e se
sastaviti od date
mreze?

a) trougaona piramida

b) Cetvorougaona
piramida

c) kocka

¢€) Cetvorougaona prizma

Primjer 4. Nacrtaj mrezu petougaone piramide.

Ova petougaona piramida ima 1 pravilan petougaonik
- osnovu na piramidi i 5 jednakokrakih trouglova.

Obiljezicemo osnovu sa 1,
a trouglove brojevima
od 2do 6.

5. Koji 3D-oblik ce se
sastaviti od date
mreze?

a) petougaona
piramida

b) kvadar

€) osmougaona
prizma

¢) osmougaona
piramida

»

10 cm 10 cm
18 cm

1) Prvo crtamo osnovu - 2) Zatim, iznad svake strane

petougaonik sa stranama 18 petougaomka, crtamo

c¢m i unutrasnjim uglom 108°. trouglove. Svaki trougao ima
krake duzina 10 cm i uglove
pri osnovi 74°.

S
18 cm
10 cm

\
o ‘5'{,,
(9
QJ
18 m

6. Nacrtaj mreze datih piramida.

a)




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Kojom mrezom moze da se sastavi
kvadar?

a)

3. Koji 3D-oblik
Ce se staviti od
date mreze?
a) trougla piramida
b) valjak
c) kocka
¢) petougaona prizma

5. Od date mreze moze da se sastavi:

7. Kojom mrezom moze da se sastavi

petougaona prizma?
a) b)

i
o

2. Kojom mrezom moze da se sastavi
trougla prizma?

a) b)

4. Koji 3D-oblik
e se sastaviti
od date mreze?
a) valjak
b) kvadar
€) osmougaona

prizma

¢) osmougaona
piramida

6.0d date mrezZe moze da se sastavi:

P

8. Kojom mrezom moze da se sastavi trougla
piramida?

a) b) ::




*9, Koja trougla prizma moze
da se sastavi od date mreze?

4

*10. Koja kocka ne moze da se
sastavi od date mreze?

( /

e

alm®

MREZA VALJKA

Uvodna aktivnost

1. Kakve je oblike kantica sa bojom na slici?

Objasnite svoj odgovor.
4. Kako zovemo ovaj 3D oblik?

2. Od kakvih povrsina je napravljen ovaj 3D oblik?
3. Da li ovaj oblika ima tjemena, zidove i ivice?

Primjer 1. Kada valjak otvorimo duz
krive povrsine i duz krugova dobijamo
mrezu valjka.

Primjecuje se da mrezaima
pravougaonik i dva kruga.

>




1. Kojom od datih mreza moze da se sastavi valjak?
b) c

a)

Primjer 2. Izradi valjak od hartije.

Postupak za izradu valjka je dat u koracima u sljedecoj slici.

Korak 1: Crtamo pravougaonik koji ¢e odgovarati zakrivljenoj povrsini i makazama
sjecemo.

Korak 2: Savijamo pravougaonik i lijepimo. Mjerimo dijametar lenjirom (koji je najduza
tetiva u krugu).

Korak 3: Sa dijametrom koji smo izmijerili, nacrtamo dva kruga koji ¢e predstavljati osnove
valjka i isjecemo ih.

Korak 4: Zalijepimo krugove na odgovarajuca mjesta i dobijamo valjak.

1. Iz datog skupa 2D-oblika izaberi one kojima moze$ da sastavis:

a) kocku b) valjak ¢) trouglu prizmu sa osnovama pravouglog trougla

| T
®V4

Zapisi po koliko ce ti trebati od svakog 2D-oblika koji izaberes.




2. Na hartiji, prvo nacrtaj mrezu, a zatim izradi:

a) valjak b) trouglu piramidu €) prizmu sa osnovom pravougaonika.

ZADACI ZA VJEZBANJE

U svesci precrtaj Venove dijagrame.

a) Popuni ih ta¢nim nazivima 3D-oblika koji ispunjavaju odgovarajuce uslove.
b) Dobijene skupove predstavi tabelarno i opisno.

Pazi, u dijelu u kojem se sjeku dijagrami treba da napises oblike koji ispunjavaju oba uslova.

we

1. ima K "ma ra

o vn,
sine Poy,.. Ne
po\l‘ T S’ne

3. Prepisi i popuni Karolov dijagram sa nekoliko 3D-oblika.

a) Predstavi na opisan nacin skupove formirane u svakom polju.
b) Da li je neki od skupova prazan? Objasni odgovor.

nema tjeme/vrh ima tjeme/vrh

ima krive povrsine
ima ravne zidove

4. Kojom od navedenih mreZa ne moze da se formira valjak? Objasni odgovor.

a) Q b)
O

c)




PRAVOUGAONI KOORDINATNI SISTEM

Razgledaj pazljivo mapu. y

L AL I
Q.

LI R
~

n

Zapisi koordinate klju¢nih tacaka, oznacenih sa ® po 5 =
kojima treba da se krecu istrazivaci da bi stigli ‘ 1)

=N W

do blaga.

koordinatat

>

a hf,/*f e pikés
Brojevne prave x i y koje su normalne jedna s
drugoj u ravni ¢ine jednu cjelinu - sistem koji se ) i _
zove koordinatni sistem u ravni. 1 ?95 tt'
-5 -4-3 2 -] 0% 4 5
Brojevne prave x i y se zovu koordinatne ose, a X Ftmi
njihov presjek se zove koordinatni pocetak, koji 3| koordinativ
oznacavamo so O i koordinate ove tacke su (0, 0). 4
Od koordinatnog pocetka nalijevo, nadesno, nagore i
i nadole se oznacavaju, nekoliko puta, jedina¢ne duzi
pri cemu se dobijaju podiocii oznacavaju se brojevima 3,
1,23, ..ili-1,-2,-3,. S
U zapisu koordinata jedne tacke
Svaka tacka u ravni je predstavljena uvijek se prva pise koordinata h,
na koordinatom sistemu a druga se pise koordinata y.

koordinatama (x, y).

Koordinatni sistem dijeli ravan na 4 dijela nazvana
kvadranti: I 1L i IV.

Primjer 1.
a) Odredi u kom kvadrantu se nalazi svaka tac¢ka na crtezu.

Tacka A se nalazi u drugom kvadrantu, tac¢ka B se nalazi u prvom kvadrantu, tacka C se nalazi
u tre¢em kvadrantu i tacka D se nalazi u ¢etvrtom kvadrantu.




b) Napisi koordinate tacaka A, B, Ci D. SAY
Koordinate tac¢aka zapisujemo redoslijedno: 4 B
prva je x-koordinata, druga je 3
y-koordinata. A,
A(-1,2); B(3, 4); C(-3, ~2); D(4, -4) 1' x
5-4-3-2-1 101 2 3 4 5
C X
: D

Primjer 2. Predstavi na koordinatnom sistemu tacke: M(-2, 3); N(-4, =2); T(1, —-4); S(4, 3),
K(0, 1), L(2, 0).

Crtamo koordinatni sistem i oznacavamo
brojeve na brojnim osama xiy. Me29
Da bi predstavili tacku M postupamo
na sljedeci nacin: HKon
1) Pronalazimo broj -2 na x-osi.
2) Kroz -2 povla¢imo pravu paralelnu sa y-osom.
3) Pronalazimo broj 3 na y-osi. N4 -2
)
)

>
>
<

PO \CRRNTC R T

4) Kroz 3 povla¢imo pravu paralelnu sa x-osom.
5) Presjek dvije prave je tacka M.

6) Oznacavamo M(-2, 3).

Na isti nacin predstavljamo i druge tacke na koordinatnom sistemu.

(4] -L w N =

1.a) Odredi u kom kvadrantu se nalaziy
svakoj tacki crteza.

b) Napisi koordinate datih tacki na crtezu.

=
=
- N W b U

2. Nacrtaj koordinatni sistem i predstavi
tacke R(0, -1), G(-2, -4), F(2, 0), D(-4, 3)

v A W N -

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Napisi koordinate svake tacke predstavljene na koordinatnom sistemu.




2. Nacrtaj koordinatni sistem i predstavi date tacke: A (3, 9); B(-1, -5);C(-8, -3); D(4, -3); M(5,
_8); N(9I _5); S(_zl 6); T(4I 3); P(_9I _3); G(4I 3)1 K (OI 6) i (_51 0)

3. Na koordinatnom sistemu predstavi date tacke, povezi ih redom kao $to su date i imenuju
oblik. Sta mozete zakljuciti o koordinatama tjemena koja leze na istoj strani oblika?

*4, Odredi koordinate nepoznatih tjemena oblika na crtezima.

a) pravougaonik b) kvadrat
y

- N w 0,
- N W »~ U

v AW N =
[V I w N

*5. Slijedite data uputstva. Odredi nepoznate koordinate i nacrtaj oblik u koordinatnom
sistemu.

a) Kvadrat koji lezi u dva kvadranta. Jedno tjeme kvadrata je (-1, 1).
b) Pravougaonik koji lezi u dva kvadranta. Jedno tjeme pravougaonika je (3, 1).
¢) Cetvorougao koji ima par paralelnih stranica. Jedno tjeme ¢etvorougla je (-4, -3).

6. Zapisite koordinate svih oznacenih tac¢aka na crtezu. y

Zatim, u novom koordinatnom sistemu pokusaj \ 1
da nacrtas$ zanimljiv lik za koji ¢es zapisati
koordinate karakteristi¢nih tacaka.

il ..




OSNA SIMETRIJA U ODNOSU
NA KOORDINATNE OSE

Nacrtaj kvadrat na listu papira.

Zatim ga isjeci i savij ta¢no duz pravih linija
kao Sto je dato na crtezu.

Sta se de$ava sa presavijenim dijelovima?
Kako se zovu ove prave kod kvadrata?

Uvodna aktivnost

Linija koja dijeli 2D oblika na dva jednaka dijela je njegova osa simetrije.

Oblik koji se moze podijeliti pravom na dva jednaka dijela naziva se ososimetri¢ni oblik.

Tacke A i A1 su na jednakom rastojanju od prave s
odnosno AA =A A, gdjeA ciAA, Ls.

o' !
Tacke su simetricne u odnosu na pravu s.
Kazemo da je tacka A1 slika tacke A pri
osnoj simetrija u odnosu na pravuss.
Tacka A je original pri osi simetrije u odnosu na pravu s.

Trouglovi su simetri¢ni u odnosu na pravu m
koju nazivamo prava simetrije.

Odgovarajuce tacke oba oblika su na istom original —.

rastojanju ali sa razlicitih strana prave
simetrije.

Osna simetrija je u potpunosti odredena
pravom simetrije ili sa dvije simetri¢ne tacke.

prava simletrije

m

-

-

— slika

Pri osnoj simetriji, slika i original su
jednaki




Primjer 1. Date su tacke A i B.

a) Nacrtaj sliku A u odnosu na y-osu.

b) Nacrtaj sliku B u odnosu na x-osu.

¢) Odredi promjenu koordinata tacaka.

a)

U ovom sluaju y-osa je prava simetrije.

Da bi nacrtali sliku A treba da nacrtamo
pravu normalnu na y-osu i da je produzimo
sa druge strane y-ose.

Zatim mjerimo rastojanje od tacke A do
y-ose i isto prenosimo sa druge strane
normale.

Dobijamo tacku A, koja je slika tacke A
u odnosu na y-osu.

b) U ovom sluaju x-osa je prava simetrije.

Da bi crtali sliku V treba da nacrtamo pravu
normalnu na x-osu i produZiti je sa druge
strane x-ose.

Zatim mjerimo rastojanje od tacke B do x-ose
i isto prenosimo sa druge strane normalne.

Dobijamo tacku B, koja je slika tacke B
u odnosu na x-osu.

Promjena koordinata tacaka je:

A2,3) — A, (-2, 3)

B(3,1) — B,(3,-1)

sAY
4
- A
2
- B
0 J
5432 23 45
2
3
4
5
sAY
4
A . A
5
1' 3
0 X
S S ] 23 45
2
3
4
5
sAY
4
A R A
\22; |
- 3
O 1 X
5432, 213 4 5
2 B1
3
4
5
sAY
4
Al ):\ Ac.3)
\_2: |
: B, |)
(@) (N X
5432, 213 4 5
5 B1(3 -1)
3
4
5




Primjer 2. a) Odredi sliku AABC pri osnoj simetriji u odnosu na y-osu.
b) Napisi promjenu koordinatnih tjemena AABC.

a) Da odredimo sliku AABC treba da nademo slike tacaka A, B i C pri osnoj simetriji u
odnosu na y-osu.

Tacke oznacavamo A , B, i C.. Povezujemo tacke i dobijamo trougao A B.C koji je slika
AABC.

Ako izmjerimo podudarne strane oba trougla primjeticemo da su one jednake duzine,
odnosno AB=AB,, BC=B,C,;iAC=AC,.
Vi

Y V4

.
.
.

lon]
@

- N W A U
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>
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>
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b) Da razgledamo promjenu koordinata
tjemena dva trougla:

T
w

- NN W B~ U
=z

—_Bs.2)

A(1I 3) — A1(_1/ 3)
B(5, 2) —> B1(-5, 2) \
C4,-1) > C(-4,-1) -5 /.3

~

A
N~
x

,J.\\\>

Odgovarajuce tacke originala i slika
imaju jednake u-koordinate
i suprotne x-koordinate.

g A W N R

\ Y

.

1. Precrtaj crtez y svesci.

a) Nacrtaj sliku AMNP
u odnosu na y-osu.

- N W h~ U

b) Napisi koordinate X
oba trougla. 5 -4-3 -2 - 1 2 3 4

w1

¢) Objasni promjenu
koordinata tjemena. 3

v A W N R




Primjer 3. a) Odredi sliku AKLF pri osnoj simetriji u odnosu na x-osu.
b) Napisi promjenu koordinata tjemena AKLF.

a) Da bi odredili sliku AKLF treba da nademo slike tacaka K, F i L, pri osnoj simetriji u

odnosu na x-osu. Tacke ozna¢avamo K, L iF.

Povezujemo tacke i dobijamo AK L, F., 5to je slika AKLF. Ako izmjerimo
odgovarajuce strane dva trougla primjeticemo da su one jednake po duzini, odnosno
KF=KF, KL=KL,iFL=FL.

sAY sAY sAY
A4 E A F A4 E
2t 2l 2l
KT [ « K~ 1 M K~ 1 M
5-4-3-2-1_| 1 2 45 5-4-3-2-1_ 2 4 5 5-4-3-2-1_ 2 4 5
5 5 K1 \1\\ 1
Z z 3 L.I
s s S| R
b) Da razgledamo promjenu AV
koordinata tjemena | Faa
oba trougla: 3
K(—2, —I) Y K1(—2, _1) /:I'// LG,2)
F(1,4) — F (1,-4) | Ko x
L(3,2) > L,3,-2) P Aty 1439
7 1 I . \_’\\ I
=2/-1) K= L,8=2)
: F.a,-a
2, Precrtaj crtez u svesku.
sAY
a) Odredi sliku ABC ako je x-osa 4
prava simetrije. 3
b) Napisi koordinate f
dva trougla. ' x
o . . 2 - 1 456 7 8
¢) Objasni promjenu koordinata 1 B
tjemena trougla. -2
3HA
4 ™~
" Nc




3. Precrtaj crtez u svesku.
Odredi sliku ABCD:

a) u odnosu na x-osu

.

Y

ve]

(w)

— N W\& [,

b) u odnosu na y-osu

¢) Napisi koordinate tjemena 543 - 1 2 3 4 3
dva mnogougaonika.

¢) Objasni promjenu koordinata
tjemena mnogougaonika.

ZADACI ZA VJEZBANJE

Nacrtaj date oblike koordinatnog sistema. Zatim, u istom koordinatnom sistemu odredi
njihove slike pri osnoj simetriji u odnosu na:

g A W N =

a) x-osu b) y-osu
. (=8,1); (=9, 3); (-8, 4); (-6,4); (-5, 3); (-6, 1)
. (2,-2);(5,-2);(5,-3); (3, -3); (2, -4)
. (5,1);(5,3);(6,4); (7,3);(7,1)

. Dat je petougaonik sa koordinatama tjemena: A(-5, 6); B(-3, 6); C(-2, 4); D(-3, 1); F(-5, 1).
Odredi koordinate petougaonika A,B,C D.F. koji je slika ABCDF u odnosu na:

H W N =

a) x-osu b) y-osu
Pokusaj prvo bez crtanja. Zatim provjeri crtanjem.
5. Dat je Cetvorougao sa koordinatama tjemena: A(-2, 5); B(5, 5); C(5, 2); D(-2, 2).
Odredi koordinate Cetvorougla A B,C.D,, koji je slika ABCD u odnosu na:
a) x-osu b) y-osu.
Pokusaj prvo bez crtanja. Zatim provjeri crtanjem.

*7. Nacrtaj mnogougaonik A sa tjemenima
(_21 _1 )I (_1 ’ _1 )l (_1 ’ _2)1 (Ol _2)1 (Or _4)1 (_1 ’ _4)1 (_1 ’ _3)1 (_31 _3)1 (_31 _2)1 (_21 _2)

Odredi sliku mnogougaonika pri osnoj simetriji u odnosu na x-osu i sliku oznaci sa B. Zatim,
mnogougaoniku B odredi sliku pri osnoj simetriji u odnosu na y-osu i dobijenu sliku oznaci
sa B. Sta mozes da zakljucis o mnogougaonicima A i B? Objasni!




OSNA SIMETRIJA U ODNOSU NA PRAVE PARALELNE
KOORDINATNIM OSAMA

YA

Razgledaj prave na crtezu i njihov polozaj

u odnosu na koordinatne ose.

1. Kakav uzajamni polozaj imaju zelene prave
u odnosu na koordinatne ose?

2. Kakav uzajamni polozaj imaju plave prave
u odnosu na koordinatne ose? 0

3. Kakav uzajamni polozaj imaju roze prave
u odnosu na koordinatne ose?

<y

Oblike ¢emo preslikati u odnosu na prave paralelne koordinatnim osama.

Primjer 1. Dat je AABC. Da odredimo njegovu sliku u odnosu na pravu s koja je paralelna
sa y-osom.

a) Odredi koordinate na slici AABC.
b) Objasni promjenu koordinata AABC pri osnoj simetriji u odnosu na pravu s.

a) Treba da odredimo slike tacaka A, Bi C u odnosu na datu pravu. Za taj cilj treba da
nademo tacke koje su na jednakom rastojanju od ta¢aka A, B i S u odnosu na datu pravu.

Tacke oznacavamosa A, B, i C..
Povezujemo tacke i dobijamo AA B, C, koji je slika AABC.
Y AY

>
»

\Y

5 5

4 S C 4 S C 4 € S (

3 3 3

2 A \ 2 A\ \ 7/ A1 A \

2 N < N < N

1 1 1

B |x B |x B, B x
=l 4 5 ¢ 8 9 —11. 1 6 7 8 9 =l 4 5 ¢ 8 9

2 2 2
-3 -3 -3

4 4 4

5 5 5

b) Promjena koordinata tjemena trouglova je:
A(5,3) > A (3,3),B(8,1)—>B,(0,1),C(7,4) - C1,4)
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1. Prava s je paralelna sa y-osom. r NEE

a) Odredi sliku mnogougaonika ABCDFG G c
u odnosu na pravu s.

- N W »~ U

b) Odredi koordinate na slici mnogougaonika A
ABCDFG. 9-8-7 -6 -5 -4 -3 -2 —

¢) Objasni promjenu koordinata mnogougaonika
ABCDFG pri osnoj simetriji u odnosu na pravu
s paralelnu sa y-osom.

¥ x

v A W N R

AY

2. Prava n je paralelna u odnosu na y-osu.
Nacrtaj sliku ¢etvorougla TUVS u odnosu
na pravu n.

IS
S

wn
<

- N US)
.l

a) Odredi koordinate slike
Cetvorougla TUVS.

Y x

b) Objasni promjenu koordinata
Cetvorougla TUVS pri osnoj simetriji
u odnosu na pravu n paralelnu sa y-osom. -4

USHE SR

Primjer 2. Dat je cetvorougao KLMJ.
a) Odredi njegovu sliku u odnosu na pravu t koja je paralelna sa h-osom.
b) Napisi koordinate tjemena slike cetvorougla KLMJ.

¢) Objasni promjenu koordinata tjemena Cetvorougla KLMJ pri osnoj simetriji u odnosu
na pravu t.

a) Treba da odredimo slike tac¢aka K, L, M i J u odnosu date prave. Tacke oznacavamo sa K,/
L., M, iJ.. Povezujemo tacke i dobijamo cetvorougao K.L .M. J., koji je slika cetvorougla.
Y \Y 4

>
>
>

M L M

—

< N W b~ U

—

L L SR VI N |

- N W B~ |,

g A WN =
+

L I N € S S R

v A W N -

b) Koordinate ¢etvorougla KL M J. su:K (-2, 0), L, (-1, -2), M (-3, -2), J,(-4, 0).
¢) Promjena koordinata tjemena ¢etvorougla je:
K(_zl 2) — K1 (_21 O)I L(_1 r 4) — L1(_1 7 _2)1 M(_3I 4) — M1(_3I _2)1 J(_4I 2) — J1(_4l O)I




\Y

>

3. Prava m je paralelna sa x-osom.

a) Odredi sliku ¢etvorougla QRSP
u odnosu na pravu m.

- N W U

b) Zapisi koordinate slike ¢etvorougla
QRSP -5-4-3 -2 - 1 2 3 45

¢) Objasni promjenu koordinata ¢etvorougla
QRSP pri osnoj simetriji u odnosu na pravu m.

A\ £

©
w

g A W Np -

4, Pravar je paralelna sa x-osom.

a) Odredi sliku ¢etvorougla EFGH
u odnosu na pravu r.

‘
>
m~

b) Zapisi koordinate slike ¢evorougla
EFGH.

¢) Objasni promjenu koordinata ¢etvorougla
EFGH pri osnoj simetriji u odnosu na pravu r.

- NN W B~ O,
-
(9

Uy

iy

v A W N

ZADACI ZA VJEZBANJE

Iz zadataka 1, 2 i 3 precrtaj crteze i odredi sliku svakog 2D-oblika.
a) Zapisi koordinate slike 2D-oblika.

b) Objasni promjenu koordinata 2D-oblika pri osnoj simetriji u odnosu na pravu
paralelnu sa jednom od osa.

1. U odnosu na prave koja 2. U odnosu na pravu koja 3. U odnosu na pravu koja
prolazi kroz tacku (-4, 0) i prolazi kroz tacku (0, -3) i prolazi kroz tacku (-1, 0) i
paralelna je sa y-osom. paralelna je sa y-osom. paralelna je sa y-osom.

L. y I y Q y
J J N l)‘k
3 3 6| QR
5 5 L 5o <
2 2 5ip S
1 HM 4 oI
X X -
9-8.7 -6 -5 -4-3 -2 -1 5-4-3-2 1 | 1 4 3 | IN"M
Gl Ng 2 2 1
el el 1
A _ : ) -5 -4-3 -2 -1 4 5
3 /D 4 -4 .
5 5 2




U zadacima 4, 5i 6 odredi pravu simetrije s u odnosu na koju ¢e biti simetri¢ni dati mnogouglovi.

*4, *5. *6.
Sﬂy Sﬂy 8Ay \
4 4 7 A
3 3 6
2 —1 B 2 5
1 1 4
X X N
54— 1' 2 4 5 876 -5 -4 -3 NI ;
2 2 1
3 3 >
-3 -2 -1 6 7
A 4 4 1
5 5 2 i /
TRANSLACLJA

Uvodna aktivnost

Podsjeti se kako se zove kretanje

koje je predstavljeno na slici?

U kojim smjerovima je pomjeran 2D-oblik
da bi dosao iz polozaja 1 u polozaj 2?

Translacija je pomjeranje oblika po datom pravcu i smjeru.

Oblik koji se pomjera prilikom translacije zove se original.

Oblik koji se dobija prilikom translacije zove se slika.
Prilikom translacije slika i original su jednaki.

Translacija kvadratne mreze:

Translacija za 6 kvadrati¢a na desno.

original

slika

5

Svako tjeme
mnogougla se
pokrece za 6 polja
na desno.

gitat

Translacija za 5 kvadratic¢a na dole.

Svako tjeme
trougla se
pomjera 5 polja
na dole.




U koordinatnom sistemu translaciju vrSimo u odnosu na veli¢inu jedinac¢ne duzi i dobijenih
podijelova.

Primjer 1. Izvr3i translaciju AABC
za 3 jedinica na lijevo i 4 jedinica ugore.

\Y

g

- N W ~ U

7-6 -5-4-3 -2 -1 ~J_ 2 3

A,
A
Svako tjeme trougla pokre¢emo za 3 f1 4
jedinice na lijevo i 4 jedinica ugore. 1B, 3
e Rf .. o A 1
3 jedinice ulijevo znaci da se pokrenemo 3 C X
3 jedinica nalijevo po x-osi. 7-6-5-4-3-2 -1 1.2 3
S
4 jedinice ugore znaci da se okrenemo < i

4 jedinica ugore po y-osi.

v A W

1. Nacrtaj mnogougao ABCD [A(1, 2), B(1, 4), C(2, 5), D(4, 3)] u koordinatnom sistemu. Zatim,
izvrsi translaciju za 2 jedinice nalijevo i 3 jedinice nadole. Objasni promjenu koordinate
Cetvorougla ABCD prilikom translacije.

Primjer 2. Odredi translacije kojima se od oblika A dobija oblik B.

a) Napisi koordinate originala i slike.
b) Objasni promjenu koordinata mnogougla prilikom translacije.

a) SAY b) sAY C) sAY
3 3 3 B
1 1 N 1
X A N X X

S5-4-3-2-1_| 123/ 5 5-4-3-2-1_ 2 5 5-4-3 - -1 12 4 5

] A/ - .

> -2 2]

3 / B 3 3

A B/ A A
translacija je 2 translacija je 5 jedinica translacija je 1 jedinica
jedinice nadole nalijevo i 3 jedinica na dole nadesnoi 6 jedinica na gore




2. Na svakom crtezu, opisi translaciju kojom se od oblika A dobija oblik B.

ZADACI ZA VJEZBANJE

a) Napisi koordinate originala i slike.
b) Objasni promjenu koordinata mnogougla prilikom translacije.

a)

- N W B~ U

[

(%, J> w N =

b)

c)

@

x>

- N W r~ U

- N W r~ U

wi

-5 -4 -3

wi

v A W N S

1. Precrtaj crteze u svesci. Zatim izvrsi translaciju:

a) Zapisi koordinate originala i slike.

b) Objasni promjenu koordinata mnogougla prilikom translacije.

a) za 4 jedinica na dole

.

Ay

- N W ~ U

4 -3

w1

g A W N -

b) za 2 jedinice na desno
i 3 jedinica na gore

¢) za 4 jedinica na lijevo
i 2 jedinice na gore

v A W N =

sAY sAY

4 4

3 3

2 2

1 1

X

5-4-3-2-1 _|c1 2 5 5-4-3-2-1 | 1. 5
T |V C

pal 2
2 /= VAR
\ \

4 4
8, | A B

Na svakom crtezu, opisi translaciju kojom se iz oblika A dobija oblik B.

a)

- N W U

wi

LP No

(%,

b)

>

- N W A WU

c)

- N W B~ O

wi

o]

v A W N R

wi

v A W N -




*3. Otkrij i objasni kako iz oblika A se dobija oblik B i iz oblika B se dobija oblik C.

a) b) 9
SAY SAY SAY
4 / 4 4
3 / 3 3
) 4N \ A B /
1 il 2R
X X X
S-4-3-2-1 | 12345 -5 -4 - S 12 4 5 S-4-3-2-1 | 1 2 4 5
\ 2 / \(" 2 / 9,
A 4 B 4 \\4\ /
ROTACLJA

Razgledaj slike i objasni kakvo je
kretanje predstavljeno njima.

Izaberi jednu tacku koja se krece i objasni
S$ta se mijenja prilikom kretanja te tacke,
a Sta ostaje na istom mjestu?

Rotacija je okretanje jednog oblika oko date tacke za dati ugao i smjer.

Smjer ugla moze biti u suprotnom smjeru kretanja kazaljki na satu ili u smjeru kretanja kazaljki
sata.
u smjeru kretanja u suprotnom smjeru
kazaljki na satu (D) kretanja kazaljki na satu ()




Iz oblika A se dobija oblik B rotacijom smjer

. . . original rotacije
oko jednog njenog tjemena, za ugao od 90° : ua
u smjeru kretanja kazaljki na satu. rotacije

slika

.o . . . .o centar
Rotacija je odredena sa centrom, uglom i smjerom rotacije. rotacije

Za sada, ¢emo praviti rotaciju u koordinatnom sistemu za ugao od 90° oko koordinatnog
pocetka ili oko jednog tjemena 2D-oblika.

Primjer 1.

Napravi rotaciju tacaka A i B u odnosu na
koordinatni pocetak za ugao 90° u suprotnom
smjeru od smjera kretanja kazaljki na satu.

VA

g

B(1,3)

a) Odredi koordinate originala i slike.

- N W B~ U

r

b) Objasni promjenu koordinati tacaka
Ai B prilikom rotacije.

\ S

|
(O]

|
IS

|

|

|
o

)
N

5

-

IAOA, =90°
4BOB, = 90°

a) koordinate originala su: A(2, 1)iV(1, 3)
koordinati slike su A1 (-1,2)iV1(=3,1)

\Y

.

A 0 A W ON

B(1,3)

o

y .2
-3,1)

7]
—~

=
L

T ®
/
LN
>
Y x

1
(9]
|
N
|
|
|
O
N
I

4 5

b) AR, 1) 1A (-1, 2),B(1,3) (1B (-3, 1)

U A W N =




Primjer 2.

NV, ]

a) Rotirajte pravougaonik ABCD oko koordinatnog
pocetka O za 90° u pravcu kretanja kazaljke na satu.

b) Odredite koordinate originala i slike.

(@)
o
A\ £

¢) Objasni promjenu koordinata tjemena na a3 5 - T 3 3 4 &
pravougaoniku ABCD prilikom date rotacije.

a) Svako tjeme pravougaonika rotiramo za 90°
oko tacke O u pravcu kretanja kazaljke na satu.

E v 00 A W N -

N

Oznacavamo slike tjemenima novog B,
pravougaonika sa /A B1, C1 i D1.

Tjemena D i D, se poklapaju jer se poklapaju sa
koordinatnim pocecima koji je centar rotacije.

Uy

b) Koordinate tjemena pravougaonika su:
A(OI 3)/ B(_4I 3)1 C(_4I O)I D(OI 0)
A,3,0),B,(3,4),C(0,4),D,00)

Owu & w v =0

C) A(OI 3) - A] (31 O)I B(_4I 3) - B1 (31 4)/ C(_4r O) - C1(01 4)1 D(OI O) - D1(01

~

1. Precrtajte crteze u svesku.
a) Rotiraj date oblike oko koordinatnog pocetka za 90° u datom pravcu.
b) Odredi tiemena dobijenih slika.
¢) Objasni promjenu koordinata tiemena mnogougaonika prilikom rotacije.

1) u pravcu suprotno od 2) u pravcu kretanja 3) u pravcu suprotno
kretanja kazaljke sata kazaljke na satu od kretanja kazaljke
sata

sAY sAY C sAY

4 4 \ D C,

| D ¢ ) \ \ ,

r4 r4 A r4

1I 1 \ 1

X A B x B X

v A W N =
v A W N -
v A W N =




Primjer 3.

a) Rotiraj AABC oko tjemena C za 90° u pravcu suprotnom od kazaljke na satu.

b) Odredi tjiemena originala i dobijenih slika.

¢) Objasni promjenu koordinata tiemena mnogougaonika prilikom rotacije.
a) Tiemena A i B trebamo da rotiramo oko Tjeme C e ostati u istoj poziciji, posto je
tjemena C. centar rotacije.
sAY SAY
1 . 1 .
54321 | 1 4 5 5-4-3-2-1 | 1,23 4 5
2 B 2 1 ~_B
e/ Sy
4 / 4 C1 / f
-5 A / -5 A L
b) Koordinate tjemena trouglova su: A(2, -5), B(4, -2), C(2, -3),
A1 (41 _3)1 B1(1 ’ _1 )I C1(21 _3)
o) A(2,-5) > A, (4,-3),B(4,-2) - B,(1,-1),C(2,-3) > C,(2,-3)
2. Precrtajte crteze u svesci:
a) Zarotiraj date oblike za 90° prema zahtjevima.
b) Odredi tjemena originala i rezultirajudih slika.
¢) Objasni promjenu koordinata tjemena mnogougaonika prilikom rotacije.

1) oko tjemena A u pravcu 2) oko tjemena D, u pravcu 3) oko tjemena, S u pravcu
suprotno od kazaljke na kretanja kazaljke na satu suprotno od kazaljke na
satu satu

sAY sAY SAY

af G 4 4

1 Se ; ;

1 / 1 1

7 X | X ' z
5-4-3-2-1 | 1 2 4 3 5-4-3-2-1 | 12 4 5 5-4-3-2 1 | 1 4 5

! U, C

; ARV ¢

5 5 A i A




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Precrtaj crteZe u svesci i rotiraj date oblike oko koordinatnog pocetka za 90° u datom pravcu.

a) Odredi tjiemena dobijenih slika.

b) Objasni promjenu koordinata tiemena mnogougaonika prilikom rotacije.

1) u pravcu kretanja kazaljki ~ 2) u pravcu suprotnom od 3) u pravcu suprotnom od
na satu kretanja kazaljki na satu kretanja kazaljki na satu
sAY sAY sAY

o ; ;
T X T i{ 1 O B X
53 2 -g [O1 2 4 3 5-4-3-2-19 123 4 5 5-4-3-2-C 4 3
I T \ T
2 2 A 2 D A
3 3 B 3

2, Precrtajte crteze u svesci:
a) Rotiraj date oblike za 90° prema zahtjevima.
b) Odredi tiemena rezultirajucih slika.

¢) Objasni promjenu koordinata tiemena mnogougaonika prilikom rotacije.

1) oko tjemena B, u pravcu 2) oko tjemena C, u pravcu 3) oko tjemena B, suprotno
kretanja kazaljki na satu kretanja kazaljki na satu od pravca kretanja kazaljki
na satu
C 5Ay sﬂy
/ 4 4 ; sAY
[\ > 2 / B ;
A 1 1 A 5
3 X o) X I <
5-4-3-2-1 912345  5-432-1 12345 k X
é D 2 S-4-3 -2 -1 01 2 4 5




*3. Otkrijte i objasnite kako se oblik A dobija iz oblika B i iz oblika B dobija oblik C.

a) b) <)
A A A
i a4 e
3 3 3|C
2 2 c 2|
< | B B || :
X x X
5-4-3-2-1 | 1 2 45 54321 | 13 45 54321 | 13 4 5
2 - 2
s LA A B 3 A //
4 A 4 \
4 < 4
5 5 5

ZADACI ZA SAMOOCENJIVANJE

Rijesi zadatke. Zatim se samoocijeni prema prilozenoj ¢ek listi.

1. Duz najvece duzine je duz , a duz najkrace duzine je duz
b e
a - d/

C\ f
2. Na crtezu je prikazana kruznica k (O, r) i tacke A, B, C, D, E, F, M, N, K i P. Kruznici pripadaju
tacke: .




3. Kruznica k(O, 4 cm) i prava p imaju jednu zajednic¢ku tacku A. Udaljenost od prave p do

njenog centra je:

. Koliko je <MON?
OM je simetrala <AOB.
ON je simetrala <BOC.

0 A

. Ugao a je za 20° veci od njegovog sopstvenog komplementnog ugla. Koliko stepeni je
ugao a?

a) 20° b) 45° c) 35° €) 55°
. Dat je AMNP. Koji je ugao najveci? o
a) <PMN b) <NPM 2cm 7 cm
c) <XMNP M — N
7. Kruznica dijametra 360 mm ima radijus:
a)18cm b)36cm c)1,8cm €) 3,6 cm
SAY
8. Oblik B je izveden iz oblika A: 4
a) osnom simetrijom ; :
b) rotacijom B x

c) translacijom

€) osnom simetrijom i translacijom

v A W N R

9. Prema crtezu izra¢unajte perimetar mnogougaonika:

a) kao zbir duzina stranica
b) graficki

10. Nacrtajte tupougli trougao. Opisite i upisite kruznicu trougla.




11. a) Odredi polozaj ¢etvorougla MNPQ sa osnom simetrijom u odnosu na y-osu. Zatim
zrotirajte sliku M,N,P.Q, za ugao od 90° u smjeru kazaljke na satu oko tjemena M.

b) Objasni promjenu koordinata ¢etvorougla pri osnoj simetriji u odnosu na y-osu.

¢) Objasni promjenu koordinata slike M,N.P.Q, tokom rotacije.
\Y

M__—

- N W B~ U

.L w N =

I
(%]

12. Dati su 3D obilici:

a) Opisite svaki od 3D oblika.

b) Dati trougao je osnova piramide. Koliko iznose ostali njegovi uglovi?

36° 151°

osnova piramide




Cek - lista za samoocjenjivanje prema standardima za ocjenjivanje

Mogu da: © S

imenujem medusobni poloZaj tac¢ke i prave, prave i prave, i prave i
kruznice.

sabiram i oduzimam duzi (graficki i aritmeticki).

koristim simetrale uglova, simetrale duzi i uporednih, susjednih,
unakrsnih i komplementnih uglova u rjesavanju problema.

crtam kruznicu sa datim radijusom/dijametrom i izrac¢unavam radijus
kruznice pri zadatom dijametru.

odredujem centar upisane kruznice i centar opisane kruznice trougla.

rjeSavam jednostavne zadatke u kojima se koristi odnos izmedu
uglova i stranica trougla.

odredujem veli¢inu unutrasnjih i spoljasnih uglova u trouglu.

imenujem i opisujem 2D oblike koji ¢ine 3D oblik.

odredujem polozaj mnogougaonika osnom simetrijom, translacijom
ili rotacijom za 90° oko jednog od njegovih tjemena u koordinatnom
sistemu.

objasnjavam promjenu koordinata tjiemena mnogougaonika po
osnoj simetriji (u odnosu na koordinatne ose ili u odnosu na prave
paralelne osi), translaciji i rotaciji.

identifikujem i opisujem kretanje po datim koordinatama tjemena
mnogougaonika i njegove slike.

Zadatak za 5+

Zadata je kocka sa stranicom 3 cm. Kocku treba
da podijelimo na manje kocke, kao na crtezu.
Koliko puta moras da isjeces$ kocku da biste
dobili 27 kocki sa stranicom 1 cm?

Tcm

cm
1cm 3cm

3cm

3cm




Proucavanjem ove tjeme osposobices se da:
1

. sastavljas i rjeSavas probleme iz svakodnevnog konteksta koristeci operacije sa

brojevima iz N,.

. rjedavas probleme iz svakodnevnih situacija koris¢enjem NAJVECEG zajedni¢kog

djelioca (NZD) i NAJMANJEG zajedni¢kog sadrzioca (NZS) prirodnih brojeva.

3. rjeSavas probleme sa sabiranjem i oduzimanjem razlomaka sa jednakim imeniocima.

4. koristi$ mjesnu vrijednost i Cinjenice u vezi prirodnih brojeva za sabiranje, oduzimanje,
mnozenje i dijeljenje decimalnih brojeva u svakodnevnom kontekstu.




OPERACIJE SA BROJEVIMA

SABIRANJE | ODUZIMAN;jE BROJEVA OD KOJIH
JE JEDAN BLIZU DO NAJBLIZE 10, 100 |1 1000

Uvodna aktivnost

Podsjeti se kako se zaokruzuju brojevi:

1. Broj 1505, zaokruZen na najblizih deseticu je 1510. ; ; .l >
1500 1505 1510 152
1505 |

2. Broj 1505, zaokruzen na najblizu stotinu je 1500. ;l ; ; >
1500 1600

1505

3. Broj 1505, zaokruzen na najblizu hiljadu je 2000. : 1 4 >

1000 1500 2000

1. Ana je zamislila broj. Kada zaokruzite broj na najbliZzu deseticu dobice broj 1080.
Kada zaokruzi broj na najblizu stotinu dobija broj 1100.

a) Koji je najmaniji broj, koji bi mogla da zamisli Ana?
b) Koji je najvedi broj koji bi mogla da zamisli Ana?

Da bi se sabrala dva broja u Ny znaci pronaci broj u Ny
koji ima onoliko jedinica koliko zajedno imaju brojevi koji

se sabiraju.

B - o a+b =c
Brojevi koje sabiramo nazivaju se sabirci a broj koji se T f T
dobija je zbir. sabirci zbir

Primjer 1. U jednom magacinu bilo je 3509 kg jabuka. Donijeli su jo$ 145 kg jabuka.
Koliko je kilograma jabuka bilo u magacinu?

Jedan od nacina ra¢unanja zbira je zaokruzivanje.

I nacin: Broj 3509 zaokruzen na najblizu deseticu je 3510.

3510 + 145 = 3655 zaokruzili smo za 1 kg vise, tako da je rezultat 3655 - 1 = 3654 kg
Il nacin: Broj 3509 zaokruZen na najblizu stotinu je 3500.

3500 + 145 = 3645 zaokruzili smo za 9 kg manje, pa je rezultat 3645 + 9 = 3654 kg

U oba slucaja dobili smo isti rezultat.

U magacinu se nalazi ukupno 3654 kg jabuka.



Ako se u jednom zbiru dva ili vise brojeva, jedan sabirak povecéa za neki
broj vedi od nule, a ostali sabirci ostaju isti, tada se zbir povecava za isti taj
broj.

Ako se u jednom zbiru dva ili vise brojeva, jedan sabirak smanji za neki broj
veci od nule (ali manji od sabirka), a drugi sabirci ostaju isti, tada se i zbir
smanjuje za isti broj.

Primjer 2. Bez pisanja da izracunamo 238 + 142. Zatim, zapisivanjem, nastavljamo da bi
provijerili da li smo ta¢no izracunali.

O zapisivanjem

O

o

Sa zaokruzivanjem na 1

najblizu deseticu 2 3 8

240 + 140 =380 + 1 4 2
3 8 0

Zasto smo dobili jednake rezultate?

-
N

llll@ll

Ako se u jednom zbiru dva broja jedan sabirak umanji za neki broj vedi
od nule, a drugi poveca za isti broj, onda zbir ostaje isti.

Primjer 3. Prvo procijeni koliko je broj 1992 i 340 sa zaokruZivanjem na najblizu hiljadu.
Zatim izraCunaj zapisivanjem.

O

O

o

Zaokruzivanjem na zapisivanjem

najblizu hiljadu 19 9 2
2000 + 340 = 2340 N S 4 G
2340 -8 =2332 2 3 3 2

2. Prvo procijeni koliki je zbir. Zatim izra¢unaj zapisivanjem. Imenuj sabirke i zbir:

a)39+26 b)349 + 125 c) 155 + 3499 ¢) 4698 + 1266




Oduzimanje je postupak (operacije) kojim se odreduje
nepoznati sabirak ako su poznati zbir i drugi sabirak.

- - . A~ . . umanjenik
Broj koji smanjujemo naziva se umanjenik. Broj sa kojim N k
smanjujemo naziva se umanjilac. m _/n -
Rezultat oduzimanja naziva se razlika. umanjilac - olika

Primjer 4. Andrej je imao 298 denara. Za uzinu je potrosio 85 denara. Koliko denara je
ostalo Andreju?

Andrej u prodavnici nije imao svesku i olovku da izracuna, pa je razmisljao ovako:

g) zapisivanjem
300-85=215215-2 2 9 8
=213 den. = 8 5

2 1 3
Sta bi bilo da je Andrej zaokruzio na 290?

290 - 85 = 205 denara. Zaokruzena vrijednost umanjenika je za 8 manja od ta¢ne
vrijednosti, pa je zato i razlika manja za 8.

Zato razlici 205 dodajemo 8 i dobijemo 205 + 8 = 213 denara.

Ako u datoj razlici umanjenik povecamo ili smanjimo za jedan broj,
veci od nule, tada ce se i razlika povecati ili smanjiti, odgovarajuce, za
isti taj broj.

Primjer 5. U jednoj vreci je bilo 115 kg krompira. Tokom dana je prodato 82 kg
krompira. Koliko kilograma krompira je ostalo?

O zapisivanjem

(@)

<

115-80=35 115
35 -2=33kg - 82
3 3

Od dobijene razlike 35 oduzmemo 2, jer
smo umanjilac zaokruzili na najblizu
deseticu sa umanjivanjem za 2.




Ako se u datoj razlici umanjilac smaniji za neki broj veci od nule, tada ¢e se
razlika povecati za isti taj broj.

Primjer 6. Procijeni koliko je 2456 - 389 tako da 389 zaokruzi$ na najblizu stotinu, a
zatim izracunaj.

O zapisivanjem
O

o

2456 - 400 = 2056 2 4 5 6
2056 + 11 = 2067 - 3809
2 0 6 7

Na dobijenu razliku 2067 dodajemo 11 jer
smo umanjilac zaokruzili na najblizu stotinu
sa povecanjemza 11.

-
-
N

B -

I

/
e
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Ul

Ako se u datoj razlici umanjilac poveca za neki broj vedi od nule, tada ce se
razlika takode povecati za isti taj broj.

4. Prvo procijeni kolika je razlika brojeva. Zatim izracunaj zapisivanjem.
a)89-26 b) 248 - 35 ) 2699 - 250 ¢) 3502 - 355

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Brojeve 3509, 3499, 4655:
a) zaokruzi na najblizu deseticu. b) zaokruzi na najblizu stotinu.
¢) zaokruzi na najblizu hiljadu.

2. Izra¢unaj zaokruzivanjem na najblizu deseticu. Zatim izraCunaj bez zaokruzivanja. Objasni .
dobijene rezultate.
a) 59+ 149 b) 141-57 c) 91 -21 ¢)58+73

3. Izra¢unaj zaokruzivanjem na najblizu stotinu. Zatim izracunaj bez zaokruzivanja. Objasni
dobijene rezultate.
a) 621 -325 b) 878 + 246 c) 895 -288 ¢) 681 + 565




Prepisi Seme u svesku:

a) Broj 567 zaokruzi na najblizu deseticu. Zaokruzeni broj upisi u zelenom polju i
izracunaj prema strelicama do kraja. Zatim, odredi ta¢nu vrijednost bez zaokruzivanja
broja 567. ObrazloZi oba rezultata.

+500 +10 +8 -100 =150 -5

b) Broj 669 zaokruzi na najblizu stotinu. Zaokruzeni broj upisi u zelenom polju i
izracunaj prema strelicama do kraja. Zatim, odredi ta¢nu vrijednost bez zaokruzivanja
broja 669. Obrazlozi oba rezultata.

~400 -70 -7 +300 +90 +9

5. Na tabeli je dat broj posjetioca na fudbalskim utakmicama u cetvrtak, petak i subotu.

dan Cetvrtak petak subota
I;:)(.:.Jetioca 17450 24375 9825

a) Koliko je ukupno posjetioca bilo u ta tri dana? Zaokruzi na najblizu hiljadu.

b) Kolika je razlika u posjetiocima izmedu Cetvrtka i subote? Zaokruzi na najblizu
hiljadu.

6. Jedan odmor ko3ta izmedu 15.000 i 20.000 denara. Koje od ovih suma mogu biti cijene
odmora? 14690 den. 19900 den. 20130 den. 1 9990 den.

7. Odgovori na pitanja prije nego 5to izracunas zapisivanjem:
a) Koji broj je za sto devedeset devet vedi od petsto dvadeset sedam?
b) Koja je razlika izmedu brojeva ,Cetiri hiljade i tri" i ,hiljada devetsto dvadeset Cetiri"?
¢) Odredi zbir brojeva ,devetsto devedeset sedam" i ,Cetrsto trinaest".

8. Koji od ponudenih brojeva zaokruzen na najblizu hiljadu je 1800007

175809 179099 179599 171099

*9, Navedeni su razliciti nacini racunanja. Neki od njih su tacni, a neki nisu. Odredi za svaki od
primjera da li je tacan ili ne. Ako nije tacan, zapisi tacan nacin racunanja.

a) izraz: 4366 — 1994 nacin racunanja: 4366 — 2000 + 7
b) izraz: 8421 + 519 nacin racunanja: 8421 + 520 + 1
C) izraz: 9635 + 199 nacin racunanja: 9635 + 200 - 1




¢€) izraz: 1149 - 399 nacin racunanja: 1149 - 400 - 1
¢) izraz: 7056 — 1499 nacin racunanja: 7056 — 1500 + 1

*10. Pogodi brojeve! Ovu igru mogu igrati dva ili vise igraca.
Svaki od igraca, tako 5to ne vidi ostale igrace, bira po 2 kartice i sabira brojeve na
njima. Prvi igrac izgovara zbir, a ostali igraci trebaju da pogode oba broja.

Ako igra¢ pogodi, osvaja 1 poen.

Ako ne pogodi, na red dolazi drugi igrac.
Igra se moze igrati u nekoliko krugova.
Pobjednik je igrac s najviSe poena.

SABIRANJE BROJEVA DO 1.000.000.
SVOJSTVA SABIRANJA

Brojeve 2, 3,4 i 5 mozete koristiti samo jednom. Pomoc¢u ovih brojeva sastavite najveci
mogucdi zbir prema datoj $emi. Jedno prazno polje oznacava jednu cifru.

1. Kako znate gdje treba upisati svaku cifru?

2. Objasni svom drugu kako si to uradio.

Primjer 1. IzraCunaj zbir 246526 + 623463 na viSe nacina.

I nacin: Brojeve zapisi u razvijenom obliku, a zatim ih saberi.
246526 = 200000 + 40000 + 6000 + 500 + 20 + 6 623463=
600000 + 20000 + 3000 + 400 + 60 + 3

200000 + 600000 = 800000
40000 + 20000 = 60000
6000 + 3000 = 9000
500 + 400 = 900

20 + 60 = 80

6 + 3 = 9

869989




Il nacin: Brojeve zapisite horizontalno, a zatim sabirajte cifre istih pozicija u svakom od

sabiraka.
hiljade jedinice hiljade jedinice
SH DH{JH|S |D|J | + |SH|DH|JH | S | D
2 4|6 |5|2|6 6 | 2|34 |63
L L A A A A_A A A 4
\ 4 \ 4 Y Y
8 6 9 9 8 9

Il nacin: Brojeve zapisi vertikalno tako da se cifre
nalaze jedna iznad druge prema njihovoj mjesnoj
vrijednosti, pa zatim sabiraj s desna na lijevo

1. Izracunaj njihove zbirove na nacin koji sam odaberes.

a) 23462 + 3326  b) 456834 + 423142

Primjer 2. Izracunaj zbir 356879 + 435442 na vise nacina.

€) 54372 + 44325

2 4 6 5 2 6
6 2 3 4 6 3
8 6 9 9 8 9

¢) 1459543 + 10325

I nacin: Brojeve zapisujemo u razvijenom obliku, a zatim ih sabiramo.
356879 =300000 + 50000 + 6000 + 800 + 70 + 9
435442 = 400000 + 30000 + 5000 + 400 + 40 + 2

300000
50000
6000
800

70

e

+ 400000
+ 30000
+ 5000
- 400
+ 40
+ 2

700000
80000
11000

1200
110
11

792321

Il nacin: Brojeve zapisujemo horizontalno, vodedi ra¢una da se cifre na istim
pozicijama u oba sabirka nalaze jedna iznad druge, a zatim sabiramo cifre s istih

pozicija.




hiljade jedinice hiljade jedinice

SHIDH/JH|S D |J |+ |[SH|DH|JH| S | D|J

3(5|6|8|7/|09 4 | 3 | 5|44 2
A M N RN -
* y Y Y A

Y y

7SH 8DH 11JH 125 11D 1)
LT WL W

7SH 9DH 2JH 3S 2D 1J

792321

lll nacin: Brojeve zapisujemo vertikalno, tako da cifre budu jedna ispod druge
prema njihovoj mjesnoj vrijednosti. Sabiramo s desna na lijevo. U ovom slucaju
sabiranje je sa prelazom.

1

9)+2J=11J=(1D} 1
9
7D +4D + 1D = 12D =15 }+2D

5
3
85+4S+15=13S= + 3S
2 1 6JH + 5JH + 1J 2JH
5DH + 3DH + 1DH = 9DH
3SH + 4SH = 7SH

4L

NP W

N Oy —

Ww|hH~ 00 —

N N =
N

2. Izracunaj zbirove na nacin koji ¢ete sami odabrati.
a) 567849 + 246988 b) 78965 + 489467  ¢) 1459876 + 156987

3. Izracunaj ove zbirove i uporedi dobijene zbirove: Sta
zakljucujes?
a) 72+48i48+72 b) 1008 + 2320923209 + 1008
Ako prilikom sabiranja dva broja iz Ng sabirci zamjene mjesta tada se zbir ne mijenja.

M
Za svaka dva brojam, n N, tacna je ’\"
jednakostm+n=n+m.

Zbir ne zavisi od

Ovo svojstvo sabiranja naziva se redoslijeda sabiraka.

komutativno svojstvo sabiranja.

4, Odredi vrijednost x iz jednacine koriste¢i komutativno svojstvo sabiranja.

a) 23756 + x = 4656 + 23756 b) x + 567345 =789432 + 567345
5. Izra¢unaj, a zatim uporedi dobijene zbirove. Sta zaklju¢ujes?
a) (1234+177)+ 12341123 + (1774+1234) b) (106 + 74) + 286 i 106 + (74 + 286)




Za data tri brojam, n, k € N, mogu se
formirati dva zbira:
mMm+n)+kim+(n+k)

Za brojeve u N vazi jednakost: ol
(m+n)+k=m+(n+k) ’:
Ovo svojstvo sabiranja se naziva Zbir ne zavisi od nadina

asocijativno svojstvo sabiranja ili grupisanja sabiraka.
svojstvo grupisanja sabiraka.

6. Odredi koji broj treba da stoji na mjestu x kako bi jednakost bila tacna.
a) 148 + (2268 + x) = (148 + 2268) + 300
b) 34267 + (x + 1120) = (34267 + 34132) + 1120

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. I1zrac¢unaj na nacin koji samostalno izaberes.
a) 86534 + 12976 b) 67839 + 857372 c) 12897 + 7658 ¢) 1998452 +153988

2, Koristi svojstva sabiranja da bi brze izracunao zbir.
a)25+36+75 b) 26 + 1240 + 54 C) 8582 + 3457 + 212+ 343
¢) 579 + 1089 + 17421 ¢) 9860 + 1720 + 140 + 2280 d) 47324 + 7247 + 253 + 676

3. Koja cifra treba da stoji umjesto znaka pitanja da bi zbir bio tacan.

a) b)
4 3 1?7 2 2?7 05 3
4 57 ?3 957
+ ? 1 7 + 6 6 ? 6
8 8 93 74?7 09

4, Odredi najveci i najmanji petocifren broj tako da se svaka cifra 0, 4, 5, 6 i 8 pojavljuje
samo jednom. Zatim izracunaj njihov zbir.

5.Tri djeteta su Stedela novac tokom 3kolske godine. Prvo dijete je ustedelo 3470
dinara. Drugo dijete je ustedelo 256 dinara vise od prvog djeteta, a trece dijete je
ustedelo koliko zajedno prvo i drugo dijete. Koliko novca su sva tri djeteta ukupno
ustedela?

6. Koji izraz predstavlja primjer komutativnog svojstva sabiranja?
a) 556100 = 55600 b) (988 + 52) + 302 =988 + (52 + 302)
c) 1049 + 281 =281+ 1049 ¢) 600 + 2300 =230 + 60




7. Koji izraz nije primjer komutativnog svojstva sabiranja?
a) 345 + 1409 = 1409 + 345 b)a+b=b+a
€) 300+ 10=100+ 30 €)22+x=x+22

8. Koje svojstvo je primjenjeno u izrazu: (2700 + 104) + 299 = 2700 + (104 + 299)
9. Koji izraz je primjer asocijativnog svojstva sabiranja?

a) 800+ 0=2800 b) 4567 + 234 = 234 + 4567

c)15-15=0 €) (53 + 200) + 40000 = 53 + (200 + 40000)

10. Prepisi u svesku. Zatim, koriste¢i komutativno i asocijativno svojstvo, dopuni kako bi
jednakosti bile tacne.

a) 3567 +8912 = + 3567 b) 20058 + =89734 +
€) 5002 + (309 + 81) = ( +309) + 81 ¢€) (99 + 560) + 105 = + (560 + 105)

*11. Prepisi u svesku. Zatim, koriste¢i komutativno i asocijativno svojstvo, dopuni kako bi
jednakosti bile tacne.

a) 709 + 1200 = + b) + =3001+76
C) + (460 + ) =(258 + )+75
¢) (1000 + ) + = + (2500 + 480)
*12. Koristeci svojstva brojeva i sabiranja, saberite brojeve i potpuno objasnite
postupak:
a) Svi jednocifreni brojevi. b) Svi dvocifreni brojevi.

¢) Svi brojevi manji od 100.
¢) Koliko ima jednocifrenih, a koliko dvocifrenih brojeva?
*13. Zamijeni svako slovo odgovaraju¢om cifrom kako bi se dobila ta¢na jednacina.

Jednaka slova oznacavaju iste cifre, a razlicita slova oznacavaju razlicite cifre.
A+ AA + ABC=CBBA

*14. Zbir tri broja je 2023. Ako se prvi sabirak poveca za 224, a drugi se smanji za 412, $ta treba
da se uradi sa tre¢im sabirkom kako bi zbir ostao nepromijenjen?




ODUZIMANJE BROJEVA DO 1000000

od 411.

brojeve.

a) Pronadi tri para brojeva cija je razlika 411.

U tabeli postoje parovi brojeva ¢ija je razlika 411.

Koristi zaokruzivanje kako bi brzo pronasao trazene

b) Pronadi tri para brojeva ¢ija je razlika veca ili manja

Uvodna aktivnost

893 | 697 | 1304 | 233
404 | 721 | 754 | 492
945 | 815 | 899 | 1071
319 | 343 | 1108 | 651
644 70 660 | 400
411 | 903 | 534 | 800

Primjer 1. Nikola je imao 2789 denara. Od njih potrosio je 1567 denara.

Koliko novca mu je ostalo?

Treba da izracunamo razliku 2789 - 1567.

I nacin: Nikola je zapisao brojeve u prosirenom obliku :
2789 =2000+ 700+ 80 +9

1567 = 1000 + 500 + 60 + 7

Zatim je odgovarajuce oduzeo hiljade, stotine, desetice i jedinice.

2000 - 1000 = 1000
700 - 500 200
80 - 60 20

9 = 7 = 2
1222

Il nacin: Horizontalno je zapisao umanjenika i umanjilaca, a zatim oduzeo odgovarajuce
cifre uzimajudi u obzir njihovu poziciju u brojevima.

hiljade jedinice hiljade jedinice
SH{DH|JH|S | D | H SH{DH|{JH|S | D | J
2 171|809 115|167
O S N S S

l Y 4

1

2




lll nacin: Brojeve je zapisivao vertikalno, tako da je
cifre po mjesnim vrijednostima pisao jednu ispod 27 89
druge. Zatim je oduzimao s desna na lijevo. - 1567

1 2 2 2

Primjer 2. Izracunaj razliku 5.645 - 3.278 na vise nacina.

I nacin: Brojeve zapisujemo u prosirenom obliku, a zatim ih oduzimamo.

5645 =5000 + 600 +40 +5 3278 =3000+ 200+ 70+ 8

5000 - 3000 = 2000
600 - 200 = 300 469600 - 200 =400, ali posto 40 - 70 nije moguce u N,
140 - 70 = 60 76 pozajmljujemo 100 idodajemo ga broju 40.
15 g = ; Sg—aéz)::)ij:i r;oguc’e u N, pozajmljujemo 10 i dodajemo
2367

Il nacin: Horizontalno piSemo umanjenik i umanjilac i vodimo ra¢una o mjesnoj
vrijednosti svake cifre.

5

S

hiljade jedinice hiljade jedinice
SHIDH|{JH|S |D|J | - |SH|DH|JH| S | D
6 | 4|5 312178
L 4L 5 !

5
t
.

5 59 13D 15

=

2JH 3 6D 7J

lll nacin: Brojeve pisemo vertikalno, tako da se cifre piSu prema mjesnoj vrijednosti
jedna ispod druge. Zatim oduzimamo s desna na lijevo.

13

5J < 8J, pozajmljujemo 1D = 10J i u umanjeniku dobijamo
1D+5J=15J),15)-8)=7).
Na poziciji D ostaju 3D, 3D < 7D, pozajmljujemo od

15

> 6 4 s stotina, 1S=10D, 1S + 3D = 13D.
Na poziciji S u umanjeniku ostaju 5C, 5C > 2C,
- 32 7 8
5C-2C=3C
2 3 6 7 Napoziciji JHostaju 5JH - 3JH = 2JH.




1. Izracunaj razliku na nacin po tvom izboru.

a) 567849 - 246988 b) 78965 - 48946 c) 1269869 — 12754 ¢) 1956543 - 87369
Primjer 3. Izracunaj: a)452+0 b) 256 -0

Y
a) 452 +0 =452 =@)-

{Za svaki broj m iz skupa prirodnih J

b) 256 - 0 =256 brojeva Ny, vazim+0=m m-0=m.
Primjer 4. Odredi vrijednost x u jednac¢inama: a) 25+ x =40 b) x + 162 =700
U zadatku, x je nepoznati sabirak i izraCunat cemo ga kao razliku izmedu zbira i
drugog (poznatog) sabirka. . (\:3,
=(@)-
a) 25 +x=40 b) x + 162 = 700 S
x=40-25 x=700-162 Oduzimanije je obrnuta
—15 _ 533 (inverzna) operacija
X= X= sabiranja.

2. Izraunaj vrijednost x u jednacinama:
a) 7280 + x=31693 b) x + 98427 = 678989

Primjer 5. Odredi vrijednost x u jednacinama: a)x-267 =134  b)796-x=476

a)x-267 =134 b) 796 — x =476
X=267+ 134 X=796-476
X =401 x=320

5. Bojan je zamislio broj. Kada oduzme broj 1695 od tog broja, dobije broj 2893. Koji broj
je zamislio Bojan?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Zbir brojeva 135396 i 432598 umanjite za 56398.
2, Koji broj treba dodati broju 8409 da bi se dobio broj 199087




3. Razlici brojeva 765468 i 248353 dodaj broj19653.

4. Uporedi brojne izraze i iskoristi znakove >, < ili =.
a) 378769 + 212311 378769 - 21231 b) 2469876 + 02469876 - 0
€) 719342 + 967819678 + 719342 ¢) 49001 - 301301 + 49001

5. Rijesi jednacine:
a)x+999=43894 Db)x-324233=35785 )5000+x=158354 () 145278 —-x=7864

6. Za koliko treba da se umaniji broj 12865 da bi se dobio 96547

. U jednoj knijizari je doneseno 3300 hemijskih olovaka i 4800 olovki. Prodato je 1897 hemijskih
olovaka i 3126 olovki. Koliko hemijskih olovki i olovki je ostalo u knjizari?

N

*8. Brat i sestra su za obavljeni posao dobili 1632 dinara. Kada je brat potrosio 360 dinara, a
sestra 72 dinara, tada je svakom ostala ista svota novca. Po koliko su novca zaradili?

*9, Odredi najmaniji i najveci neparni osmocifreni broj koji je zapisan ciframa 0, 3,4, 5i 7, pri
¢emu se nijedna od ovih cifara ne pojavljuje vise od tri puta. Odredi zbir i razliku ta dva
broja.

MNOZENJE PUNIM DESETICAMA, STOTINAMA ILI
HILJADAMA

Uvodna aktivnost

Pravilni desetougao ima stranicu duZine 17 cm.

Koliki je perimetar desetougla?

Kada se broj pomnozi sa 10, 100 ili 1000, vrijednost svake cifre u tom broju povecava
se 10, 100 ili 1000 puta.

Primjer 1. Broj 456 pomnozi sa: a)10 b) 100 ¢) 1000
a) 456 - 10 =4560




hiljade jedinice
SH{DH|JH| S | D
4 |,5 (1,6 [-10
6/ 0 Cifra jedinica pomjera se na poziciju
desetica.
; ol o Cifra desetica pomjera se na poziciju
stotina.
*4 ololo Cifra stotina pomjera se na poziciju
hiljada.
4 | 5160
b) 456 - 100 = 45600
hiljade jedinice
SH{DH|JH | S | D
4|51 6 [-100
/ Cifra jedinica pomjera se na poziciju
640 |0 .
stotina.
X Cifra desetica pomjera se na poziciju
510100 hiljada.
¥ Cifra stotina pomjera se na poziciju
41010101 0 |gesetice hiljada.
4 |56 |0|O0

¢) 456 - 1000 = 456000

hiljade jedinice
SH{DH|JH | S | D | J
4 | 5 | 6 |-1000
6 |l ol o C.h.‘ra jedinica pomjera se na poziciju
hiljada.
A Cifra desetica pomjera se na poziciju
52400 0| 0|0 . -
‘ desetice hiljada.
g Cifra stotina pomjera se na poziciju
S N stotine hiljada.
4 | 5|16 |0|0]O0




v,

I,
2)
I\

[

l

Kada se broj pomnozi sa 10, sa 100 ili sa 1000, tada broj treba prepisati i dodati
toliko nula koliko ima dekadna jedinica (jedna nula kada se mnozi sa 10, dvije
nule kada se mnozi sa 100 i tri nule kada se mnozi sa 1000).

1. Prepisi i dopuni kako bi dobili ta¢ne jednacine. Na jednoj crtici moze$ upisati samo
jednu cifru.
a)___ _ -10=5680 b) =1000-32 ¢)560__-100=560___ _

Primjer 2. U jednoj prodavnici bilo je 25 gajbi. U svakoj gajbi bilo je 30 jabuka. Koliko
ukupno jabuka je bilo u gajbama?
Potrebno je izra¢unati proizvod 25 - 30.

30 je puna desetica i mozemo zapisati 30 =3 - 10.
25-30=25-3:10=75-10 =750 jabuka.
\_/

Broj 30 zapisujemo kao 3 - 10.

Primjer 3. Izracunaj 235 - 200.
200 je puna stotina. MoZzemo zapisati 200 = 2 - 100.

235-200= 235-2-100=470-100=47000.
v

Broj 200 zapisujemo kao 2 - 100.

Primjer 4. Izracunaj 1221 - 4000.

4000 je puna stotina. Mozemo zapisati 4000 = 4 - 1000.

1221-4000=1221-4-1000 = 4884 - 1000 = 4884000.
ST AT

Broj 4000 zapisujemo kao 4 - 1000.

2. zraCunaj.
a) 1234 - 40 b) 362 - 500 ¢) 54 - 5000

3. Koristi cifre 0, 1, 3 i 5 da bi upotpunio jednacinu. Svaku cifru treba koristiti samo jednom.
Svaki upitnik odgovara jednoj cifri.

?7?7.77=350




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Koji broj nedostaje? 100-10=10000:7?
2, Milica kaze: "Svaki sadrzalac broja 1000 je deljiv sa 100." Da li je u pravu? Objasni svoj
odgovor.

3. Data su Cetiri broja: 55, 55550, 55500, 555000. Koji od ovih brojeva je 100 puta veci od
broja 5557 Objasni svoj odgovor.

4. U jednoj prodavnici svakog dana stizu po 244 litara ulja. Koliko ukupno litara ulja je
doneseno u prodavnicu tokom 50 dana?

5. U pekari na svakoj policiima po 123 hljeba. Koliko ukupno hljebova ima u pekari ako
ima 20 polica?

*6. Jedan poljoprivrednik je ubrao 246 kg kajsija. Jabuka je ubrao 30 puta viSe nego kajsija.
Koliko ukupno kilograma voca je ubrao poljoprivrednik iz svog voénjaka?

SVOJSTVA MNOZENJA U N,

Data je bombonjera kao na slici.

1. Bez brojanja ¢okoladnih bombona, odredi koliko bombona ima u bombonjeri.
Objasni svoj odgovor.

2.Bez brojanja svih ¢okoladnih bombona u svakoj bonbonjeri, odredi koliko
bombona ima u bonbonjeri na crtezu. Objasni svoj odgovor.




Primjer 1. Jovana u svojoj djecijoj sobi ima 4 police, a na svakoj polici ima po 10
knjiga. Koliko knjiga ima Jovana?

Jovanaima 4 - 10 =40 knjiga.
Ako postavimo problem na drugaciji nacin: Joana u djecijoj sobiima 10 polica, a na
svakoj polici ima po 4 knjige. Koliko knjiga ima Joana?

Joanaima 10 - 4 = 40 knjiga.

U primjeru 1, prilikom ra¢unanja u oba zadatka dobili smo isti rezultat, ali mnozioci su
zamijenili mjesta u proizvodu.

Medutim, razlika je u tome $to u prvom zadatku imamo 4 grupe, a svaka grupa ima 10
elemenata, dok u drugom zadatku imamo 10 grupa, a svaka grupa ima 4 elementa.

Primjer 2. Provjerite tacnost tvrdnje a-b=b-a,akoa=72,b=10.

a-b=>b-a,
72-10=10-72
720=720

Za bilo koja dva broja m i n iz Ny, tvrdnjam - n =n - m je tacna, odnosno proizvod se ne
mijenja ako zamijenimo mjesta.

Ovo je komutativno svojstvo mnozenja.

1. Koji broj treba da stoji na mjestu x da bi sljedece jednakosti bile tacne:
a)x-90=90-56 b) 2b-39=39-x

Primjer 3. Provjerite ta¢nost jednakosti (8-14)-10=8-(14-10).
(8-14)-10=8-(14-10).
112-10=8-140
1120=1120




Za bilo koja tri brojam, ni kiz No, tacno je (m-n) - k=m - (n - k), tj. proizvod ne zavisi od
nacina grupisanja Cinioca.

Ovo svojstvo se naziva asocijativno svojstvo mnozenja.

2. Koji broj treba da stoji na mjestu x da bi sljede¢i zadaci bili ta¢ni.
a) 27 - (x-67)=(27-56) - 67 b) 235-(8-24)=235-(8-x)

3. Koliko denara kostaju 8 lubenica po 11 kg, ako jedan kilogram kosta 20 denara?

Primjer 4. Provjeri ta¢nost jednacina.

a)(8+6):4=8-4+6-4 b)4-(8+6)=4-8+4-6
a)(8+6)-4=8-4+6-4 b)4-(8+6)=4-8+4-6
14-4=32+24 4.14=32+24
56 =56 56 =56

-
N

I

I,
)
T

q

Za bilo koja tri brojam, ni k iz Ny, je tacno:

m+n)-k=m-k+n-k=k-(m+n).
Ovim jednacinama se izrazavaju distributivna
svojstva mnozenja u odnosu na sabiranje.

4, Provjerite jedna¢ine mnozenja u odnosu na sabiranje:
a)(67+17)-20=67-20+17-20 b)20-(67+17)=20-67 +20-17

Primjer 5. Provjeri tacnost jednacine:

a)(12-7)-4=12-4-7-4 b)5-(22-9)=5-22-5-9
a)(12-7)-4=12-4-7-4 b)5:(22-9)=5-22-5-9
5-4=48-28 5-13=110-45

20=20 65 =65
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Za bilo koja tri broja m, ni kiiz No, za koje vazim > n, ta&’:noj:
m-n-k=m-k-n-k=k-(m-n).

Ovim se izrazavaju distributivna svojstva mnozenja u
odnosu na oduzimanje.

5. Odredi broj x iz jednacina, objasni tvoj odgovor.
a)(99-x)-35=99-35-35-35 b)15-123-1514=15-(123-x)

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. U jednom magacinu bilo je 17 polica, a na svakoj polici je bilo po 9 kutija sa
racunarima. U drugom magacinu bilo je 9 polica, a na svakoj polici je bilo po 17
racunara. Koliko ra¢unara ima u svakom magacinu? U ¢emu je razlika?

2. Koristedi svojstva mnozenja, pojednostavite sljedece proizvode.
a)427-5-10 b)2-49-50 €)2:36-5 ¢)40-17-25 ¢)4:-5-9.2.25

3. U jednom magacinu, prvog dana prodato je 240 kg krompira. Sljedeca tri dana, svakog
dana se prodavalo 10 puta vise kilograma krompira nego prethodnog dana. Koliko
kilograma krompira je prodato iz magacina tokom cetiri dana?

4. Koji broj treba da stoji umjesto x da bi sljedeci zadaci bili tacni?

a)4-(x-18)=(4-7)-18 b)7-(15-2)=7-(15-x)

5. 1zra¢unaj na dva nacina:
a)14-2+7-2 b)7-10+8-10+41-10 <) (13+4+7)-100
¢)44-9-34.9 ¢) 3-(324 -145) d)4-10-3-10+10-5

6. Izracunaj na najjednostavniji nac¢inizraz4 -x+12-y+6-xakojex=7iy=10.
Obrazlozi svoj odgovor.
*7. Prepisi izraze u drugom obliku. Obrazlozi svoj nacin rjeSavanja.
a)b-33+b- 27 b)x+12-x+7-x )12+4-5+4-3+4-5
¢)42-x-12-x OXx+2-x+4-x-3-X d)19-x-5-x




MNOZENJE BROJEVA OD KOJIH JE JEDAN BLIZAK
PUNOJ DESETICI ILI STOTINI

Nastavi nizove: a) 210,220,230,.. b)3100,3200, 3300, ...

Primjer 1. U jednoj poslastic¢arnici bilo je 19 kutija. U svakoj kutiji bilo je po 7 kolaca.
Koliko je ukupno kolaca bilo u poslasticarnici?

Potrebno je izracunati proizvod 19 - 7.
Broj 19 je blizu pune desetice, broja 20.

19.7 = Zamijenimo broj 19 s punim deseticom 20.

20-7 = Cinilac 19 smo povecali za jednu jedinicu.

=140 19 - 7 nije jednako 140 jer smo cinilac 19 povecaliza 1.
19-7=140-7=133 zato oduzmemo 7.

Dakle, u poslasticarnici je bilo 133 kolaca.

Zasto oduzimamo 7? Ako umjesto 19, izracunamo 20 kutija po 7 kolaca, imamo jednu
kutiju vise prilikom racunanja, pa zato na kraju oduzimamo tih 7 kolaca koje smo uzeli
kao visak na pocetku.

Zasto oduzimamo 7, moze se pokazati i pomocu distributivnog svojstva:
19-7=(20-1)-7=20-7-1-7=140-7 =133 kolaca

Primjer 2. U Sumi je bilo 21 red drveca. U svakom redu bilo je po 9 stabala. Koliko
stabala je bilo u Sumi?

Potrebno je izra¢unati proizvod 21 - 9.
Broj 21 je blizu pune desetice, broja 20.

21-9= Zamijenimo broj 21 s punom deseticom 20.

20-9= Cinilac 21 smo smanjili za jedinicu.

=180 21 -9 nije jednako 180 jer smo Cinilaca 21 smanjili za 1.
21-9=180+9 =189 stabala Zato dodajemo 9.

Dakle, u Sumi je bilo 189 stabala.

Zasto dodajemo 9?7 Ako umjesto 21, izracunamo 20 redova po 9 stabala u svakom
redu, imamo jedan red manje prilikom racunanja, pa zato na kraju dodajemo tih 9
stabala koje smo uzeli kao manjak na pocetku.

Zasto dodajemo 9, moze se pokazati i pomocu distributivnog svojstva:

21-9=(20+1)-9=20-9+1-9=180+9=189.




1. Prvo procijeni koliki je proizvod, a zatim izraCunaj zapisivanjem.
a)29-6 b)41.5 19-7 ¢)21-8 )49-6 d)51-4

Primjer 3. Brojeve do pune stotine 300 su brojevi 299 301. Izracunaj:

a)299-6 b) 301-9
a)299.6 = Broj 299 zamjenjujemo cijelom stotinom 300.
=300-6 Povecali smo cinilaca 299 za jednu jedinicu.
=1800 299 - 6 nije jednako 1800, jer smo ¢inilac 299
1800 -6 = povecali za 1. Dakle, oduzimamo 6 jedinica.

=1794
Zasto oduzimamo 67?

Ako zamijenimo 299 sa 300, dobijeni proizvod 300 - 6 = 1800 je za 6 jedinica veci od
trazenog proizvoda. Posto smo uzeli 6 jedinica viSe, na kraju od 1800 oduzimamo 6
jedinica, tj. 299 -6 =1800-6 = 1794.

Zasto oduzimamo 6 jedinica moze se pokazati i distributivnim svojstvom:

299-6=(300-1)-6=300-6-1-6=1800-6 =1794.

b)301-9= Broj 301 zamjenjujemo punom stotinom 300.
=300-9 Smanijili smo ¢inilaca 301 za jednu jedinicu.
=2700 301 - 9 nije jednako 2700, jer smo cCinilaca 301
2700 +9 = smanijili za 1. Dakle, dodajemo 9 jedinica.
=2709

Zasto dodajemo 9?7

Ako umjesto 301 uzmemo 300, proizvod koji smo dobili 300 - 9 =2700 je za 9
jedinica maniji od potrebnog proizvoda, jer smo uzeli 9 jedinica manje pa zato
na kraju, na 2700 dodajemo 9 jedinica, tj. 301-9=2700+ 9 =2709.

Zasto dodajemo 9 jedinica, moze se pokazati i distributivnim svojstvom:

301-9=(300+1)-9=300-9+1-9=2700+9 =2709.

2, Prvo procijeni koliki je proizvod, a zatim izracunaj zapisivanjem.
a)202-4 b) 7 - 599 c)401-9

Primjer 4. Procijeni koliko je 8 - 298, a zatim provjeri tacnost svoje procjene
zapisivanjem.




>

I nac¢in: Racunamo mnozenjem punim S
stotinama i oduzimanjem. 8-300-8-2
=2400- 16 =2384

Il nacin: Primjenom distributivnog svojstva:
8:(200 + 90 + 8) = 1600 + 720 + 64= 2384

lll nacin: Tabelom. IV nadin: Horizontalnim mnozenjem.

O O

.| 8 7 8)-8=64)=
200 | 1600 2 9 8 -8 9D-8=72D, 72D + + 8D

9 | 720
5 ” S, 8 4 25:8=165, 165+75=235=H+ 3S
zbir | 2384 298 - 8 = 2384

3. Prvo procijeni koliki je proizvod, zatim odaberi nacin i izracunaj.
a)409-5 b) 598 - 4 c)1099.7

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Prvo procijeni, a zatim izracunaj zapisivanjem.
a)39-12 b)41-13 c) 497 ¢)22-7 ¢)31-12 d)59-24
dz)3001-7 d)4099-9  e)9099-3 f)202-14 g) 399-25

2. Selim je Stedio 308 denara svakog mjeseca. Koliko je denara Selim ustedio za jednu
godinu?

3. Procijeni koje su jednakosti tacne. Objasni svoj odgovor. Nakon ra¢unanja provjeri svoju
procjenu.

a)221:-4=872 b)599-12=708 ) 6-701=4206 ¢)8-898 =736
4*, Ana treba da kupi 11 kg krompira koji kostaju 50 denara po kg, 9 kg banana kosta 80

denara po kilogramu, a 19 kg mandarina kosta 70 denara po kilogramu. Procijeni koliko
¢e novca Ana potrositi, a zatim zapisivanjem provjeri svoju procjenu.




5%, Sastavi problem u kojem treba da se koristi mnozenje brojeva od kojih je jedan blizu
punih desetica ili stotina. Onda neka tvoj drug rijesi problem, i ti rijesi problem koji je
napisao tvoj prijatelj.

*6. Provjeri tac¢nost jednakosti na najbrzi nacin. Objasni kako si to uradio.
a) 35:36+35:64-35-100=0 b)98-99+98-99-100=98-99-101

MNOZENJE UDVAJANJEM ILI POLOVLJENJEM
CINIOCA

Uvodna aktivnost

Nastavite nizove i zapisite pravilo da dobijete sljedece ¢lanove.
36,72,144, ..

96, 48, 24, ...

Primjer 1. Znate da je 4 - 9 = 36. Kako mozete izraCunati 4 - 18 koristedi svojstva
mnozenja?

4-18=4-(9-2)zapisujemo broj 18 kao9-2=(4-9)-2 =362 =72 koristimo
asocijativno svojstvo mnozenja

Sta primjecujes? Kako se proizvod mijenja ako se jedan od ¢inioca udvostruci?

1.a) Akoje 7-9 =63, izracunaj7 - 18 b) Ako je 12 -8 =96, izracunaj 12 -4
2. Izraunajte i objasnite nacin obracuna.

a) Ako je 8 -6 =48, izraCunaj 80 - 6

b) Ako je 12 - 45 =540, izraCunaj 6 - 45

c) Akoje3:-9=27,izracunaj6-18

¢) Ako je 6 -9 =54, izracunaj3-18

3. Koji broj treba da stoji umjesto upitnika, da bi rjeSenja bila tacna?
a)Akoje4-7=28onda?-7=56
b) Akoje18-12=2160onda?-12=108
c) Akoje302-6=18120ondaje 302 -7=906




Primjer 2. Izracunajte proizvod 14 - 37 koristeci strategiju starih Egipc¢ana.

U lijevoj koloni zapisujemo broj 1. Ispod njega nastavljamo da zapisujemo udvostrucene
brojeve koji su manji od broja 14.

Zatim svaki od njih mnozimo brojem 37. Brojevi u drugoj koloni su udvostruceni, pocevsi
od 37.

- 37 Iz lijeve kolone biramo brojeve ciji je zbir jednak 14.
1 37 2+4+8=14
2V | 74 Zatim sabiramo odgovarajuce proizvode:
4v | 148 74+ 148 + 296 =518
8v |296 Trazeni proizvod 14 - 37 = 518.

4, Pomocu egipatske strategije izracunajte:
a)27-78 b) 29 - 56 c)25-48 3276

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Udvostrucite sljedece brojeve napamet.

a) 36 b) 145 C) 483 ¢) 9750
2. Prepolovite sljedece brojeve napamet.
a) 86 b) 244 C) 2142 ¢) 4188

3. Almira je zamislila jedan broj. Prvo ga je udvostrucila, zatim ga pomnozila sa 100 i kada ga
je prepolovila dobila je broj 700. Koji broj je Almira zamislila?

4, Koristi tablicu mnozenja za izraCunavanje proizvoda napamet. Zatim izraCunaj pismenim
putem. Objasni kako racunas napamet.
a)l18.7 b)12-14 16-12

*5., U cvjecari je bio odredeni broj ruza. Prvog sata je prodata polovina ruza. Drugi sat je
prodato 20 ruza, a treci sat polovina preostalih ruza. Nakon tri sata u cvjecari su

ostale 84 ruze. Koliko ruza je bilo u cvjecari na pocetku?

*6. Bombonjera je bila puna bonbona. Vera je pojela 4 bonbona, Jelena je pojela 7
bonbona, a Sara je pojela polovinu onih koje su ostale. Nakon 5to su svi pojeli bonbone
iz bombonjere, u njoj je ostalo 8 bonbona. Koliko bonbona je bilo u bombonjeri na
pocetku?




*7.U jednom magacinu bilo je banana. U ponedjeljak su preneli polovinu od njih u
prodavnicu. U utorak su u skladiste doneli 125 kg banana. U srijedu su donijeli istu
koli¢inu banana kao $to je bilo tada u magacinu. Sada u magacinu ima 526 kilograma
banana. Koliko kilograma banana je bilo u magacinu na pocetku?

*8. Viki je Citala jednu knjigu. Primjetila je da je zbir brojeva kojima su numerisane obe
strane knjige jednak 243. Koji su brojevi kojima su numerisane stranice na kojima je Viki
¢itala knjigu?

MNOZENJE DVOCIFRENIH, TROCIFRENIH |
CETVOROCIFRENIH BROJEVA JEDNOCIFRENIM BROJEM

Uvodna aktivnost

4

«‘

Proizvod tri uzastopna broja je 730. Uzastopni brojevi su brojevi

Koji su ti brojevi? koji se razlikuju za 1, na
primjer 22, 23, 24,

Primjer 1. Sime je imao zadatak da pomnozi brojeve 242 4.

Umjesto mnozenja, Sime je sabirao Cetiri jednaka sabiraka:
242 + 242 + 242 +242 = 484 + 484 = 968.

A njegovi drugari su mu predlozZili i druge strategije za rjeSavanje zadatka:
Arben je koristio distributivno svojstvo. Cinilac 232 je zapisao u razvijenoj formi i
dobio je:

(200+40+2)-4=200-4+40-4+2-4=800+ 160 + 8 =968

Jelena je koristila tabelu:

200 | 40 | 2
4 |800|160| 8 Sabrala je 800 +160 + 8 = 968.

Josif je ra¢unao tako da je mnozio jedinice sa jedinicama, desetice sa jedinicama i
stotine sa jedinicama, a rezultate je zapisivao jedan ispod drugog.
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1. U jednoj korpici ima 18 kilograma jabuka. Koliko kilograma jabuka ima u 7 korpica?

2. Data su dva seta kartica. Jedan set sa dvocifrenim brojevima i jedan set sa
jednocifrenim brojevima. Ti i tvoj prijatelj izvlacite po jednu karticu sa dvocifrenim
brojem i po jednu karticu sa jednocifrenim brojem. Tvoj prijatelj treba da pomnoZzi
tvoje brojeve, a ti trebas da pomnozis brojeve koje je izvukao tvoj prijatelj. Zatim,
razmijenite brojeve i provjerite rezultate.

3. Proizvod brojeva 8 i 299 povecaj za 587.

Primjer 2. Izracunaj proizvod brojeva 5 i 1537.

Treba izracunati proizvod 5 - 1537.

I nacin: Sabiranjem pet istih sabiraka.

1537 + 1537 + 1537 + 1537 + 1537

=3074 + 3074 +1537

=6148 + 1537
=7685

Il nacin: MnoZenje tabelom.

1000

500

30

zbir

5 | 5000

2500

150

35

7685

Prilikom sabiranja koristimo
udvostrucavanje broja 1537.

lll nacin: Horizontalno mnozZenje.

2 1 3

1T |5 |3 -5
+ |5 |5 |5

7 6 8

3.Tiitvojdrug trebate da napisete po jedan cetvorocifreni i jedan jednocifreni broj. Tvoj
drug treba da pomnozi tvoje brojeve, dok ti trebas da pomnozis brojeve koje napise tvoj
drug. Zatim razmjenite brojeve i provjerite rjesSenja.




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Procijeni proizvod 86 - 7. Zatim izraCunaj pismeno.
2, Izracunaj: a)294 -4 b)418-3 c) 596 -7 €)209-6
3. lzracunaj: a)2034-5 b)3243.7 ¢)5024-8
4. Koje cifre treba da stoje umjesto upitnika da bi racunanje bilo ta¢no?
?777-6=1032
5. Zbir brojeva 148 i 92 uvecaj sedam puta.
6. Proizvod brojeva 234 i 9 povecaj za 789.
7. Proizvod brojeva 5342 i 7 umaniji za njihovu razliku.
8. Marko i Ali su sakupljali postere. Koliko su ukupno imali postera ako Marko ima 176, a Ali

osam puta vise?

*9, Polje u obliku jednakostrani¢nog trougla sa stranicom od 47m treba ograditi sa 4 reda
Zice. Koliko metara Zice je potrebno za ogradivanje polja?

*10. U jednoj Skoli ima 7 ucionica. U svakoj ucionici ima po 6 klupa, a na svakoj klupi
ima po 2 stolice. Koliko uc¢enika uci u skoli, ako od svih stolica 9 nisu zauzete?

MNOZENJE DVOCIFRENIH, TROCIFRENIH |
CETVOROCIFRENIH BROJEVA DVOCIFRENIM

BROJEVIMA
Uvodna aktivnost
Proizvod dva uzastopna broja iznosi 650. O
Koja su ta dva broja? =
. . . . . . .. 20 ’ 20 = 400
Sa.stawte.Jos...nie.koIlko zagonetki slicnih ovoj i 30+ 30 = 900
zajedno ih rijesite.

Primjer 1. U jednoj vreci nalazi se 25 kilograma krompira. Koliko ukupno
kilograma krompira ima u 13 vreca?

Treba da izracunamo proizvod 13 - 25.




I nacin: Strategija prutova.

125 |25 |25 |25 |25] 25|25 | 25|25 |25 |25 | 25 | 25 |

13-25=25+25+25+25+25+25+25+25+25+25+25+25+ 25

=50+50+50+50+50+50+25=100+ 100+ 100 + 25 =325 kg.
Ukupno je bilo 325 kg krompira.

Il nacin: Distributivno svojstvo mnozZenja u odnosu na sabiranje
13-25=13-(20+5)=13:20+13-5=260 + 65 = 325 kg krompira

lll nacin: MnoZenje pomocu tabele.

20 5
10 200 50
3 60| 15
260| 65
zbir 325

IV nacin: Horizontalno mnozZenje jedinice sa jedinicama, jedinice sa deseticama,
desetice sa jedinicama i desetice sa deseticama:

13.25
15 (5J-3)=5-3=15) 11
50 (5J-1D=5-10=50) L 3 .25
60 (2D-3J=20-3=60) + '6¢ 5
200 (2D-1D=20-10 = 200) 2 6
325 3 2 5

1. IzraCunaj proizvode.
a)35-17 b) 29 - 41 c)72-53

2. U jednoj knjizari se prodaju zbirke iz matematike za 6 razred. Tokom septembra, dnevno se
proda 23 udzbenika. Koliko udzbenika je prodato za 22 dana?

Primjer 2. IzraCunajte proizvod 247 - 28.

I nacin: Distributivno svojstvo mnozenja u odnosu na sabiranje

247 -28=(200+40+7)-28=200-28+40-28+7-28
=5600+ 1120+ 196 =6720 + 196 = 6916




Il nacin: MnoZenje pomocu tabele.

200 | 40 7
20 |4000| 800| 140
8 1600 320| 56
5600| 1120| 196
zbir 6916

lll nacin: Mnozenje jedinica sa 247 -28
jedinicama, jedinica sa deseticama, ———————
jedinica sa stotinama, jedinica sa 2e
hiljadama, a zatim desetina sa 220
jedinicama, desetina sa deseticama, 80y
desetina sa stotinama i desetina sa Uast
hiljadama, pisemo ih jedno ispod sl
drugog. e
6916

IV nacin: Horizontalno mnozenje.

1

A

1
1
3
2

5
4\7 - 2 8

\\ﬁz 56

1 \M9
+ 4 \9
6 19
3. Izra¢unajte proizvode.
a)275-27 b) 369 - 48

1M1 6

c) 89265

4, Gledaoci utakmice bili su rasporedeni u 12 blokova. Svaki blok ima 26 redova i svaki red
ima 85 mjesta. Koliko je ukupno gledalaca bilo na utakmici?

Primjer 3. IzraCunajte proizvod 3561 - 62.

I nacin: Distributivno svojstvo mnozenja u odnosu na sabiranje

356162 =(3000+ 500+ 60+ 1)-62=3000-62+500-62+60-62+ 162
= 186000 + 31000 + 3720 + 62 = 217000 + 3782 = 220782

Il nacin: MnoZenje pomocu tabele. lll nacin: Mnozimo jedinicesa 3561 .62
3000 500 60 ] J:ed!nicama,jed.inice sa. de.sgticama, —2
jedinice sa stotinama, jedinice sa
60 | 180000 | 30000| 3600| 60 hiljadama, a zatim desetice sa st
2 6000 1000 120 2 jedinicama, desetice sa deseticama, 1000
186000 | 31000| 3720| 62 desetice sa stotinama i desetice sa s
Zbir 220782 hiliadama i pisSemo ih jedno ispod 3638
drugog.
30000
180000

220782



IV nacin: Horizontalno mnozenje.

\sts .

11 M2 2
21 33 36 6
22 0 7 8 2

5. 1zracunajte proizvode.
a)1098-17 b)3118-25 c)4210- 31

6. Jedna lepljiva traka ima duzinu od 2276 metara. Koliko metara ima 73 takve trake?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. U jednom vrtu bilo je 43 redova posadenih krastavcima. U svakom redu je bilo po 34
krastavca. Koliko je ukupno krastavaca bilo u vrtu?

2. Koristeci cifre 0, 1, 3 i 5, zavrsite jednacinu. Svaka cifra treba da bude upotrebljena samo
jednom. Napisite sve moguce odgovore. - =450

3. Koristedi cifre 3,4, 5 i 6, sastavite proizvod u obliku ?? - ?? tako da proizvod:
a) ima najvecu mogucu vrijednost b) ima najmanju mogucu vrijednost

4, |zraCunaj:

a) 294 - 34 b)418-53 ) 596 -67 ¢) 209- 86
5. lzracunaj:
a) 2034 - 25 b)3243-47 ) 5024-68
6. Koristedi svojstva mnozenja, na jednostavan nacin odredi proizvode:
a)427-5-7 b)40-17-25 )8-125-9 ¢)48-94-0-26
*7. Koje cifre treba staviti umjesto upitnika da bi mnozenje bilo ta¢no.
a) b)
9 2 1 4 3 2 6 ?
3 6 7? + 2 2 4
+ 7 2 1?7 7
? 7?7 8 8 2 1 4 4




Q) 4 1 8 7 3 &)
+ 7?2 2 7 4
2 7 ? 6
2 0 5 1 2
¢) 4 4 9 0 7 2 d)
+ 8 2?2 8 0
7 2 3 2
? 2 3 2 8 0

2 7 2 ? 4
8 4 2
? 8
3 7 8
7 7 1 6 2 9
6 9 72 9 4
5 7 3 2
2 5 2 1 2?2

DIJELJENJE DVOCIFRENOG SA JEDNOCIFRENIM BROJEM

Uvodna aktivnost

Martin je zamislio jedan broj.
Koji broj je zamislio Martin?

Prvo sam pomnozio broj sa 100, zatim sam ga
Q podijelio sa 10, pa ponovno pomnozio sa
1000. Broj koji sam dobio na kraju bio je sto

z sedamdeset hiljada.

>

(@)

o

Primjer 1. IzraCunajte x u jednacini:

a)7-x=56 b)x-9=63

Potrebno je odrediti nepoznati mnozitelj. Proizvod ¢emo podijeliti poznatim

ciniocem:
a)7-x=56 b)x-9=63
x=56:7 X=63:9
x=8 x=7
provjera7-8=>56 provjera7-9=63
1.lzracunaj: a)45:9 b)72:8 c)61:1 ¢)0:12 ¢7:0 d)8:8
Postupak, odnosno operacija pomocu koje se
odreduje nepoznati Cinilac, ako je zadat proizvod i o L
drugi ¢inilac, naziva se dijelenje, odnosno, ako je djeljenik ko’l/lcmk
n-k=m,tadajem:n=k. m:. n =k
Broj m zove se djeljenik, broj n zove se djelilac, a o
broj k zove se koli¢nik. djelilac




1,

=0

[

l

Za svaki prirodan brojmvazim:m=1,m:1=m,0: m=0.
Dijeljenje s nulom nema smisla, tj. m : 0 ne postoji za bilo kojim € N,.

N

Primjer 2. Izracunaj x u jednacinama: a)3-x=22 b) 9-x =31
a)3-x=22
x=22:3 Ne postoji prirodan broj koji se dobija dijelenjem 22 sa 3.
x =7 iostatak 1  Prilikom dijeljenja pojavljuje se ostatak 1.
Ostatak je jedinica. Ako podijelimo 1 na tri jednaka dijela, dobijamo _lj $to znadi
da je rjeSenje 7 % .
b)9-x=31
x=31:9 Ne postoji prirodan broj koji se dobija dijelenjem 31 sa 9.

x=3iostatak4 Prilikom dijelenja pojavljuje se ostatak 4.

Ostatak je Cetiri jedinice. Ako podijelimo 4 na devet jednakih dijelova, dobijamo g ,
$to znadida je rjeSenje x =3 g .

Operacija dijelenja nije uvijek moguca u skupu N,.

Pri dijeljenju dva prirodna broja, moze se dobiti koli¢nik i ostatak. Ostatak se zapisuje kao
brojilac u obliku pravog razlomka.

2. IzraCunajte dijeljenja. Koli¢nike zapisite kao mijeSane brojeve.
a)98:7 b)76:3 c)48:5 ¢)82:4

Primjer 3. Provjerite jednakost: (96 + 16) : 4=96:4 +16:4
(96 +16):4=96:4+16:4
112:4=24+4
28 =28

Primjer 4. Ena i Selim su dobili zadatak da razliku 410 - 130 podijele sa 10. Svako od
njih je koristio razli¢ite metode, ali su dobili isti rezultat.
Ena je prvo oduzela pa podijelila (410 - 130) : 10 =280: 10 = 28.

Selim je prvo podijelio umanjenika i umanjilaca sa 10, a zatim oduzeo
410:10=41i130:10=13i41-13=28.




s S

Za brojeve m, k, t, s € N, za koje vazim :k=tin:k=s, vaze svojstva

(m+n):k=m:k+n:ki (m-n):k=m:k-n:k, priuslovu daje m veceili
jednako n.

Ovo se naziva distributivno svojstvo dijeljenja u odnosu na sabiranje i
Koduzimanje.

Primjer 5. Koristi distributivno svojstvo dijeljenja u odnosu na sabiranje i
oduzimanje da bi izracunao koli¢nike.

a)66:3 b)75:8 €)57:3

a) Dijeljenik zapiSemo u prosirenom obliku
(60+6):3=60:3+6:3=20+2=22

b) Koristeci tabelu mnoZzenja, pri ¢emu 75 zapiSemo kao 72 + 3.

(72+3):8=72:8+3:8=9+ 5 =9
dijeljenje 3 : 8 zapisujemo kao obican raz?omakjer horizontalna crta oznacava

dijeljenje.
¢) Djelilaca ¢emo predstaviti kao razliku, tj. 57 =60 - 3
(60-3):3=60:3-3:3=20-1=19

3. Koristedi distributivno svojstvo dijeljenja u odnosu na sabiranje i oduzimanje, izraCunaj
koli¢nike na najjednostavniji nacin.

a)114:6 b) 102:6 c)105:7 ¢)144:9 ¢)120:8

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Prepisi i dopuni jednacine brojevima koji nedostaju.
a)?7:10=24 b)720:7=72 ¢35:7=7 ¢€)81:7=9

2. Bojan ima 7 prijatelja na rodendanu. Ima 59 ¢okoladnih bombona. Koliko bombona ¢e
dati svakom prijatelju?

3. Sedamdeset devet ucenika iz Sestog razreda ide na izlet. Za prevoz koriste kombije. Svaki
kombi mozZe primiti 8 putnika. Koliko im je potrebno kombija ako je islo i 7 nastavnika?

4, Razlika izmedu brojeva 63 i 56 podijeljena je sa 7. Obrazlozi svoju strategiju rjeSavanja.




5. Sena je imala 83 kilograma grozda. Trebala je staviti u 5 korpi. Koliko kilograma grozda ce
biti u svakoj korpi?

6. Sanjina majka napravila je 68 kolacica. Koliko posuda je potrebno da bi u svaku posudu
stavila 5 kolaci¢a?

7. Prepisi i dopuni jednakosti:
a)(?-15):3=351:3-7:3 b) 625:25 +7:25=(625+125):?
8. Provjeri da li je ta¢na jednakost 120: (12 + 10) =120:12 + 120: 10. Obrazlozi svoj odgovor.

DIJELENJE TROCIFRENIH BROJEVA
JEDNOCIFRENIM BROJEM

Brojevi u cvijetu prate neko pravilo?
Koji broj treba da stoji umjesto upitnika u
zutom krugu?

Primjer 1. Izracunaj x u jednacini: a)8-x =488 b)x-6=636
U zadatku se traZi odredivanje nepoznatog Cinioca. Zato ¢emo, proizvod da
podijelimo sa poznatim ciniocem. Zbog lakSeg dijeljenja koristicemo

distributivno svojstvo dijeljenja u odnosu na sabiranje.

a)x=488:8 b)x=636:6
Xx=(400+80+8):8 O x=(600+30+6):6
Xx=400:8+80:8+8:8 - (.)O Xx=600:6+30:6+6:6
Koristimo tablicu
X=61 smo izracunali x=106
provjera 8- 61 =488 napamet. provjera 106 - 6 = 636

1. IzraCunaj.
a)459:9 b) 728: 8 c)546:6 ¢)345:1




Primjer 2. Izracunaj x u jednacini: 7 - x =497.x =497 : 7

9
9
0

|
N N |« (N

o ‘

provjera:7-71 =497

2. Izraunaj: a)891:9 b) 575:5

Primjer 3. Vera treba da rasporedi 124 kolac¢a u posude. U svaku posudu stavlja po
5 kolaca. Koliko joj je posuda potrebno?

Da bismo odredili broj posuda, 124 moramo da podijelimo sa 5.

12 4 5 = 2 4 Prilikom dijeljenja dobili smo ostatak 4.
- 10 4 5.5 Medutim, moze li Vera da koristiti 24% posuda?
2 4 e . .
Zato $to joj je potrebno vise od 24 posude, Vera ¢e
-20 4-5 koristiti 25 posuda.
4
3. IzraCunaj: a) 357:4 b) 987:9 c)685:7

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Prepisi i dopuni jednacine sa brojevima koji nedostaju.
a)?7:30=80 b) 900:? =30 Q) 770:7=7? €)960:?=160

N

. Osam cvjecara mora da podijeli 872 ruze. Koliko ruza dobija svaka cvjecara?

w

. Zbir brojeva 256 i 129 umaniji 7 puta. Koji si broj dobio?

4. lvo je zamislio jedan broj. Kada je udvostrucio taj broj a zatim ga podijelio sa 9, dobio je
372. Koji broj je zamislio Ivo?

5. Autobus je preSao 369 km za vrijeme od 9 sati. Drugi autobus je preSao 396 km u isto vrijeme.
a) Koliko kilometara na sat putuje svaki autobus?
b) Koji ¢e autobus prvi da stigne ako autobusi krenu istovremeno sa istog mjesta i putuju

do istog odredista?




6. Koli¢nik nekog broja i razlike brojeva 12i 7 iznosi 51. Koji je to broj?

*8. Boris ima Cetiri puta vise slic¢ica od Dorda. Ukupno imaju 270 slicica. Koliko sli¢ica ima
Boris, a koliko Borde?

*9, Kristina ima sedam puta manje salveta od Eme, a zajedno imaju 776 salveta. Koliko
salveta ima Kristina, a koliko Ema?

DIJELJENJE BROJEVA DO 1.000.000 SA
DVOCIFRENIM BROJEVIMA

Uvodna aktivhost

Prolazeci rastojanje od 330 km, Mile se kretao pjeSice i autobusom.
Autobus je presao deset puta vece rastojanje nego $to je Mile pjesice.

Koliko kilometara je Mile presao pjesice, a koliko kilometara je preSao autobusom?

Primjer 1. Izracunaj 312 : 24.

31 2 : 2 4 = 1 3 Uzimamo dvocifren pocetak djeljenika, 31:24=1
jerje 1-24 =24 najblize 31 i manje od 31,1.

-24 % 1.24=24
A 72:24=3
-7 2
= 3.24=72
0

nema ostatka

1. Zbir brojeva 169 i 356 smaniji 15 puta. Koji si broj dobio?

Primjer 2. Izracunaj koli¢nik brojeva 1599 41.

1599 :41=39 Ako uzmemo dvocifreni poc¢etak djeljenika,
- 1231 3.41=123 on je manji od djelioca, pa zato uzimamo
36 0 Al trocifreni pocetak, tj. 159 :41.
-369 941 =369
0

nema ostatka

2, IzraCunaj. a) 2788:82 b) 5141:53




Primjer 3. Razliku brojeva 894697 i 418452 umanjimo 45 puta.
(894687 — 418452) : 45 = 476235 : 45

476235 :45=12058 3
- 45 | 145 =45
2 6 26:45=0
-0 0-45=0
26 262:45=5
5.45=225
373:45=8
845 =360
135:45=13
3.45=135
nema ostatka

2
2
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3. Izracunaj: a) 47006 : 38 b) 102396 : 42

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Umaniji svaki od sljedecih brojeva 15 puta: 9045, 18075, 345705.
2, Odredi koliko puta je prvi broj veci od drugog broja.
a) 1948896 b) 1730456 €) 31749223 ¢) 301661 31
3. Koli¢nik brojeva 79477 i 89 povecaj za koli¢nik brojeva 222222 22.
4, Koli¢nik brojeva 144 i nekog broja je 36. Koji je to broj?

*5. Koli¢nik nekog broja i broja 78, povecan za 298, iznosi 962. Koji je to broj?

*6. Godine 2010. cijena jedne koSarkaske lopte iznosila je 800 denara. Finansijski
analiti¢ari predvidaju da ce cijena svake godine rasti za 25 denara narednih 19 godina.

U kojoj godini Ce cijena iznositi 975 denara?




a)

BROJNI IZRAZI

Uvodna aktivhost

Provjeri koji brojni izraz je tacno rijeSen. Objasni svoj odgovor.

b)
12+4-5-9= 1244.5-9=
=12+20-9 =16-5-9
=32-9 =80-9
=23 =71

Izrazi koji se sastoje samo od brojeva i operacije sa brojevima nazivaju se brojni izrazi.
Dijeljenje i mnoZenje imaju prednost pred sabiranjem i oduzimanjem.
Redoslijed izvrsavanja operacija:

1) Ako u brojnom izrazu postoje zagrade, prvo se izvrSavaju operacije unutar zagrada,
postujuci redoslijed (prvo mnoZenje i dijeljenje, a zatim sabiranje i oduzimanje).

2) Ako nema zagrada, tada se redoslijed izvrSavanja operacija sastoji od: prvo mnozenje i
dijeljenje, a zatim sabiranje i oduzimanje.

3) Mnozenje i dijeljenje imaju istu vaznost i izvrSavaju se redom.

4) Sabiranje i oduzimanje takode imaju istu vaznost i izvrSavaju se redom.

Primjer 1. Izracunaj vrijednosti brojnih izraza.

a)(54-2:6):7+78 b) 67 +255:5-13

a)(54-2-6):7+78= Prvo izra¢unavamo unutar zagrade, pridrzavajudi se
=(54-12):7+78 redoslijeda (prvo mnozenje, zatim oduzimanje).
=42:7+78 Zapazamo redoslijed (dijeljenje, a zatim sabiranje).
=6+78
=84

b)67 +255:5-13 = Zapazamo redoslijed, prvo vrSimo dijeljenje, a zatim
=67+255:5-13 prema redoslijedu kako su navedene operacije u
=67+51-13 izrazu vrSimo sabiranje i oduzimanje.
=118-13

=105




1. Izracunaj vrijednosti brojnih izraza:
a) 234-639:9-108 b) (142-12-124) + 58 - 294 : 21

Primjer 2. Izra¢unaj vrijednosti brojnih izraza.
a)40:5-3 b)3-10:5
MnozZenje i dijeljenje su podjenako vazni, pa zato ih izvrSavamo po redu.

a)40:5-3 = b)3-10:5=
=8-3 . =30:5
=24 =6

2, IzraCunaj vrijednosti brojnih izraza:
a)6-40:8 b)90:5-3

3. IzraCunaj vrijednosti brojnih izraza. Zatim napisi jedan od znakova <, > ili = na liniji.
a)22-2-7+5__13+5-2 b)17+(220 -3-2)__22:1-2

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. IzraCunaj vrijednosti brojnih izraza.

a)(3:-4)+6 b)7+(11-6) c(14:7)+13
AR+3)-(4-1) ¢(4-6)-(3+1) d) (27:9)-4

2. Da li su sljedece jednakosti tacne ili netacne? Obrazlozi svoj odgovor drugu.
a)(3+6):2=3+(6-2) b)6+(8:2)=6+8:2 Q(7-2)-3=7-(2-3)
€)(3:4)-5=3-(4-5) ¢)5-3-5=(5-3)-5

3. Dodaj zagrade u izraze kako bi se dobila ta¢na jednakost.
a)6+2-5=40 b)3+4:-2+4=42
)3:-44+42=18 <¢)4+3+2-2=18

4. Da li su sljedece jednakosti tacne ili netacne? Ako je jednakost netacna, ispravi greske.
a)9:4=36 b)6+3:4=18 «)(6+3):-4=36 ¢)(6+3)-4=18

5. Kombinuj navedene brojeve zajedno sa zagradama i matematickim operacijama kako bi
dobio trazeni broj.
a) 2,5 5 kako bi se dobio 35 b) 5,7 i 10 kako bi se dobio 120
¢) 2,5 14 kako bi se dobio 18




6. Kojim brojem treba da se podijeli broj 2896 da bi se dobio koli¢nik 85 i ostatak 6?

7. Trojica radnika ukupno treba da dobiju 73548 denara. Prvi radnik treba da dobije 26590
denara, a drugi 3850 denara manje od prvog. Koliko ¢e denara dobiti treci radnik?

*8. Sastavi brojni izraz kojim ¢e$ prikazati tekst zadatka: Domacica Dara je kupila sanduk s
vocem. Voce zajedno sa sandukom ima masu od 25 kilograma. Samo voce ima masu 20
kilograma vecu od sanduka. Kolika je masa sanduka?

*9, Na biciklistickom maratonu, dio staze duzine 2307 metara je u planinskom podrugju,
tri puta vise je na ravhom terenu, a ostatak staze je uz jezero. Kolika je duzina dijela
staze uz jezero ako ukupna duZina staze za taj maraton iznosi 10000 metara?

RJESAVANJE JEDNACINA

Rijesi jednacine. Koristi slike kao pomo¢.
a) X + 245 =367 b)5-x=150

Y s

U izrazu 625 : x = 25 slovom x predstavljamo nepoznati broj ili
ga Cesto nazivamo nepoznatom veli¢inom ili promjenljivom
veli¢cinom.

~

Ako u bar jednom od dva izraza A i B postoji promjenljiva veli¢ina, tada se jednakost
A =B zove jednacina.

Za promjenljive veli¢ine kazemo da su nepoznate u jednacini.

1. Rijesi jednacine.
a) 698 + x = 1976 b) x - 569 = 8978 ) 45826 — x = 23597
¢) 46 -x=5704 ¢) 790080 : x = 12345 d) x:35=246




Primjer 1. Rijesi jednacinu 140: (x - 3) = 10.

U ovoj jednacini imamo dvije operacije, dijeljenje i oduzimanije.

Izraz x - 3 ¢emo zamijeniti sa[_], tako daimamox-3=[_].

140:[]=10. U ovoj jednacini su dati djeljenik i koli¢nik, a treba da odredimo
djelilaca.

140:[]=10

[ ]=140:10

[[]=14 Izzamjene x - 3 =[_], umesto[_]zapisa¢emo izraz x - 3.

x-3=14

x=14+3

x=17 Provjera 140:(17-3)=140:14=10

x = 17 rjeSenje jednacine.

Rjesenje jednacine je vrijednost nepoznate za koju jednacina prelazi u ta¢nu brojnu
jednakost.

Primjer 2. Rijesi jednacinu: x - 15 + 32 =92.

U ovoj jednacini postoje operacije mnozenja i sabiranja.
Izraz x - 15 ¢emo zamijeniti sa A, tako da imamo x- 15 = A.

A+32=92. Trebamo odrediti nepoznati sabirak.

A=92-32

A =60 Izzamjene x - 15 = A, umjesto A zapisa¢emo izraz A
x-15=60

x=60:15

x=4 Provjera: 4-15+32=60+32=92x

=4 je rjeSenje jednacine.

2. Rijesi jednacine:
a)120:x-25=15 b)7-(x+4)=42
Q(0:x)+3-12-22=24 €) 66 -23-x=20




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Rijesite jednacine:
a)x+25=73 b) 54 =x - 47 C) 256 +x =324
¢) 287 -x =198 ¢) 200 =(x+73)+38 d) (x+124)-95=127
d?)272-(x-363)=73 d)(635-x)-324=195 e) (863 - x) + 83 =472

f) 99 =435 - (357 - x) g) 256 — 128 + 348 = 638 — (1200 - X)
2, Rijedite jednacine:

a) 83 -x=16849 b)b:726 =38 €)59=4602:c
¢) 308 + 36 -y = 2000 ¢)4774-81-a=238 d) 36 -y - 98785 = 86687
dz) 38 +5658:x=107 )45+ b:38=289 e)9+(13-56:x)=14

PRIMJENA JEDNACINA U RJESAVANJU PROBLEMA

Uvodna aktivnost

Koliko kosta jedna sveska, a koliko kosta 1 olovka, ako 1 olovka i 1 sveska zajedno kostaju
80 denara, a 2 olovke i 3 sveske kostaju 210 denara?

Primjer 1. IzraCunajte obim i stranu trougla, ako svaka od njegove dvije strane je
a+b=16,a+c=18ib+c=20.

Koristicemo metodu $tapa.
a b a C b c

Iz crteza imamo: 2a+2b+2c=16+ 18 + 20

Na lijevoj strani jednacine koristimo distributivno svojstvo:

2@+b+c)=54 Obim jednog trouglajeL=a+ b +c.

2L =54 Ako je dvostruko obim trougla 54, tada je obim
L=27 trougla 27.

a+b+c=27

Akojea+b=16,ondajec=11. Akojea+c=18,ondajeb=9. Akojeb+c=20,ondajea=7.




1. Nikola je kupio jedan ranac i Cetiri knjige i platio 2760 denara. Cijena ranca je 1200 denara.
Odredi cijenu jedne knjige, ako se zna da je cijena svake knjige ista.

2. Alen, Sanja i Mina imaju sli¢ice. Odredi koliko sli¢ica ima svako od njih, ako: Alen i Sanja
zajedno imaju 30 sli¢ica, Sanja i Mina zajedno imaju 39 sliCica, Alen i Mina zajedno imaju
33 slicica.

Primjer 2. Ako se zbir nekog broja i 387 smanji za 976, dobije se 568. Koji je taj
broj?

Neka nepoznati broj bude x.

Medtodom zamene imamo:

X 387
-976 < 568
Sastavljamo jednacinu:
(X + 387) - 976 = 568 Izraz x + 387 menjamo sa[_|.
[ ]- 976 = 568 x+387=[]
[]= 568 + 976
[ = 1544. Od zamene x + 387 =[], umjesto[_]
zapisujemo izraz x + 387
X+ 387 =1544
x = 1544 - 387
x=1157 Provjera: (1157+ 387) - 976 = 1544 - 976 = 568

3. Odgonetni nepoznate brojeve u zagonetkama.
a) Broj je pomnozen sa 7. Ako se dobijeni proizvod smaniji za 17, dobice se broj 18.

b) Broj je podijeljen sa 3. Ako se dobijeni koli¢nik smanji za 10, dobice se broj 17.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Ako se razlika nekog broja i 1027 poveca za 157, dobija se 2268. Koji je taj broj?
2, Otaci sin zajedno imaju 47 godina.

a) Koliko godina ¢e imati zajedno za 9 godina?

b) Koliko godina su imali zajedno pre 3 godine?




00U tri silosa ukupno ima 7685 t psenice. U prvom i drugom ima 4768 t, a u drugom i
tre¢em 4539 t pSenice. Koliko tona psenice ima u svakom silosu?

00 Koli¢nik nekog broja je 38, uvecan za 768, postaje 1000?

*5, Jedan limun i jedna narandza kostaju 5 denara, a 5 limuna i 2 narandze koStaju 16
IdenarallKoliko kosta 1 limun, a koliko 1 narandza?

6..Smjesa od mesinga se pravi dodavanjem 22 kg bakra i 9 kg cinka. Koliko kilograma treba
luzeti od svakog metala da bi se dobilo komad mesinga tezak 124 kg?

*7. Na tri police ima 373 knjige. Koliko knjiga ima na svakoj polici ako na drugojima 17
knjiga vise nego na prvoj, a na tre¢oj ima 48 manje nego na drugoj?

*8. Borisova i Ninina majka ima 37 godina i tri godine je mlada od njihovog oca. Godine
oca su dva puta vise od Borisovih i Nininih godina zajedno. Boris je Cetiri godine stariji
od Nine. Koliko godina ima Boris, a koliko Nina?

*9. Obim jednog pravougaonika je 126 cm. Duzina pravougaonika je 13 cm veca od
njegove Sirine. Kolike su duzina i $irina pravougaonika?

DJELIOCI | SADRZIOCI

Uvodna aktivnost
Niz je sastavljen od brojeva od 1 do 4, n

tako da je svaki broj ili djelilac ili sadrzalac
prethodnog broja. Svaki broj se koristi samo jednom.

Sastavi niz sli¢nim pravilom, sastavljenim od brojeva od 1 do 6.

Ako zam, n € N, postoji g € N, tako da m =q-n, odnosno m: n = q, tada kazemo da je n
djelilac broja m, a to oznacavamo sa n | m. Za broj m kazemo da je djeljiv sa n. Ako to ne
vazi, kazemo da nije djelilac broja m, i oznatavamo to santm.

Prirodan broj m nazivamo sadrziocem prirodnog broja n ako je n djelilac broja m,
odnosno n | m.




Primjer 1. Zapisite skupove djelitelja i sadrzalaca broja 12.

Djelioci broja12su: 1,2, 3,4, 6, 12.
Skup djelioca od 12 je: D,,={1,2,3,4,612}

Sadrzioci 12 su: 12, 24, 36, 48, 60, . .
Skup sadrzilaca 12 je S1,={12, 24, 36, 48, 60, ...}

1. Odredi dva djelioca 24 ¢iji je zbir 11.

2. lzaberi tri od ponudenih broja i zapisi ih na mjestima znaka pitanja kako bi dobili
tac¢nu jednacinu. 21, 22, 23, 24, 25, 26, 27, 28, 29
?+ 7?7+ ?=sadrzioci broja 10

Primjer 2. Jovan je imao novcic¢e od 5 i 2 denara. Ukupno je imao 12 novcica u
vrijednosti 36 denara. Koliko je imao novci¢a od 5 denara, a koliko od 2 denara?

I nacin: Napravimo nizove brojeva koristeci korak 5 i korak 2.
niz koraka 5: 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45, ...
niz koraka 2: 2,4, 6, 8,10, 12, 14, 16, 18, 20, 22, 24, 26, 28 ...

Brojevi u ovim nizovima predstavljaju vrijednosti novc¢i¢a od 5 i 2 denara. Zbir 36
dobijamo od 20 + 16 i 10 + 26. Medutim, trebamo da provjerimo da li ukupan broj
novcica iznosi 12.

36=10+26ima 10:5=2novci¢a od 5denarai26:2 =13 novcica od 2 denara
To znacidaima 2 + 13 = 15 novcica, 5to nije tacno.

36 =20+ 16ima20:5=4novci¢aod5denarai16:2 =8 novcic¢a od 2 denara
To znaci daima 4 + 8 = 12 nov¢ica, $to je tacno.

Jovan je imao 4 novcic¢a od 5 denara i 8 nov¢ica od 2 denara.

Il nacin: Zapisemo sadrzaoce za:
sadrzaociza 5: 5,10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45, ...  vrijednosti nov¢ica od 5 den.
sadrzaociza 2:2,4,6,8,10,12,14,16, 18,20, ... vrijednosti nov¢i¢a od 2 den.

Slicno kao i u prvom nacinu, trazimo zbir 36 iz vrijednosti ovih brojeva i zatim
provjeravamo da li ukupan broj nov¢ica iznosi 12. Dobijamo rjesenje da je Jovan imao 4
novcica od 5 denara i 8 nov¢i¢a od 2 denara.




lll nacin: Pretpostavimo da su sve monete od po 2 denara.

12 moneta vrijednosti od 2 denara su 24 denara.

Sada smanjujemo broj moneta od 2 denara zamjenom moneta od 5 denara dok
ne dobijemo 36 denara.

broj moneta vrijednost u broj moneta vrijednost u | ukupna vrijednost
od 2 denara denarima od 5 denara denarima u denarima

11 22 1 5 27

10 20 2 10 30

9 18 3 15 33

8 16 4 20 36

Jovan je imao 4 moneta od 5 denara i 8 moneta od 2 denara.

3. Vlade je zamislio broj veci od 20, a manji od 40. Zamisljeni broj je sadrzalac brojeva
3i 5. Koji broj je zamislio Vlade?

4, Prepravite Venov dijagram. djelioci djelioci
Upisite brojeve 3,4,5,6i7 u 20 30
odgovarajuce polje u Venovom dijagramu

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Objasni zasto broj koji zavrSava na 1 ne moze da sadrzi 2.
2, Precrtaj i popuni Venov dijagram

djelioci djelioci
brojevima od 1 do 15. 20 30
3. Ponovo nacrtaj Karolov dijagram u
tvoju svesku. Unesi brojeve
10,11,12,13,14,15,16,17,18,19i 20
u odgovarajuce polje na dijagramu.
sadrzilac broja 2 nije sadrzilac broja 2

sadrzilac broja 4

nije sadrzilac broja 4

Koje polje u Karolovom dijagramu ostaje prazno? Objasni!
4. Odredi sve djelioce: a)24 b) 32 c) 25.

5.DatjeskupA=1{3,4,5,7,8,9 12,21}
Odredi skup B={x|x € Aix|36}.




*6. Tabelarno zapisi skup = {x | x € Ni 6| (30-x)}.

*7. U jednoj trci, od Biljaninih Izvora do Gorice i nazad, ucenici su bili postrojeni u redove po
4 za odlazak i po 6 za povratak. Koliko je bilo u¢enika ako su redovi bili puni, a ukupan
broj u¢enika bio veci od 70, ali manji od 78?

RAZLAGANJE DVOCIFRENOG BROJA NA CINIOCE

Uvodna aktivnost

Prepisi i popuni tablicu kao 5to je prikazano u primjeru.

n
3 8 | 12
4 | 12
10
m 88
144
9 81

Proizvod brojeva 4 i 12 je broj 48. Broj 48 je sadrzalac broja 4 i 12. Brojevi 4 i 12 su djelioci

broja 48.

Zato $to se 48 moze zapisati kao proizvod 12 i 4,48 =12 - 4, mozZe se re¢ida su 12i 4
mnozioci broja 48.

Primjer 1. Odredite sve parove brojeva za koje je tacna jednacina ? * 7 = 30.

Zapisujemo sve moguce proizvode:

1 (30 30
2 15| =130
3 10| =130
5 6 | =130

Brojevi 1,2, 3, 5,6, 10, 15 i 30 su djelioci broja 30.
Ovi brojevi istovremeno su i ¢inioci broja 30,
jer od njih formiramo parove proizvoda sa
rezultatom 30.

tog broja.

Predstavljanje broja kao proizvoda svojih ¢inilaca naziva se razlaganje cinilaca

1. Koliko je 5 pomnoZeno sa 2, pomnozeno sa 4? Koliko ¢inioca ima proizvod koji ste
zapisali? Sta predstavljaju brojevi 5, 2 i 4 za dobijeni proizvod?




2, Cvijece za sadnice se prodaje 20 komada u jednoj paleti.

a) Frosina je kupila 6 paleta sadnica za sadenje. Koliko je sadnica kupila Frosina?
b) Fatma je htjela da kupi 180 sadnica cvijeca. Koliko paleta mora da kupi?

Objasni nacin rjeSavanja zadatka svom drugu koristeci pojmove: Cinilac, sadrzalac, djeljenik,
djelilac.

ZADACI ZA VJEZBE

1. Razlozi svaki od brojeva 72, 64 i 45 na Cinioce.
2. Koji bi mogli biti brojevi koji nedostaju? a)?-7=66 b)?-7=90

*3. Povrsina pravougaonika je 24, a duzine njegovih stranica su prirodni brojevi.
a) Koliko takvih pravougaonika postoji?

b) Koji od tih pravougaonika ima najvedi perimetar?

4, Pokazi da je proizvod 3 - 5 -7 - 13 sadrzalac za svaki od brojeva 15, 21, 35, 39, 65, 91
105.

5. Na koliko nacina se mogu rasporediti u redove i kolone:
a) 26 ucenika? b) 31 ucenik? ¢) 54 ucenika? ¢) 72 ucenika?

PROSTI | SLOZENI BROJEVI

Uvodna aktivnost
Zapisi skup djelilaca brojeva: 1, 2, 3,6,8,12,17i 18.

Broj djelilaca brojeva je razliciti, pocevsi od jedan, i raste u zavisnosti od datog broja.

Primjer 1. Odredi skupove djelilaca brojeva1, 5 i 20.
Broj 1 ima samo jednog djelioca. Skup djelilaca je D, = {1}.

Djelioci broja 5 su 115, pa pidemo D, ={1, 5}.
Djelioci broja20su 1, 2, 4, 5,101 20, pa pisemo D, ={1, 2,4, 5, 10, 20}




Prirodni broj koji ima taéno dva djeljenika, broj jedan i sebe, naziva se prost broj.

Prirodni broj koji ima viSe od dva djeljenika naziva se slozeni broj.

U primjeru 1, broj 5 je prost broj, a broj 20 je sloZen broj. Kakav je broj 1?
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[Broj 1 ima samo jednog djeljenika, tako da nije ni prost ni slozen.

\___

1. Zapisi skup djeljenika svakog od brojeva: 37,42, 50 i 60.
2. Zapisi skup prostih i kompleksnih brojeva od 1 do 100.
3. Odredi skup A={x |x eNi45<x < 62ixjeslozen broj}.
4, Zapisi sve proste dvocifrene brojeve:

a) koji se zavrsavaju na 1 b) ¢ija je cifra jedinica 7 ¢) ¢ija je cifra jedinica 5

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odredi koji su prosti brojevi opisani sljedecim iskazima:
a) Broj je maniji od 30. Zbir njegovih cifara je 8.
b) Broj je izmedu 30 i 60. Zbir njegovih cifara je 10.

2, Prepisite i dopuni sljedece brojne jednakosti, tako Sto ¢e$ da zapises prost broj
umjesto upitnika.

a)?-7-7=30 b)?-7.2=50 Q?-2-2=70
3. Umesto upitnika, napisi proste brojeve da bi dobio ta¢ne jednakosti.
a)?-7=49 b)?+2=5-5 A?+1=2-9 ¢)?7+2=20

1. Provjeri za koje proste brojeve m < 10.
a) Broj 8- m +1 je slozen broj b) Broj 8- m-m +1 je prost broj

Za koju vrijednost x ¢e proizvod 41 - x biti: a) prost broj b) sloZen broj

*6. Predstavite sve slozene prirodne brojeve manje od 50 kao zbir dva ili tri prosta broja.




PREDSTAVLJANE SLOZENOG BROJA KAO
PROIZVODA PROSTIH CINIOCA

Uvodna aktivhost

Dat je iskaz: Svaki paran broj veci od dva moze se zapisati kao zbir dva prosta broja.

Provjeri da li je ovaj iskaz taCan za sve parne brojeve do 30.
Na primjer: 6 = 3 + 3, 3 je prost broj. 12=5+7,5i7 su prosti brojevi.

Odredi paran broj za koji ovaj iskaz nije tacan. Pokusaj sa brojevima vecim od 30.

Primjer 1. Brojeve 12 i 80 pretvorite u proizvod prostih djelioca.

Skup djelilaca broja 12 je D,, ={1,2 3 4,6,12}.

Broj 12 moze se zapisati kao proizvod dva njegova djelioca:
12=2-6=2-2-3 Broj6 zapisujemo kao proizvod 2 - 3.
12=3-4=3:2-2 Broj4 zapisujemo kao proizvod 2 - 2.
Dobilismo2-2-3=3-2-2 2i3sujedini prosti djelioci broja 12.
12 kao proizvod prostih djelioca zapisujemo kao:12=2-2-3.

Broj 80 moze se zapisati kao proizvod dva njegova djelioca:

80=2-40=2-2-20= Broj 40 zapisujemo kao proizvod 2 - 20.
=2.2.4.5 Broj 20 zapisujemo kao proizvod 4 - 5.
=2.2.2.2.5 Broj 4 zapisujemo kao proizvod 2 - 2.
Zapisujemo80=2-2-2-2-5.

80=5-16=5-2-8= Broj 16 zapisujemo kao proizvod 2 - 8.
=5.2.2.4 Broj 8 zapisujemo kao proizvod 2 - 4.
=5.2.2.2.2 Broj 4 zapisujemo kao proizvod 2 - 2.

Zapisujemo 80=5-2-2-2-2.
Dobilismo2-2-2.2-5=5-2.2-2-2. 2i5sujedini prosti djelioci broja 80.
80 kao proizvod prostih djelioca zapisujemo kao 80=2-2-2-2-5.

1. Zapisite broj 20 kao proizvod prostih djelioca.




Predstavljanje broja kao proizvoda prostih Prosti djelioca broja
¢inioca naziva se razlaganje na proste cinioce su PrOSt' cinioci tog
tog broja. broja.

Primjer 2. Razlozi brojeve na proste Cinioce.
a) 165 b) 72 c) 48
a) Razlaganjem na ¢inioce: 165=3-55=3-5-11

b) Pomocu vertikalne linije:

72 (2 Dijeljenje pocinjemo sa najmanjim prostim brojem sa kojim je
36 (2 djeljiv broj koji zelimo da razlozimo. Lijevo pod brojem 72
18 12 zapisujemo koli¢nik, a desno prvog prostog djelioca.

9 |3 Postupak se nastavlja sa sljede¢im prostim brojem koji je
BE djelioc broja 36. Dijeljenje zavrSava kada dobijemo koli¢nik.

1 |2.-2.-2.-3.3 Zapisujemo72=2-2-2-3-3.

c) KoriS¢enjem stabla dijeljenja:
48 Zapisujemo dva Cinioca broja 48. Za svakog od njih zapisujemo
8/ dva ¢inioca. Postupak se nastavlja za svakog Cinioca-slozenog

N
/ 6 broja.
4 E) @{ E) Postupak zavrsava kada dobijemo proste Cinioce.

@D/é) Zapisujemo48=2-2-2-2-3.

2. RazloZi na proste Cinioce brojeve. Koristite metodu koja vam je najlaksa.
a) 24 b) 75 ) 96 ¢) 45 ¢) 120

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Proizvod 24 - 36 razlozi na proste Cinioce.
2, Koris¢enjem razlaganja na proste Cinioce, izraCunaj vrijednost izraza:
a)75-28 b)25-16




*3. Upotrebom razlaganja na proste Cinioce, izracunaj vrijednost izraza:
a)18+42 b) 64 - 48

4, Koji prirodni broj u svom razlaganju na proste ¢inioce, sadrzi:
a) broj 2, broj 5i broj 137 b) broj 2 dva puta i broj 3 tri puta?
¢) broj 3, broj 5 dva putai broj 11?

5. RazloZi brojeve na proste ¢inioce: a)16 b)34 ¢)150 ¢) 182

*6. Proizvod tri prosta broja je 1001. Koji su ti brojevi?

PRIZNACI DJELJIVOSTISA 2,5110

Uvodna aktivnost

Provjerite da li:

a) 1833 moze biti podijeljeno sa 39 bez ostatka.
b) 2700 moze biti podijeljeno sa 43 bez ostatka.

Postoje pravila prema kojima se odreduje da li je jedan broj djeljiv s drugim, bez dijeljenja.

Ta pravila nazivamo priznacima djeljivosti.

Primjer 1. Koji od brojeva 20, 21, 22, 23, 24, 25, 26, 27, 28, 29 su djeljivi sa 2?

20=4-5 Svaki od ovih brojeva ¢emo zapisati kao proizvod ¢inioca.
21=3-7 Dok pisemo brojeve kao proizvod ¢inioca, mozemo primjetiti da
22=2-11 kod brojeva 20, 22, 24, 26, 28 jedan od ¢inioca, je 2 ili broj koji je
23=1-23 djeljiv sa 2.

24=2-12

25=5-5 Koja je cifra na mestu jedinica u brojevima 20, 22, 24, 26, 28,?
26=2-13 Cifre na mestu jedinica u ovim brojevimasu0, 2,4, 6 8.
27=3-9

Jednocifreni brojevi 2, 4, 6 i 8 su brojevi koji su djeljivi sa 2.

28=2-14
29=1-29




Visecifreni brojevi ¢ija je cifra na mjestu jedinica 2, 4, 6 i 8 su djeljivi sa 2.

Zasto su i brojevi koji se zavrsavaju nulom djeljivi sa 2?7
Brojevi koji se zavrsavaju nulom sigurno su djeljivi sa 2 jer se mogu zapisati kao proizvod
¢inioca, od kojih je jedan cinilac, je 10 (10 =2 - 5), $to pokazuje da je 2| 10.

Priznak djeljivosti sa 2

Brojevi djeljivi sa 2 su svi brojevi ¢ija je cifra na mjestu jedinica 0, 2, 4, 6 ili 8.

1. Koji od sljedecih brojeva: 98, 54, 123, 650, 419, 204, 311 ili 993 su djeljivi sa 2?
2. Da li su svi parni brojevi djeljivi sa 2?
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Brojeve djeljive sa 2 mozemo zapisati u obliku 2 - n, gdje je n € N, u skladu sa
pravilom za djeljivost proizvoda.

Brojevi u obliku 2 - n su parni brojevi.

3. Zapisite prvih 10 neparnih brojeva i razmislite u kom obliku se mogu zapisati.

Primjer 2. Koji od brojeva 10, 15, 20, 25, 32,40, 91 i 95 su djeljivi sa 57

Ako su svi ovi brojevi djeljivi sa 5, tada brojevi 10, 15, 20, 25, 40 i 95 ispunjavaju taj uslov.
Koja je cifra na mestu jedinica kod ovih brojeva?

Brojevi ¢ija je cifra na mjestu jedinica 0 sadrze 10 koji je djeljivsa 5, tj. 10 =2 - 5, $to znadi
daje5]|10.

Brojevi Cija je cifra na mjestu jedinica 5 mogu se zapisati kao broj koji zavrsava na 0 i broj
5(25=20+5,95=90+5), te su prema tom pravilu djeljivi sa 5 (u skladu sa pravilom za
djeljivost zbira koje kaze: Ako je svaki od sabirka djeljiv sa nekim brojem, tada je i zbir
djeljiv tim brojem).

Priznak djeljivosti sa 5

Jedan broj je djeljiv sa 5 samo ako mu je cifra na mjestu jedinica O ili 5.

4. Koji od brojeva 56, 75, 88, 85, 103 i 115 su djeljivi sa 57

5. Koje cifre treba da stoje na mjestu znaka? u brojevima 54?2, 1162, 776? da bi bili:
a) djeljivisa 2 b) djeljivisa 5 ¢) djeljiviisa2isa5s

6. Koji brojevi su djeljivi sa 10? Napisite pravilo za djeljivost sa 10 (10=2-5).

7. Bez obavljanja operacija sabiranja ili oduzimanja, odredite da li su dati zbir ili razlika
djeljivi sa 5.
a) 185+ 905 b 1189 -45 c) 245+83 ¢) 2004 - 104




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Koje od navedenih brojeva: 74, 65, 130, 56, 70, 126, 140, 375, 556, 4860 su djeljivi sa:
a) 2 b) 5.

2. U zapisu broja 5837 na mjesto znaka upitnika (?) postavite cifru tako da broj bude djeljiv
sa: a2 b)5 ¢2i5.

3. U zapisu, umjesto zvjezdice (*), postavi cifru tako da dobijeni broj bude djeljiv sa 2:
a) 563* b) 64*5 c) 1¥278 ¢) 435*%

4. U zapisu, umjesto zvjezdice (*), postavite cifru tako da dobijeni broj bude djeljiv sa 5:
a) 487* b) 50*3 ) 2*470 ¢) 1897*

5. Za koje vrijednosti promjenljive a € N izraz 720 + a je broj koji je djeljiv sa:
a)2 b) 5 c)2i5.

5. Bez dijeljenja, odredite ostatak pri dijelenju sa 5 za brojeve:
533,601, 1271,404042 i 426.

*7. Zapisite skup prvih pet prirodnih brojeva koji pri dijeljenju:
a) sa 5 daju ostatak 3
b) sa 2 daju ostatak 1.

PRIZNACI DJELJIVOSTISA 9,316

Uvodna aktivnost

Dati su brojevi:

a) 3,33, 333, 3333,... b) 9, 99, 999, 9999, ... €)5-33,8-333,4-99,7-999,...

Koji od ovih brojeva su djeljivi sa 3 ili 97 Objasnite svoj odgovor.

Primjer 1. Provjerite da li je broj 2745 djeljiv sa 9.

Jedan od nacina je da broj 2745 podijelis sa 9.

Ali, ovdje treba da otkrijemo pravilo za dijeljenje broja 9.



2745 =2000+ 700 +40 + 5

=2-1000+7-100+4-10+1-5

=299+ 1)+7099+1)+4(9+1)+1-5 Koristimo distributivno svojstvo.
=2:-999+2-1+7-99+7-14+4-9+4-1+1-5 Koristimo asocijativno svojstvo.
=(2:999+7-994+4-9)+(2-1+7-14+4-1+1-5) Koristimo distributivno svojstvo.
=9R2-111+7-114+4-1)+(24+7+4+5)

Sabirak9 (2-111+7-11+4-1)j edjeljivsa9, ostaje da provjerimo da li je
sabirak 2 + 7 + 5 + 4 djeljivsa 9.

2+7+5+4=18i9|18,2+7+5 + 4 zapravo predstavlja zbir cifara broja 2745, pa
ako je 9 djelioc zbira cifara broja 2745, onda slijedi da je 9 | 2745.

Priznak djeljivosti sa 9

Jedan prirodan broj je djeljiv sa 9, ako i samo ako je zbir njegovih cifara djeljiv sa 9.

1. Provjerite koji od brojeva 378, 36819, 7642 i 108864 su djeljivi sa 9. Da li brojevi koji nisu
djeljivi sa 9 postaju djeljivi sa 37 Razmislite o tome.

Kada su brojevi koji nisu djeljivi sa 9, djeljivi sa 37 Ovo ¢emo videti u sljede¢em primjeru.

Primjer 2. Provjeri da li je 6447 djeljiv sa 3.

6447 =6000+400+40+7=6-1000+4-100+4-10+7
=6-(999+1)+4-99+1)+4-9+1)+1-7 Koristimo distributivno svojstvo.
=6:9994+6-1+4-99+4-14+4-94+4-1+1-7  Koristimo asocijativno svojstvo.
=(6-999+4-99+4-9)+(6-1+4-1+4-1+1-7) Koristimo distributivno svojstvo.
=96-111+4-11+4-1)+(6+4+4+7)

Sabirak9 (6-111+4-11+4-1) je djeljiv sa 3, preostaje nam da provjerimo da li
je sabirak 6 + 4 + 4 + 7 djeljiv sa 3.

6+4+4+7=21i3]|21,6+4+4+ 7 zapravo predstavlja zbir cifara broja 6447, pa s
obzirom na to da 3 dijeli zbir cifara broja 6447, slijedi da je 3 | 6447.




Priznak djeljivosti sa 3

Jedan prirodni broj je djeljiv sa 3 ako i samo ako je zbir njegovih cifara djeljiv sa 3.

2. Provjerite koji su od brojeva 563, 7428, 9831 i 64854 djeljivi sa 3.

3. Koji su brojevi djeljivi sa 67 Zapisite pravilo djeljivosti sa 6. S

ZADACI ZA VJEZBANJE

1.

Koja cifra treba da stoji na mjestu ? u broju 8604?, da bi bio djeljiv sa:
a)9 b) 3.

. Dat je skup A = {25, 36,47, 126, 174, 140, 1662, 2485, 354, 3726, 402, 503, 801, 2266, 5333,

6999, 8775}. Tabelarno zapisi skupove:

B={x|xeAi3|x} C={x|x € Ai9|x} D={x|xeAi3|xi9]|x}

. U zapisu, umjesto x, stavite cifru tako da rezultirajuci broj bude djeljiv sa 3.

a) 487x b) 50x3 c) 2x470 ¢) 1897x

a) 3

b) 9

Q6

. Bezracunanija, utvrdite koji od proizvoda3-5,8-13:15,7-9-10,6-7-8-9 je djeljiv sa:

5. Bez racunanja, odredite ostatke pri dijeljenju brojeva: 2431,2727,47182,4412,30303 sa:

a)3 b) 9

6. Odredite tac¢an broj i pronadite putanju kroz lavirint od pocetka do kraja.

Q)6

¢ 10

Kretanje je dozvoljeno horizontalno i vertikalno.

POCETAK 100 83 2302 505
broj djeljiv sa broj djeljiv broj djeljiv broj djeljiv broj djeljiv
2isa5 sa3 sa 10 sa5 sa3isa5
103 165 9311 4410 900
broj djeljiv . broj djeljiv broj djeljiv s broj djeljiv
broj djel 2
sa5 roJ dJEtv sa sa3disab a5isa9 sab5isa2
100 8110 225 7740 1810
broj djeljiv broj djeljiv broj djeljiv broj djeljiv broj djeljiv
sa?2 sa9 sa3isab sa3 sa2
252 1801 111 605 5502
broj djeljiv broj djeljiv broj djeljiv broj djeljiv
sa3 sa2isabs sab sab KRAJ




PRIZNACI DJELJIVOSTISA 418

Uvodna aktivnost

Broj 100 je djeljiv sa 4, jer je 100 =4 - 25. V
odnosno, da li je 100 sadrzalac broja 4 Da li su ovi brojevi

Da li su brojevi 200, 6800, 78000 djeljivi sadrzalaci broja 100?

sa4?

Primjer 1. Koji od brojeva: 60, 61, 62, 63, 64, 65, 66, 67, 68, 69 i 70 su djeljivi sa 4?

Svaki od ovih brojeva ¢emo zapisati kao proizvod dva ¢inioca?

60=4-15,znaci4 |60 61=1-61,znaci4161

62=2-31—>4%t62 63=3-21—41%63 64=4-16—>4|64
65=5-13 > 4165 66=6-11—> 4166 67=1-67 —>4t67
68=4-27 — 4|68 69=3-23 > 4169 70=7-10—4170

Kako bez dijeljenja ili zapisivanja brojeva kao proizvoda dva ¢inioca, mozemo da
utvrdimo da li je broj djeljiv sa 4?7 Kako da utvrdimo da li je visecifren broj djeljiv sa 4?

Primjer 2. Provjerimo djeljivost brojeva 612, 86472 i 47325 sa 4.

612 ¢emo zapisati kao zbir dva broja.

612 =600+ 12. 41612, jer4|600i4|12.
86472 = 86400 + 72. 486472, jer 4| 864004 | 72.
47325 = 47300 + 25. 4147325, jer 4| 4730041 25.

Priznak djeljivost sa 4:

Jedan prirodan broj je djeljiv sa 4 ako i samo ako je njegov dvocifreni zavrietak broj
koji je djeljiv sa 4.

1. Koji od brojeva 78,96, 108, 256, 8871, 12616, 32527 i 34102 su djeljivi sa 4?
2. Koji broj treba da stoji na mjestu ? u broju 2887, da bi broj bio djeljiv sa 4?

3. Odcifara 1, 2, 5i 6, napisi sve Cetvorocifrene brojeve koji su djeljivi sa 4 (svaka od ovih
cifara u formiranim brojevima moze se pojaviti samo jednom). Koliko ukupno brojeva ¢e
biti djeljivo sa 4? Obrazlozi odgovor.

4, Koji brojevi su djeljivi sa 87 Napisi pravilo za djeljivost sa 8.

5. Ako je broj djeljiv sa 8, da li je isti broj djeljiv i sa 4? ObrazloZi odgovor pomocu primjera.




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Tabelarno zapisi skup B={x | x € N, 502 < x < 520 i 4 | x}.

2. U zapisu, umesto zvjezdice (*), napisi broj tako da broj bude djeljiv sa 4.

a) 536* b) 64*5 c) 1%278 ¢) 435%
3. Zapisi skup cifara koje mogu stajati na mjestu x u datom Cetvorocifrenom broju tako da
broj bude djeljivsa4: a) 14x2 b)252x

4, 1zmedu kojih dva broja se nalazi broj 4717, ako su ova dva broja djeljiva sa 4? Jesu li ova
dva broja djeljiva sa 8? ObrazloZite svoj odgovor.

5. Tabelarno zapisite skup M ={x |x eNi4|(30-x)}.
*6. Zapisite dva Cetvorocifrena broja koji su:

a) djeljivisa4,5i9

b) djeljivisa 8

¢) djeljivi sa 2, a nisu djeljivi sa 4.

ZAJEDNICKI DJELIOCI.
NAJVECI ZAJEDNICKI DJELILAC

Uvodna aktivhost

U jednoj cvjecari ima 36 karanfila i 24 mimoze.

a) Koliko najvide istih buketa se moze napraviti od karanfila i mimoza?
b) Koliko ukupno cvjetova ima u svakom buketu?

¢) Koliko ima karanfila i mimoza u svakom buketu?

Primjer 1. Napisite zajednicke djelioce brojeva 12 18.
D,=1{1,23,6,918},D,,=1{1,23,4,6,8, 12,24}
Zajednicki djeliociza 18124 su: 1,2,3i6.

Broj d je zajednicki djelilac prirodnih brojeva m i n ako je istovremeno djelilacmin,
odnosnod|m i d|n.




1. Dati su skupovi djelilaca brojeva 15 i 30.

D,.=1{1,3,515}iD,,={1,2,3,5,6,10, 15,30} _\,
a) Odredite skup zajednickih djelilaca brojeva R=)
151 30. Najmaniji zajednicki

b) Koja je najveca vrijednost u skupu djel.itelj |.orirod.nih
zajednickih djelilaca brojeva 15 i 30? brojeva je broj 1.

Primjer 2. U primjeru 1 za zajednicke djelioce brojeva 1824 su: 1, 2, 3i 6. Koja
je od njih najveca vrijednost?

6 je najveci broj u skupu zajednickih djelilaca brojeva 18 i 24.

Najvedi broj u skupu zajednickih djelilaca dva ili viSe brojeva nazivamo najveci zajednicki
djelilac tih brojeva i obiljezavamo kao NZD.

Za dva prirodna broja m i n, najveci zajednicki djelilac ozna¢avamo kao NZD(m, n), za tri
brojam, ni k kao NZD(m, n, k) i tako dalje.

Da biste odredili najveci zajednicki djelilac dva ili vise broja, potrebno je razloziti brojeve
na proste Cinioce.

Primjer 3. Odredi najvedi zajednicki djelioc brojeva 30 i 45.

30 |2 45 |3 2 je djeljivo sa 30, ali ne sa 45.
153 153 3 kao prosti djelioc se pojavljuje za 30
5 |5 5 |5 jednom, a za 45 dva puta, pa zato uzimamo
1 1 jednom. 5 je djelioc za 30 i 45.
30=2-3-5 45=3.3.5 NZD(30,45)=3-5=15.
Mnogo je krace i prakti¢nije ako se razlaganje vrsi istovremeno jednom vertikalnom
linijjom.
30,45 |3 Prvi prosti djelioc brojeva 30 45.
10,15 |5 Drugi prosti djelilac 30 i 45.
2,3 1 Brojevi nemaju zajednicki djelilac veci od 1 ili osim 1

i podjela se zavrsava.
3:-5=15 NZD(30,45)=15.




2, Odredi najveci zajednicki djelilac brojeva:
a)8il5 b) 60i 150 €)20,15i35 ¢) 27,3654

3.Datesutriduzi:a=70cm,b=98 cmic= 140 cm.

a) Odredi najduzu duz koja se sadrzi tacno u cijeli broj puta u datim duzima.
b) Koliko puta se najduza duz sadrzi u svakoj od duzi?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odredite najvedi zajednicki djelilac brojeva:
a)5i7 b) 14,9i 35 c)45,60i75 ¢)22,33i66
2. Odredite NZD(q, b), akojea=2-2-2-2-3-3.3.5.5.5i6=2-2-2-2-3.3.5.5.5.5.7.
3. Koliko najvise jednakih buketa moze biti napravljeno od 24 bijela i 42 crvena karanfila,
tako da u svakom buketu ima jednak broj karanfila iste boje.

4. Treba napraviti paketice za djecu tako da svaki paketi¢ sadrzi jednak broj olovaka, sveski i
gumica. Koliko najvise jednakih paketi¢ca moze biti napravljeno od 500 olovaka, 300 sveski
i 225 gumica?

*5. U jednom voénjaku treba zasaditi 45 stabala jabuka, 81 stablo kajsija i 63 stabla Sljiva.
Stabla ¢e biti zasadena u redovima tako da svaki red treba sadrzati jednak broj stabala
svake vocke.

a) Koliko najvise stabala moze biti u svakom redu?
b) Koliko stabala svake vocke ce biti u svakom redu?
*6. Dvije velike drvene table imaju duzinu od 20 m i 16 m. Ove dvije table treba isjeci na
manje jednake table kako bi se napravila drvena ograda.
a) Odredite najvecu duzinu koju manja tabla moze imati kako ne bi ostao
neiskoris¢eni materijal.
b) Koliko manjih tabli ¢e biti napravljeno od svake velike table?

*7. U jednoj poslasti¢arnici napravljeno je 24 mafina sa ¢okoladnim prelivom, 18 mafina sa
prelivom od jagoda i 12 mafina sa prelivom od narandze. Mafini trebaju biti upakovani u
kutije tako da u svakoj kutiji ima jednak broj mafina svake vrste.

a) Koliko najvise mafina ce biti u svakoj kutiji?

b) Koliko kutija sa mafinima ¢e biti napravljeno?




ZAJEDNICKI SADRZALAC.
NAJMANJI ZAJEDNICKI SADRZALAC

Jedna sijalica svijetli svake cetiri minute, dok jedno zvonce zvoni svakih

pet minuta. V
[Razmislite o brojevima

Ako 5|.JaI|ca i zvoncg zvoni u |stom t_renutku, koji su sadrzaoci
za koliko vremena ce se to ponoviti? brojeva 4i 5.

Primjer 1. Zapisite sadrzioce brojeva 6 i 12. Zatim, odredi njihove
zajednicke sadrZioce.

Skup sadrzioca broja 6 su: f\f
S,=16,12,18, 24,30, 36,42, 48, ..}. Kakvi su skupovi
S,iS,)?

Skup sadrzaoca broja 12 su:
S.,=1{12,24,36,48, ..}

Skup sadrZioca brojeva 6i 12 su: {12, 24, 36, 48, ...}.

Skup sadrzioca svakog prirodnog broja je beskonacan skup. Prema tome, skup zajednickih
sadrzioca za dva ili vise prirodna broja je takode beskonacan skup.

Broj k je zajednicki sadrzalac prirodnih brojeva m i n ako je istovremeno sadrzalac
broja m i broja n, odnosno akom | kin | k.

1. Koji je najmaniji zajednicki sadrzalac brojeva 6 i 12?7 Obrazlozi svoj odgovor.

Najmaniji broj iz skupa zajednickih sadrzalaca za dva ili vise prirodnih brojeva naziva se
najmanji zajednicki sadrzalac za te brojeve i oznacava se kao NZS.

Najmaniji zajednicki sadrzalac za brojeve m i n oznacava se kao NZS(m, n), a za brojeve
m, n, k kao NZS(m, n, k), itd.

Da bismo pronasli zajednicki sadrzalac za dva ili vise prirodnih brojeva, svaki broj
razlazemo na proste cinioce.




Primjer 2. Odredite najmaniji zajednicki sadrzalac brojeva 36 i 48.

36 |2 48 | 2

18 |2 24 |2 Broj 2 se kao prosti ¢inilac javlja dva
9 |3 12 (2 puta u razlaganju broja 36, dok se kod
5 = 6 |2 broja 48 javlja Cetiri puta.

1 3 (3 Da bismo izra¢unali najmanji zajednicki
36=2.2.3.3 1 sadrZalac za brojeve 36 i 48, broj 2 kao

prostog ¢inioca uzimamo Cetiri puta.
48=2-2-2-2-3

Broj 3 se pojavljuje dva puta kao ¢inilac u razlaganju broja 36, dok se kod broja
48 javlja samo jednom. Dakle, prilikom izracunavanja najmanjeg zajednickog
sadrzioca za 36 i 48, broj 3 kao prostog ¢inioca uzimamo dva puta.

Prema tome, NZS(36,48)=2-2-2-2-3-3 = 144.

2. Koji je najmaniji zajednicki sadrzalacza 8 =2-2-2i24=2.2-2-3? Obrazlozite svoj

odgovor.

Najmanji zajednicki sadrzalac za dva ili vise prirodnih brojeva moZzemo odrediti i
zajednickim razlaganjem brojeva na vertikalnoj liniji.

Primjer 3. Odredite najmaniji zajednicki sadrzalac brojeva 8 i 24.

8,24
4,12
2,6
1,3

1,1

2

2
2
3

Dijelimo najmanjim prostim ¢iniocem bar jedan od brojeva.
Ako jedan od brojeva nije djeljiv, preskocimo ga.

Postupak se nastavlja dok se dobije samo jedinica.

NZS(8,24)=2-2-2-3=24.

3. Odredivanje najmanjeg zajednickog sadrzioca za brojeve:
a)3,4i6

4. Odredite:

b)8,4i6 c) 60i40 ¢)16,30i24 ¢) 20,401 60.
a) NZ5(18, 13) b) NZS(60, 15) ¢) NZ5(72,12) ¢) NZS(29, 40)

Obrazlozite svoj odgovor.

Ako je NZD(m, n) =1, tada je NZS(m,n) =m-n
Ako n|m, tada je NZD(m,n)=m.  Akom | n, tada je NZS(m, n) =n.




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odredi: a) NZS(8,10) b) NZS(10,12,18) <¢) NZS(50, 150) ¢) NZS(120, 180, 360)
2, Odredi NZS(x,y), ako je:x=2-2-2-2-3-3.3.5.5jy=2-2.2.2.3.3.5.5.5.5.7.

3. Datesutriduzia=12cm,b=8 cmic=5 cm.Kolika je najmanja duzina koja sadrzi svaku
od ove tri duzi?

4, Telefonski stubovi su udaljeni 45 m i treba da se rasporede na razmaku od 75 m. Na kojoj
udaljenosti od pocetnog stuba ce biti prvi stub koji se nece pomaci?

5. Duzina koraka oca iznosi 72 cm, a duzina sina je 54 cm. Koliko koraka ¢e oboje napraviti
zajedno?

*6. Senad je zamislio broj. Ako se broju doda 6, dobija se broj koji je djeljiv sa 7. Ako se broju
doda 7, dobija se broj koji je djeljiv sa 8, a ako se broju doda 8, dobija se broj koji je djeljiv sa
9. Koji broj je zamislio Senad?

*7. Pokretanjem zupcanika sa 18 zubaca prenosi se na zupcanik sa 30 zubaca. Koliko okretaja
oba zupcanika trebaju napraviti kako bi se vratili u pocetni polozaj?

*8. Tri porodice dolaze na izlet na isto mjesto. Jedna porodica dolazi svake trece sedmice,
druga svake pete sedmice, a tre¢a porodica svake desete sedmice. Nakon koliko
sedmica ce se sve tri porodice ponovno sresti na istom mjestu?

*9, Odredi najmaniji prirodan broj koji pri dijeljenju daju ostatak 1 sa 2, 3 i 4, a djeljiv je sa
brojem 5.

*10. U jednoj fabrici postoje tri sirene koje se oglasavaju svakih 6, 12 i 20 minuta, redom.
Sirene se oglasavaju istovremeno u 8 sati ujutro. U koliko sati ¢e se ponovno oglasavati
istovremeno?




SABIRANJE | ODUZIMANJE PRAVIH RAZLOMKA
SA ISTIM IMENIOCIMA

Uvodna aktivnost

1
2

Ispitaj da li je ova izjava ta¢na i zapisi svoja zapazanja.

»Svi razlomci koji su jednaki sa , imaju imenioca koji je paran broj."

Primjer 1. Dvije sestre, Gordana i Biljana, jele su picu.
Gordana je pojela 1% pice,
Biljana je pojela 126 pice.

a) Koliki dio od pice su pojele sestre?

b) Koliki dio od pice je ostao?

¢) Koja od njih je pojela vise pice i za koliko?

a) Da bismo izracunali koliki dio pice su pojele
sestre, treba da saberemo razlomke koji
predstavljaju dijelove odredenih brojeva na
jednake dijelove.

Biljanin
dio

Gordanin
Dio pice koji odgovara 6 jdio pice koji alie

odgovara 126 , to je dio pice koji odgovara % .
% + % - Razlomci predstavljaju odredeni broj jednakih dijelova.
649 Sabiramo razomke sa istim imeniocima.
1516 Prilikom sabiranja razlomaka sa jednakim imeniocima sabiraju se
=16 tako $to se imenilac prepise, a saberu se brojioci tih razlomaka.

Njihov zbir predstavlja odredeni broj istih takvih dijelova
(Sesnaestine).

15
16

Obe sestre su jele - pice.




b) Koliko je preostalo dijela pice?

Picaima 18 . Da bismo odredili koliko je ostalo od cijele pice, od ukupne pice
oduzimamo dijelove koje su sestre pojele.

16 _15 _ Prilikom oduzimanja razlomaka sa jednakim imeniocima se
16 16 oduzimaju tako $to se imenilac prepise, a oduzmu se brojioci
- 161_615 tih razlomaka.
_1 Razlika je razlomak sa istim dijelovima (3esnaestinama).

16

Preostala je jos 116 pice.

¢) Koja od njih je pojela vise pice i za koliko?

Biljana je pojela vise pice, jer je pojela 126 > 1% .

Da bismo odredili koliko je vise pojela, moZzemo izra¢unati razliku:

% - % = Od veceg broja dijelova oduzimamo maniji dio dijelova.
_9-6 3
16 Biljana je pojela 76 vise od Gordane.
_3
16

Zbir i razlika dva razlomka % ib je:
C

a,b_atb; g—Q:";b,priuslovua>b.
c c c c ¢ ¢

1. IzraCunajte date zbirove. Ako se dobiju nepravilni razlomci, dobijeni rezultat zapisi
kao mjesoviti broj.

15,13 19, 15 38 , 22
a) =+ = b) Z+2 C) == +££
)34 34 )28+28 )51+51
2, IzraCunajte date razlike.
a) 2_3 b) 97 _67 c)128 _ 73
7 7 99 99 151 151




3. Popuni sljedeci pauk-dijagram sa
odgovaraju¢im jednakim razlomcima.

Primjer 2. Koristi pauk-dijagram da izracuna$ % + }—g .

Iz pauk-dijagrama, imamo % = % V
G o 2.,10_4_41 Razlomci nemaju

Zamjenjujemo u 3t 1573 =1 3

iste imenioce.
Dobili smo rezultat i zapisujemo ga kao mijesani broj.

ZADACI ZA VJEZBANJE
IzraCunaj zbir:
a)l+l+i b) E+§+i c) H+i+&
11 N 11 69 69 69 120 120 120
Izracunaj razlike:
69 _52 108 _ 13 252 _ 89
T 0) 125 125 9571 " 271
*3. IzraCunaj.
3,12 20, 2 7
a) = +-= b) ==+ < al1-~
) 4 16 )30 3 ) 19
4, |zraCunaj x:
2,3 b)1-x=1 Odx-2=1 _4_3
a) 5 tx=g ) 12 IX=5= 3 Ox-7=7

5. Razlomku 1§5 dodaj zbir razlomaka 115 i %.




SABIRANJE | ODUZIMANJE NEPRAVIH RAZLOMKA

Uvodna aktivnost

IzraCunaj. Rezultate zapisi kao mjeSovite brojeve.
a)227:4 Db)429:7 ¢)525:9 ¢)389:5

Primjer 1. Koco je sa pijace kupio % kg paradajza i? kg krastavaca.
a) Koliko ukupno povrca je Ko¢o kupio?

b) Kog povrca je kupio vise i za koliko?

a) Da bismo izracunali koliko je povrca Koco kupio, treba da saberemo razlomke.

% + ? = Razlomci imaju iste imenioce.
_4+10 Postupite kao kod sabiranja pravih razlomaka sa jednakim imeniocem.
3
1 Nepravi razlomak zapisujemo kao mjesoviti broj.

3
= 4§k9 Ko¢o je kupio 4% kg povrca.

Zadatak mozemo rijesiti i na drugi nacin.

4 .10

— + =

3 3 Neparni razlomci se zapisuju kao mjesoviti brojevi.

_ 11 1

- 1§ i 3§ Mjesovite brojeve zapisujemo kao zbir cijelih brojeva i zbir

1+ +@3+1  dielovakao pravilan razlomak.
3 3

3+ 4] Koristimo asocijacijativno svojstvo, odnosno pregrupisavanje
3 3

sabiraka.
=4+2=42
3 3

4
3
Da bismo izracunali koliko kilograma vise je kupio, ra¢unamo razliku:

b) Koco je kupio vise krastavaca, jer je %) >

cine m_i=§=
I nacin: == 2 kg.
cin® _10—_4: l— l: l— l: - l—l: el
Il nadin: S 33 13 (3+3) (1+3) 3 1)+(3 3) 2+0=2kg.

Kada sabira$ neparne razlomke, mozes koristiti strategiju koja ti je laksa.




7
1"

Primjer 2. Izracunaj 9 131 -4

MjeSovite brojeve zapisujemo kao zbir cijelih brojeva i zbir

11 1 dijelova kao pravi razlomak.
4 7
=9-4)+(=-— . - ;
( ) (11 11) 2 <L oduzimanje nije moguce u N,.

544 111

11 1
—44+d2_11) N : . L 11

11 11 Od 5 cijelih uzimamo jednu cjelinu. Gjelinaima 17 -
=4+ % 1,415

g TRETEEE

=44

Prilikom sabiranja ili oduzimanja nepravilnih razlomaka sa jednakim imeniocima, oni
se sabiraju kao pravi razlomci sa jednakim imeniocima ili zapisuju kao mjeSoviti
brojevi i sabiraju ili oduzimaju cjeline i dijelovi kao pravi razlomci.

1. Saberi razlomke: a)u iz b) 11 782
5 5 11 11
2. Oduzmi razlomke: aldis byl7 i21
6 6 4 4
ZADACI ZA VJEZBANJE
1. Saberi razlomke: a) 1%, Z%i SZ— b) 111Z1i 8121
; ) .7 17.51
2. Oduzmi razlomke: a)3i > b) 4127
3.lzracunaj x:
1 b)x-57 =124 )39 _x=1423 e 6 7
ajx+63 =28 X=205" "% 56 56 C)5§—X=8§

4. Utvrdi da li je izjava tac¢na: % ucenika iz jednog razreda redovno je pisalo domaci zadatak
iz matematike i g nije napisalo. Objasni odgovor.

*5, Za koliko je razlomak % vedi od zbira razlomaka % i g—g?

6. U jednoj skoli 1% ucenika igra kosarku, 1% fudbal, 1§6 igra rukomet. Preostali ucenici se ne
bave sportom. Nema ucenika koji igraju dva ili vise sporta. Koliki je dio u¢enika koji se
bavi sportom, a koliki dio ne sportuje?




7. U jednoj vreciima % kilograma oraha, a u drugoj vredi ima % kilograma manje oraha
nego u prvoj. Koliko kilograma oraha ima u obe vrece?

*8. Dvije stranice jednog trougla su duge % cmii 4197% cm. Izra¢unaj duzinu trece
stranice trougla ako je ukupan obim 12 cm.

*9, Razdaljina izmedu grada M i grada N iznosi 173 kg. Oba automobila krecu se
istovremeno iz svojih gradova i krecu jedan prema drugome. Prvi automobil prede 723 km
u jednom satu, dok drugi automobil prede 65 7 km u istom vremenu. Kolika ce biti
razdaljina izmedu njih nakon jednog sata voznje?

PAROVI DECIMALNIH BROJEVA SA DVIJE DECIMALE
CUJI JE ZBIR 1 1 PAROVI DECIMALNIH BROJEVA SA
JEDNOM DECIMALOM CUlJI JE ZBIR 10

Uvodna aktivnost

Precrtajte Semu.

Rasporedite brojeve 0,1;0,2;0,3;0,5;0,6i0,7 u
krugovima tako da je zbir brojeva na svakoj
strani trougla 1.

Primjer 1. Odredi zbir decimalnih brojeva 0,25 0,75.

Svaki od decimalnih brojeva zapisa¢emo kao decimalni razlomak.

0,25+ 0,75 = % + % Sabiramo razlomke sa jednakim imeniocima.
_ 100 _
100

1. Precrtaj i dopuni pauk-

dijagram odgovaraju¢im
decimalnim brojevima ¢iji
je zbir 1.



Primjer 2. Izracunaj zbir decimalnih brojeva 3,4 6,6.

I nadin:
34+66=
= 3% + 6% Decimalni brojevi se zapisuju kao decimalni razlomak.
=(3+6)+ (% + % Koristimo asocijativno svojstvo sabiranja.
=9+1=10
Il nacin:
34+66=
=3+04+6+06
=(3+6)+(0,4+0,6) Koristimo asocijativno svojstvo sabiranja.
=9+1 04+06=10=1.
=10
2, Precrtaj i dopuni pauk-dijagram ‘
?.c.i.govar'ajuc’im decimalnim brojevima @ @
Ciji je zbir 10. @
3. Kristina ima dva komada konca. Jedan ‘ ‘
!<omad je dug],7 m, a drugi 2,3 m. Kolika @
je ukupna duzina konca?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odredi brojeve koji nedostaju.
a)0,7+7=1 b)0,6+7=1 )1-72=0,3
2. Odredi brojeve koji nedostaju.
a)035+7=1 b) 0,51 +7=1 Q?7+0,77=1
3. Odredi brojeve koji nedostaju.
a)53+7=10 b)?+0,7=10 Q74+7=10
4, a) Odredi tri decimalna broja ciji je zbir 1. o+t =1

R —

b) Odredi tri decimalna broja ciji je zbir 10. Y+ _,_+_,_=10




5. Marija je imala traku dugacku 6,5 metara. Koliko metara trake Mariji jos treba da bi
imala 10 metara?

*6. Ako se jedan broj poveca za zbir brojeva 2,4 i 3,2, dobija se 10. Koji je taj broj?

*7. Zbir brojeva 0,22 i 0,78 uvecaj za zbir brojeva 3,2 i 6,8, koji broj si dobio?

SABIRANJE DECIMALNIH BROJEVA SA ISTIM
BROJEM DECIMALNIH MJESTA

Uvodna aktivnost

Precrtaj dati dijagram.

Upisi brojeve 3,4;5,3;2,3i4,3u
krugove tako da zbir po vertikali i
horizontali bude 10.

Primjer 1. Izracunaj: a)43+22 b) 16,45 + 3,53
—43 4022 _43,22_65_¢45 _
a)4,3+2,2—410 +210 10+10 10 610 6,5

.45 253 _ 1645, 353 _ 16454353 _ 1998 _ 10 98 _
_ 1645 ;353 _1645 353 _ —1998 _ 1998 _ 19098
b) 16,45 +3,53 =160 +370:= 700 * 700 100 100 100

Sabiranje decimalnih brojeva mozemo raditi sli¢cno kao i sabiranje prirodnih brojeva.

Kao i kod prirodnih brojeva, prilikom pisanja treba

43 16,45 obratiti paznju na pozicije cifara u brojevima.
+ 2,2 + 3,53 Decimalne stotine da se pisu ispod decimalnih
6,5 19,98 stotina, desetice ispod desetica, jedinice ispod
jedinica, itd.
1. IzraCunaj: a)542+0,56 b) 24,36 + 4,43




Primjer 2. Provjeri ta¢nost jednakosti: a) 10 =1 b) 10 =1

Razlomke kratimo sa 10.

a) 10-10:10 _ 1 _4 deset desetinki = 1 jedinica
10 10:10 1
by 10 _ 10:10 _ 1 deset stotinki = 1 desetina
100 100:10 ~ 10
Primjer 3. Koristeci primjer 2, izracunaj: a) 21,8 + 7,5 b) 2,25 + 5,76
a) b)
218 Zbir cifara desetinki Zbir cifara stotinki
! 8 + 5 = 13 desetinki 2,25 5+ 6 =11 stotnki
+ 75 =1jedinica +3 + 576  =1desetinka+ 1
2T9’3 \desetinke 8,01 stotinka
N
Zbir cifara jedinica T
147+ 1=9jedinica Zbik. zbir cifara desetinki
cifara 2+7+1=10desetinki =
C g 1 jedinica + 0 desetinki
jedinica
2+5+1=8
2, IzraCunaj:
a)4,3+98 b)349+17,8 c) 12,34+ 7,85 ¢) 546,7 + 239,9

ZADACI ZA VJEZBANJE:

1

2.

. Odredi zbir tri broja ako je prvi 14,8, drugi je za 3,3 veci od prvog, a tredi je za 4,4 vedi od

prvog.

Jedan atleticar, pri pripremama za takmicenje, prvog je dana istr¢ao 17,34 km, a drugog
dana 2,32 km vise nego prvog dana. Koliko je istr¢ao atleticar ukupno drugog dana, a
koliko ukupno za oba dana?

. Bojan je uhvatio tri ribe: 3arana, soma i klena. Klen ima masu od 8,14 kg. Saran je bio teZi

od klena za 1,13 kg. Som je bio najveciiimao je masu 4,75 kg. Koliko kilograma riba je
Bojan uhvatio?

. Izracunaj obim trougla sa stranicama: a=15,09cm,b=18,13cmi ¢=17,27 cm.




*5. 1z jedne slavine u toku od 30 sekundi je isteklo 25,6 litara vode, dok je iz druge slavine
isteklo 7,5 litara vise za isto vrijeme. Iz trece slavine za 30 sekundi je isteklo 1,2 litara vise

nego iz prve i druge zajedno. Koliko ukupno litara vode je isteklo iz sve tri slavine u toku
30 sekundi?

ODUZIMANJE DECIMALNIH BROJEVA SA ISTIM
BROJEM DECIMALNIH MJESTA

Uvodna aktivnost

IzraCunaijte.
a) Koja je razlika izmedu brojeva 1i0,4? b) Oduzmite broj 0,9 od 1.

¢) Oduzmite broj 5,6 od 10.

Primjer 1. IzraCunajte: a)43-2,2 b) 16,59 - 3,35
_ 3 2 _43_22_21_51 _
A43-22= 1521075770 10" 210~ 2

! ! 100 ~100 100 100 100 100 100 !

Oduzimanje decimalnih brojeva se moze napraviti na slican nacin kao i oduzimanje

prirodnih brojeva.
Kao i kod prirodnih brojeva, i ovde pri zapisivanju,

4,3 16,59 treba voditi racuna o pozicijama cifara u brojevima.
- 22 - 345 Stotinke treba pisati ispod decimalnih stotinki,
2,1 13,14 decimalne desetinke ispod decimalnih desetinki,

jedinice ispod jedinica, desetice ispod desetica, itd.

1. IzraCunaj: a)5,57-0,32 b) 24,96 - 4,43

Primjer 2. Koristeci primjer 1, izracunaj: a)29,8-7,5 b) 39,25 - 5,76




d 4 desetinki 81 od 5 stotinki ne moze
N “ esetén ' n.e 39,25 se oduzeti 6 stotinki.
8 ;nozc:.sei(.o uzeti 5 - 576 2 desetinki = 1 desetinka
esetinki. I oL
29,4 o 3349 -t 10 stotinki 15-6=9
75 _91e.d|.n|ca =€ stotinki
~ 72 jedinica+ 10 :
21,9 _ desetinkil4-5=9 wrllE T alEE od 1 desetinke ne
\desetinki jedinica moie.se pduzeti 7
razlika u ciframa 8 -5 =3 jedinice dgsepr?kl. o
edinica 9 jedinica = 8 jedinica
fg = — | Aedfii + 10 desetinki
-7 =1 jedinica R
2, IzracCunaj:
a)9,8-43 b)349-17,8 €)12,34-7,85 ¢) 546,7 - 239,9

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. U ribarnici je prvog dana prodato 152,5 kg ribe, a svakog narednog dana se prodavalo

23,8 kg manje nego prethodnog dana. Koliko ribe je prodato u tri dana?
2. Zbir tri broja je 14539,67. Prvi sabirak je 3284, a drugi je 5811,12. IzraCunaj tredi sabirak.

3. Izra¢unaj stranu s u raznostrani¢nom trouglu, ako je:
a)a=1509cm,b=18,13cm,L=49,76 cm
b)a=3,05cm,b=4,15cm,L=12,95cm

4, Putnik je nosio 16840 denara. Za nocenje je platio 2347,5 denara, za hranu 1450
denara i za prevoz 3638,5 denara. Koliko novca je ostalo putniku?

*5. U jednoj vredi je bilo 26,48 kg kestenja. U drugoj vredi je bilo 9,54 kg kestenja vise
nego u prvoj vredi. U trecoj vredi je bilo 2,54 kg kestenja manje nego u prvoj i
drugoj vreci zajedno. Koliko kilograma kestenja je bilo u sva tri dzaka?




SABIRANjJE | ODUZIMANJE DECIMALNIH BROJEVA,
OD KOJIH JE JEDAN BLIZU CIJELOG BROJA

Uvodna aktivnost

Dato je Sest kartica sa brojevima:
Svaku karticu upotrijebite samo
jednom da popunite sljedece
dvije jednacine:

7+27=7 7+27=7

Primjer 1. Koliki je zbir brojeva 13,91 6,4?

139+64=7
Iz brojevne prave mozemo vidjeti da je 13,9 blizu cijelom broju 14.
13,9
0 11 12 13 14 15

Ako za 13,9 uzmemo 14 kao najblizi cijeli broj, onda smo broj 13,9 povecali za jednu
desetinu, odnosno za 0,1.

139+6,4=

=14+6,4-0,1 Trebamo oduzeti 0,1 da se ne bi zbir promijenio, jer smo
=20,4-0,1 jedan sabirak povecali za 0,1.

=20,3

Primjer 2. Izracunaj razliku brojeva 15,1 - 6,6.

151-6,6=7?
Iz brojevne prave mozemo vidjeti da je 15,1 blizu cijelom broju 15.
15,1
N —
0 11 12 13 14 15

Ako za broj 15,1 uzmemo 15 kao najbliZi cijeli broj, onda smo broj 15,1 smanijili za
jednu desetinu, odnosno za 0,1.

15,1-6,6 =

=15-6,6+0,1 Moramo dodati 0,1 da se razlika ne bi promijenila, jer smo
=8,4+0,1 umanjenika smanijili za 0,1.

=8,5




1. Procijeni, a zatim pismeno izracunaj.

a)45,9+12,6 b) 34,7 + 25,9 ) 82,1+18,7
€)79,9+204 ¢)328+17,1
2. Procijeni, a zatim pismeno izracunaj.
a)67,9-4,7 g) 96,1 - 30,7 c) 54,9 - 23,8
€) 75,7 -15,1 ¢)107,6 -16,9

3. Petar je kupio dvije vre¢e krompira. Jedan je imao masu 14,9 kg, a drugi 21,4 kg. Kolika je
bila ukupna masa te dvije vrece?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Broj 548,9 povecan je za 38,4.

2. Broju 25.07 dodaj zbir brojeva 9,11 0,5.

3. Oduzmite broj 14.1 od zbira brojeva 3.9i 12.2.

4, Zbir brojeva 4.9 5.1 smanjimo za zbir brojeva 2.6 i 3.4.

5. Razlika brojeva 9,9 i 2,7 uvecana je za razliku brojeva 4,1 2,5.

*6. U jednoj kutiji je bilo 39,9 kg Secera. Koliko jo3 kilograma Secera treba da dodamo u kutiji
daima 65,5 kg Secera? Procijenite, a zatim izracunajte pisanjem.

*7. Na Stefanovom rodendanu je potroseno 31,1 | vo¢nog soka. Jos je ostalo 9,5 | vo¢nog
soka. Koliko litara vo¢nog soka je Stefan kupio prije zabave? Prvo procijeni, a zatim
izraCunaj pisanjem.

SABIRANjE | ODUZIMANJE DECIMALNIH BROJEVA SA
RAZLICITIM BROJEM DECIMALNIH MJESTA

a) Razlomak Z prosiri za 10, a zatim za 100. Dobijene razlomke i razlomak 7 zapisi kao

N 10
decimalne brojeve. Sta primjecujes?
b) Razlomak1%% skrati za 10, a zatim za 100. Dobijene razlomke i razlomak 1%% zapisi

kao decimalne brojeve. Sta primjecujes?




Decimalni broj se ne mijenja ako se sa njegove desne strane dopisu nule.

Decimalni broj se ne mijenja ako se sa njegove desne strane izostave nule nakon kojih
nema cifara razlic¢itih od nule.

Primjer 1. Zapisite broj 9 kao razlomak sa imeniocem 1, a zatim prosirite napisani
razlomak za 10 i 100. Dobijene razlomke zapisite kao decimalne brojeve.

9=2-2-10 _90_g, 9=9_9-100 _ 900 _g4,

1 110 10 1 1-100 100 ~ ~
MozZemo napisati da je 9=9,0=9,00

1. Brojeve: 8; 400; 0,7 i 19,3 zapisite sa dva decimalna mjesta.

-
N

I

I,
2
I\

q

Svaki prirodni broj se moze zapisati kao decimalni broj koji sadrzi 0
desetinki, O stotinki, ...

2. Brojeve 16; 67.000 i 12.800 zapisi sa dvije decimale.

Primjer 2. IzraCunaj: a) 243,5 + 289,37 b) 465,38 — 354,6

a) 243,5+ 289,37 =

=243,50+289,35  Dopisujemo nulu prvom sabirku da bi imali jednak broj
=532,85 decimalnih mjesta, a zatim ih sabiramo kao brojeve sa

jednakim brojem decimalnih mjesta.

11
243,50
i + 289,37 T
2 stotina + W e 0 stotinki +

2 stotina + .
stotina /532,87 e L

1 stotina = \ 7 stotink
5 stotina / T felilnl

4 desetice + 3jedinice + 5deset|'nk|.+
. . 3 desetinki =
8 desetica + 9jedinice = o
. . 8 desetinki
1 desetica = 1 desetica i
1 stotina + 2jedinice
3 desetice




b) 465,38 - 354,6 =
=465,38-354,60 Dodajemo nulu umanjiocu tako da imaju isti broj decimalnih
=110,78 mjesta, a zatim ih oduzimamo kao brojeve sa jednakim brojem

decimalnih mjesta.

4
465,38

ine - - 354,60 - o
:titt(i)r::]i 1 ’ - 8 stotinki — 0 stotinki =
11078 «<— g gotinki

stotina / T \
od 3 desetinki ne mogu se

6 desetice - 4 jedinice - oduzeti 6 desetinki

5 desetica = 4 jedinice = o o

1 desetica 0 jedinica SJed'n'Cé =.4Jed|n|ca *
10 desetinki

13 - 6 = 7 desetinki

3. Izracunaj:
a)48,3-13,59 b) 52,17 + 23,9 €) 1892,7 + 457,47 ¢)4789,9 - 478,85

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. IzraCunaj:

a) (3,44 +0,6)-1,3 b) (32,52 - 15,75) + 9,2
C) 287,75 - (78,45 + 4,9) &) 28,28 - (7,43 - 3,7)
*2. IzraCunaj:
a)2,53—1§0 b) %—4,8 c)45,7—(17+3z) 6)9+%—3,25

3. Rijesi jednacine:

a)x-27,4=9,63 b) 0,27 +x=0,4 ) 67,5-x=39,38 ¢)9,75-x=28
4, Traka od 6,75 m podijeljena je na dva dijela. Jedan dio je 2,8 m.

a) Izra¢unaj duzinu drugog dijela trake.

b) Za koliko metara je jedan dio kraci od drugog?

*5, Zidar je uspeo da sazida zid za tri dana. Prvog dana je sazidao 3,2 m. Drugi dan sazidao
je 199 cm viSe nego prvog dana, a tre¢eg dana 15 dm vise od drugog dana. Koliko je

metara bio dug zid?




6. U trgovini su donijeli stazu duzine 35,8 m. Nakon dva dana u radnji je ostalo
13,95 m staze. Koliko metara staze je prodato?

7. Od jednog komada platna prodato je 4,45 m, pa jo$ 4,58 m, a ostalo je 11,2 m.
Koliko je metara bilo dugo platno?

MNOZENJE DECIMALNIH BROJEVA PRIRODNIM
BROJEVIMA

Marija je zamislila neki decimalni broj.

Koji je to broj koji bi Marija mogla zamisliti ako se zna da su cifre sa kojima moze da ga
zapise ispunjavaju sljedece uslove:

O

Cifra u stotinkama je Cetiri puta veca od cifre u desetinkama. Zbir cifre desetinki 1
stotinki je 10. Zbir cifara jedinica, desetica i stotine je 3. Sve cifre broja se razlikuju
jedna od druge.

Primjer 1. Pomnozite brojeve: a)3,46i 10 b) 2,46 100

a) Znajudi vrijednost svake cifre u decimalnom broju, zapisa¢emo:

3,46-10=
= (3 jedinice + 4 desetinki + 6 StOtlnkl) -10 Koristimo distributivno SVOjStVO
=30 jedinica + 40 desetinki + 60 stotinki mnoienja u odnosu na Sabiranje.

= 3 desetice + 4 jedinice + 6 desetinki = 34,6
Dakle, 3,46 - 10 =34,6

b)2,46-100 =
= (2 jedinice + 4 desetinki + 6 stotinki) - 100 Koristimo distributivno svojstvo
=200 jedinica + 400 desetinki + 600 stotinki mnoZenja u odnosu na sabiranje.

= 2 stotine + 4 desetica + 6 jedinica = 246,00
Dakle, 2,46 - 100 = 246,00 = 246

Sta se desava sa decimalnim zarezom kada se decimalni broj pomnoZi sa 10 i sa 100?

-
N

Rezultat mnozenja decimalnog broja decimalnom jedinicom se dobija
pomjeranjem decimalnog zareza decimalnog broja udesno za onoliko mjesta
koliko ima nula u decimalnoj jedinici.

288




1. IzraCunaj:
a)54,78-10 b) 0,189 - 100 c)6,7-10 ¢) 18,75-100

Primjer 2. U tri vrec¢e ima po 1,7 kg $ljiva. Koliko je ukupno bilo sljiva?

1,7-3=
= (1 jedinica + 7 desetinki) - 3 Koristimo distributivno svojstvo
=3 jedinice + 21 desetinka mnozenja u odnosu na sabiranje.

= 3 jedinice + 2 jedinice + 1 desetinka
=5 jedinica + 1 desetinka
=5,1 kg Sljiva.

U tri vrece ima 5,1 kg Sljiva.

2. Pokusaj da objasnis rjeSenje u primjeru 2 putem mnozZenja.
17-3=51.

Primjer 3. Koliko je 5,45 - 5?

545-5=
= (5 jedinica + 4 desetinki + 5 stotinki) - 5 Koristimo distributivno svojstvo
= 25 jedinica + 20 desetinki + 25 stotinki mnozenja u odnosu na sabiranje.

=2 desetki + 5 jedinica + 2 jedinice + 2 desetinke + 5 stotinki =
= 2 desetice + 7 jedinica + 2 desetinke + 5 stotinki
=27,25

Decimalni broj se mnozZi sa prirodnim brojem isto kao $to se mnoze dva prirodna
broja, a u proizvodu se izdvajaju s desna na lijevo onoliko decimalnih mjesta koliko
ima decimalni broj.

3. Izracunaj:
a)17,4-9 b) 3,54 -4 c)512-13 €)14,7-16

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. IzraCunaj:

a)49-10 b) 347,82-10 c)7,1-100 ¢) 35,44-100
2, Koliko milimetara je: a) 100,05 cm b) 42,55 dm
3. Izracunaj:
a)5,38-24 b) 0,83 -7 €)3,9-62 €)634-20 ¢ 16,8-46




*4, Zbir brojeva 8,7 i 1,1 pomnozi sa njihovom razlikom.

*5. Ako jedan litar maslinovog ulja u prodavnici kosta 95,5 denara, koliko novca je potrebno
da se kupi kutija sa 16 flasa od 1 litra?

6. U 14 vreca bilo je po 6,4 kg krompira. Prodalo se 35,95 kg krompira. Koliko kilograma
krompira je ostalo?

7. U magacinu pekare bilo je 12 polica, a na svakoj po 15 vreca brasna od 1,35 kg. Za
jedan dan je potroseno 28,78 kg brasna. Koliko kilograma brasna je bilo u magacinu?
Koliko kilograma brasna je ostalo u magacinu?

MNOZENJE DECIMALNIH BROJEVA SA
JEDNIM DECIMALNIM MJESTOM.

Uvodna aktivnost

Rijesi sljedece zadatke Sto brze mozes.
a)0,7-9=7? b)0,7-8=7? 0,7-5=7?
¢02-7=1,8 ¢)?7-9=54 d)?.-6=42

Primjer 1. Izracunaj povrsinu pravougaonika sa stranicamaa=3,2dmib=1,9 dm.

P=a-b

=3,2dm-1,9dm Zamjenjujemo vrijednosti duzina strana.
=32cm-19cm 32dm=32cm,1,9dm=19cm

=608 cm? Mnozimo prirodne brojeve.

=6,08 dm? 1 cmZ:Hﬁ dm?=0,01 dm?

Dobilismo 3,2dm - 1,9 dm = 6,08 dm?

-

/

-

N

N

[

2

-

I

Dva decimalna broja mnozimo na sljedeci nacin: mnozimo brojeve bez decimalne
tacke kao prirodne brojeve, a zatim u dobijenom proizvodu izdvajamo s desna na
lijevo onoliko decimalnih mjesta koliko zajedno imaju dati decimalni brojevi.

1. Izracunaj: a)324-17 b)03-24 0,707 ¢)16-48
2. Pomnozi brojeve:
a)14,6-3,8 b) 56,9-7,9 c)8,7-038 ¢)68-37




3. Izracunaj povrsinu pravougaonika sa stranicama 3,5cm i 2,9 cm.

*4, Pomnozi brojeve 432 i 13, a zatim napisi ove proizvode bez mnozenja na
osnovu rezultata:

a)432-1,3 b)43,2-1,3 c)4,32-130
5. Izracunaj vrijednosti brojnih izraza:
a)(80-35,4)-0,7 b) (25-9,5)- (0,6 + 1,8) €)3,1(28,9-2,71-10)

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Zbir brojeva 8,8 9,7 pomnozi brojem 0,4.
2, Zbir brojeva 38,75 1,15 pomnozi njihovom razlikom.
3. Koliko iznosi zbir broja 2,47 i broja deset puta veceg od njega.

4, |zraCunaj brojni izraz:

a)(9,5-2,1-7,3)-(2,2+4,6) b) (200 - 195,4) - 10 + (0,06 + 0,24) - 50
c)(13,8-1,16-10)-0,7 + (0,1 +0,4)- 0,9

*5. Odredi x:
a)0,23:20+x=9,8 b) 33-.0,02-x=0,49 )x-98:04=729

*6. Kamion je prevozio 328 cigli od 1,9 kg, 247 crepa od 2,2 kg i 22 gvozdene cijevi, svaka je
teSka 19,4 kg. Koliko kilograma tereta ima na kamionu?

*7.0d jednog kilograma se brasna moze ispeci 1,2 kg hljeba. U peci je bilo 11 vreca, a svaka je
bila teska 45,7 kg. Koliko hljebova moze da se ispece od ukupne koli¢ine brasna?

DIJELJENJE DECIMALNOG BROJA SA JEDNOM
| DVUE DECIMALE JEDNOCIFRENIM BROJEM

Prepisi i dopuni jednacine brojevima koji nedostaju.

a)?-10=130 b)?:100=25 c)250:10=7? ¢)2,34-10=7?
¢)23,4:10=? d)1,5m=?dm dz) 2,5cm =?dm d5dm=?m
e)15cm=7m




Primjer 1. Broj 62,5 podijeli sa 5.

Znajudi vrijednost svake cifre u decimalnom broju 62,5, moZzemo ga zapisati kao
zbir desetica, jedinica i desetinki:

62,5:5 = (6 desetica + 2 jedinice + 5 desetinki) : 5

= (60 jedinica + 2 jedinice + 5 desetinki) : 5

= (60 jedinica + 20 desetinki + 5 desetinki) : 5
= (60 jedinica + 25 desetinki) : 5 Koristimo distributivno svojstvo
= (60 jedinica : 5) + (25 desetinki: 5) dijeljenja u odnosu na sabiranje.

=12 jedinica + 5 desetinki=12,5

625 : 5 = 125 Brojeve 62,5 i 5 dijelimo kao prirodan broj
_ 5 prirodnim brojem, a decimalni zarez
— upisujemo u koli¢nik kada spustamo prvu
12 decimalnu cifru 5.
-1, 25 desetinki podijeljeno sa 5 daje 5 desetinki
25 i upisujemo ih iza decimalnog zareza.
- 25
0

1. Podijelite brojeve:
a)20,6i2 b) 17,2816 c)328i4 €)9,92i8

Primjer 2. Podijelite brojeve 128 5.
128 : 5 = 256

- 10 Ostatak pri dijeljenju su 3 jedinice.
28 Do ostataka upisujemo 0, a u koli¢nik
- 25 dopisujemo decimalni zarez, jer dijelimo
30 desetinke.
- 30 Sada mozemo nastaviti dijeljenje.
0

3 jedinice = 30 desetinki.

Rezultat dijeljenja mozemo zapisati kao mjesoviti broj ili kao
decimalni broj.

128:5=25% 128:5=25,6




2, |zracunaj.
a)19:2 b)47:5 c)134:4 ¢)375:6

ZADACI ZA VJEZBANJE

1.l1zracunaj: a)56,4:4 b)84,56:7 )4,6:6 €)236,55:5 ¢)1794,15:3
2. Jedan motociklist je za 4 sata preSao 161,2 km. Koliko puta je presao za jedan sat?

3. Povriina pravougaonika je 65,4 dm? Kolika je duZina pravougaonika ako je njegova Sirina
3dm.

*4, Prvo procijeni, a zatim provjeri svoju procjenu. Magdalena je napravila sok od kajsija i
zeljela je da ga rasporedi u boce od 0,5 litara. Koliko je boca potrebno ako je ukupna

koli¢ina soka koji je trebala da pripremi iznosi 15,4 litara?

5. Sima je zamislio jedan broj. Kada ga je pomnozio sa 5, dobio je 27,5. Koji broj je zamislio
Sima?

*6. Prvo procijeni, a zatim provjeri svoju procjenu. Koliko ¢e vremena trebati pjeSaku da
prede put od 17,2 km, ako put od 2 km prelazi za 1 sat?

*7.lzracunaj matematicke izraze:
a)24:6+15:25 c) (15,7+30,2):3-4,35
c) (247,8-15,3):5+56,75 ¢)(879-255):2:3
8. Rijesi jednacine.
a)892,5:x=5 b) x-7=49,7 c)8-x=35.2




ZADACI SAMOOCIJENJIVANJA

Rijesi zadatke. Zatim, samoocijeni seprema datoj ¢ek-listi.

1. IzraCunaj 3015,45: 3.

2. Odredi brojeve koji treba da stoje umjesto upitnika da bi jednakost bila ta¢na.
(256 -564):?2=256:?7-7:4

3. Odredi vrijednost matematickog izraza 125:5 + (275 - 25 - 4).
4, Odredi vrijednost za x ako vazi 10 - x - 5 =325.

*5.Tino je pojeo % od jedne torte, a Jane % od iste torte. Koliki dio torte su ukupno
pojela obojica?

g b2 92 9
6. Koji broj je 10 puta vedi od broja 0,647
a) 6,4 b) 5,4 ) 9,37 ¢) 10,64
7. Koji proizvod je najblizi proizvodu 90 - 227
a)50-20 b) 50 - 25 c) 100- 20 ¢) 10025
8. Broj 3987 je djeljiv sa:
a)2 b) 5 Q)9 ¢) 4

9. Simon je zamislio jedan broj. Pomnozio ga je sa 15, zatim sabrao sa zbirom brojeva 235 i
456 i dobio 1012,6. Koji broj je zamislio Simon?

10. U jednoj boji za farbanje ima 35 litara boje. Svaki sat masina trosi 2,5 litara boje. Masina
je zavrsila posao za 6,5 sati. Koliko boje je ostalo u masini?

11. Vera je kupila 3 % kg viSanja po cijeni od 105,5 denara po kg i 7% kg krompira po cijeni
od 57,5 denara po kg. Koliko je Vera sve ukupno platila?

12. Koliko najvise istih novogodisnjih paketi¢a moze biti napravljeno od 126 ¢okolada, 165
paketic¢a sa bombonama i 294 balona, uz uslov da se iskoriste sve ¢okolade, paketiéi sa
bombonama i balonima? Po koliko ¢okolada, paketi¢a sa bombonama i balona treba
biti u svakom novogodisnjem paketicu?




Cek-lista za samoprocjenu prema standardima ocjenjivanja

Jamoguda:

©

O

sabiram i oduzimam brojeve do 1.000.000 (ili vise od
1.000.000).

mnozim i dijelim brojeve do 1.000.000 sa
jednocifrenim ili dvocifrenim brojevima.

primjenjujem svojstva (komutativnost, asocijativnost i
distributivnost) koja se odnose na operacije sabiranja,
oduzimanja, mnozenja i dijeljenja.

rjeSavam jednacine koristeci operacije u Ny i
primjenjujem njihova svojstva.

izraCunavam vrijednost brojnih izraza u Ny sa zagradama
i bez njih.

primjenjujem pravila djeljivostisa 2, 3,4,5,6,8,9,10u
rjeSavanju zadataka.

koristim NZD i NZS u rjeSavanju problema.

rjeSavam probleme sa sabiranjem i oduzimanjem
razlomaka sa istim ili razlic¢itim imeniocima.

sabiram i oduzimam brojeve sa jednakim ili
razli¢itim brojem decimalnih mjesta.

mnozim decimalne brojeve sa jednim decimalnim
mjestom.

dijelim decimalni broj sa dva decimalna mjesta sa
jednocifrenim brojem.

procjenjujem vrijednost sabirka, razlike, proizvoda ili
koli¢nika.

Zadatak za 5+

Jedna biserna ogrlica ima 33 bisera. Biseri su naredani na sljedeci nacin: Najveci biser
treba da bude u sredini. Pocinjuci s jednog kraja, svaki sljede¢i biser vredi 100 denara
vise od prethodnog (do srednjeg bisera). Ali, pocinjudi s drugog kraja, svaki sljedeci biser
vrijedi 150 denara vise od prethodnog, pa sve do najveceg bisera. Prvi biseri na oba kraja
koStaju isto, a najveci biser kosta 15.000 denara. Ako ukupna cijena ogrlice iznosi 80.000
denara, koliko denara kosta prvi biser sa bilo kojeg kraja ogrlice? Obrazlozi svoj odgovor.




Proucavanjem ove teme osposobices se:

1. da koristi$ mjerne jedinice za duzinu, masu i zapreminu za rjeSavanje realnih
problemskih situacija;

2. darjesavas probleme pomocu vremenskih intervala;

3. darjesavas probleme pomocu kursne liste;
4. da rjeSavas probleme iz svakodnevnog konteksta sa izraCcunavanjem povrsine.




DUZINA. MJERENJE DUZINE

Nikolina treba da postavi dekorativnu traku oko

cijele sobe za zabavu. Duzina sobe je 3 m, a Sirina je

4 mm. Ona ima viSe komada ukrasne trake duzine @
70 cm. Svaki put kad poveze dva komada trake, :
izgubi 50 mm sa svakog komada zbog ¢vora. Koliko

Izaberi koju jedinicu
mjere ¢es koristiti u

komada trake duzine 70 cm joj je potrebno da obide ra¢unima.

Citavu sobu?

Duzina se odnosi na razdaljinu izmedu dvije tacke. Cesto se, osim izraza "duzina", koriste i

izrazi "Sirina", "visina" i "dubina".

1. Koja je osnovna mjerna jedinica za duzinu?

. . izrazavanje mjernih

ime mjerne oznaka za o gl .

s . jedinica u odnosu na

jedinice za svaku mjernu .

v T osnovnu mjernu
duzinu jedinicu C e . ‘e
jedinicu za duzinu
kilometar km 1km =1000m
hektometar hm 1 hm=100m W
dekametar dam 1dam = 19 m ' - - ‘ \)
metar m 1 m - osnovna jedinica U tablici su prikazane
1 vece i manje mjere
decimetar dm 1dm= Jom= 0,Tm za duZinu i njihov
odnos prema
centimetar cm lcm=-——m=0,01m | OSNovNnojmjemoj
100 jedinici za duzinu.
. I
milimetar mm Tmm=-o05m= 0,001 m| ‘_ J
1 km = 1000000 mm
10- -10 -10 -10 -10 -10

1Tkm=10hm 1Thm=10dam 1dam=10m 1Tm=10dm 1dm=10cm 1Tcm=10mm 1 mm
Tkm 1hm=01km Tdam=0,1hm 1Tm=0,1dam 1dm=0,Tm 1cm=0,1dm 1 mm=0,1cm

1 m=0,001 km 1T mm=0,001 m

-

(-5

o

Dovoljno je da zna$ do tri decimalna mjesta.




Primjer 1. a) Zapisi 167 dam u metrima.

Koristicemo tablicu koja je data iznad.
Ako je 1 dam =10 m, tada je 167 dam = (167 -10) m =1670 m.

b) Koliko metara je 245 hm?

245 hm
=(245-100) m 1hm=100m
=24500 m

¢) Koliko dekametara je 34 hm?

34 hm
=(34-10) dam 1 hm =10dam
=340 dam

2, Upisite broj na mjesto upitnika u jednacini:
a) 567 km =?dam b) 567 km =7 hm c) 567 km=7m

Primjer 2. a) Ako je 1 dm = 0,1 m, koliko metara je 250 dm?

Da bismo presli iz manje mjerne jedinice za duzinu u vecu, dijelimo sa
dekadnim jedinicom (10, 100, 1000).

_ 1
1dm—10m—0,1 m.

Posto je dekametar desetina od metra, odnosno deseti dio, da bismo zapisali dm u m,
treba da podijelimo sa10, 250 dm =(250:10) m =25 m.

b) Jedna duz ima duzinu 200 cm. Zapisi duzinu duzi u dekametrima i
metrima.

200cm =(200:10) dm =20 dm
200cm=(200:100)m=2m

3. Popuni kako bi bilo ta¢no:
a)3km= dm b) 7dam =70 ) 9hm= dam

¢) 145,3 km = dam =1453000 ¢)4dm=004__




Evo jos jednog nacina za pretvaranje jedne mjerne jedinice.

4, Pronadite odnos izmedu jedne mjerne jedinice i polozaja cifre u broju i objasnite zasto:

Q

a)5km="m b)3cm =7?dm

km/hm dam| m [ dm | cm | mm

: /

5101 0|0 /
,3
AR

5. Andrej je izgubio svoj kiSobran. U odjelu izgubljenih i pronadenih procitao je spisak
izgubljenih kisobrana. Osoba koja je unijela podatke u listu je pogrijesila u mjerenju
duzine kiSobrana.

predmet datusn . boja duzina
pronalazenja

kiSobran 14. septembar plava 219 m
kiSobran 27. oktobar crna 849m
kiSobran 25. oktobar roza 895 cm
kiSobran 6. novembar srebrna 96,2 mm
kisSobran 17. novembar roza 547 cm
kisSobran 23. novembar crna 1,25 cm

a) Prepisite posljednju kolonu tabele. Popravite duzine kiSobrana tako da imaju stvarne

veli¢ine, a da ne mijenjaju cifre.

b) Sortirajte stvarne veli¢ine izgubljenih kiSobrana po velicini, od najkra¢eg do najduzeg.

¢) Andrejev kiSobran je dugacak priblizno 90 cm. Koje od duzina kiSobrana zaokruzeni
na najblizu deseticu su dugacki 90 cm?




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Najtacnije $to mozes$ nacrtaj duzi sa datim duzinama:

a)86cm b)142mm <c)0,139m ¢)7,1cm ¢)36mm d)0,078m

N

. Duzine: 155 mm, 60 cm, 8,9 dm, 7,4 km pretvori u metre.

w

. Duzinu od 0,6 m pretvori udm, cm i km.

(9]

. Date brojne vrijednosti duzina zapisi u osnovnu jedinicu za duzinu:
a)824cm b)74dm c)0,8dm ¢)70mm ¢)0,37km d)435dam

6. Izmjeri rastojanje izmedu dva prethodno izabrana mjesta van ucionice koristeci korake i
izrazi to rastojanje u metrima. Zatim provjeri ovo rastojanje mjerenjem metrom.

7. Biciklista je za 13 sati presao 377.000 metara. Koliko kilometara je presao za 5 sati?
*8. Nacrtaj u svesci duz, procijeni njenu tacnu duzinu i zabiljezi je do nje. Zatim izmjeri
duzinu duzi lenjirom.
a) Koja je razlika izmedu dvije duzine?
b) Koliko milimetara je napravljena greska izmedu procjene i mjerenja lenjirom?
*9, Dva biciklista krenula su istovremeno sa istog mjesta. Jedan bicikl je iSao brzinom od 42

kilometra na sat, a drugi brzinom od 39 kilometara na sat. Kolika ¢e biti njihova
udaljenost nakon 8 sati ako se kre¢u a) uistom smjeru  b) u suprotnom smijeru.

MASA. MJERE ZA MASU

Uvodna aktivnost

Na jednu stranu vage stavljamo metalnu kuglicu, a na drugu tegove od 50 g, 20 gi 10 g.
Vaga je van ravnoteze. Ako u posudu sa metalnom kuglom dodamo tezinu od 20 g, onda
je vaga je u ravnotezi. Kolika je masa metalne kugle?




U Medunarodnom sistemu mjerenja, osnovna jedinica mjere za masu je jedan kilogram,
oznaceno sa 1 kg.

ime mierne oznaka za izrazavanje mjerne jedinice u
iadinice :a masu svaku mjernu odnosu na mjerne jedinice za
) jedinicu masu
ton t 1t=1000kg
kilogram kg 1 kg - osnovna jedinica
hektogram hg 1 hg :lkg ~0,1kg
dekagram dag 1 dag = 100 kg = 0,01 kg
gram g 1g= 1000 kg =0,001 kg
decigram dg 1dg= 10000 kg =0,0001 kg
centigram cg 1cg= 100000 —~~—kg =0,00001 kg
miligram mg Tmg —m kg =0,000001 kg

Za zapisivanje mjernih jedinica iz ve¢ih prema manjim mjernim jedinicama i obrnuto, od
manjih do vecih mjernih jedinica, mozete koristiti i prilozeni dijagram na slici, pritom
rac¢unanja u ovom razredu ¢e$ raditi samo do 3 decimalna mjesta.

1kg = 1000000 mg

10- -10 -10 -10 -10 -10
1kg=10hg 1hg=10dag 1dag =10g 1g=10dg 1dg=10cg 1cg=10mg 1mg
1kg 1hg =01kg 1dag =0,1hg 1g =01dag 1dg =0,1g 1cg=0,1dg 1mg =0,1cg

1g =0,001 kg 1mg =0,001g

>

()

o

Dovoljno je znati do tri decimalna mjesta.

Primjer. Masa jedne vrece kestena je 324 kg. Napisite to u:

a) gramove b) dekagrame c) tone ¢) decigrame
a) 1 kg = 1000 g, 324 kg = (324 - 1000) g= 324000 g
b) 1 kg =100 dag, 324 kg = (324 - 100) dag= 32400 dag




) 1t=1000kg, 1kg = ﬁt, 324 kg =(324:1000) t= 0,324 t

¢) 1 kg = 10000 dg, pa se dobija 324 kg = (324 - 10000) dg = 3240000 dg

1. Ispunite da bi bilo ta¢no:

a)5kg= dag= g b)8000g=___ kg c) 24 dag = g= cg
¢)6g=___kg ¢27t= kg = hg d9hg=___ kg
dz)15dag=___ kg d)125mg=___dg
2. Dopunido 1 kg.
a) 600g b) 23850 mg ¢ 53hg ¢ 21,5dg
+ + + +

3. Na jednoj vagi je vreca brasna, a na drugoj su tegovi kao $to su dati na slici. Kolika je masa
vrece sa braSnom?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. a) Zapisite masu od 77 g u miligramima i u kilogramima.
b) Napisite masu od 1840 mg u gramima i kilogramima.
2. Dodaijte, tako da jednacine budu tacne:
a)42t= kg b)3,7kg=3700___
c) 20 kg = t ¢)39____ =3900kg

3. Vaga data na slici je u ravnotezi.
Kolika je masa lopte?

4. Pretvorite:

a) 250 g u kg b) 3,74 gumg c)1,25kgug ¢) 6,05 tukg




5. Na slici je data kuhinjska vaga.
a) Koja je najvec¢a masa koja se moze izmjeriti vagom?
b) Kolika je vrijednost mase izmedu podjela
na vagi oznacene sa x?
¢) Kolika je vrijednost podjela na skali?

¢) Kolika je masa narandzi koje su postavljene
na vagu?

*6. Za 9 kg pasulja placeno je 1440 denara. Koliko denara treba platiti za 36 kg pasulja?
Objasni kako ste rijesili problem.

*7. Masa jednog kamiona je 3560 kg. U kamionu je bilo 27 sanduka, od kojih je svaki imao
masu od 57 kg i 46 vreca, svaka mase 36 kg. Moze li kamion preci most ¢ija je nosivost
6,5 t? Objasni svoj odgovor.

*8. Cika Vele je kupio 189 kg jabuka po cijeni od 19 denara za kilogram. Prodao ih je za 35
denara po kilogramu. Koliko je denara izgubio, ako je prilikom mjerenja izmjerio
1500 g manje?

*9, Za 5,5 kg masti je placeno 745 denara, a za 10 kg $ecera 650 denara. Koliko ukupno je
placeno 1100 dag masti i 20000 g Secera?

VOLUMEN. MJERE ZA VOLUMEN

Uvodna aktivnost

1. U jednom bokalu se nalazi 1 litar vode.
Elena je prosula 100 m£ vode.
Koliko mililitara vode je ostalo u bokalu?

EEI LT

2. Jedna kofa sadrzi 2,75 litara vode.
Koliko je to mililitara?

Osnovna jedinica mjere za mjerenje volumena je jedan litar i oznacava se sa 1 £.

U tabeli su prikazane vece i manje jedini¢ne mjere za volumen i njihov odnos prema
osnovnoj jedinici mjere za volumen.

Ako provjerimo odnos izmedu vecih i manjih jedini¢nih mjera, utvrdi¢emo da




broj koji pokazuje koliko manjih jedinica mjere daju sljedecu vecu jedinicu je 10.

ime mjerne oznaka za izrazavanje mjerne jedinice u
jedinice za svaku mjernu osnovnu mjernu jedinicu za
volumen jedinicu volumen
kilolitar ke 1 k€& =1000 £
hektolitar he 1he=100%¢
dekalitar da? 1dak=10¢
litar 2 1 £ — osnovna jedinica
decilitar de 1d2=11—02 =012
centilitar cl 1cl= O L _92=0012
mililitar me Tme=—— 1000 £=0,001¢

Za zapisivanje mjernih jedinica od vecih ka manjim mjernim jedinicama i obrnuto, od manjih
do vecih mjernih jedinica, mozes koristiti i sljedeci dijagram:

10-

1k€=10h2 1h€=10dal
1k€ 1he=0,1ke 1dal=0,1he

1 k€ = 1000000 m£

-10 -10
1da=102 12=10d¢
12=01dal 1d2=0,12

-10 -10 -10

1de=10c 1c=10me 1me
1c£=0,1d2 1me=0,1cL

12=0,001ke 1me=0,001¢

-

-]

Dovoljno je znati do tri decimalna mjesta.

Primjer 1. U podrumu djeda Borisa bilo je 5 buradi. Tabela pokazuje koliko je bilo vode u
svakom buretu. U kojem buretu je bilo najvise vode? Koliko je bilo ukupno vode u

buradima?
bure voda
1 67000 m2
2 45512
3 5dal
4 150 d2
5 2500 cf

Voda u svakom buretu je

data u razli¢itoj mjeri
jedinica volumena.

>

(@)

5




Zapisacemo koli¢inu vode iz svakog bureta u litrima:
67000 me =67 £ 5dal =508

150de =152 2500 c€ =252
U prvom buretu ima najvise vode.

Sada mozemo da saberemo: 67 £ + 45,52+ 502+ 1582 + 252 =202,5 2.

Primjer 2. Popunite prazne kvadrate u svakoj jednacini.
a)52=[ ]dal b)4me=04 [ ] 43ke=1[]de ¢)6,2c2=0,062[ ]

a)52=(5:10)dal =[0,5 |dal b)4me=(4:10)cl =0,4|cl
c) 4,3 k& = (4,3-10000) d2 = | 43000 | de ¢)6,2cl=(6,2:100) L =0,062 @

1. Popunite prazna polja kvadrata u svakoj jednacini.
a)7ke=700000] b)73cl=[]me c)850me=[ Jc& ¢45he=[]2

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Popunite polja kvadrata:

a)142=[]me b)35he=[_]2 c6de=[]ce &ode=[]e
¢)5000me =[]2 d)750me =[ |c2
2. Koliko je u decilitrima: a) % L b)%ﬁ

3. Bojan je mjerio vodu za jedan eksperiment. Napunio je jednu posudu od 32 i drugu od 1,5
kontejnera £. Koliko je Bojan ukupno napunio vode? Odgovor napisite u mililitrima.

4, |zvor daje 1465,7 litara vode za 30 minuta. Koliko ¢e litara vode poteci sa izvora za:
a) 1 sat b) 2 sata ¢) 10 sati
Odgovore napisite u decilitrima i hektolitrima.

5. Stefanova majka je napravila 66 £ soka od borovnice. U koliko flasica od 33 c€ moze da
podijeli sok?

6. U jednom rezervoaru je bilo 689635,5 £ goriva. Iz rezervoara je isporuc¢eno 8 masina. Svaka
masina zahtjevala je 3945,75 £ goriva dnevno. Koliko Ce litara goriva ostati u rezervoaru
nakon 14 dana?

*7. Marija je imala 1,2 £ soka. Doslo je 8 prijatelja. Svaka ¢asa sakupila je 2 d2 soka. Da li je
imala ¢asu soka za svakog prijatelja? Ako nije, kako ¢e$ predloziti Mariji da postupi?




*8. Iz jedne cijevi za 8 sati istece 8.164,4 £ vode, a ista koli¢ina vode istece iz druge cijevi za 6
sati. Koliko ¢e vode istedi iz dvije cijevi za 24 sata?

*9, Koliko litara soka ima 136 boca, ako svaka boca ima 750 m& soka? Koliko ¢e se dobiti od
prodaje flasa, ako jedan litar soka kosta 97,5 denara?

ISTOIMENI BROJEVI. PRETVARANJE ISTOIMENIH
BROJEVA U DRUGI ISTOIMENI BROJ

Uvodna aktivnost

Koji su oblici dati na crtezu? Sta moze$ da izmjeris kod njih? Izmjeri i zabiljeZi.
D C

Primjer 1. a) Koja je razlika izmedu 528 £?

b) Koja je razlika izmedu 5 £i 5 d@?

a) Na desnoj strani brojeva 5 i 8 ispisano je ime jedinice volumena. Stavise, jedinica mjere
koja se koristi za oba broja je ista. Razlika je u velicini koli¢ine 5 £ < 8 £.

b) Na desnoj strani broja 5 ispisana je jedinica mjere litar za volumen, a na desnoj strani
broja 5 je napisana jedinica mjere decilitar za volumen. Razlika je u tome $to se koriste
razli¢ite jedinice mjere volumena.

Zapis u kojem je naziv jedinice mjere ispisan na desnoj strani broja naziva se istoimeni
broj.

| istoimeni broj |

>

[62;5d2;8kg;132;... J — @ ka e mi
g je mjerna
8je mJerm/ ~_

broj jedinica

1. Koji od sljedecih zapisa: 35 m; 9, 460; 365 dana; 87 m?; 189; 3,4; 15 yaca i467 kg je istoimeni
broj?




Primjer 2. Pretvorite istoimeni broj 17 m u istoimeni broj sa:

a)cm b) km

a)17m=(17-100) cm =1700 cm b) 17 m=(17:1000) km = 0,017 km

Prilikom pretvaranja istoimenog broja sa vecom jedinicom mijere u istoimeni broj sa
manjom jedinicom mjere, taj broj se mnozi odgovarajuc¢im brojem, $to pokazuje koliko
manijih jedinica mjera daju vecu jedinicu mjere.
Prilikom pretvaranja istoimenog broja sa manjom jedinicom mjere u istoimeni broj sa
vecom jedinicom mjere, taj se broj dijeli odgovaraju¢im brojem, koji pokazuje koliko
manjih jedinica mjere daje vecu jedinicu mjere.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Zapisi tri istoimena broja.

2. Nacrtaj tabelu u svojoj svesci i popuni je. Objasni svoj odgovor svakog reda.
Prvi red je vec popunjen.

istoimeni
broj

neistoimeni
broj

254 km

v

89°

1957 dal

76 polica

45 m?

345,87

13°C

389

458 hg 23 dal

16 godina 56 kg

12
713

2, Pretvorite istoimeni broj:
a) 5 cm u istoimeni broj sa dm
¢) 5 m? uistoimeni broj sa dm?
¢) 16 dag u istoimeni broj sa kg

b) 17 h2 u istoimeni broj sa £
¢) 20 h2 u istoimeni broj sa k&
d) 25 dm u istoimeni broj sa dam




3. Ujednom dzaku je bilo 37 kg krompira, a u drugom dzaku 135 hg krompira. Koliko
ukupno ima krompira u oba dzaka?

4. 175,52 je podijeljeno u 5 posuda. Koliko litara soka ima u svakoj posudi?
5. Debljina jedne knjige iznosi 5 cm. Kolika je debljina knjige u metrima?

6. DuZina jedne Sine iznosi 9 m. Koliko Sina je potrebno da se postavi Zelezni¢ka pruga duga
45 km?

*7. Jedan biciklista je vozio tri dana. Prvog dana je presao 22 1 km, drugog dana je presao
63>-km vide nego prvog dana, a tre¢eg dana je presao 57 km manje nego drugog dana.
Koliko kilometara je biciklista preSao drugog i treceg dana7 Koliko je ukupno kilometara
presao za sva tri dana?

*8. U 100 g crvene paprike bilo je 0,3 g vitamina C. Koliko vitamina C ima u 3,5 kg paprike?
Obrazlozi nacin rjeSavanja problema.

*9, U 100 g divljih jagoda bilo je 0,8 g vitamina C, dok je u 100 g odgajenih jagoda bilo 3,5
puta vise vitamina C. Koliko vitamina Cima u 9,5 kg odgajenih jagode? Obrazlozi nacin
rjeSavanja problema.

VISEIMENI BROJEVI. PRETVARANJE ISTOIMENOG
BROJA U VISEIMENI BROJ | OBRNUTO

Uvodna aktivnost

.. . . .y . s Ly .. Tm45cm
Koja je visina djecaka i djevojcice na slici?

150 cm
l g.g

Njihova visina je data na dva nacina. L -

Koja je razlika? A

Primjer 1. Koja je razlika izmedu brojeva 4500 g i 4 kg 500 g?

Oba zapisa predstavljaju istu masu. U prvom slucaju se daje sa jednim mjernim brojem i
jednom mjernom jedinicom, a u drugom sa 2 mjerna broja i pripadajuc¢oj mjernoj jedinici
pored njih. Kazemo da je 4 kg 500 g viseimeni broj.



Dva ili vise brojeva u kojima se koriste jedinice mjere iz

istog sistema mjera jedan pored drugog, pri ¢emu je O

veca jedinica mjere napisan lijevo od manjeg, naziva se
viseimeni broj. [6 £7de,8kg13dg, ...

Jednoimeni i viSeimenski brojevi sa jednim imenom se nazivaju imenovani brojevi.

1. Zapisi tri viSeimenovana broja.

Primjer 2. Pretvoriti jednoimeni broj u viseimenovani broj.
a)58% g b) 8906 cm €) 256871 mm?

a) Krec€udi se s desna na lijevo u broju, svaka sljedeca pozicija je 10 puta veca od
prethodne, isto kao i svaka sljedec¢a ve¢a mjerna jedinica za masu.

5896 g=69g9dag8hg>5 kg
=5kg8hg9dag6g Podredujemo od vece prema manjoj mjeri za masu.

Moze se koristiti i sljedeci nacin:

5896 g

50009 80099 |90g9 |6g
5 kg 8 hg 9dag 69

b) 8906 cm=6cm 0dm 9 m 8 dam

=8dam9m6.cm Podredujemo od vece prema manjoj mjeri za
duzinu.
€) 256871 mm? =71 mm? 68 cm? 25 dm?
=25dm?68 cm? 71 mm? Podredujemo od veée prema manjoj mjeri za
povrsinu.

&

1 dm?=100 cm?




Prilikom pretvaranja broja s jednom mjerom u broj s vise mjernih jedinica, broj se dijeli u
grupe (dijelove, sabirke) koje zavise od odgovarajuceg broja (za duzinu, masu i volumen
taj broj je 10), koji pokazuje koliko manjih mjernih jedinica daje sljedeca vec¢a mjerna
jedinica. Zatim se te grupe pretvaraju u istoimene brojeve.

2, Pretvori istoimeni broj u viseimeni broj:
a) 35 mm b) 13709 mm? €) 90508 kg ¢) 670987 dm?

Primjer 3. Pretvori viSeimenovani broj:

a) 9 km 6 hm 8 m u metre b) 8 dal 8 £ 7 d2 litre
a)9km 6 hm 8 m=9000 m + 600 m+8m=9608 m
b)8dal827de=802+8L+0,72=88,7¢2

3. Pretvori viseimeni broj:
a)5h2926d2ul b)em7cmumm
c¢)9kg7hg5daguhg ¢)42m? 14 dm?98 cm? u dm?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Pretvori istoimeni broj u viseimeni broj:

a) 6258 m b) 15354 dm C)214 m? ¢) 3426 dm?
¢) 127 de d) 765 dg

2, Pretvori:
a)5dam15dm7cmucm b) 177 m?5dm?um?
c)19h2827deul ¢)13 kg 6 hg 9 dag u dag
¢)16 h2 15d2 6 m& udal d) 7 m28 cm? u cm?

4, Tablaima duzinu 2,5 mi Sirinu 125 cm. Kolika je povrs$ina table u cm?im 2?
5. Iz slavine kaplje voda. Koliko litara vode iscuri za jednu no¢ ako svake minute kaplje 8m£ vode?
6. Zapisi:

a) 4m 8 dm u metrima b) 2 d2 4 cf u decilitrima ¢) 39 mg u centigramima

7. Novci¢ od 10 denara ima masu od 3 g. Kolika je vrijednost 7,5 kg takvih nov¢ic¢a?




*8. Zapisi istoimene brojeve u metrima i centimetrima:
a)721m b) 7,03 m €)170,5m

*9, Zapisi istoimene brojeve u kilogramima i gramima:
a) 1,3 kg b) 1,003 kg €)100,02 kg

UPOREDIVANjE MJERENJA DUZINE, MASE |
VOLUMENA

Uvodna aktivnost

1. Antonio je dobio 5 bodova od mogucih 10 na jednom testu. Lindita je dobila 10 bodova od
mogucdih 20 na drugom testu. Ciji rezultat je bio bolji? Objasni kako si dosao do odgovora.

2.Poredajte sljedec¢e brojeve 1,1, 2 ,% po veli¢ini, po¢evsi od najmanjeg.

2312
3. Poredajte sljedece brojeve po veli¢ini, pocevsi od najmanjeg.
a)1,01;1,1;0,1;0,11; 0,01 b) 0,19;0,9; 0,91; 0,09; 0,11

Primjer 1. Dvoje takmicara je ucestvovalo u maratonu. Tokom prvog sata trke,

prvi takmicar je istr¢ao 23 km, a drugi takmicar je istr¢ao zzzokm. Ko je istrao vise
kilometara?

Prvi takmicar:

2% km =% km MjeSoviti broj zapisan kao razlomak.
= 153—44 ProSirujemo razlomak sa 4.
=32 m

20

27 km =22 km Mjesoviti broj zapisan kao razlomak.

Prvi takmicar je istr¢ao viSe kilometara dok je tr¢ao prvi sat trke,

52 47 12 7 HF 3 7
=< > L s >2 -2 km. Dobilismo 2= >2 %
= km = km, odnosno 220 km > 2 50 5 50

Razmisli mozZe li se ovaj zadatak rijesiti na drugi nacin? Obrazlozi!




Primjer 2. U jednu posudu Ana je stavila 12,34 £ Boga, vode, a u drugu je Sima stavio

1,258 daf vode. U kojoj posudi je stavljeno vise vode?

Pretvoricemo 1,258 dal u litre. O
1,258 daf =(1,258-10) £ =12,58 2, Zatto dal
12,582 >12,341% pretvaramo u £?

Dakle, u Siminoj posudi je stavljeno vise vode.

1. Sta je vece i za koliko:
a) 0,36 mili 53 cm? b) 28% kg iIi28§ kg? €) 0,001 2ili 0,1 m&?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Sta je vece i za koliko?

a) 30000 miili 3 km b) 20 dg ili 0,002 kg c) 17130da2 ili1801e
2, Koliko je puta veci?

a)66 cmod 6 cm b) 2,5 mod 20 cm c) 1km od 0,5 dam
3. Koliko je puta maniji:

a) 0,5 hmod 5 hm b) 0,2 km od 400 m ¢) 5dam od 5 km

4, Rasporedite imenovane brojeve po velicini: 15,4 £; 13,16 d¢; 8,7 d¢; 1,54 da¥; 63,7 d&,
9,7 £, pocevsi od najmanijih.

*5, Cetiri loptice M, N, P, K rasporedene su na dvije vage. Na slici je dato kako se uz pomo¢
tegova uspostavlja ravnoteza dveju loptica. Sortirajte loptice prijema veli¢ini njihovih
masa, pocevsi od najmanjih.

g —== - TaS Sl Sat o

6. Poredaj imenovane brojeve po veli¢ini: 12130 kg, 9% hg, 9% hg, 120 dag, 9,7 kg,
pocevsi od najmanjeg.

7. Uporedi brojeve pomocu znakova <, > ili =.

a)930gi0,12t  b)0,12ti120kg )8000000gi8t &) 8tid3kg
©125hgi012t d)6kgid3 kg d2)125hgi0,12t  d)6kgi8000000g
*8, Sta je vece? a) %km ili250m  p) %sata ili47 min o) % kg ili 350 g




*9. Prvo izraCunajte vrijednost svakog izraza, a zatim poredajte dobijene vrijednosti od
najmanje do najvece.

a)7kg13g+28kg270g; 48kg+52g i 32kg5g+4kg50g
b) 57 km 5m -24km 236 m; 96 km 328 m -52 km 497 m i 306,007 km - 196,597 km

PROCJENJIVANJE DUZINE, MASE | VOLUMENA

Dati su primjeri razlicitih strategija procjene. Neke od njih su ta¢ne, a neke nisu. Za svaki
primjer, odgovorite je li strategija tacna ili ne. Ako nije taCna, zabiljezite tacnu strategiju.
izraz strategija izraz strategija
3456 - 199,7 3456 -200+0,3 39.5 40-5-5
427 + 199 427 +200 + 1 99.7 100-7+7
4865 + 299 4865 + 300 -1 25,1-4 25-4-04
4824 - 2997 4824 - 3000 -3 13,1-3 13:340,3
9843 - 7997 9843 - 8000 + 3 299-6 300-6-6
1. Prvo procijeni, a zatim izracunaj koli¢nike:
a)104:4 b)168:7 C)342:6 ¢)423:9 ¢€)472:8 d)305:5
2, Procijeni koliko te¢nosti moZze da sadrzi svaka od navedenih ambalaza:
a) b) ) )
20me 10 me s8ome T 10 me
B p—
200me 100 me 300me ¥ 100 me J
2000 m2 1000 m& 1000 me 500 me
3. Procijeni masu svakog objekta:
a) b) 9] ¢ ¢)
69 59 1kg © 1,5kg 1kg
60g < 509 O 10 kg i 15 kg 10 kg
192
600g 500g 100 kg 150 kg 100 kg




U zadacima 4 i 5, prvo procijeni, a zatim izraCunaj pisanim putem.

4, Povrsina jedne pravougaone sobe iznosi 19,9 m? a duzina joj je 5 m. Kolika je Sirina sobe?

5. Sa jednog polja dobijeno je 1,5 tona jedne sorte p3enice, a sa drugog polja 0,9 tona druge
sorte pSenice. Polovina ukupne tezine p3enice je prodata. Koliko psenice ostaje
neprodata?

ZADACI ZA VJEZBANJE

U sljede¢im zadacima, prvo procijeni i objasni kako si procijenio, a zatim provjeri svoju
procjenu pismeno.

1. ZaSivenje jednog muskog odijela potrebno je 2,9 metara tkanine odredene Sirine. Koliko
metara tkanine iste Sirine je potrebno za 9 muskih odijela?

2. U jednoj prodavnici bilo je 10 paketa soka od 1,5 litara. Svaki paket sadrzi 6 boca. Koliko
litara soka ima u trgovini?

3. Na 50 gradilista dostavljeno je po 9,9 tona sljunka. Koliko tona 3ljunka je ukupno
dostavljeno na gradilista?

4. Procijeni duzinu i precnik tvoje olovke, a zatim ih izmjerit lenjirom. Kolika je razlika
izmedu procijenjene i stvarne duzine precnika tvoje olovke?

5. BU vinariji su bila burad sa ukupno 3457 decilitara vina. Prodato je 199,8 decilitara vina.
Koliko litara vina ostaje u toj vinariji?

6. U 5 kutija stavljeni su po 25,2 kilograma jabuka. Procijeni ukupnu tezinu jabuka u kutijama.

7. Petar je preSao 2499 metara, 2001 metar i 1499 metara u tri dana. Koliko kilometara je
Petar presao u tri dana?

8. Koliko mililitara se nalazi u tri mjerna suda prikazana na slici?

*9, Povrsina zutog kvadrata iznosi 64 cm?.
Procijenite kolika povrsina je obojena plavom bojom.




*10. Pcelar je prodao 39 kg meda u toku dva mjeseca. Prvog mjeseca je dobio 3800 denara
za prodani med, a drugog mjeseca 4000 denara. Koliko kilograma meda je prodao
prvog mjeseca, a koliko drugog mjeseca?

*11. Jedan atleticar, pripremajudi se za takmicenje, prvog dana je pretr¢ao 17,2 km, a drugog
dana 2,9 km vise nego prvog dana. Koliko je kilometara atleti¢ar pretr¢ao drugog dana,
a koliko ukupno u oba dana?

OBIM MNOGOUGLA

Uvodna aktivnost

Koji od mnogouglova je pravilan, a koji je nepravilan? Objasni.

Koliki je obim svakog mnogougla?

37 mm
§ P
w 3
3cm Acm

Primjer 1. Polja u obliku nepravilnog petougla imaju stranice:
a=25m,b=42m,c=31m,d=65m,e=63m.
Koliko metara Zice je potrebno da se obidu tri puta?

L=a+b+c+d+e=25m+42m+31Tm+65m+63m=226m.

226 m potrebno je 226 m Zice za jedan krug oko polja, a za tri puta imamo:
226 m-3 =678 m zice.

Primjer 2. Pravilan petougao ima obim 256 cm. Koliko iznosi duZina stranice
petougla?

Ako stranicu petougla ozna¢imo sa g, tada

L=5-a
256cm=5-a
a=256cm:5=51,2cm.

Strana pravilnog petougla iznosi 51,2 cm.




1. Izracunaj obim trougla sa stranicama duzine 33,78 cm, 29,51 cm, 38,99 cmi zaokruzi ga
na jedno decimalno mjesto.

2, IzraCunaj obim pravougaonika sa duzinom stranice a =3 cm i povrSinom P = 16,8 cm?.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Obim stranice kvadrata L = 27,6 dm. IzraCunaj duZinu strane kvadrata.
*2. IzraCunaj obim pravougaonika, ako je duzina stranice 7 cm i povrsina P = 53,9 cm?.

3. Izra¢unaj obim svakog viseugaonika.

E Zg 23

39 mm 25 mm

*4, Povrsina pravougaonika je 16 cm? a duZine njegovih stranica su prirodni brojevi.
a) Koliko takvih pravougaonika postoji?  b) Koji od njih ima najveci obim?

5. Izra¢unaj obim pravilnog dvanaestougaonika sa stranicama duzine 3 cm 5 mm.

6. Obim polja u obliku pravilnog mnogougla iznosi 210 m, a njegova stranica je 14 m. Koja
vrsta pravilnog mnogougla odgovara obliku polja?

7. |zaberi trocifren broj u kojem su sve cifre iste.
a) Saberi cifre trocifrenog broja kojeg si odabrao.
b) Saberi cifre trocifrenog broja kojeg si odabrao.
¢) Dobijeni rezultat treba da predstavlja stranicu pravilnog sedmougaonika u decimetrima.
Koliki je perimetar tog pravilnog sedmougaonika?
¢) Ponovi postupak sa drugim poc¢etnim brojem. Sta primjecujes?
8. Pravougaonikima stranice:a=% dm,b:%dm.KoIikijeobim tog pravougaonika?

9. Izracunaj obim jednakokrakog trougla sa osnovom od 5,5 cm i krakom od 72 mm.




10. Obim jednakokrakog trougla iznosi 20 cm. Njegova osnova je 2 cm duza od krakova.
Kolike su stranice tog trougla?

*11. Ana je nacrtala pravilan sedmougaonik sa stranicom od 9 cm. Kako ¢e se promijeniti
obim pravilnog sedmougaonika ako se stranica poveca za 2 cm?

*12. Izra¢unaj obim pravilnog $estougla sa stranicom duzine % dm.

*13. Proizvod tri prosta broja je 1001. Ti brojevi su stranice trougla. Koliki je obim tog
trougla?

*14. Obim jednakokrakog trougla je 4 dm. Izra¢unaj duzinu njegovog kraka b, ako je osnova
trougla stranica jednakokrakog trougla ¢iji je obim 21 cm.

VRIJEME. MJERE ZA VRIJEME

Hristijan treba da stigne na Cas poslije plesa danas do 19:25.

Ako ovaj ¢asovnik pokazuje trenutno vrijeme,
koliko vremena mu preostaje do ¢asa?

U tabeli su prikazane manje i ve¢e mjere vremena, zajedno sa njihovim odnosima prema
manjim jedinicama i osnovnoj mjeri vremena.

U Medunarodnom sistemu jedinica mjera, osnovna jedinica za mjerenje vremena je sekunda.

ime mjerne oznaka za izrazavanje mjerne jedinice
jedinice za svaku mjernu u odnosu na mjernu
vrijeme jedinicu jedinicu za vrijeme
vijek vijek 1 vijek = 100 god.
decenija dec. 1 dec.=10god.
godina god. 1god.=31556926s
dan dan 1dan=24h=286400s (
sat h 1h=60min=3600s Prisjeti se o
- mjerama za
minuta min T min=60s vrijeme.
sekunda S 1 s — osnovna jedinica




1. Sa kojom napravom se mjeri vrijeme?
Kroz istoriju, koris¢eni su razli¢iti casovnici.

2, Koji ¢asovnici se naj¢esce koriste u danasnje vrijeme?

Primjer 1. Anina majka je pocela pripremu rucka u 12 sati i 10 minuta. Kuvala je
55 minuta. U koliko sati je ru¢ak bio gotov?

12 h 10 min + 55 min
=12 h + 65 min Sabiramo minute.
=13 h 5 min 65 min=1h 5 min

Rucak je bio gotov u 13 h 5 min.
3. Artan je sluao pjesmu koja je trajala 2 minuta i 45 sekundi. Kada pjesma zavr3ava, slijedi

pauza od 15 sekundi, nakon ¢ega pjesma pocinje iz pocetka. On je poceo da slusa pjesmu
u 13 sati. Ako je slusao pjesmu vise puta, da li ¢e biti u toku pjesme ili pauze u 13 sati i 31

minut?
Primjer 2. Koji dio sata je: a) 17 min b) 235s
a) 17 min
=17 h 1h=60min, 1 min=—-- h
60 60

>

(@)

b) 2355 [Mogu li se skratiti J

235 _ _ 1 2
S5 h 1h=3600s,1s= S h razlomci?

4, Koji dio dana je: a)1h b) 1 min c)8h ¢) 12h
5. Koji dio godine je:

a) 1 mjesec b) 3 mjeseca ¢) 6 mjeseci ¢) 4 mjeseci

-

i,
e
b

_1 - 1 vijek = 1 vii
1 god. 10dec. 1 god. 100"1€ 1 dec.= 1_Ovuek




6. Vera pise pismo baki svakih 12 dana, tetki svakih 15 dana, sestri svakih 18 dana,
prijateljici svakih 24 dana.

a) Ako je danas poslala po jedno pismo svakoj, koliko dana ¢e trebati da istovremeno
posalje pismo svima?
b) Po koliko pisama ce poslati svakoj od njih za to vrijeme?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Koliko vremena ¢es$ provesti u Skoli ako imas 5 sati po 40 minuta, dva odmora od po 5
minuta, jedan odmor od 20 minuta, i jedan odmor od 10 minuta? Ukupno vrijeme prikaZi:
a) uminutima  b) u satima.

2. Pretvori u minute: a) 600 s b)12h c) 6,2dana
3. Marijina porodica je bila na izletu 8 sati i 20 minuta.
a) Koliko sekundi je trajao izlet?
b) Zapisi razlomkom koliko sata je trajao izlet?
4, Sat zaostaje svaki sat 2 minuta i 10 sekundi. Koliko ¢e zaostati za 9 sati?
5. Martin je putovao od Velesa do Ohrida 189 minuta. Koliko sati i minuta je putovao?
6. Broj 5255 minuta zapisi kao viseimeni broj.
7. Viseimeni broj ,12 dana 15 sati 15 minuta” zapisi kao jednoimeni broj, u satima.
8. Viseimeni broj , 1 vijek 55 godina” zapisi kao jednoimeni broj, u vijekovima.
9. Kad je iSao u Skolu, Nebojsi je trebalo 16 minuta i 15 sekundi. Ako mu treba isto vrijeme za
povratak, koliko minuta mu treba za odlazak i povratak do skole?
10. Koliko sekundi traje vrijeme od ,3 sata 5 minuta 9 sekundi”?

*11. Cetvorica biciklista se kre¢u po kruznoj stazi razli¢itim brzinama: prvi je obiao za 8 minuta
drugi za 12 minuta, tredi za 15 minuta, a Cetvrti za 18 minuta. Ako krenu sa iste pocetne
tacke, koliko ¢e vremena proci dok svi budu ponovno na pocetnoj tacki? Koliko puta ¢e
svako od njih u meduvremenu pro¢i stazu?

*12. Jedan izvor daje 7422,75 litara vode u 9 minuta. Koliko litara vode Ce istedi iz izvora za:

a) 27 minuta b) 1 sati 36 minuta c) 3 sata




DIGITALNI I ANALOGNI SATOVI

Uvodna aktivnost

Sta je razlika izmedu satova na slici?

18:15 6:15 popodne 10:05 10:05 prije podne

Primjeti da se kod analognih satova vrijeme moze procitati samo do vrijednosti 12, dok
kod digitalnih satova moZze da se procita do 24 sata. Zato, kada izrazavamo vrijeme u
24-¢asovnom formatu, nije potrebno da se naglasava da li je prije podne ili popodne,
dok kod 12-¢asovnog formata mora da se napomene.

Kada se koristi 12-Casovni format na digitalnom satu, ¢esto se koriste skra¢enice AM
za izrazavanje prije podneva i PM za izraZzavanje popodneva. Ovo je ¢esto praksa u
zemljama poput SAD-a, Velike Britanije, Australije i drugih.

EPN

b 5M | i

1. Sa datim karticama sastavite:
a) Najranije vrijeme u 24-¢asovnom formatu. 8 n

b) Najkasnije vrijeme u 24-¢asovnom formatu.




2. Nacrtajte tabelu u svojoj svesci i popunite prazna mjesta.

12-¢asovni zapis | 24-Casovni zapis

3:20 popodne

23:32

00:45
2:15 prije podne

1:27
7:52 19:52

popodne 14:10

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Pretvorite sljede¢a vremena iz 12-¢asovnog sata u 24-Casovni sat.

a) 6:28 prije podne b) 1:37 popodne ) 4:04 popodne
¢) 5:45 prije podne ¢) 11:53 popodne d) 7:28 popodne
dz) 12:32 popodne d) 12:16 prije podne

2. Digitalni ¢asovnik prikazuje vrijeme u formatu xx:xx. Koja cifra od 0 do 9 se najvise puta
pojavi na jednom 24-¢asovnom digitalnom satu tokom 24 sata?

3. Kako bi se prikazalo sljedece vrijeme na digitalnom satu? ObrazloZite svoj odgovor.

4. \rijeme na digitalnom satu je 01:20. Koji od analognih satova pokazuje ta¢no vrijeme sa
digitalnog sata?




5. Simon je odlucio da proseta sa prijateljima prije nego 5to se vrati kuci.
a) Koliko vremena su se zadrzali na svakom mjestu?

b) Koliko vremena je proslo od izlaska iz Skole do dolaska kuci?

6. Svaki casovnik pokazuje neta¢no vrijeme koje je nekoliko minuta ispred ta¢nog vremena
Koje je tacno vrijeme?

a) 15 minuta ispred b) 23 minuta ispred

e 3
¢) 12 minuta ispred ¢) 5 minuta ispred

6:0¢c

*7. Digitalni casovnik pokazuje 20:19.
Kada ce se ponovo pojaviti isti brojevi na casovniku?

*8. Koliko puta izmedu 00:00 i 23:59 digitalni ¢asovnik prikazuje brojeve 3,0,0i 6
u bilo kom redoslijedu?

POREDENJE VREMENA

Uvodna aktivnost

Poredaj vremena prikazana na ¢asovnicima, pocevsi od najranijeg vremena prikazanog
na svakom ¢asovniku. Koji ¢asovnik pokazuje da je proslo najvise vremena do tada?
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1. Poredaj po veli¢ini imenovane brojeve -

i,

date u razli¢itim jedinicama za vrijeme: Brojeve prvo zapisi u
36005, 0,5 h, 50 min, 1 h 15 min, 6 min 8 s. istoj mernoj jedinici za
vrijeme.

Primjer. Na televiziji, maraton filmova je poc¢eo u 20 h 15 min, a zavrsio sljedeceg
dana u 22 h 45 min. Koliko dugo je trajao maraton?

Od 20 h 15 min do sljedec¢eg dana u 20 h 15 min proslo je 24 h.
Sljedeceg dana, od 20 h 15 min min do 22 h 15 min proslo je jos 2h.
Koliko je vremena proslo od 22 h 15 do 22 h 45 min?

45 min = 15 min = 30 min.

Maraton je trajao
24 h+ 2 h+ 30 min
=26,5h. 30min=2h=1h=05h
60 2
Jesi li rijeSio problem na drugi nacin?
2, Koji vremenski period je duzi: 6 dana ili 7400 minuta?

3. Uporedite sljedece vremenske intervale. Koristite znakove >, =, <.
a)9god.[ ]3257dana b)57min[ ]343s <) 15,1 h[_]905 min

ZADACI ZA VJEZBANJE

. Koliko dugo traje period od 0,3 h u odnosu na period od 600s?

N =

. Uporedite sljedece vremenske intervale. Koristite znakove >, =, <:
a)5danal_]192h b) 8 god.[ ] 555 dana ) 32,5min[_]2400s
¢)6dana[ 86400 min  ¢)23min[ ]2160s

3. Sema je nacrtala svoj crtez na Casu likovnog obrazovanja u trajanjuod 1 hi32 min, a
Katarina je nacrtala svoj crtez za 5400 s. Koja od njih je nacrtala crtez u kracem
vremenskom periodu i za koliko?




4, !tha'elg je napus.tlla Skoplje biciklom Skoplie 30 km
i vozila istom brzinom dva sata. =3 e ——
Jezero ,Mladost" 15 km

Stigla je do ovog znaka.

a) Koliko je puta prosla Mihaela od Skoplja
do znaka?

b) Koliko vremena je potrebno Mihaeli da
stigne od znaka do jezera "Mladost"?

¢) Za koju udaljenost je potrebno vise vremena, od Skoplja do znaka ili od znaka do
jezera "Mladost"?

5. Koji vremenski interval je duzi i za koliko: 210 minuta ili 4 sata?
*6. Poredajte ih po velicini, pocevsi od najvece vrijednosti:
1800's; % h; 0,1h; 23 min.

*7. U tabeli je prikazano vrijeme po aktivnostima koje je Marija provela tokom
jedne nedjelje.

aktivnost potr:f'.abno
vrijeme
pisanje domaceg 21 h
zadatka 2
na ¢asu engleskog 90 min.
2
fudbal 32 h
Cas matematike 60 min.
voznja bicikla 3,75h

a) Za koju aktivnost je potrebno najvise vremena?
b) Za 5ta je potrebno vise vremena, za pisanje domacih zadataka ili za ¢as
engleskog jezika i za koliko?
¢) Napravite novu tabelu u kojoj ¢ete aktivnosti Marije poredati prema
potrebnom vrijemenu, pocevsi od aktivnosti za koju je potrebno najmanje vremena.




VREMENSKI INTERVALI

Uvodna aktivnos

Jovan Ja sam stigao petnaest minuta
prije tri sata popodne.

Adnan Ja sam stigao u 15:45.

Lejla Ja sam na zabavi od dva sata i
dvadeset minuta.

Mila Ja sam dosla u 2:40 popodne.

Natasa Ja sam stigla 12 minuta prije
petnaest ¢asova.

Abdurahman| Ja sam na zabavi od 14:50.

a) Ko je stigao prvi, drugi, treci, Cetvrti, peti, a ko 3esti?
Casovnik na zidu na zabavi pokazuje sljedece vrijeme:

b) Koliko je svako dijete bilo na zabavi?

Ana je pravila popodnevnu zabavu. Deca su razgovarala o tome kada je svako od njih
stigao na popodnevnu zabavu, a podaci su dati u tabeli.

Primjer 1. Julija je prosula vo¢ni sok na vremenski raspored za polaske autobusa iz
Cetiri grada za Skoplje. Pronadite vremena koja nedostaju u kolonama za autobuse

BiC.
grad autobus A | autobus B | autobusC | autobus C
Strumica 11:51 12:48 Y 14:42
Tetovo 12:08 14:59
Bitolj 12:18 14:26 15:30
Stip 12:59 2 14:45 15:38

Iz Strumice, od polaska autobusa A do polaska autobusa B proslo je:
12h 48 min - 11 h 51 min =57 min. Sljedeci autobus C ¢e krenuti za 57 minuta, odnosno

12h48 min + 57 min=12h 105 min =13 h 45 min.




Autobus A krece iz Tetova u 12 h i 8 min, dok autobus ; kre¢e u 14 h i 59 min.
Vremenski interval od polaska autobusa A do polaska autobusa ; iznosi
2hi51 min.

Buduci da su autobusi krenuli u isto vrijeme, vrijeme od 2 hi 51 min dijelimo sa 3 (ima
3 razlike izmedu vremena prvog autobusa A i poslednjeg autobusa C).

2h51 min:3
=171:3=57 min 120 min + 51 min =171 min

|z Tetova, autobus B kre¢e u 13 h 5 min, zato sto 12 h 08 min + 57 min =12 h 65 min =13
h 5 min, a autobus C: 13 h 5 min+ 57 min =13 h 62 min= 14 h 2 min.

Pokusaj da popunis tabelu za autobus B iz Bitolja i Stipa.

1. Koliko sati prode ako:
a) velika kazaljka napravi pola kruga?
b) velika kazaljka napravi 2 % kruga
¢) mala kazaljka napravi 0,5 punog kruga?
¢) mala kazaljka napravi i punog kruga?

2. Da bi se napunio bazen, mogu se koristiti tri cijevi. Vrijeme od pustanja svake cijevi do
punjenja bazena navedeno je u tabeli.

Cijev vrijeme'!.pu'étanja vrijeme kada je
cijevi bazen pun
A 8:45 13:20
B 7:25 11:39
C 9 :40 12:12

a) Koliko je vremena potrebno da svaka cijev napuni bazen?

b) Koja cijev najbrze puni bazen?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Ucenici Sestog razreda trebali su da idu na dvodnevnu ekskurziju. Razmatralo se da
posjete gradove Ohrid i Strugu ili Strumicu, Pehéevo i Stip. Od svog razrednog starjesine
dobili su liste lokacija koje mogu da posjete i vremena, kao $to je prikazano u tabelama.




Tabela 1, lokacije Ohrid i Struga

Ohrid Struga
lokacije vrijeme lokacije vrijeme
Anticki teatar 10:15-13:30 | Prirodno-naucni muzej 9:30-10:30
Lihnidos 10:30 - 12:30 ?por’nen .dorp 11:00 — 13:30
Brace Miladinovci
Stari grad tokom Etnoloski muzej " Vija ) )
cijelog dana | Kandavija" - s. Livadiste 8:30-9:30
Plaosnik 9:00 - 14:30 | DZamija "Mustafa Celebi" 11:30-13:30
"Sv. Sofija" :30-13: M tir " Sv. B dica" -
Crkva "Sv. Sofija 9:30 - 13:00 an&f ir " Sv. Bogorodica 12:00 — 14:00
s. Kalista
Crkva "Sv. Bogorodica Perivlepta" 9:30 - 13:00
Crkva "Sv. Jovan Bigorski" - Kaneo 9:30 - 13:00
Manastir "Sv. Naum Ohridski" 11:30-12:30
Prebivaliste na ko¢evima " Grad na vodi"| 12:30 - 15:00
Hidrobioloski institut 9:00 - 12:00
Biljanini izvori 11:00 - 13:00
Aerodrom Ohrid 14:00 - 16:00
Tabela 2, lokacije Stip, Pehéevo i Strumica
Stip Pehéevo Strumica
lokacije vrijeme lokacije vrijeme lokacije vrijeme
Muzej grada Stipa
1. Istorijska Vodopadi u
postava. turistickom Kolesinski
2. Arheoloska 9:30-17:15 . 10:00 - 17:30 . 11:30-16:30
naselju Ravna vodopadi
postava. rieka
3. Muzej VMRO za )
Stip i Stipsko.
Edukativni
centar za
Y - _— ocCuvanje .
Arheoloskilokalitet- |1 35 1635 | brirode na 10115 - 14:30 | Jmolarski 11:30 - 16:30
Bargala Ly vodopadi
Bregalnickom
regionu u selu
Negrevo
Manastir
s "Uspenje
Crkva "Sv. Nikola" _ tokom Arheoloski 10:15-15:30 | Prijesvete 12:00 - 15:15
cijelogdana | lokalitet s
Bogorodice" -
Eleusa
. Manastir "Sv.
Manastir “Sv. 10:00-1:30 | Leontij" - 11:00 - 14:30
Petka b
Vodoca




a) lzaberite gradove koje ¢e ucenici Sestog razreda posjetiti tokom dvodnevne ekskurzije.

b) Napravite plan posjete ponudenim lokacijama tokom dvodnevne ekskurzije.

¢) Imajte u vidu potrebno vrijeme za putovanje izmedu lokacija i vriemena hoda izmedu
razlicitih lokacija (pretpostavite da je potrebno 30 minuta za putovanje izmedu
lokacija istom gradu i 1 sat za putovanje izmedu gradova).

2. Ana zeli da gleda film na televiziji koji pocinje u 20:00 sati. Medutim, prije toga mora da ide
na balet od 16:30 do 17:20, na ¢as matematike od 17:30 do 18:30, kod prijateljice da rade
domaci zadatak, za 3ta je procijenila da ¢e im trebati 55 minuta, da posjeti svoju baku i da
se vrati kuci, $to ¢e trajati 12 minuta.

a) Koliko vremena ¢e Ana provesti na baletu?

b) Koliko vremena ¢e Ana provesti na ¢asu matematike?

¢) Koliko vremena je potrebno Ani da ode s ¢asa baleta na ¢as matematike?
¢) U koliko sati ¢e Ana otici od prijateljice?
¢) Koliko vremena Ana moze provesti kod bake da bi stigla kuci na vrijeme za film?

3. Jednafabrika proizvodi proizvode na traci. Prvi proizvod izlazi za 15 sekundi, drugi za
21 sekundu, treci za 27 sekundi itd. Koliko ¢e sekundi biti potrebno da izide sedmi
proizvod?

Zadatke 4, 5i 6 rijesi koristec¢i vremenski raspored autobusa.

autobus 1 | autobus 2 | autobus 3
Bitolj 10:25 11:13 13:02
Prilep 11:10 11:58 13:47
Veles 12:05 12:53 14:42
Skoplje 12:50 13:38 15:27

4. Koliko vremena je potrebno autobusu da stigne:

a) Od Bitolja do Prilepa? b) Od Bitolja do Velesa?
¢) Od Prilepa do Skoplja? ¢) Od Bitolja do Skoplja?
5. Koliko dugo ¢u morati da ¢ekam autobus ako stignem:
a) na stanicu u Bitolju u 9:52? b) na stanicu u Prilepu u 12:06?
¢) na stanicu u Velesuu 12:17? ¢) na stanicu u Prilepu u 13:55?




6. Koji je posljednji autobus u koji mogu da se popnem u Bitolju kako bi stigao u:

a) Prilep do 11:30?
¢) Skoplje do 13:45?

7. Pomocu turistickog letka koji sadrzi informacije o atrakcijama u jednom zabavnom parku,
isplanirajte zabavu za vikend Ivana i Marije u tom parku, kako bi uc¢estvovali u 5to vise
aktivnosti. Imajte na umu da svaka aktivnost traje najmanje 15 minuta, a da im treba 10

b) Veles do 13:00?
¢) Veles do 15:00?

minuta da se presele s jedne lokacije na drugu.

subota

nedelja

11:30 klizanje na ledu

11:10 vucenje konopca

11:50 bandzi skokovi

13:40 takmicenje u skakanju u vrecu

| 12:50 skakanje s padobranom

13:30 akrobatski ¢ou (traje 1 sat)

12:15 okretanje hula-hopa
ak i Sou (traje 1 sat)/
45 karting

“13:45 panoramski to¢ak

14:20 vodene ludorije

14:30 kuglanje

godine.

a) Ko je od djece najstariji i za koliko je stariji?

KALENDAR

Vele, Sonja i Marina su rodeni iste godine i mjeseca. Zele da proslave svoje rodendane
zajedno. Vele je roden 12.03.2011.godine, Sonja 18.03.2011. godine, a Marija 16.03.2011.

b) Koji dan predlazete za proslavu rodendana?

) Imate li prijatelja koji je roden istog mjeseca i godine?

Koje su vece vremenske jedinice od sata? Kako se mjerenje vremena organizuje za duze

vremenske periode?

Sigurno je va$ odgovor bio: vece vremenske jedinice od sata su dan, nedjelja, mjesec,
godina, decenija, vijek, milenijum. Za pracenje duzih vremenskih intervala veée vremenske
jedinice su organizovane u tabli¢cnom prikazu nazvanom kalendar.




Primjer 1. U vezi sa slikom koja prikazuje isjecak iz kalendara za januar, odgovori na
sljedeca pitanja:

a) Koji dan u nedjelji je 16. januar? JANUAR
b) Koliko ponedjeljaka ima u ovom januaru koji PUSCPSN

je prikazan na slici? 1 2 3 4 5 6 7

a0 T 8 9 10 11 12 13 14

¢) Koji dan u nedjelji je 3. februar? 15 16 17 18 19 20 21

v . . se v q 22 23 24 25 26 27 28
¢) Koji datum je treci Cetvrtak u januaru? 30 30 31

a) U kalendaru (tabeli) trazimo gdje se nalazi datum 16 i ¢citamo dan koji odgovara toj
koloni datuma, 3to je utorak. Dakle, 16. januar je u utorak.

b) Pogledamo prvu kolonu tabele gdje mozemo da prebrojimo da za prikazani januar
ima 5 ponedjeljaka.

¢) Bududi da je 31. januar srijeda, 1. februar e biti Cetvrtak, a 3. februar je subota.

€) Prvi Cetvrtak u januaru je na datumu 4., pa brojeci istom kolonom nadole, primjecujemo
da je treci Cetvrtak 18. januar.

Primjer 2. Koji je vrijemenski interval izmedu navedenih datuma? Odgovor
zapisi u nedjeljama i danima.

a) od 6. oktobra do 28. oktobra
b) od 31. marta do 26. aprila

¢) od 7. januara do 7. februara

a) Brojimo dane pocevsi od prvog datuma, ali ga ne ukljucujemo u brojanje.
Dakle, od 6. do 28. oktobra proslo je 22 dana, odnosno 3 nedjelje i 1 dan.

b) Od 31. marta do 26. aprila prolazi vremenski interval od 26 dana, odnosno
3 nedjelje i 5 dana.

¢) U ovom slucaju, buduci da imamo prelazak iz jednog mjeseca u drugi, moramo
obratiti paznju i na dane mjeseca koji prolaze. Bududi da januar ima 31 dan,
racunamo na sljedeci nacin: od 7. januara do 31. januara prode 24 dana. Zatim, od
1.februara do 7. februara jos 7 dana (oni se broje uklju¢ujudi prvi datum, jer je i on
dio vremenskog intervala koji racunamo). Zakljucujemo da je vremenski interval
izmedu 7. januara i 7. februara ukupno 24 + 7 = 31 dan, odnosno 4 nedjelje i 3
dana.




1. Selma kaze: "Koji dan je danas, ako je juce bilo sutra od ¢etvrtka?"
Antonio odgovara: "To je dan koji znaci da je ju¢e od nedelje."

Da, Antonio je razjasnio Selminu zagonetku.

Sastavi sli¢cnu zagonetku i postavi je svom drugaru.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Upotrijebi kalendar da bi odgovorio na sljedeca pitanja:
a) Koji je dan u nedjelji 18. septembra?
b) Koji su datumi petkom u septembru?
¢) Koji je dan u nedjelji prvi dan oktobra?
¢) Koji su datumi ¢etvrtkom u oktobru?
¢) Koji je dan u nedjelji 4. novembra?
d) Koji je dan u nedjelji poslednji dan novembra?

2. Nekoliko ucenika iz Sestog razreda pogledalo je u kalendar za
mjesec maj i svaki od njih je rekao koliko ¢e vremena pro¢i do
njegovog rodendana od datuma kada su gledali kalendar.
Prepisi tabelu u svoju svesku koristeci kalendar za maj, popuni
trecu kolonu tabele.

Tabela, rodendan ucenika iz Sestog razreda.

ime koliko nedjeljai dana | datum i mjesec
ucenika do rodendana rodendana

Marija 3 nedjeljei 5 dana

Stefan 4 nedjelje i 3 dana

Ali 4 nedjelje

Snezana 5 nedjeljai 6 dana

Jovana 2 nedjelje i 4 dana

Mustafa 3 nedjelje

Afrodita 5dana

SEPTEMBAR
PUSCPSN

1T 2 3

7 8 9 10 11 12 13
14 15 16 17

MAJ

PUSCPSN

1
6 7 8
13 14 15 1
20 21 22 2
27 28 29 30

2

4 5 6

3 4 5
11 12

W 19
26

a) Koji od ucenika ima prvi rodendan ako je datum koji su naveli za koliko ¢e vremena imati

rodendan 9. 05?




b) Sortirajte datume rodendana ucenika od datuma najblizeg 9.5.

) Postavite druga pitanja svom prijatelju.

3. Putuj kroz vrijeme. Nacrtaj tabelu u svojoj svesci i popuni prazna mjestaa.

mjesec i proslost | koji je mjesec| buduénost |kojije mjesec
godina (prije) igodina? (nakon...) | igodina?
april 8 godinai3 4 godinei2
2023 mjeseci mjeseci
jun2017 | S90dineil 9 godinai6
mjesec
maj 2011 10g(_)d|na'|4 15 g(_)dlna'l
mjeseci 7 mjeseci
juna 2029 13 g(_)dlna.|6 3go.d|ne.|8
mjeseci mjeseci
avgust | 17 godinai>5 23 godinei
2007 mjeseci 4 mjeseci

*4, Na slici je kalendar nekog mjeseca.
Nazalost, po ve¢em dijelu kalendara
je prosuta boja. Koji je dan 24. u tom

mjesecu?

5. Ovaj list je istrgnut iz kalendara.

MART
PUSCPS

N [

a) Koji bi mjeseci mogli biti
predstavljeni ovim listom kalendara?
Objasni zasto.

b) Zamisli da je zaokruzeni datum danasnji
datum. Koje su uzrasti svakog od sljedecih
ljudi, izrazene u godinama, mjesecima i
danima?

1) Ratko - roden 02.07.2015

2) Slavica - rodena 25.08.2008

3) Erblina - rodena 17.07.1991

4) Jakov -02.10.1987

5) Elvira-30.11.1979

1 @ 3 4 5
6 7 8 9 10 11 12
13 14 15 16 17 18 19
20 21 22 23 24 25 26
27 28 29 30 31

*6. Zbir godina Jovane i njene majke je 34 godine, a zbir godina majke i Jovanine
bake je 79 godina. Koliko je baka imala godina kada se Jovana rodila?




NOVAC

Uvodna aktivnost

Treba platiti iznos od 230 denara. Navedite nekoliko razli¢itih nacina
kombinovanja moneta i novcanica za plac¢anje tog iznosa.

'YLYI R VE

Primjer 1. Koja je razlika izmedu pojma novac i valuta?
Valuta je oblik novca koji je prihvacen kao sredstvo razmjene i plac¢anja.

Novac je standardna mjera vrijednosti, kao $to je metar jedinica mjere duzina.

Tako, na primjer, kada kazemo 25 m — mjerni broj je 25, mjerna jedinica metri; ako
kaZzemo 25 denara, mjerni broj je 25, a jedinica mjere je denar, dok je u izrazu 25 evra
mjerni broj isti, ali je mjerna jedinica (valuta) drugacija.

Valuta EU je euro. Valuta u SAD je americki dolar.
1 cent je stoti dio eura, Sli¢no euru i ovoj valuti
odnosno 100 centi = 1 euro. 1 cent je stoti dio dolara,
‘""'S\ odnosno 100 centi = 1 dolar.
»

Siag

AQ

Simbol € se koristi za oznacavanje eura a pise se
ispred broja.

Na primjer, 20 eura ¢emo napisati kao €20.




Primjer 2. Mehmed je otiSao na odmor u Italiju gdje je morao da plac¢a u eurima.
Sendvic koji je kupio kostao je 3 eura. Koliko bi to kostalo u makedonskim
denarima?

Da bismo odgovorili na ovo pitanje, moramo znati odnos izmedu eura i denara, a to
mozemo procitati iz kursne liste. Zavisi od mnogih faktora koji su odredeni ekonomskim
zakonima i stalno se mijenjaju, gotovo svakodnevno.

Evo izvoda iz kursne liste koja je vazila za taj dan, kada je Mehmed racunao.

Drzava Sifra Valuta Jedinica iLerg:JI
valute denarima

\! EMU o7B euro EUR 1 61.5190
= SAD 840 SAD dolar usp 1 56.1356
Si= V. Britanija 826 pritanska funta GEP 1 70719
Svajcarska 736 $vajcarski franak CHF 1 62.8515
B Svedska 752 $vedska kruna SEK 1 5.4984
&= Norveska 578 norveska kruna NOK 1 5.3148

Iz njega se navodi da se 1 evro zamjenjuje za priblizno 61,5 denara, pa je cijena
sendvica u denarima 3 - 61,5 = 184,5 denara. Posto se u nasoj zemlji ne koriste monete
Cija je vrijednost manja od 1 denara, zaokruzujemo na 185 denara.

1. Koristi kursnu listu iz primjera 2 i izraunaj:
a) Koliko makedonskih denara kostaju cipele 56,5 eura?

b) Koliko makedonskih denara kosta parfem od 35,7 eura?

Primjer 3. Ljiljana Zeli da reklamira prodaju vrijednog ukrasnog predmeta na internetu,
ali treba da ga oglasava sa cijenom u eurima. Ona zna samo vrijednost tog predmeta u
denarima. Pomozi Ljiljani da izra¢una cijenu predmeta u eurima, ako je cijena u denarima
2604.

Za vrijednost eura, koji je obi¢no decimalni broj, a prema sadasnjem kursu 61,7,
uzecemo pribliznu vrijednost od 62 denara. Da bismo dobili iznos u denarima,
potrebno je 2604 podijeliti sa 62, tj. 2604 : 62 = 42 eura.

2, Koristi kursnu listu datu u primjeru 2 i izraCunaj:

a) Koliko eura kosta jakna od 6200 denara? (Ako je, prema kursnoj listi, 1 evro izrazeno
kao decimalni broj, u obra¢unu se koristi zaokruzivanje cijelog broja).
b) Koliko eura kosta sat od 7440 denara?




Primjer 4. Zapisi jednoimenovane brojeve kao viseimenovane brojeve i obrnuto.
a) 15,4 eura=[_Jeura[ ] centi b) 27,75 eura=[_Jeura[ ] centi

c)235euran20eura= [ |eura

a)154=1571 =
=154-10 — 1 eura
1‘?0.10 1cent= tp9
=15m
=15 eura 1 40 centi

b) 27,75 = 271%= 27 eurai 75 centi

c) 235 eura i 20 centi

= 235,2 eura. 1 cent= 1(1)0 eura, 20 centi su 1%0020,2

a) Koji iznos u eurima je prikazan na slikama?

b) Koliko kosta jakna, a koliko 3eSir?

¢) Izrazi sume kao viseimenovane brojeve (sa centima i eurima), a zatim kao jednoimene
(samo u eurima).

¢) Koliko je sako skuplji od SeSira?

4, Gdje ces jeftinije da platis proizvod?

proizvod cijena u RS Makedoniji cijena u Njemackoj
pribor za crtanje 1000 denara 19 eura 30 centi
pantalone 1700 denara 31 euro
sal 340 denara 4,9 eura
zvucnik 2740 denara 40 eura
tv 34000 denara 620 eura
mlije¢na ¢okolada 150 denara 2,5eura




ZADACI ZA VJEZBANJE

1

*5. Koliko eura je CD plejer na slici, ako se

*6. Prvo napravi procjenu, pa provijeri

procjenu izraCunavanjem $ta je skuplje:

Cipele poznate marke u Francuskoj na prodaju
po cijeni od 130 evra ili u Makedoniji po cijeni od
8000 denara?

. Andrijana je otisla u kupovinu i sa sobom ponijela novcanicu od 1000 denara. Pazarila je

za iznos od 743 denara. Koliki je kurs koji ¢e Andrijana dobiti, ako placa sa:

a) nov¢anicom od 1000 denara

b) 1 nov¢anicom od 500 denara i 3 od 100 denara

c) 7 nov¢anica od 100 denara, 1 novéanicom od 10 denara, 8 kovanica od 5 denara?

. Tokom jedne sedmice malo istrazuj koje druge valute se koriste u svijetu i koris¢enjem

kursne liste pronadu njihov odnos prema denaru.

. Pretvori u trazenu mjernu jedinicu:

a) 21,3 eura=[_Jeura [ ] centi b) 1,07 eura=[_]eura[_]centi
c) 908 eura 10 centi= [ Jeuro ¢) 17 centi=[_]eura

. Koliko denara iznosi svaki od proizvoda datih na slikama, ako je trenutni kurs

eura 61,7 denara?

S ®27eura
50centi

prodaje sa datim popustom i bez popusta?
Za vrijednost evra uzmite 62 denara.




POVRSINA. MJERE ZA POVRSINU

Marija je rekla prijateljima: " Napravila sam pravougaonik od kvadrata sa stranicama od 1
cm. Povrsina pravougaonika je 40 cm?. Koliko redova kvadrata sam koristila?"

Marijin Goran
pravougaonik ima 8
—

Blert Marijin
pravougaonik ima
10 redova kvadrata.

W

Sema

Ko je od njenih prijatelja dao ta¢an odgovor?

Keti
Marijin
pravougaonik ima 7
-
Marijin
pravougaonik 5 Ana
redova kvadrata. .
W ‘,i .Ex‘)
oo
Marijin

pravougaonik ima 2

Osnovna jedinica povrsine je jedan kvadratni 10
metar i zapisuje se sa 1 m’ Kvadratni metar je

povrsina kvadrata strane 1 m.

Ako uzmemo kvadrate sa stranicom 1 cm,
odnosno povriine 1 cm? i rasporedimo ih kao na 7
crtezu primjeti¢emo da postoji jedan red 10 cm? 6

Jer ima 10 redova, cio kvadrat, ¢ija je povrsina 1
dm? 10 - 10 = 100 ¢e biti popunjeno malih

kvadrata, tj. 1 dm? =100 cm?

1 cm? 112|3|4|5]|6

10




U tabeli su prikazane mjere vece i manje povrsine i njihov odnos sa njima osnovna jedinica
mjerenja povrsine.

ime oznaka . TR T T
. izraz mjernih jedinica sa
mjerne za svaku . c o
c e . osnovnom mjernom jedinicom za
jedinice za mjernu ovréinu
povrsinu jedinicu P
tcgg;::: km? 1 km? = 1000000 m?
hekt t
oo hm? 1 hm? = 10000 m?
E\?:jgfrf?r dam? 1 dam?=100 m?
kmv(;tc?rratni m? 1 m? - osnovna jedinica
decimetar 5 N 5
kvadratni dm 1dm?= 100 ™ =00Tm
centimetar 5 Tem?=—1" m=0.0001 m?
kvadratni cm 10000 '
milimetar 5 ,_ 1 ,_ 2
kvadratni mm 1 MM =500000 ™" = 0,000001 m

4

/U praksi se koriste i druge oznake nekih mjera povrsine kao sto su ar (a) i
hektar (ha).

1a=1dam?=100m?3 1 ha=1hm?= 10000 m?
Kod nas se koristi dekar: 1 dek =10 a=1000 m?, 10 dek = Tha = 10000 m?
\ J

1. Koji je broj koji pokazuje koliko manjih mjernih jedinica daje sljede¢u vecu jedinicu
mjere za povrsinu?

Za zapisivanje mjernih jedinica od vec¢ih prema manjim mjernim jedinicama i obrnuto, od
manjih do vecih mjernih jedinica, mozZete koristiti i sljedeci dijagram:

1 km? = 1000000 m?

100 - -100 -100 -100 -100 -100
1 km?=100 hm? 1 hm?= 100 dam? 1 dam?=100m? 1 m?=100 dm? 1 dm?=100 cm? 1 cm?= 100 mm? 1 mm?
1km? 1km?2=0,01 hm? 1dam?=0,01 hm? 1T m?=0,01 dam? 1dm?=0,01 m®> 1cm?=0,01 dm? 1 mm?=0,01 cm?

:100 :100& :100/A\:1oo :1& :100
1 m?=0,01 dam? 1cm2=

0,0001 m?




Primjer 1. Izvrsite sljedece konverzije:

a) 13 cm? u dm? b) 0,42 u dm?
¢) 0,25 dam? u m? ¢) 436 dam? u hm?
a) 13 cm?=(13:100) dm?=0,13 dm? b) 0,4 m?=(0,4 - 100) dm? =40 dm?

c) 0,25 dam?=(0,25 - 100) m? =25 m? ¢) 436 dam?=(436 : 100) hm? =4,36 hm?

2. Napisite odgovarajuce jedinice:
a)5m?=005__ b)0,1025dm?=10,25____
€)2350m?=0,235__ ¢)15dm?5mm?=150005__
3. Pretvorite u kvadratne metre: 56400 mm?, 36,7 dm?, 16780 mm?, 560 cm?2.

Primjer 2. Zapisite broj 25687 1mm? kao viseimenovani broj.

256871 mm?2=71 mm? 68 cm? 25 dm?=25dm?68 cm? 71 mm>.

Kada se kvadratni broj pretvara u jednoimeni, on se dijeli u grupama (po dvije cifre) prema
odgovarajuc¢em broju (100), koji pokazuje koliko manjih jedinica mjere daju sljedecu vecu
jedinicu mjere.

4, Upisite jednoimene brojeve u viseimenovani broj.
a) 245629 dam? b) 124 m? C) 2425 dm?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Date brojne vrijednosti za povrsinu upisite u osnovnu jedinicu mjere za povrsinu:
a)2,3dm? b) 452300 mm? ) 6345 dm?
¢) 34 dam? ¢)2 km? d) 320540 cm?

2. Pretvorite:
a) 5dm?9 mm? u cm? b) 18 m?2 cm? u dm?

c)72dm?3 cm?u dm? ¢) 5hm?4 dm?udam?.




3. Povrsina poda jedne prostorije je 26 m? Pretvorite ovu povr$inu u dam?, dm?icm?,

4, Poredajte prema velicini sljedece brojne vrijednosti za povrsinu:

6 dm? 0,5 m? 530 cm?; 0,006 g; 2,5 ha.

*5, Koliko hektara je povrsina polja u obliku pravougaonika duzine 240 m i Sirine 110 m?

*6. Pravougaonik ima povrsinu 1 dm? 56 cn? i duzinu 13 cm.Kolika je Sirina pravougaonika?

*7. |zraCunajte povrsinu kvadrata sa stranicom 90,01 dm. Napisite povrsinu u:

a) cm? b) mm? c) m?

POVRSINA OBLIKA KOJI SE MOGU PODLJELITI NA
PRAVOUGAONIKE

Uvodna aktivnost

Svaka od ovih pet kvadratnih plocica ima povrsine 16
cm?. Nadi nacin da tako rasporedis ove plocice, tako . - . - -

da obim dobijenog oblika iznosi 40 cm.

Povrsina -
pravougaonik je b
P=a-b. a

Primjer 1. Kolika je povrsina 2D oblika datog na crtezu 1a)?
a) b) c)

3cm Zasto je ova 3cm

3cm
duzina 3 cm?
TS 3cm
4cm 4cm 4cm
2cm 2cm 2cm
1cm 1cm Tem
5cm




Dati 2D oblik mozemo da podijelimo na pravougaonike Ciju povrsinu znamo da
izracunamo. Ako napravimo podjelu kao na crtezu. 1b), dobijamo to da je trazena
povrsina zbir povrsina Zutog i ljubi¢astog pravougaonika, odnosno

P=1-2+3:4=2+12=14cm’

Mozemo napraviti i drugu podjelu kao na crtezu. 1v). Onda nam trebaju duzine stranica
zelenog i narandzastog pravougaonika. Sada ¢e povrsina datog 2D oblika biti zbir povrsina
narandzastog i zelenog pravougaonika, odnosno P=1-5+3:-3=5+9= 14cm?

Primjer 2. Kuhinjski pod u Markovom domu potrebno je poplociti sa 2 vrste
plocice. Ako su dimenzije pravougaonih plocica 3 dmi 1,5 dm, izracunajte:

a) Kolika je povrsina jedne od pravougaonih plocica?
b) Kolika je povrsina jedne kvadratne plocice?

¢) Koliko ¢e kvadratnih metara plocica biti potrebno za cijeli kuhinjski pod,
ako mu je duzina 3 m, a $irina 2,4 m?

¢) Prema prikazanom nacinu slaganja plocica odredite koliko kvadratnih metara
Ce biti potrebno od jedne i druge vrste?

24 m

a) Povrsina jedne od pravougaonih plocicajeP=3-1,5=4,5dm?

b) Povrsina kvadratne plocice je polovina povrsine pravougaone (Zasto?).
Toje 4,5dm?: 2 = 2,25 dm?(ili mozemo izraCunati
1,5-1,5=2,25dm?)

¢) Cijeli pod kuhinje ima povrsinu 2,4 =7,2 m?%

¢) Na crtezu gore je predstavljen jedan red na nacin na koji je Marko zeleo da se
naredaju plocice obe vrste po cijelom podu. Zatoa 5to je duzina poda 3 m, a duzina
jedne pravougaone plocice (odnosno jedan red koji se zatim ponavlja) je 3 dm,
dobijamo da bi se poplocao cio pod potrebno je 10 takvih reda. Imajuci u vidu
dimenzije svake od plocica i njihovim brojanjem primje¢ujemo da 3irine od 2,4 m
ima ukupno 12 pravougaonih i 8 kvadratnih plocica. Zato $to se ovaj red ponavlja 10
puta, dobijamo da ¢e za cio pod biti potrebno 10 - 12 = 120 pravougaonih plocica i
10 - 8 = 80 kvadratnih plocica. Ukupna povrsina pravougaonih plocica iznosi
120-4,5 dm? = 540 dm? = 5,4 m?, zatoa Sto cio pod ima povrsinu od 7,2 m?,
za kvadratne plocice ostaje 7,2 - 5,4 = 1,8 m°.
(ili 802,25 dm?=180 dm?=1,8 m?




1. Izmjerite duzinu i Sirinu datih pravougaonika i izracunajte njihove povrsine.

2. IzraCunajte povrsinu svake sobe i cijelog stana datih na skici crteza.

1 3m 2
A
1
3m
4 2m 5
L. 4m Tm
- y - y

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Izracunajte povrsinu 2D oblika na crtezima.

3,5cm

Tcm

4cm 1,5cm| G

5cm

£
(v}

Tcm

4cm

60 mm

40 mm

15 mm

10 mm
10 mm

14 mm

2, Opstina je od svojih gradana zatrazila ideje za uredenje dijela povrsine trga travom i cvije¢em.
Povrsina koju je trebalo urediti je 64 m> Toni je imao prijedlog kao na crtezu.




140k
{4k

4m m travnjak m

VO | TR LTS | B8
M e _ £2 293
** travnjak **

6m

Voo | OO UO RO [ I m

Pravougaonici sa narandzastim cvjetovima su Siroki 1 m.
a) Kolika je Sirina i duzina cijele baste?
b) Koja je duzina oznacena upitnikom na slici?
Koliku povrsinu pokriva:
¢) crveno cvece? ¢) narandzasto cvece?
¢) plavo cvece? d) ljubi¢asto cvece?
dZ) oba travnjaka zajedno?
d) Provjerite svoje odgovore na pitanja ¢) do d) time $to ¢e$ pokazati da je
njihov zbir jednak povrsini cijele baste.
. Koliki je obim pravougaonika ako je njegova povrsina 27,5 m?, i njegova sirina je 5 m?
. Zaizlet na livadu, svaka porodica treba da stavi prekrivace na zemlju dovoljno velikih da
mozZe da sjedi cijela porodica.
a) Porodici Hristovi je potrebno 15900 cm?.
b) Porodici Aziri je potrebno 13600 cm?.
¢) Porodici Stojanovi¢ je potrebno 19000 cm?.
¢) Porodici Ibraimovski je potrebno 15300 cm?.
¢) Porodici ToSevski je potrebno 14800 cm?.



Svaka porodica treba koristiti dva prekrivaca. Koja dva prekrivaca svaka porodica treba da

spoji kako bi dobila ta¢no potrebnu povrsinu? Svaki prekriva¢ se moze koristiti samo
jednom.

prekrivac C: 170 cm Sirine
1 m duZine,
80 cm Sirine

e

I
prekrivac b:

90 cm duZine,
¥ X 90 cm $irine

e

“80cm duzine, prekriva¢ C:
60 ¢m 3irine 88 cm Ei.u.zme, prekriva¢ Dz:
70 cm Sirine 1 m duzine,
1 m 3irine

80 cm duzine,
90 cm $irine

(S (K
L

11500 dfn 700 den, J400 den. 1100 den.
am? Jamza m

a) Anita zeli da kupi 30 m? plavog tepiha. Koliko treba da plati?
b) Blerim zeli da kupi zeleni tepih za sobu dimenzija 7 m x 4 m. Koliko treba da plati?

¢) Vasko zeli da kupi crveni tepih za svoju sobu dimenzija 5 m x 5 m i ljubicasti tepih
dimenzija 4 m x 3 m. Koliko treba ukupno da plati?

¢) Lejla trazi da kupi crveni tepih za svoju
sobu u obliku slova T sa dimenzijama
datim na crtezu. Koliko treba da plati?




¢) Senad zeli da kupi tepih za Citav sprat
svoje kuce. Desno je skica kuce sa
bojama tepiha za svaku od soba. Koja ¢e
biti ukupna cijena?
d) Koliki je obim sobe sa crvenim
tepihom? 10m
dz) Koliki je obim sobe sa zelenim
tepihom?
d) Koliki je obim sobe sa ljubicastim
tepihom?

POVRSINA PRAVOUGLOG TROUGLA

Uvodna aktivhost

Kolika je povrsina pravougaonika ABCD? D ¢

Zapisite formulu za povrsinu pravougaonika sa
stranicamaaib.

4cm
Kolika je povrsina svakog pravougaonog trougla?
Zapisite formulu za izracunavanje povrsine
pravougaonog trougla. A 6,2cm B

Povrsina pravougaonog trougla sa katetama a i b raCuna se kada se duzine kateta
pomnoze i dobijeni broj podijeli sa dva (prepolovi), odnosno
P= a-b

> -

Primjer 1. IzraCunajte povrsinu pravouglog trougla s katetamaa=12,4 cmii
b=4cm.

p=-t;8 =204 = B8 ~ 248 e

Povrsina pravouglog trougla je 24,8 cm?.




1. IzraCunajte povrsinu pravouglog trougla sa stranicama:

a)a=9cmib=7cm b)a=84cmib=6cm ca=14cmib=7,3cm.

Primjer 2. Povrsina pravouglog trougla je 41,6 cm?, a jedna od njegovih kateta je
8 cm. Kolika je duzina druge katete pravouglog trougla?

U zadatku je dato: P =41,6 cm?ineka je a=8 cm.

Povrsina pravougaonog trougla je poluproizvod katetaaii b,

odnosno P = GT'b .

U formuli zamjenjujemo ono $to je dato u zadatku i dobijamo: 41,6 = 8-,

2
Ako udvostru¢imo povrsinu, onda:

832=8-b =
b=83,2:8 Zasto
b=10,4 cm. udvajamo?

Znaci, druga kateta pravougaonika je 10,4 cm.

2. Izra¢unajte nepoznatu katetu pravouglog trougla, ako je dato:
a)P=248cm? b=6cm b) P=199,6 cm? a=8cm
)P=120,6cm? b=9cm

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Izra¢unaj obim pravouglog trougla sa stranicamaa =3 cm,b =4 cmc=5cm.

2, Jedna kateta pravouglog trougla je 15 cm, hipotenuza je 17 cm, a obim je 40 cm. Kolika je
povrsina tog pravouglog trougla?

3. Izra¢unaj povrsinu svakog od pravouglih trouglova ali prethodno izmjeri njihove katete.

a) b) 0 ¢




5. IzraCunajte povrsinu parkinga izmedu ulica prema

podacima datim na crtezu.

6. IzraCunajte nepoznatu katetu pravougaonog

trougla, ako je data povrsina i druga kateta.

a)P=315cm%3a=7cm b)P=489cm? b=6cm

c)P=241,7cm?%, a=9cm

7. IzraCunaj povrsinu pravouglog trougla sa

katetamaa=3,54cmib=103 mm.

*8. IzraCunajte povrsinu 2D oblika datih na slici.

a) b)

1cm

0,5d
mI 0,5dm

1,5dm

Tcm

2cm

2dm

)
17 mm
e
2cm
34 mm
17 mm
1cm 1,2cm
8 mm
4,5cm

*9, Zbir duzina kateta pravougaonog trougla je 36 cm. Jedna od kateta je duza za 4 cm.
Kolika je povrsina pravouglog trougla?




PROCJENJIVANJE POVRSINE NEPRAVILNOG
MNOGOUGLA U KVADRATNOJ MREZI

Uvodna aktivnost

Dejan je uzeo dva kvadrata od papira, a svaki kvadrat ima povrsinu od 4 cm?

Postavio je narandZasti kvadrat ispod polovine
plavog kvadrata, kao na slici.

a) Koja je povrsina oblika koja se dobija?

b) Napravi druge oblike od ta dva kvadrata i zapisi njihovu povrsinu.

Primjer. Odredite povrsinu a) malog jezera b) ¢etvorougla koji su dati na slici.

a) b)

U slucaju kada je oblik ¢iju povrsinu Zelimo odrediti nepravilna, mozemo koristiti
kvadratnu mrezu, gdje svaki kvadrati¢ prijedstavlja jedinicu za mjerenje povrsine (u
zavisnosti od situacije, za povrsinu jednog kvadrati¢ca mozemo smatrati da je 1 cm?,
1m? i tako dalje).

a)
) <)
L SV YV V|V,
> / SV
\ SV VIvivivivivi
e vIVivivivivIvIn
I e e 2 S e oSy

Sada trebamo da prebrojimo koliko kvadrati¢a je obuhvaceno u formi jezera. Pritom se,
kvadrati¢i oznaceni sa v broje kao cijeli, a oni oznaceni sa « kao pola kvadratica.
Preostali koji nisu oznaceni uopste se ne broje. Ako pretpostavimo da 1 kvadratic¢ na
slici zamjenjuje 1 m? u prirodi, povrsina jezera e biti 26 + 5 = 31 kvadrati¢a, odnosno 31
m? je procijenjena povrsina jezera.
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Odredi pribliznu povrsinu ¢etvorougla.

1. Kolika je povrsina svake 2D oblik u mrezi, ako je jedan kvadrati¢ 1 cm??

a) b)
™~
™~
@) ¢
\ )
\
\
\
\
2. Nacrtaj u svojoj svesci 2D oblik sa povrsinama: a) 8cm? b) 18 cm?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odredi povrsinu trougla ako je jedan mali kvadrati¢ povrsine 1cm?

| —

/ N




2. Procijeni povrsine 2D oblika datih na slici.

~
/\ ~L_|

3. U svojoj svesci nacrtaj 2D oblik sa povrSinom od 24 kvadratne jedinice koja se sastoji od 1
pravougaonika, 1 pravouglog trouglai 1 kvadrata. Pretpostavi da je 1 kvadratic u tvojoj
svesci jednak 1 kvadratnoj jedinici za povrsinu.

4. Na datoj karti Republike Sjeverne Makedonije prema kvadrati¢ima i povrsinama svake
oblasti, odgovori na sljedeca pitanja:
a) Koliki je procenat planinskih oblasti? Zapisi kao decimalni broj.
b) Koliki je procenat teritorije prekriven vodenim povrsinama? Zapisi kao decimalni broj.
c) Ako je procijenjena povrsina cijele teritorije 570 km?, procijeni kolika je povrsina
1 kvadrati¢a na mrezi?

¢) IzraCunaj povrsinu pravougaonih oblasti Republike Sjeverne Makedonije.

{f%‘f&
Akl "

} Mf\zy
?C%”KI

)
g,

J/




ZADACI ZA SAMOOCENJIVANJE

Rijesi zadatke. Zatim, se samoocijeni prema datoj Cek listi.

1. Sta treba da stoji u kvadrati¢u 1,4 hm2 =[_]m? da bi jednacina bila ta¢na?

2. Povrsina obradive povrsine u obliku pravouglog trougla iznosi 400 cm?. Koliko Zica je
potrebno da se obide ova povrsina Cetiri puta ako je jedna kateta 20 m, a hipotenuza je
oko 45m?

3. Ana je poredala deset aktivnosti koje je obavila tokom jedne nedjelje u zavisnosti od
vremena koje je svaka aktivnost zahtjevala i dobila je niz: 23 min, 40 min, 57 min, 74 min...
Koliko vremena je potrebno za realizaciju osme aktivnosti u satima i minutima?

4. Ako je danasnji kurs 61,8 denara za 1 euro, koliko ¢e denara kostati proizvod koji se mora
platiti u Njemackoj ako kosta 60 eura?

5. Koliko puta Tomo prede put vozilom ako vozi brzinom od 84 kilometara na sat tokom 90
minuta?

a) 75,6 km b) 12,6 km c) 126 km ¢) 756 km
*6. Kvadrat ABCD ima dijagonalu duzine 5 cm. B C
Kolika je povrsina pravougaonika ACFE?
a) 125 cm? b) 12,5 cm? F
c) 1,25cm? ¢) 25 cm?
A D

7. U Cetiri bureta M, N,PiQima
vode redom: 1,5 2; 250 d¢; 1,57 £ 1 35 2 E

U kojem buretu ima najvise vode?

a) bure Q b) bure N c) bure P ¢) bure M

8. 0d 20 kg Secerne repe dobijeno je 1,5 kg Secera. Koliko kilograma Secera ce se dobiti
od 760 kg Secerne repe?

a) 380 kg b) 50,7 kg c) 38 kg ¢) 57 kg




9. Popuni prazna mjesta prema zahtjevima:
a)6kg7dag1g= dag b) 19ha6a5m?= m?
A)72m3dm99cm= cm ¢)8he£6L25de= 2

10. Koju od lopti i koliko njih treba da se zamijene na mjestu upitnika kako bi vaga bila u
ravnotezi? Obrazlozi svoj odgovor.

=80 80 e

11. I1zra¢unaj obim i povrdinu 2D oblika date na crtezu.

2cm

2cm

3,5cm
2cm

3cm

5cm

3cm

3cm

12. Djeda, baka i unuk su krenuli u Setnju duz obale rijeke Vardar. Duzina djedinog korak
iznosi 0,83 m, bakinog 0,66 m, a unukovog 0,31 m. Koliko su udaljeni jedni od drugih
nakon $to svako od njih napravi 812 koraka?




Cek-lista za samoocjenjivanje prema standardima za ocjenjivanje

Jamogu:

©

©

da pretvorim odgovarajucu jedinicu mjere u drugu
(duzina, masa i zapremina), koristeci i decimalne brojeve
do tri decimalna mjesta.

da uporedim mjerenja duzine, mase i volumena.

da rjeSavam probleme vezane za duzinu, masu i volumen.

da pretvaram jedinicu vremena u drugu.

da izra¢unavam vremenske intervale u rjeSavanju
problema.

da pretvaram cijene iz jedne valute u drugu u
svakodnevnom zivotu.

da pretvaram iz vece u manju jedinicu mjere za
povrsinu i obrnuto do tri decimalna mjesta.

da izra¢unavam povrsinu oblika koji se mogu podijeliti na
pravougaonike.

daizra¢unavam povrsinu pravouglog trougla.

da rjeSavam jednostavne probleme sa mjerama.

Zadatak za 5+

Koji broj treba da se nalazi umjesto upitnika?

a + a + a =345 denara

a+® + ®=355 denara
99 9.9 2 i
= . =?
®+u u+u u 320 denara ®+a u / denara




Proucavajudi ovu temu, modi Cete da:

1. planirate i sprovodite istraZivanje u vezi pitanja iz svakodnevnog konteksta;

2, koristite koncepte vjerovatnoce da bi ste razgovarali o dogadajima (o vjerovatnodi
da se dogadaj desio ili ne i o dogadajima koji imaju istu vjerovatnocu da ce se desiti).




RAD SA PODACIMA

CITANJE PODATAKA IZ TABELA | DIJAGRAMA

Predeni put
Na sljedecem linijskom dijagramu je :Z
prikazano koliki je put presao llir sa
njegovim automobilom za pet sati? i /’
Koristeci linijski dijagram odredi: £ i //
a) Koliko je put llir presao za 2% sata? EZ //
b) Za koliko sati je presao 180 km od - ,/
puta?
” : 5 2 3 4 5
vrijeme (Casovi)

U svakodnevnom Zivotu stalno nailazimo na razli¢ite podatke: ocjene iz predmeta ucenika u
jednom odjeljenju Sestog razreda, potrosnja struje po porodicama, potrosene koli¢ine voca u
jednom magacinu tokom nedjelje, predeni kilometri po satima i dr.

Podaci se obi¢no prikazuju u tabelama. Tabela je sastavljena od pravougaonika (polja),
dobijenih ukrstanjem horizontalnih i vertikalnih linija. Uvijek se piSe na sta se odnosi tabela,
odnosno o kakvim se podacima radi.

Primjer 1. Tabela pokazuje koliko je pari cipela prodato tokom jednog radnog dana
prema veli¢ini u jednoj prodavnici cipela.
Tabela - Broj prodatih pari cipela po velicini

velicina cipele frekvencija/ucestalost
38 7
39 -5 /
40 = 187
41 11
42 14

a) Koliko je ukupno pari cipela prodato?

Da kazemo koliko je cipela prodato u prodavnici u toku dana, treba da saberemo frekvencija,
odnosno broj cipela koje su se prodale od svake veli¢ine.

7+5+ 18+ 11+ 14 =55 pari cipela.
b) Koja veli¢ina cipela se najvise prodala?




Ako se olovkom kre¢emo odozgo prema dole u drugoj koloni, najveca frekvencija je

18. Od osamnaest mozemo da pomjeramo olovku horizontalno ulijevo. Citamo da je 18

prodatih pari cipela velic¢ine 40.

¢) Koliko je manje pari cipela veli¢ine 39 prodato od veli¢ine cipela koje su se najvise
prodale?

Od cipela veli¢ine 39 prodato je 5 pari cipela. 18 — 5 = 13 pari cipela. Dakle, od veli¢ine 39

prodato je 13 pari cipela manje od cipela veli¢ine 40.

Ucestalost (frekvencija) je broj koji pokazuje koliko puta je zastupljen neki podatak iz liste
podataka.

1. U tabeli su prikazani podaci o omiljenom vocu 30 ucenika.
Tabela - Omiljeno vo¢e medu ucenicima.

voce broj ucenika
banana 8
jabuka 5
kruska 4
narandza 11
drugo 2
Ukupno 30

a) Koje voce je najomiljenije medu ucenicima?
b) Uporedi broj ucenika kojima je banana omiljeno voce sa brojem ucenika
kojima je omiljeno voce jabuka.

Dijagram je graficki prikaz podataka sa tatkama, linijama, 2D i 3D oblicima.
Linijski dijagram je nacin grafi¢ckog prikaza sredenih podataka pomocu linija.

Primjer 2. Na linijskom dijagramu su 120 Istecena voda

prikazani podatci o iste¢enoj vodi u litrima iz
jedne ¢esme za vrijeme od 2 sata.
a) Koliko litara vode je isteklo za 1 sat?

Na horizontalnoj koordinatnoj brojevnoj
pravi su dati sati.

100

o]
o

litre (I)
3

N
o

N
o

o

2
vrijeme (sati)




Od 1. sat olovkom prelazimo vertikalno do prave linije na kojoj su prikazani podatci.
Od tacke na pravoj olovkom se kre¢cemo horizontalno do vertikalne brojevne prave i
¢itamo 20 £.

b) Koliko litara vode je isteklo za % sata?

Za pola sata isteklo je 10 litara vode.
¢) Koliko litara vode je isteklo iz ¢esme za 4 sata?

Horizontalnu brojevnu pravu moZzemo da produzimo i da oznac¢imo jedinac¢nu mjer-
nu duz jo$ dva puta i dobijamo tacke koje odgovaraju vremenima od 3 i 4 sata. Od 4
sata vertikalno olovkom se kre¢emo do presjeka sa produzetkom plave prave, zatim od
tacke prave se kre¢emo horizontalno do vertikalne brojevne prave i ¢itamo 80 £.

2, Fitnes klub nudi dva razli¢ita nacina placanja svojih usluga.

Nacin A ima upisnu ¢lanarinu od 500 denara i nedjeljnu uplatu od 50 denara. Za metod B
nema upisne ¢lanarine, ali postoji nedjeljna uplata od 80 denara.

Na linijskom dijagramu dole su date uporedene ukupne cijene oba nacina placanja A i B.

Nacini placanja u fitnes klubu
1600 i L /*

/,

1400 4

Nacin
1000 7

.
Nacin

denara
&
|

400

200 Y

7 | T

0 2 4 6 8 1012 14 16 18 20 22 24 26  sedmice

a) Oznacite koja linija prijedstavlja nacin A, a koja nacin B?

b) U kojoj sedmici bi se isplatio isti iznos u denarima prema nacinu A i prema nacinu B?

¢) Kolika je razlika u ukupnim cijenama oba nacina placanja u 10-toj sedmici?




Kod stubastog dijagrama se koriste pravougaonici sa istom osnovom, a njihova visina zavisi
od broja podataka koje predstavljaju.

Prikaz podataka se moze napraviti i sa i krugom. Takav dijagram se zove kruzni dijagram.

Primjer 3. Prema datom dijagramu, kog dana je potroseno najvise kilograma Secera?

Iz oba dijagrama se moze vidjeti da vecim vrijednostima u stubastom dijagramu

odgovara ,veci stub” (pravougaonik vece visine), a iz kruznog dijagrama - veci ugao sa
vrhom u krugu.

kg
160

140
120
100
80
60
40
20

Potrosaci Secera po danima

Potrosaci Secera po danima

m ponedjeljak

m utorak
m srijeda
m Cetvrtak
m petak

® subota
u nedjelja

3. Aleksandar je napravio istrazivanje o omiljenoj boji u¢enika u ¢etvrtim razredima.

e
o N B

o N B~ O 00

20

15

10

wv

20

15

10

(%3]

Vib

crvena zelena plava
Vi ¢

crvena zelena plava

U kom odjeljenju je najmaniji broj u¢enika izabrao plavu boju?




4. Na dijagramu su prikazane vrste kolaca koji su prodati u lokalnoj poslasticarnici.

Vrsta prodatih kolaca

vocni
vanila

integralni

¢okoladni

a) Koju vrstu kolaca je poslasticarnica najvise prodala?

b) Koji od stubastih grafikona odgovara podacima prikazanim kruznim dijjagramom? Objasnite

odgovor.
a) L
Vrsta prodatih kolaca
. I | l
vocni vanila integralni  ¢okoladni
@)

Vrsta prodatih kolaca

s,

vocni vanila integralni  cokoladni

N
N

Vrsta prodatih kolaca

—

¢okoladni

vocni vanila integralni

Vrsta prodatih kolaca

vocni vanila integralni  ¢okoladni




ZADACI ZA VJEZBANJE

1. U tabeli su prikazane temperature u razli¢ito doba dana.

Vrijeme 7:00 h 10:00 h 13:00 h 16:00 h 19:00 h
Temperatura (°C) 13 18 15 19 16

Grafikoni su nacrtani bez temperaturne skale. Koji od sljedecih grafikona bi mogao biti
grafikon koji prikazuje podatke iz tabele? Objasnite kako ste to otkrili. Odgovori i objasni
zasto ostali grafikoni nisu odgovarajuci tabeli?

a) b)
— —
—
=~ 1
@ o
Qo o
g g
vrijeme vrijeme
4] €)
/\ -
g o
o ]
Q o
§ g
= =
vrijeme vrijeme

2. Cetiri u¢enika su posmatrala saobracaj ispred svoje $kole tokom 1 sata. U&enici su zapisali
broj vozila i predstavili ga u tabeli.

vrsta vozila broj
bicikli 30
automobili 70
autobusi 10
kamioni 20

Svaki ucenik je nacrtao dijagram da prikaze rezultate. Koji od dijagrama odgovara podacima
iz tabele? Objasni svoj odgovor.




a) Broj vozila
" Bickli  Automobili  Autobusi | Kamioni

b)
automobili
autobusi
kamioni
bicikli
=10 vozila
<) Broj vozila <) Broj vozila
80
60
B Bicikli
40 = Automobili
20 - M Autobusi
- 1 Kamioni
O " Bicki " Automobili | Autobusi | Kamioni

3. Katerina, Blerta, Jovan i Vladimir prodavali su karte za Skolski koncert. Dijagram pokazuje
koliko je karata prodao svaki od njih. Dvoje djece je prodalo zajedno koliko je Blerta prodala
sama. Koja su ta dva ucenika?




Karte za skolski koncert

oan

Katerina _
oere |
0 10 20 30 40 50 60

Broj prodatih karata

5. Ucitelj Jovanovski je pitao ucenike u Skoli koji im je najdrazi predmet: matematika, strani jezik,
sport, informatika i prirodne nauke. Dobijene podatke je predstavio kruznim dijagramom.

a) Iz kruznog dijagrama odredi koji

je najomiljeniji a koji najmanje Omiljeni predmeti u 3koli
omiljeni predmet ucenika?
b) Koji od stubastih dijagrama
prikazuje iste informacije kao i = matematika
kruzni dijagram? m strani jezik
[ sport
7 informatika
M prirodne nauke
1) Omiljeni predmeti u Skoli
120
100
c 80
=
c
,g 60
T 40
e}
0 T T T T
N
& & & & &
& N 9 & <
& S K &
N & N




Omiljeni predmet u Skoli
N

Omiljeni predmet u skoli
Omiljeni predmet u Skoli
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6.

Ovaj linijski dijagram prikazuje putanju kojom se vozilo krece dok vozi brzinom od 40 kilo-
metara na sat, u poredenju sa drugim koji se krece brzinom od 50 kilometara na sat.

Predeni put razlicitih brzina

e 1/
£

100

160

40 kilometara na cas

80 50 kilometara na cas

"/
V4

1 2 . 4 5
Vrijeme (sati)

o

Predeni put (kilometri)

Izracunajte ili procitajte sa linijskog dijagrama da bi ste odgovorili na sljedeca pitanja a zatim
provjerite svoj odgovor drugom metodom.

a)
b)

)

Koliko daleko ¢e automobil sti¢i za 2 sata ako se krec¢e brzinom od 50 km na sat?

Koliko daleko ¢e automobil stic¢i za 1% sat, ako se krec¢e 40 km na sat?

Koliko ce vise preci jedan automobil za 1l sat, ako se krece brzinom od 50 kilometra na

sat, nego ako se krec¢e brzinom od 40 kilometara na sat?

Koliko kilometara ¢e automobil predi za 4 sata, ako se krec¢e brzinom od 40 kilometara na
sat?

Koliko ¢e kilometara preci automobil koji se kre¢e brzinom od 50 kilometara na sat za
vrijeme od 10 sati?

Koji metod je prikladniji za odgovor na poslednje pitanje? Racunanjem ili ¢itanjem sa
dijagrama?




PREDSTAVLJANJE PODATAKA TABELOM UCESTALOSTI

2 2 1 3 2 2 4 4 1 3
5 5 4 5 4 1 2 4 2 1
3 3 4 5 2 3 5 5 4 5

Kojom ocjenom je ocijenjeno najmanje ucenika?

Kontrolni test iz matematike uradilo je 30 ucenika. Dobijene su sljedece ocjene.

Primjer 1. Podaci u uvodnoj aktivnosti nisu sredeni i samo prebrojavanjem ucestalosti
svake ocene mozemo da ih sredimo.

Podatke prikazujemo u tabeli. U prvu kolonu unije¢emo ocjene koje se mogu dobiti na
kontrolnom testu (5, 4, 3, 2i 1), a u drugoj koloni se unosi broj u¢enika koji su dobili 5, 4, 3,

2ili1.

ocjena broj ucenika
5 7
4 7
3 5
2 7
1 4
ukupno 30

Nakon sredivanja podataka u tabeli, moZzemo odgovoriti na pitanje.

Najmaniji broj uc¢enika je dobio ocjenu 1.

1. Goran je sakupljao podatke o omiljenim zivotinjama svojih prijatelja. Dobio je sljedece

podatke:

papagaj |pas macka |zec riba pas rakun macka |[zec pas rakun
pas rakun zec pas pas pas rakun pas riba pas pas
riba zec macka [macka |macka |pas papagaj [pas riba rakun macka
macka [qudter |[pas jez riba rakun pas riba macka | pas zec

a) Slozite podatke u tabelu.
b) Koliko prijatelja je Goran ukljucio u svoju anketu?

¢) Koja je omiljena Zivotinja ucenika?

€) Kolika je razlika izmedu najomiljenije zivotinje i najmanje omiljene Zivotinje?




¢) Napravite druga poredenja.

je procitalo samo jednu knjigu).

1) Robinzon Kruzo 25
2) Basta sljezove boje 20
3) Kale$ Anda 30
4) Kristalna planeta 15
5) Ostrvo skrivenog blaga 10

a) Nacrtaj tabelu u svoju svesku i popuni je.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Dat je broj u¢enika-citaca pet knjiga iz jedne Skolske biblioteke u aprilu 2023. (svako dijete

knjiga
1) 2) 3) 4) 5)
Citaoci
procenti
razlomak

b) Koliki procenat ucenika je ¢itao knjigu 3)?
c) Koju knjigu je procitala vec¢ina ucenika?
¢) Koliki dio u¢enika je procitao knjigu 4)?
¢) Napravite druga uporedenja.

2. Anketirano je 200 ucenika o svom omiljenom sportu.

Fudbal T YY
Rukomet "'

Kosarka ""

Tenis "

Odbojka ""

stoni tenis '
kljuc¢ ' =10 ucenika




Podatke predstaviti u tabeli, tako da se iz tabele, osim broja zainteresovanih ucenika, moze
se procitati koji dio cjeline i u kom procentu predstavlja broj u¢enika zainteresovanih za
svaki od sportova.

3. Prikupi i predstavi u tabeli podatke sa kontrolnog testa iz matematike i prirodnih nauka u
svom razredu.

Uporedite dobijene rezultate:
a) sa rezultatima drugog razreda. Koji razred je uspesniji?

b) sa rezultatima iz drugog predmeta iz kojeg ste pravil kontrolni test. Iz kojeg predmeta
ste bolji?

PREDSTAVLJANJE PODATAKA LINIJSKIM DIJAGRAMOM

Linijskim dijagramom je prikazan predeni put jednoga autobusaza 1 h,2hi3 h.

Predeni put autobusa
300 | , ,

250

200

150

100 P

predeni put (km)

50 e ,

1 2 3 4
vrijeme (sati)

a) Podatke predstavi u tabeli.

b) Koliko kilometara je autobus presao za 2 sata?

¢) Koliko kilometara je autobus presao za 30 minuta?
¢) Za koliko sati ¢e autobus preci 150 kilometara?

¢) Koliko ¢e kilometara predi za 6 sati?




Primjer 1. U tabeli je prikazan rast biljke Zitarica. Predstavi podatke linijskim
dijagramom i odgovori na pitanja:

broj nedjelja

visina biljke
ucm

0

0

10

20

30

(ool Ko )N IN-Ng |\ 9]

10

a) Koliko je visoka biljka nakon 4 nedjelje?

b) Koliko je nedjelja rasla, ako smo trenutno izmjerili 30 cm?

¢) Produzite liniju na dijagramu ako biljka raste istim intenzitetom.

¢) Koliko je visoka biljka nakon 10 nedjelja?
)

¢) Ako je zZitarica pocela da raste sredinom aprila, a Zanje se kada bude dostigla visinu od

60 cm, u kom mjesecu je zetva?

Visina biljke

/

. /

15

visina biljke (cm)

10

2 4 6
broj nedjelja

a) Nakon 4 nedjelje biljka je visoka 20 cm.

b) Ako je biljka trenutno visoka 30 cm, rasla je 6 nedelja.

¢) Produzetak linije je oznac¢en drugom bojom.




¢) Nakon 10 nedjelja biljka je narasla 50 cm.

d) Predstavimo podatke u tabeli:

april maj jun jul (sredina mjeseca)
10 cm 30cm 50 cm 60 cm

Zetva je u july, jer za dvije nedjelje rast je 10 cm, a za mjesec dana (oko 20 cm).

1. SonjaiTanja su se takmicile sa biciklima. U tabeli za svaku od njih je dat predeni put svakog
sata.

Preden put u svakom satu za Sonju Preden put u svakom satu za Tanju
vrijeme (h) predeni put (km) vrijeme (h) predeni put (km)
0 0 0 0
1 20 1 30
2 40 2 60
3 60 3 90
4 80 4 120

a) Linijskim dijagramom za svaku od njih, predstavi predeni put u svakom satu.
b) Za koliko je kilometara udaljena Tanja od Sonje nakon 2 sata voznje?

¢) Za koliko sati ¢e Sonja preci 60 km?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Marko je iSao od kuce do Skole. Tabela - put do skole
Zaustavio se na putu do Skole kod svoje bake. vrijeme (h) | predeni put (km)
Napravio je pauzu i nastavio u skolu. 0 0
a) Podatke iz tabele predstavi linijskim 3 0.5

dijagramom. 19 !
15 1,5
b) Koliki put je preSao za 10 minuta? 20 1,5
c) Koliko je dugo ostao kod bake? 25 1,5
. 30 2

€¢) Koliko mu je trebalo da stigne do skole?

¢) Kolika je udaljenost od njegovog doma do
kuce njegove bake?

d) Postaviidruga pitanja u vezi datih podataka.

2. Nacrtaj linijski dijagram. Izaberi izmedu:




a) Linijski dijagram za pretvaranje denara u eura.

b) Linijski dijagram za pretvaranje denara u americke dolare.

¢) Linijski dijagram za pretvaranje eura u americke dolare.

€) Dvije valute po vasem izboru (mozZete traziti razlicite valute na internetu)

Ne zaboravite da pazljivo odaberete skale na osi. Prvo nanesite najnize i najvece vrijednosti.

3. Date su dnevne temperature u Celzijusovim stepenima u gradu tokom 10 dana marta.
Nacrtajte linijski grafikon koji predstavlja podatke.

datum

1

2

3

4

5 6

7

8

9

10

temperatura (°C)

2

5

8

12

14 10

7

5

8

10

4. Na dijagramu su prikazane promjene zagadenja vazduha tokom 24 sata u jednom od nasih
gradova. Sa dijagrama procitajte:

a) Koliko je mg na 1000 litara PM10 Cestica bilo u vazduhu ujutru?
b) Koje doba dana je najpovoljnije za Setnju na otvorenom?
c) ako je granica za dozvoljenu koli¢cinu PM10 50 mg na 1000 litara vazduha,

Koliko puta se povecao za vrijeme kada je minimalna, a koliko kada je maksimalna
vrijednost?

160
140

mg /1000 |
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5. Posjecenost hotela je promjenljiva tokom turisti¢ke sezone. Pretstavi linijskim dijagramom,
ako je dato tabelom:

Mjeseca

jan.

feb.

mart

apr.

maj

jun. | jul.

avg.

sep.

okt.

nov.

dec.

broj gostiju

190

150

180

100

110

130 | 220

240

190

90

80

190

a) U kojim mjesecima je posjecenost najveca ili najniza i zasto?




b) Koliko je ukupno gostiju posjetilo hotel tokom godine?

¢) Za koliko je vedi broj gostiju u najposjecenijem i u najmanje posje¢enom mjesecu?

¢) Sta mislite, prema promjeni broja posjetilaca, da li je hotel na jezeru ili planini?

Objasni!

PREDSTAVLJANJE PODATAKA STUBASTIM DJAGRAMOM

Tri u€enika su izmjerila svoju visinu i podatke zabiljeZila u tabelu.

ucenik visina (cm)
Vale 148
Marija 131
Ilir 152

Sljedeca tri dijagrama prikazuju podatke o visini svakog ucenika.
Koji pokazuje ta¢nu visinu?
Obrazlozite odgovor.

160
150
140

Visina (cm)

130
120

Izmjerena visina

Vale

Marija Ilir

Izmjerena visina
160

150

140

Visina (cm)

130

120 .
Vale Marija

Ilir

160
150
140
130
120

Visina (cm)

Izmjerena visina

Vale

Marija Ilir




Primjer 1. U tabeli su prikazani podaci o potrosnji ulja u litrima dnevno tokom jedne
sedmice u prodavnici. Predstavite podatke stubastim dijagramom.

Tabela - Potros$nja ulja tokom jedne sedmice

dani potroseno ulje u litrima

ponedijeljak 50
utorak 60
srijeda 40
Cetvrtak 50
petak 100
subota 150
nedjelja 90

Potro3eno ulje u litrima

Potrosnja ulja tokom jedne sedmice
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Sirina stubova je jednaka duz horizontalne linije, a na vertikalnoj liniji za jednu jedinicu
mjere mozemo uzeti duz duzine 5 milimetara da odgovara kolicini od 20 litara ulja i oznaciti:
160.

a) Kojeg dana je potroseno najvise litara ulja?
b) Koliko je vise litara ulja potroseno u petak nego u utorak?

¢) Koja je razlika u litrima potroSenog ulja od dana kada je potroseno najvise i dana kada
je potroseno najmanje ulja?

20, 40, 60, ...,

1. Petnaest domacinstava je upitano koje povrce zZeli da koristi. Dobijeni su sljededi podaci:

svjeze konzervisano svjeze svjeze konzervisano
smrznuto svjeze svjeze konzervisano konzervisano
smrznuto smrznuto konzervisano svjeze svjeze




a) Predstavi podatke stubastim dijagramom.

b) Koje povrée domacinstva najmanje zele da koriste?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Prodavnica kuc¢nih ljubimaca prodaje razne vrste ptica.
Ovaj kruzni dijagram prikazuje razlicite vrste ptica koje su prodate za vrijeme jedne nedjelje.

Vrste ptica

m golub
W papagaj

M kanarinac

a) Koja je najtrazenija vrsta ptica?

b) Ako je te nedjelje prodato ukupno 70 papagaja, procijenite broj svake vrste ptica koje se
prodaju.

¢) Prema procjeni predstavi podatke stubastim dijagramom.

2. Prodavnica ku¢nih ljubimaca nudi i tropsku ribu. Na ovom kruznom dijagramu prikazi
tropske ribe koje su prodate tokom iste nedjelje. Prodato je 300 tropskih riba.

Nacrtajte stubasti dijagram i na njemu predstavite podatke sa kruznog dijagrama.

Prodate tropske ribe

ribica Gupi




3. Ova tabela prikazuje temperaturu u podne svakog dana u nedjelji.
Tabela - Temperatura po danima u nedjelji

dani temperatura (°C)
ponedjeljak 12,5
utorak 14
srijeda 20
Cetvrtak 24
petak 14
subota 16
nedjelja 16

a) Koliko je temperatura bila visa u Cetvrtak nego u nedjelju.
b) Zapisite tri pitanja na koja bi se moglo odgovoriti koriste¢i podatke iz dijagrama. Zamijeni
pitanja sa tvojim prijateljem i odgovori na njegova pitanja.
4. Damjan je pitao svoje prijatelje o njihovoj omiljenoj boji. Prikupio je informacije u tabeli

prikazanoj ispod.

omiljena boja

broj drugara

crvena 4
zelena 2
plava 6
Zuta 7

a) Predstavi podatke stubastim dijagramom.

b) Razgovaraj sa svojim prijateljem o nekim pitanjima o podacima.

5. Stubasti dijagram pokazuje broj plavih, crvenih i crnih olovaka koji su na uciteljskom stolu.

Koliko crvenih olovaka ima vise od crnih?

Broj olovki

crvena

plava

crna

Olovke nastavnika

o

10

Broj olovki

20




ISTRAZIVANJE

Izaberi pitanje koje Zeli$ da istrazis. Zapisi koje informacije imas i koje su ti potrebne i kako
ih mozes dobiti.

Prilikom istrazivanja nekog pitanja potrebno je da se prikupe podaci, da se predstave i
analiziraju. Istrazivanje je obimna i slozena aktivnost. Zato je, za njegovo uspjesno rjeSavanje
potrebno, prvo, napraviti plan rada.

Plan istrazivanja treba da odredi kako ¢e se rad organizovati i koja sredstva ¢e se koristiti za
istrazivanje problema koji je u pitanju. Istrazivanje se radi u nekoliko koraka koji se razlikuju
prema aktivnostima.

Primjer 1. Za realizaciju plana potrebno je preduzeti sljedece korake:

Korak 1. Postavljanje pitanja. Poslije O
koliko sati u prosjeku tokom dana =
ucenici Sestog razreda koriste Kako ¢emo da prikupimo podatke?
kompjuter u 3koli? Da li mozemo bezbjedno da ih

prikupimo? Da li ¢e to biti nasi
sopstveni podaci (primarni) ili
nekog drugog (sekundarni)?

Korak 2. Kako odgovoriti na pitanje.
Razmatra se koje podatke je potrebno
prikupiti da bi se odgovorilo na
pitanje.

Prikupljanje podataka za izabrano pitanje moze se obaviti na vise nacina: mjerenjem,
upitnikom, uporedivanjem, brojanjem, posmatranjem i dr.

Korak 3. Skupljanje podataka.

Prije popunjavanja upitnika, @
ucenicima koji popunjavaju upitnik

D b . .o |- . .o k |. . °
se obraca paznja na to kako pravilno, obro pripryemieni prie saktpianja
prema uputstvu da odgovore na

podataka. Da ima dovoljan broj upitnika.
N Da li ¢e biti prikupljeni za vrijeme
Sl EliEhe domaceg zadatka? Da li ¢e biti prikupljeni
u Skoli, kakva oprema je potrebna? Koliko
ucenika ¢e biti uklju¢eno?




Ucenici Sestog razreda su odlucili da koriste upitnik.

UPITNIK

za ucenike 3estog razreda OS , mjesto

Uputstvo:

- Na pitanja sa vise odgovora u polju ispred vaseg odgovora
stavi znak h.

- Na pitanja u kojima postoji crta odgovaraj dopisivanjem.

1. Pol: O muski O Zenski
2.Razred: O VI O v O VI

3. U mjesecu popunjavanja upitnika u skoli si:
O ujutro 0 popodne

4, Tokom dana koristim racunar sati.

5. Koristim racunar za:
O Ucenje sadrzaja iz predmeta koje imam u Sestom razredu.
O Zaigre
O Ostalo

5. Najvide koristim racunar:
O jutro O popodne O uvece

Ucenici koji su istrazivali problem, iz svakog su upitnika zapisali odgovor na ¢etvrto
pitanje i dobili podatke:

1 7 4 1 5 1 3 5 1 1

5 4 4 7 4 6 2 2 5 4

6 2 4 5 1 0 2 2 6 0

2 4 5 3 6 5 3 3 4 1

5 4 2 6 4 6 2 2 3 3

o

Korak 4. Sredivanje i predstavljanje Tabela? Dijagram? Oba? Kakav -
podataka.

dijagram? Da li su podaci primarniili
sekundarni? Da li mozemo da koristimo
tehnologiju da bi nam pomogli da se
naprave dijagrami?




Iz ovako evidentiranih podataka ne mogu se izvudi zakljucci i zato se prelazi na
sredivanje i prezentovanje podataka.

Podaci koje su ucenici istrazivali predstavljeni su tabelom i stubastim dijagramom.
Za brze sortiranje napravili su sljedecu tabelu.

Tabela - Vrijeme kori$¢enja racunara tokom dana

broj odjeljenja znak broj ucenika
0 Il 2
1 [l 7
2 [l 9
3 11 6
4 [ 10
5 [T 11 8
6 I 6
7 Il 2
Ukupno 50
Vrijeme provedeno ispred racunara
12
10
. 8
§ 6
S
o)
4
L i
O |
0 1 2 3 4 5 6 7
vrijeme (¢asovi)
Korak 5. Analiza podataka.
U ovom koraku i tabela i stubasti dijagram
pokazuju da najvise, 10 ucenika, koriste @
racunar po 4 Casa. Iz podataka se vidi da je RS

Sta nam podatci kazuju?
Da li ima neka veza izmedu
njih ili posebno interesantni

podatci? Da li mozemo
primjetiti kakve bilo modele?

isti broj u¢enika koji nisu koristili racunari
ucenici koji su koristili racunar 7 ¢asova. Sa
svojim drugovima mozes da prodiskutujes i
da donosis druge zakljucke.




Korak 6. Odgovor na pitanje i
postavljanje drugih pitanja? D

(@)

o

Da bi odgovorili na pitanje: “Po koliko
prosjecno ¢asova tokom dana ucenici
iz Sestog razreda u $koli koriste
racunar?”, odgovori¢emo na jednom
od sljedecih ¢asova.

Koji je odgovor na nase pitanje?
Da li je pitanje adekvatno
odgovoreno? Koja pitanja

proizilaze iz podataka sada?
Sta treba da znate sada?

1. Koristite upitnik u svom razredu. Zatim razmislite o tome da ih predstavite drugom tabelom.
a) Da bi napravio drugu tabelu, povezi pitanja, na primjer: sati koris¢enja racunara i pol.

b) Razmijeniti podatke sa ucenicima drugih odjeljenja i napravite povezivanje ¢asova
upotrebe racunara i odjeljenja Sestog razreda

c) Takode povezite sate koris¢enja racunara sa viemenom tokom dana.

¢) Razmotrite i druga povezivanja.

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Koje supstance prema fizickim svojstvima (na Primjer: agregatno stanje ili boja) se koriste
u tvojoj porodici u domacinstvu?

2. Fudbalski timovi Vardar i Pelister igraju po 12 utakmica tokom jednog godisnjeg doba.
Vardar je postigao 4 gola u 5 svojih meceva. Koristeci date informacije, mozete li
odgovoriti na sljedece pitanje: “Koji je tim bolji u fudbalu, Vardar ili Pelister?"

3. Sastavite tabelu sa podacima
koji se mogu predstaviti sa datim
stubastim grafikonom.




4, |strazite pitanja:
a) Koje je najomiljenije vo¢no pice ucenika Sestog razreda? Ko je omiljeno vo¢no pice
ucenika skole?

b) Kakva je bezbjednost saobracaja u blizini vase skole?
¢) Kako smanijiti potroSnju vode u vasoj skoli?

€) Kako rijesiti problem otpada u $kolskom dvoristu i oko $kole?

MODA. ARITMETICKA SREDINA

Nacrtaj pet kvadrata u svoju svesku. U svaki kvadrat upisi po jedan broj tako da je moda pet
brojeva 10.

O O 0O O O

Primjer 1. Marija je bacila kocku 10 puta i zapisala rezultate. Ovaj eksperiment je Cetiri
puta ponovila. Odredite modu u svakoj grupi rezultata.

- HE808HBa880
HESEBH8088
H8H8HHEB8E
SHEEHE0888 -

Moda je podatak koji se najcesce pojavljuje na listi podataka.

1. Odredi modu za svaku grupu podataka:

a) 3,5,2,2,4,10 b) 3,2,1,0,10,4,5

c) crvena, plava, crvena, zelena, Zuta, Zuta

¢€) tigar, slon, layv, tigar, slon, majmun, tigar

€) -2°C,4°C,0°C,1°C,-4°C d) 3,1,-1,-3,1,3,1,3,3




Primjer 2. Ucenici Aleksandar, Petar, Maja i Sena na kraju Skolske godine su postigli
sljedece uspjehe iz predmeta:

ucenik [ maternji | engleski | matematika [ historija | prirodne | drustvo i likovno fizicko
jezik jezik nauke | historija | obrazovanje | obrazovanje

Borjan 4 3 3 4 5 4 5 4

Petar 4 5 3 4 3 5 4 4

Maja 5 5 5 4 5 4 5 5

Sena 3 3 4 3 4 5 3 5

Koliki je srednji uspjeh svakog ucenika?

Da bismo utvrdili koliki je Borjanov srednji uspjeh, sabracemo ocjene i dobijeni zbir
podijelimo sa brojem predmeta.

4+3+3+4+5+4+5+4=32.Broj predmeta je 8. Dakle, 32 : 8 = 4. Znaci, srednji Aleksandrov
uspjeh je 4.

Petar 4+5+3+4+3+5+4+4=32, 32:8=4

Maja 5+5+5+4+5+4+5+5=38, 38:8=475

Sena 3+3+4+3+4+5+3+5=30, 30:8=3,75

Aritmeticka sredina dva ili vise broja naziva se koli¢nik zbira svih podataka i broj sabiraka.

2. Odredi aritmeticku sredinu brojeva:
a) 18,2736 b) 24,3456 ¢) 0i60

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Lukas je pitao svoje prijatelje koja im je omiljena Zivotinja. U tabeli su prikazani rezultati
njegove ankete. Odredite modu.

Tabela — Omiljena Zivotinja Lukasovih prijatelja

zZivotinja ucestalost
Zirafa 4
slon 10
majmun 4
lav 9
kengur 7
panda 8

2. Ovaj stubasti grafikon prikazuje broj razlicitih prodatih bijelih peciva u toku jednog dana u
jednoj pekari.




a) Koje bijelo pecivo se najces¢e prodavalo tokom dana?

b) 1zmisli najmanje dva pitanja u vezi dijagrama koja ¢e$ postaviti tvom drugu.

Prodata peciva
25
220
2
o 15
2
810 -
Z
g 5 | I l
0 m T T T T
pereci devrek lisnatica burek furka krofna
vrsta peciva
3. Odrediti modu nize brojeva: 3,5,1,0,1,0,1,2,7,1,0.
4. Odredi modu podataka predstavljenih u tabeli:
Tabela - Visina ucenika Sestog razreda
Visina (cm) 132 136 137 140 145
Broj ucenika 2 18 19 7 4

5. Na brojevnoj pravoj date su tacke A i C. Koja e biti koordinata sredisnje tacke duzi AB?

A B
® ° >
3 12

6. Vozac je proveo 4 sata u voznji. Prva dva sata vozio je brzinom od 80 km na sat, treci sat
je vozio 50 km na Cas, a Cetvrti sat 60 km na cas. Koliko je puta putovao vozac i koja je bila
prosjecna brzina kojom je vozio?

7. Tokom 3est dana u nedjelji, prodavnica je prodavala razlicite koli¢ine mlijeka dnevno, i to:
861,721,1021,951,981, 111 I. Kolika je prosje¢na dnevna potrosnja mlijeka u prodavnici?

8*. Ako je aritmeticka sredina 5 podataka 6, a Cetiri od njih su 3, 7,9 4, pronadite peti podatak.




RANG. MEDIJANA

Uvodna aktivnost
Aritmetic¢ka sredina broja tacaka na gornjoj strani

kockice za bacanje je 4. Koliki je broj tacaka na
pokrivenoj kocki?

Primjer 1. U disciplini skok u dalj takmicilo se pet u¢enika. Ostvarili su sljedece
rezultate: Mile je skocio 1,60 m, Borko 2,05 m, Ilir 1,85 m, Kire 1,55 m, a Abdurahman 1,9
m. Napravite rang listu sa takmicenja. Koja je razlika izmedu najveceg i najmanjeg skoka?

Rezultate ¢emo prikazati u tabeli.

Tabela - Rang lista rezultata skoka u dalj

red. br. |takmicari skok (m)
1. Borko 2,05
2. Abdurahman 1,9
3. Ilir 1,85
4., Mile 1,60
5. Kire 1,55

Razlika izmedu najvecéeg i najmanjeg skoka je 2,05-1,55=0,5m.

Tabela u kojoj su takmicari poredani prema plasmanu: prvo, drugo, trece,... mjesto se zove
rang lista.

Razlika izmedu najvece i najmanje vrijednosti podataka naziva se rang.

1. Koji je rang podataka: 243 kg, 198 kg, 189 kg, 345 kg, 215 kg, 298 kg?

Primjer 2. Petar je svaki dan troSio od ustedenog novca za svoje potrebe.
Tokom sedam dana potrosio je novac na sljededi nacin:

dan potroseni novac
prvi dan 1500 denara za torbu
drugi dan 65 denara za svesku
tred¢i dan 80 denara za uzinu
cetvrti dan 135 denara za uzinu i olovke
peti dan 60 denara za sladoled
Sesti dan 70 denara za uzinu
sedmi dan 50 denara za uzinu




Koliko je Petar prosje¢no trosio dnevno?
(1500 + 65 +80+ 135+ 60+ 70+ 50) : 7 =1960 : 7 = 280 denara
MozZemo izracunati i drugu sredinu.

Sortiracemo podatke, pocevsi od najmanjeg:
50 den., 60 den., 65 den., 70 den., 80 den., 135 den., 1500 den.

Sredniji ¢lan niza (liste) podataka naziva se medijana. Medijana je drugacija sredina koja se
moze nadi, osim aritmeticke sredine.

Razgovarajte sa svojim prijateljima da li vam aritmeticka sredina daje tacnije podatke ili
medijana?

Primjer 3. Pronadite medijanu podataka: 2,2,0,1,5,7,3,4,6,12,9, 1.

Podatke sortiramo po rastu¢em redoslijedu veli¢ine: 0
0,1,1,2,23,4,56,7,9,12 Broj podataka je °
Ako je broj podataka na rang listi paran broj, onda u paran broj. Na sredini
sredini niza imamo dva ¢lana. U ovom slu¢aju medijana su 3i4.Koliko je

se zove aritmeti¢ka sredina dva srednja ¢lana rangiranog medijana?

niza podataka.
Dakle, medijanaje: (3+4):2=7:2=35

2. Napisite listu podataka sa:
a) neparnim b) parnim brojem podataka.

Odredite medijanu i aritmeti¢ku sredinu podataka. Sta je vece, aritmeti¢ka sredina ili
medijana?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Odredi rang i medijanu podataka: 1,31; 2.56; 0,12; 5.3; 2.9; 7.2, 0,9; 3,4.
2. Odredirang i medijanu za podatke predstavljene u tabeli:

visina (cm) 130 135 137 140 145
broj u¢enika 2 17 15 3 1




3. Marija, Selma, Bojan i Kemal uce da preskacu konopac. Dok su vjezbali, zapisivali su koliko
su puta skocili bez prestanka. Evo njihovih pokusaja:

Ime prvi drugi treci cetvrti peti Sesti sedmi
djece | pokusaj | pokusaj | pokusaj | pokusaj | pokusaj | pokusaj | pokusaj
Marija 6 5 6 6 8 1 7
Selma 3 0 3 8 0 7 0

Bojan 0 0 1 0 4 0 2
Kemal 4 7 7 6 2 5 4

a) Ponovo nacrtaj tabelu u svesci i popuni je.
ime djece rang moda medijana aritmeticka
sredina
Marija
Selma
Bojan
Kemal

b) Ko je bio najuspjesniji u skokovima? Objasni svoj odgovor.
4, Ucenici 6. razreda su imali zadatak da u toku nastave izmjere podnevnu temperaturu u 3

nedjelje.
ponedjeljak utorak srijeda Cetvrtak petak subota nedjelja
hedielja 25°C 25°C | 28°C | 27°C | 28°C | 31°C | 25°C
ﬂ;‘é?:Ua 26°C 22°C | 24°C | 24°C | 28°C | 29°C | 29°C
Hggfdja 27°C 28°C | 31°C | 27°C | 22°C | 24°C | 23°C

a) Sredi podatke u tabelu
b) Odredi tri vrste prosjeka i ranga za svaku nedjelju.

c) Koje nedjelje je bio najnizi temperaturni rang?

¢) Koristedi podatke iz svoje tabele, objasni koja je nedjelja bila najtoplija.

¢) Koliki je raspon temperature ¢etvrtkom?

d) Koliki je bio prosjek (mod, medijana i aritmeti¢ka sredina) temperature ¢etvrtkom?
5. Na slici su prikazane kartice sa brojevima.




Sa nekim od ovih kartica napravite grupe podataka sa datim prosjecima:

a) aritmeticka sredina 8, mode nema, medijana 7
b) aritmeticka sredina 7,5; moda 5, medijana 6
¢) aritmeticka sredina 5, moda 5 i 6, medijana 5

5. Zajedno sa grupom ucenika izaberite nesto $to mislite da bi trebalo da se promjeni u va3oj
Skoli ili u vasem kom3iluku.

a) Moze biti povezano sa:
+ izgledom $kolskog okruzenja ili ucionice;
+ bezbjednosti u skoli;
+ sportskim objektima;
- igralistima u Skoli i naselju u kom Zivite;

« ili bilo Sta drugo u vasoj skoli ili u vasem komSiluku $to bi se moglo promjeniti na
bolje.

b) Rad u grupi.
1) Odaberite nacin prikupljanja podataka za trenutnu situaciju, na primjer:
- popunjavanje upitnika drugih ucenika o njihovom misljenju ili znanju;

- upitnik moze biti npr. bezbjednost saobracaja na ulicigde je $kola, kolika je zagadenost
itd.

2) Organizujte podatke u tabelu.
3) Izaberite dijagram da biste svoje podatke predstavili na najprikladniji nacin.

4) lzraCunajte, na primjer, aritmeticku sredinu, rang, medijanu ili mod, koji projekat
dozvoljava.

c) Napisite izjavu na osnovu prikupljenih podataka da bi potkrijepili predloZzene promjene
i da bi predlozili druga pitanja za istrazivanje.

€) Predstavite projekat svojim drugovima u razredu.




SIGURNI DOGADPAJ, NEMOGUCI DOGADAJ | JEDNAKO

VJEROVATNI DOGADA)J

Uvodna aktivnost

Vrteska je podijeljena na jednake dijelove a svaki dio ima
jedan 2D oblik.

Ako okrenete strelicu vrteske:

a) Kolike su Sanse da strelica padne na zuti oblik? D

b) Kolike su $anse da strelica padne na krug?

¢) Koje su Sanse da strelica padne na zeleni oblik?
¢) Koje su Sanse da ce strelica stati na 2D oblik?
Odgovorite koristedi skalu:

nemoguce sigurno
da se desi ¢e da se desi

Ve

moguce je da se desi

Svaki rezultat nekog djelovanja ili svaki ishod eksperimenta se naziva elementarni dogadaj.
Skup elementarnih dogadaja naziva se dogadaj.

Primjer 1. Odrediti sve elementarne dogadaje datih dogadaja.
a) Bacanje kocke da se igra samo jednom.

Kocka ima 6 strana i svaka strana ima odredeni broj tacaka: ?‘x
1,2,3,4,5i6. Prilikom bacanja kocke mogucdi su sljededi

elementarni dogadaji:

“1 tacCka se pojavila na gornjoj strani kocke”, “Na vrhu na strani kocke su se pojavile
2 tacke", “Na gornjoj strani kocke su se pojavile 3 tacke ", “4 tacke su se pojavile na
gornjoj strani kocke", “Na gornjoj strani se pojavilo 5 tacaka na kocki", “6 tacaka se

pojavilo na gornjoj strani kocke",
b) Bacanje nov¢i¢a samo jednom.

Novcic¢ ima dvije strane: pismo (strana sa brojem) i glavu @
(stranica sa slikom).

Elementarni dogadaji su: “Na gornjoj strani nov¢ica
pojavilo se pismo”, “Na gornjoj strani novci¢a pojavila
se glava"




¢) lIzvlacenje Stapica u boji.
Jedan Stapi¢ se bira izmedu 6 Stapica u boji: roze, ljubicasta,
narandzasta, plava, zelena i Zuta.
Elementarni dogadaji su: “Izvucen je ruzicasti Stapic”,
“lzvucen je ljubicasti Stapi¢”, “lzvucen je narandzasti Stap”,
“lzvucen je plavi Stapic”, “Izvucen je zeleni Stapic”, “Izvucen je
zuti Stapic”.

1. Navedite sve elementarne dogadaje datih dogadaja.

a) Iz torbice sa 4 ljubicaste, 1 plavom i 1 b) Iz torbice sa 2 zute i 2 zelene loptice
zutom lopticom izvlaci se jedna loptica izvlaci se jedna loptica samo jednom.
samo jednom.

Elementarni dogadaji koje moZemo sa sigurno$c¢u predvidjeti, jer su nama poznati svi razlozi

njihovog nastanka, nazivamo sigurni dogadaji.

Elementarne dogadaje koji se nikada ne mogu dogoditi nazivamo nemoguci dogadaiji.

Primjer 2. Odredi $ta su dati elementarni dogadaiji.

a) Iz skupa karata sa brojevima od 100 do 200 izvladi se jedna karta sa brojem ¢iji zbir cifara

je 0.

Ovo je nemoguc dogadaj, jer je najmaniji zbir cifara ovih brojeva 1.

b) “Prilikom bacanja kocke za igru, na gornjoj strani kocke treba da se pojavi broj bodova

manje od 10"

Ovo je siguran dogadaj jer kocka ima 6 strana i svaka strana ima odgovarajuci broj

tacaka od 1 do 6.

¢) “Prilikom bacanja kocke za igru, na gornjoj strani kocke treba da se pojavi 7 tacaka.”

Ovo je nemogu¢ dogadaj, jer ne postoji strana kockice koja ima 7 tacaka.




2. Odredi Sta su elementarni dogadaji

a) Prilikom bacanja kocke za igru, na gornjoj strani kocke da se pojavi manje od 7 bodova.

b) Samo tokom jedne rotacije vrteske, c) Iz kese sa 5 ljubicastim lopticama
strelica ¢e se zaustaviti na crvenom izvlaci se jedna ljubicasta loptica
polju. samo jednom.

Dogadaji ili rezultati koji se mogu ili ne moraju desiti nazivaju se sluc¢ajni dogadaiji.

Primjer 3. Prilikom bacanja kocke za igru, slu¢ajni elementarni dogadaj, npr. je da
dobijete broj 5. To je nasumicno, jer mozete dobiti broj: 1, 2, 3, 4, 5 ili 6. Dogadaj je takode
slu¢ajan dogadaj: na gornjoj strani kocke je paran broj tacaka.

-
-

. Dali su svi elementarni dogadaji na 3 ’:
bacanje kockica za igru su jednaki L ) =2
vjerovatni dogadaji? Cesto je potrelbno razmotrltl =
Objasnite svoj odgovor. stepen mogucnostl nastanka

dogadaja. Takav stepen

. Zapisi jedan dogadaj sa jednakim mogucnosti da se pojavi dogadaj
Sansama da se desi i da se ne desi. naziva se vjerovatnoca dogadaja.

Kako to znas?

ZADACI ZA VJEZBANJE

1. Elizabeta ima vrtesku u obliku obi¢nog desetougla.
Kakov dogadaj je da strelica stane na:

a) piramidi b) kocki

c) lopti ¢) bilo kojem 3D obliku sa vrteske?




6.

*7.

. Aleksandra je bacila kocku. Odredite Sta je dogadaj “Broj tacaka na gornjoj strani kockice da

bude™:
a) 6 b) 10 ¢) neparan broj ¢) kojisadrzi 3
. Vasil je jednom okrenuo vrtesku na crtezu.
a) Kakav je dogadaj “Strijela pokazuje na paran broj“? 46
b) Kakav je dogadaj “Strijela pokazuje na neparan broj“?
¢) Kakvi su dogadaji podjednako vjerovatni? 82

¢) Kakav je dogadaj “Strijelica pokazuje na broj vedi od 8“7

. Strijela na vrteSkama se okrece. Na kojoj od vrteski su podjednako vjerovatni dogadaji?

Objasnite svoj odgovor.

a) b) 9]

. Data je vrteska u obliku pravilnog Sestougla. Napravite svoju vrtesku koja izgleda

ovako: Na svakom kvadratu vrteske oznaci jedno od slova A, B ili C, tako da:

- Dogadaji “Strijela se zaustavila na slovu A i “Strijela
se zaustavila na slovu B budu jednako vjerovatni.

- Dogadaj “Strijela se zaustavila na slovu B” je slu¢ajan
dogada;.

6. Na slikama su date dvije torbice sa zelenim i plavim
loptama. Data su dva elementarna dogadaja:

“Izvucena je jedna plava lopta” i “Izvucena je jedna a)
zelena lopta“. 1z kojih torbica treba izvudi loptice

da oba dogadaja budu podjednako vjerovatna.

Objasni svoj odgovor.

Na slikama se vide dvije vrece loptica. Data su dva
elementarna dogadaja: “Izvucena je jedna lopta
izvrece 1"i“Izvucena je jedna lopta iz vrece 2".
Koje boje treba da bude izvucena lopta iz jedne i
druge vrece da bi oba dogadaja bila podjednako
vjerovatna. Objasni svoj odgovor.




ZADACI SAMOOCJENJIVANJA

Rijesi zadatke. Zatim se samoocijeni prema datoj cek listi.

1. Ana baca kockicu 25 puta 41111141412 1]14]6
Dobila je sljedece brojeve: 4 | 4|4 (3 ]21]2]|3]|6]1 2
Koliko je moda? 31531213

2. Na grafikonu na crtezu je dato Vanetovo kretanje liftom. Popeo se na deseti sprat. Na koja
dva sprata je stao prije nego je dosao na dvadeset i drugi sprat?
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3. U prodavnici su bila pakovanja kesa Cipsa sa razli¢itim ukusima.
Dato je u tabeli koliko ima svakog od ukusa Cipsa.

a) Koliko kesa ima u svakom paketu?

b) Koliko kesica sa ukusom sira ima u svakom pakovanju?

ukus koliki dio ima od svakog ukusa?
. 7
pica 18
Y . 1
kackavalj 3
. 2
sir ry
_— 1
piletina 18




4. U tabeli su prikazani podaci o omiljenom filmu Ahmedovih prijatelja.

komedija akcija romansa | drama | nauka
4 5 6 1 3

Podaci iz tabele su predstavljeni kruznim dijagramom. Koje boje kruga dijagrama odgovara
broju Ahmedovih prijatelja kojima se dopao akcioni film?

Omiljeni film

. Sigurni dogadaj je dogadaj:

a) izvlaCenje crvene lopte iz kutije sa 5 bijelih i 8 crvenih loptica,
b) pada sedmica pri bacanju kocke za igru,

c) izvlaCenje bijele lopte iz kutije sa 20 bijelih loptica,

¢) pada dvojka pri bacanju kockice za igru.

. Data tabela sadrzi podatke o prodatom cvije¢e tokom jedne nedjelje u cvjecari.
Koliki procenat prodatog cvijeca €ini krin?

a) 160 % b) 50% c) 32% €) 0,5%
Cvijece Broj prodatog
cvijeca

ruza 105

krin 160
karanfili 32
orhideje 18

kale 5
ukupno 320

. Lina je igrala Cetiri teniski meca. Na tri meca je osvojila po 8 gema, a na jednom mecu nije
osvojila nijedan gem. Koliko prosje¢no gemova je osvojila iz Cetiri teniska meca?

a) 6 gema b) 8 gema ¢) 7gema ¢) 12gema
. Rang primjerka 2, 3, 4, 5, 6 je:
a) 6 b) 2 0 ¢) 4

. Ujednoj prostorijiima 9 lica prosjecne starosti od 25 godina, a u drugojima 11 lica prosje¢ne
starosti od 45 godina. Oni su se sastali zajedno u istoj prostoriji. Kolka je prosje¢na starost
tako formirane nove grupe?




10. U tabeli je prikazana potrosnja ulja po porodicama.

Litara ulja 2 4 6 7 8
Broj porodica 4 | 3|17 1]10] 6

a) Kolika je medijana primjerka?
b) Kolika je aritmeti¢ka sredina?
c) Koje okruzenje vam daje tacnije informacije o podacima? Objasni.

11. Izmjerena je masa 25 novorodencadi, izrazena u kilogramima, rodenih tokom nedelju
dana u jednoj bolnici.

231344223 (35(31(42|29(32]|24
3413914038 (23(27(29|23|38]30
24123403336

a) Podatke predstavi u tabeli.
b) Podatke prijedstavi dijagramom.

¢) Koja je razlika izmedu novorodencadi sa najve¢com masom i novorodencadi sa
najmanjom masom?

€) Zapisite ostala pitanja.

12. Marija je biljezila temperaturu u svojoj sobi svaka dva sata u periodu od 12 sati od
podneva do ponodi. Rezultati su prikazani linijskim dijagramom.

°C Temperatura u Marijinoj sobi
40

22 PR
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0 i vrijeme (h)

podne 14 16 18 20 22 ponoc

a) Kolika je bila temperatura u Marijinoj sobi u 21 ¢as?
b) U koje vrijeme je temperatura bila najniza?

c) U 20 casova se ukljucila klima i temperatura je pala za 5°C. Kolika je bila temperatura u
Marijinoj sobi?




Cek - lista za samoocjenjivanje prema standardima ocjenjivanja

Mogu da:

©

©

¢itam podatke iz tabela i dijagrama
(kruzni, stubasti, linijski).

predstavim podatke sa tabelama ucestalosti.

izaberem dijagram (stubasti, linijski) da predstav-
ljam podataka i njihovo objasnjenje.

odredujem mod, rang, medijanu i aritmeticku
sredinu.

tumacim podatke i izvodim zakljucke.

donosim zakljucke prijema modi, rangu, medijani
i aritmetickoj sredini o podacima.

grupisem dogadaje koji ¢e se uvijek desavati
ili se nikada ne¢e dogoditi i dogadaje koji
imaju istu vjerovatnocu da se dogode.

Zadatak za 5+

60 ucenika radilo je test iz matematike.

U tabeli je dato po koliko bodova su dobili. Koliko
ucenika je postiglo vise ili jednako 4 boda, ali
manje ili jednako 7 boda? Razmisli i o drugim
pitanjima.

Bodovi

Frekvencija
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